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TOMO  PRIMO 

Nel  quale  fi  contengono  la  Duplicazione  del  Cubo , ed 
altre  Opere  a cagione  di  quella  dall*  Autore  fatte* 
e in  varij  tempi  pubblicate , e in  quell'  ul- 
timi edizione  di  nuove  confiderazioni 
ornate  * 

• 

Con  l'aggiunta  nel  fine  d’ una  Lettera , colla  quale  fi 
de  a due  articoli , che  fi  leggono  nel  Libro 

truditornm  , qns  Lipft*  pubklicantnr , 
fUppltmtnt*  , Tinnì  >7/. 
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LETTERA. 

* AL  LETTO R B 

U antmque  molti  Ciano  forfè  fri  mate  inai- 
ci quelli  , i quali  non  fi  fiotto  dati  briga  di 
efaminar  la  qmfiione,  che  fui  me,  e molti 
fignori  letterati  uomini  fi  aggi t a à ca- 
gione della  Duplicazione  del  Cubo  da  ms 
la  feconda  volta  pubblicata  in  Anvsrft 
l anno  MDCCX V.  per  Criflofaro  Plautini-, 
mn  lì  à però  , a mio  credere  chi  ignori  le  veementi  di fpu* 
te  ,ihe  intorno  a quella  ntiè  convenuto  fofienere  , .e  contro . 
alcuni  [ignori  matematici e contro  la  celebre , e dot  ti  fina. 
Università  di  Lipfia onde  Jlimo  dover  tralafciare  come 
troppo  nota  la  narrazione  di  quefi'  t fiori  a : ma  perche  per  l' 
accennata  contefa  molte  , e molte  fono  fiate,  le  fcrittitre  »„ 
che  in  vxrij  tempi  hò  creduto  dover  pubblicare  ,.à-  fine  di 
rifpondere  a i miei  Awcrfitrij  -,  ed  altresì  À fine  d'  ifebiarir 
fempre  , e fempre  più  te  mie  dimofir anioni , Seguendo  ancor 
io  quel  naturale  defio+.chc  V amor  proprio  fpira  nel  coorte . 
degl'  uomini  tutti , cioi  di  curare , per  quanto  d noi  è pojfii* 
bile,  che  col  tempo  non  fi  difperdano  te  proprie  opere  ; hò 
penfato  onefia  cofa  fare  tutte  unite  pubblicarle  ; bò .dun- 
que tutte  le  Opere  da  me  fatte,  à cagione  della  Duplicazione 
del  Cubo  in- qutfio  preferite  libro  raccolte  . Ma  perche  quan- 
do taluno  rifolve  di  pubblicar  1'  ultima  volta  le  proprie 
opere  , fempre  s' affatica  di  ridurle  in.  miglior,  ordine , e di 
aure  furie  di  nuove  confederazioni  per  modo  , che  fempre, 
e fempre  più  ifchiarite  nt  divengano  > perciò  mi  fon.  io  ingej 
guato  in  quefta  nuova,  ed  ultimapubbli  cagione  della  mia-» 
Invenzione ,di  molte  nuove  confiicrazfwni  arricchirlajper  la 
qual  copi  narrerò  ora  in-breve  quelle,  mutazioni , e quelle-» 
aggiunzioni , che  in  diveifi  luoghi  di  tffa.fi  vedranno  fatte. 

, Nel  principio  fi  legge  unaDiffertazione  contro  la  geometria 
di  RenatoDcs-Cartes  da  me  pubblicata  l'anno  vjxi.Inque- 
fia  il  Lettore  potrà  conofcere , che  io  bò  fatto  dopò  quel  che 
doveva  fare  affai  prima  di  pubblicare  la,  mia  /> uplic.av<*>% 
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diti  cubo:  E in  •Veto  neceffaria  cofaera,  che  prima  di  urZ 
tare  con  una  nuova  invenzione  le  curve  già  ricevute  per 
lince  geometriche  da  f ignori  geometri , io  ufeiffi  in  campo 
velia  figura  di  oppofitore  della  geometria  di  Renato,  e de* 
fuoi  feguaci  ; imperciocché  in  quefla  guifa  aurei  fatto , co- 
me tifano  fare  quegl'  accorti  architetti , i quali  prima. 
gittono  a terra  le  male  inalzate  moli , pofeia  ergono  quelle, 
ih’  effi  fleffi  hanno  con  buonordine  di  dimorfo  penfate  ; E in 
vero  fe  così  uveffi  io  fatto , forfè  non  avrebbro  i j ignori  mo- 
derni matematici  ricevuta  con  tanto  orrore  la  mia  Dupli - 
cazione  del  cubo  , quanto  è quello , col  quale  1‘  hanno  ri- 
cevuta da  prima  ì imperocché  chiariti  effi  degl'  errori  t • 
■che  nella  geometria  di  Renato  fi  contengono  , o pofii  intorno 
a ciò  almeno  in  dubbio ; non  avrebbero  poi  rie  tifato  di  fin . 
citare  la  mia  Invenzione , nella  quale  con  geometrica  dtmo- 
fir azione  fi  ritrova  quetlo , -che  i geometri  antichi  hanfem - 
pre  defideratOythe  fi  trovaffc.  Quefio  dunque,  che  bò  detto,  é 
la  cagione  , perlaquale  io bòpoflo  nel  principio  di  queflo 
Libro  V accennata  Diffcrtazione  , perchè  mia  intenzio- 
ne fi  é , che  prima  di  poffare  allo  fiudio  delle  mie  pro- 
fofizjoni  geometriche  , il  Lettore  vegga  in  quella  gl'  errori , 
che  nella  moderna  geometria  dei  /ignori renai ifii  chiaramen- 
te fi  fioprono  . 

Siegue  poi  la  Raccolta  di  tutte  le  mie  dimofìr azioni, 
che  in  diverfe  firirture,  e in  diverfe  Lettere  , da  me  in  di - 
ver  fi  tempi  pubblicate  ,hò  fatte  a fine  di  provare  , che  la 
parabola  Apclloniana  non  hà  le  proprietà  , chr  fi  /'  effe? na- 
no ì ed  hò  in  vari]  , e diverfi  luoghi  di  quUla  ampliate , e 
in  qualche  parte  ancora  mutate  alcune  dimofira^ioni  à fine 
d’  evitar  le  repliche  , e le  ofeurnà  ; e quantunque  io  abbia 
ben  conofauto  , che  non  farebbeno  mancati  di  quelli , » qua- 
li avrebbero  detto  , che  'l  moltiplicar  le  dimofirazionì  in _» 
geometria  è difetto  a cagione  , che  fe  la  co  fa  è in  fi  ver  il*, 
bafia  una  , c fe  noni  ver  a le  molte  non  fervono  : Con  tutto 
ciò  ho  voluto  di  molte  , e molte  dtmollrartoni  arricchire  . 
da  mia  Invenzione  , e ciò  a cagione,  che  io  kò  penfato 
che  nelle  co  fi  nuove  ,c  in  particolare  nelle  mie , nelle  qua- 
li poto  mai , che  tutte  le  menti  de'  /ignori  matematici  fi  ri* 
Provano  dii  contratto  frevtnkte  j era  nccefjano , che  io  m\ 
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rigegn  affi  di  fare  in  gai  fa,  che  confidar  andò  fi  la  mtitfimct 
cofa  in  più,  e più  modi,  i matematici  formaffero  un  abito  di 
mente  a confiderar  le  verità  , eh'  io  dimofiro  . Nell'  accen- 
nata Raccolta  poi  io  ho  narrate  alcune  oppofigionì,  che  certi 
andavano  buccinando-,  ed  oltre  a ciò  ne  ho  fatto  a me  medi  fi- 
mo delle  altre, che  forfè  i miei  oppofitori  non  aure  boero  peri’ 
fate  , c tutte  le  ho  felicemente  ri  folate  : In  quelle  oppofigio- 
ni  io  fpiego  delle  proprietà , a mio  credere  , non  ancora 
da  altri  confiderate  intorno  alta  natura  della  quantità  di- 
fcreta , e della  continua  ; e inferno  coll’  efempio  il  modo  , 
col  quale  fi  devono  in  geometria  fare  le  diftingioni  frà  la _» 
quantità  della  medefìma  , ozrvcr  di  diverfa  fpccie.Vero  à 
bensì, che  per  il  calcolo, che  fi  legge  da  me  fatto  dalla  pag.16. 
fin  a’  28.  non  mancheranno  di  quelli , i quali  mi  accuferan - 
no  di  troppo  proliffo  , e fiancante  ; ma  a quefio  io  ri  [pondo, 
come  hò  rifpojh  poc'  augi  , che  nelle  cofc  nuove  fi  dee  ante- 
porre l'cfatteg'ga  nel  dimoftrarc  al  vane  timore  di  armoire 
il  Lettore  : Con  tutto  ciò  però,  fe  alcuno  non  fi  fentiffe  la L» 
forga  di  confiderare  quel  lungo  calcolo, può  leggere  quell  al - 
tro,che  cobo  fatto  dalla  pag.  44.  fin  a 4 6. della  Rifpofia  da~, 
mè  fatta  a i due  articoli  de  i Signori  Autori  degl' atti  di  Li • 
pfia  , perche  in  quello  calcolo  vedrà  più  brevemente  di - 
moflrato  lo  flejfo , che  hò  dimofirato  in  quello  dell'  an- 
tecedente Raccolta,  cioè  j che  quelle  differenge  , le  quali  da 
altri  fi  fuppongono  rffere  frà  le  parallele  , che  t rminana 
alle  linee  rette  da  me  affegnate  per  radici,  e le  applicate _»» 
che  terminano  alla  parabola  Apolloman  t , [vani [cono  in-, 
tutto  , quando  gli  quadrati  , e ie  radici  ficonfidcrano  come 
infinite.  In  quefla  guifa  mi  fembra  , che  le  dimofiragioni , 
che  fi  contengono  nell'  accennata  Raccolta,  fiano  [ufficienti  à 
convincere  qualunque  geometra  , che  intenda  la  forga  di 
una  dimqflragione  fin  letica;  con  tutto  ciò  per  farmi  in  tut- 
to incontro  alla  prevengione  di  mente  , che  incontra  quefla 
mia  novella  Invcngioncpo  nel  quarto  Dialogo, che  per  le  ra- 
gioni , che  narrerò  in  appreffò  , hò-aggiunto  a quelli , che^, 
pubblicai  i anno  1718.  , fi  sì  , che  il  mio  Interlocutore _* 
F dot  imo  ,à  fine  di  formare  un  giudigio  di  tutta  la  mia  In- 
vengione  , alcune  fue  difficoltà  mi  proponga  , e quefle  potrà 
leggere  dada  pag.^n.  fino  a }$^>del  quarto  Dialogo  chiun- 
que, 


qui,  come  non  ben  figuro  del  metodo  fìntttico,.ik>n  ftfentifft 
ancora  i [chiarito  di  mente  intorni  alle  verità , che  nella  mi * 
Invenzione*  fi  contengono  . 'uefto  é quanto  mi  i parato 
avvertire  al  Lettore  intornoMta  Raccolta  da  me  pubblica - 
ta  1’ anno  ijzi. 

Si  pajfa  poi  alla  Duplicartene  del  Cubo, nella  quale  ufo 
per  la  medefima  accennata  ragione  l' ifttjfa  moltiplicità  di 
dimojìr azioni,  che  hò  tifato  nella  riferita.  Raccolta  : Indi  hò. 
fatto  imprimere  e fattamente  tutte  le  oppofizieni , che  da  al- 
cuni fig.matematici  mi  fono  fate  fatte,  e da  me  pubblicate 
nella  riftantpa  del  nuovo  Metodo  , ò fia  Duplicazione  del. 
cubo  , pubblicata  1‘  anno  MDCCXV.  in  Anvsrja  ; e le  fe- 
conde oppo fifoni  dà  mede  funi  Signori  fatte  , e.  in  varie  let- 
tere pubblicate > e à tutte  le  accennate  oppostovi  fi  leggono, 
le  mie  rijpsfìe,  coile  quali  non  fola  foddisfaccio  ampiamen- 
te ài  loro  motivi , ma  da  ognuna  delle  mie  rifpofte  fi  rica- 
va una  nuova  dmoflr ariane  del  mio  affunto  . Dopò  di  ciò  fi 
legge  la  Lettera,  che  io  indirizzi  °l  dott<ffìmo > e gentilizi* 
tno  Sig.  D.  Paolo  Fr ancone  Marche fe  di  Salcito  , nella  qua- 
le fi  contengono  le  mie  conftdcrazioni  intorno  alle  parabole 
di. grado  fuperiore  ; e in  quefla  mi  fono  ingegnato  di  torre^j- 
via  quella  moltiplieità  di  propofizioni , che  nella  prima  im • 
prefi  ione  aveva  io  ufato-,  e ciò  hò  fattola  cagione, xht  la.  più. 
gran  parte  di  quelle  dimoft razioni  fi.,  leggono  ora  nella  Du- 
plicazione del  cubo  ; ed  olire  a ciò  , perche  chiunque  rcflcrà 
ptrfuafo  delle  dimoftrarioni  contenute  nella  Raccolta.,  non 
durerà  molta  fatica. è perfuadcrfi,.che  fe  le  radici  termina- 
no alle  linee  rette  da  me  ritrovate  , i quadrati.,  i cubi , c_» 
tutte  le.  altre  potenze  devono  anche  terminare  ad. altre  lince 
tette.  A* tutte  le  da  me  riferite  Opere  fttguouo  i Dialoghi  da, 
me  fatti  à cagione  della  pocoprudente  relazione  , che  /’  Ac- 
cademia. di  Lipfia  fece  del  mio  Nuovo  Metodo  l'anno  Ljl’j.e 
da  me  pubblicati  l'  anno  1^x8.  Narrerò  oraJn  breve  prima, 
ijual  fia  (lata  la  cagione  , che  d componete  quei  Dialoghi  mi 
moffe , e pofcìa.le  aggiunzioni,  e le  mutazioni ,. che  in  quel- 
li hò  creduto  dover  fare  in  quefia  feconda  itnprejjìone.. 

£gli  non  v'  é , à mio  credere  , altra  cofa  più  poffente  à 
muovere  gl  uomini  ad  intraprendere  le  difficili  opere, che  un 
fervente  defio  di  con  [giure  un  qualche  bramato  fine  , ovvtt 
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ta  neciffitddi  liberarfi  da  qualche  penofo  travaglici  ci  ac- 
certo travaglio  famigliente  a quello,  nel  quale  mi  fono  io 
' veduto  inciampato,  allora  quando  nell'anno  15. pubblicai 

il  mio  Nuovo  Metodo  , non  credo,  che  poff a nell  t fiori  a delta. 
' litterarla  repubblica  ritrovafi . E checiòfiavero,uncon- 
fenfo  generale  di  tute' i matematici  non  folo  e [eludeva  la-, 
mia  Novella  Invenzione  , ma  f degnava  ancora  efaminar - 
la  , e- quel  eh'dpiu  fi  miei  più  intimi  amici  non- folo  non. ^ 
ofarono  intraprenderne  la  difefi , ma  crederono  onefia , ed 
utile  cofafare  , effifttffiii  primi  detejiarU  : per  la  qual  co- 
fa  ioni  vidi  tutto ad  un  tcmpotfpofio  sìf attamente  al  bis- 
fimo,  e percoli  din, al  derifo  dei  non  inteft  di  geometria-,, 
thè  fi  quel  poco  di  xr edito , che  mi  aveva  acquietato  à ca- 
gione delle  altre  mie  Opere,  e l'tfpreff*  approvazione  , cbc 
di  quefta  Duplica%ione  dtl  cubo,  fece  il  ■Sign.  Monforte,  non 
aveffero  in  qualche  modo  poflo- in  dubbio  le  menti  de  i non 
inteft  di  geometria-,  iomi  farei  vifto  efpofto  ad  effer  trat- 
tato da  cervello  chimerico  , efiravagante . Ora  dunque  per 
le  accennate  cagioni  fummi  neceffario  affinar  l' intelletto 
per  cercar  di  penetrare  nelle  intime  cagioni  rcb'eran  polen- 
ti d produrre  un  così  ingiufìo  difprezzp  *che  da  signori  ma- 
tematici mi  fi  faceva  di  un'  Opera  'i  falde  dimojìrarjoni 
geometriche  intatto  appoggiata,  qual  era  la- mia  -,  e wdi 
chiaramente  , che  tutto  ciò  avveniva  dall  effer mt  io  collant 
mia  Invenzione  oppofìo  benché  indirettamente  alla  geome- 
tria di  Renato  Des-Cartes,  la  quale  non  in  altro,  che  nelle 
linee  curve,  e nell’algebra  è putta  fondata  ; e in  coio - 
fequenza  di  ciò  conobbi' con  evidenza  di  ragioni  , che  la-, 
prevenzione  di  mente  ,-e  la  pafjtone  dell'  amar  proprio  in- 
generata nel  cuore  de  i signori  matematici  Jeguaci  della-* 
moderna  geometria , eran  quelle  , che  prodncevano  iru, 
alcuni  il  difprez\o , in  altri  il  livore  verfo  la  mia  inven- 
zione . 

In  conjequenza  dunque  delle  accennate  cagioni  mi  ftu- 
diai,per  quanto  mi  fu  poffibile,  di  oppormi  alla  prevenzione 
di  mente,  à fine  di  potami  far'  incontro  à quclUinvidta  dì 
alcuni  , eh  era  dall"  amor  proprio  , fìccome  hovvi  detto  , 
prodotta  j e per -con figuire  il  mio  one/io  fine-,  m'ingegnai 
ne  i miti  Dialoghi  di  far-cohofccrc , óbe  tutte  quelle  grandi 

jpvcn- 


invenzioni , colle  quale  i signori  moderni  fi  Infingano  di 
«ver  fatto  , comefifuol  dire , la  Jcuola  agli  antichi  geo- 
metri, erari  vane  , ed  infuffijìcnti  ; eche'l  più  vero  me- 
todo per  difciplinar  la  mente  umana  nell'  efercixio  del  ret- 
to difcorfo  , e per  inventar  cofe  à vere , e falde  dimo- 
fìr anioni  appoggiate , tra  quello  > che  ci  hi  lafciato  Eucli- 
de . Feci  dunque  in  quelli  miei  Dialoghi  un  tomento  ad 
Euclide,  tutto,  à mio  credere,  dalla  buona  metafifica  dedot- 
to ; e in  quella  occafione  feci  conofcer  chiaramente  quan- 
to alla  perfezione , ed  all  ingrandimento  dell'  umano  di- 
fcorfo fia  pernitifo  f ufo  de  i calcoli  analitici  da  signori 
moderni  fino  all'  ccceffo  [eguiti  : E in  vero  hanno  i signori 
moderni  inalbato  àtat  fogno  l'  ujode  i calcoli  da  effi  ufati 
nell'  algebra  Jpcciofa  , e nei  loro  nuovi  metodi , che  fi  fono 
ingegnatià  tutto  loro  potere  di  far  sì,  che  i giovani  loro  di- 
fcepoli  mirino  la  geometria  patetica , noi.  :ome  una-* 
feien-za  bugna  infe  medcpma , ma  come  una  feicù^a  , cbe~> 
fol  tanto  fi  dee  ftudiarc , quanto  che  la  notizia  di  quella  è 
neceffaria  per  lo  Jludio  dell'  algebra  fpeciofi , e de  i nuovi 
metodi  -,  ed  à cagion  d’efempio.  A'  noftri  giorni  quando  da^» 
alcuni  sig.  algebrifii  fi  vuol  ejprimcre  V imaginc  di  un  ma- 
tematico da  tenerfi  in  poco  conto  , fi  dice  per  comune  adag- 
gio  i egli  non  intende  altro , che  la  geometria  vulgate  , ciò 
che  vale  a dire ,la  geometria  degli  antichi, tanto  è il  difpregp 
Z,o  , che  di  quella  fanno  alcuni  ; E pur  è vero , che  quefid-* 
sì  fatta  geometria  vulgate  è quella  fola  , che  difciplina  la. 
mente  umana  nel  buon  raziocinio  •>  e quella  fola,  che  forma 
il  perfetto  geometra  , ed  è (fucila  mede  fona , che  non  inten- 
dono quei  matematici  , i quali  avendo  prefa  la  notici*  degl * 
clementi  folamente  per  femplice  eruditone  , fi  fono , à fine 
di  Jiioglierc  le  quifiioni , immerfi  nell'  ufo  de  i calcoli.  In 
quelli  Dialoghi  poi,  à fitte  di  porger  rimedio  ad  un  così  perni- 
cìoj'o  a bufo  , com'  è quello  , che  hà  poc'  augi  narrato , bò  in- 
fognato al  mio  Interlocutore  l’ arte  di  efaminarc  una  propo- 
fifone  per  la  via  patetica  dimoflrata  , ed  il  modo,  col  qua- 
le fi  dee  la  geometria  patetica  fludiare  ; Oltre  à ciò  le  bò 
. appaio fato  il  modo  , come  dallo  fludio  della  geometria  fi  fi 
piaggio  à quello  importantiffimo  della  filofofia  , e delle  al- 
tre fetenze  ; e quel  eh'  è più  le  bò  additato  quali  dtbbon  ef- 
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fere  quelle  vitti,  che  indifpenfabìlmcnte  dee  fe*nire  chiun- 
que intraprende  di  penetrare  ne  ,i  mifierj  della  fapien%a.  Al- 
la perfine  V hò  dimoftrato  il  modo  , come  nella  geometria-» 
fi  difciplina  la  mente  per  lo  Jìudio  delle  fidente  , e fi  rende-» 
1‘  animo  morigerato  nel  buon  cofiume  j e tutto  ciò  hò  fatto, 
à fine  di  togliere  , per  quanto  mi  fia  pojfibile -,  dagli  uomini 
quei  difetti , che , à mio gran  eofto,  hò  fporimentato  regna- 
re nella  mente  di  alcuni -, 

Negl'  accennati  Dialoghi  poi  non  mi  fono  dato  briga  d' 
impugnare  à dirittura  i metodi  da'  fi gnor i moderni  inventar 
ti,  come  Jon  quello  de'  differenziali , ed  integrali , quello 
degl'  infinitamente  piccioli , ed  altri  -,  perche  avendo  io  for- 
mata un ' idea  generale , hò  cono  [liuto  , che  niente  hanno  che 
fare  coll'  affunto , che  io  hò  prefo , cioè  di  ridurre  alla  fua. _# 
antica  , e rrgoròja  purità  la  geometria  j e farmi  in  ciò  aver 
ben  fatto  : imperciocché  fé  i fign.  moderni  inventori  di  quei 
metodi  altra  co  fa  non  pretendono , per  lo  mezz°  de'  loro  cal- 
coli , fe  non  che  ritrovar  curve  meccaniche,  e di  folver  pro- 
blemi appartenenti  allafifica , io  non  hò  niente  che  fare  con 
%[fr,  eficcome  hò  detto  ne'  Dialoghi  da  me  pubblicati  fanno 
1718.  li  reputo  ingegnofijfimi , ed  utili  per  la  fi  fica  nella 
quale  l’  efattezza  geometrica  non  fi  ricerca  » Vero  d bensì  , 
eh'  io  porto  fermiffima  opinione, che  quefli  sì  fatti  metodi , li 
quali  traggono  tutta  la  lor  origine  dal  metodo  degl' lndivifi- 
bilidi  Bonaventura  Cavalerio,guaftino,  e corrompine  quelf 
ingegnofffimo  metodo  , in  quella  guifa  appunto  , che  V alge- 
bra fptciof  a hà  guafiata  la  geometria  d'  Euclide  ; e che  fio-» 
COSÌ  . • 

Li  fignori  moderni  geometri  non  han  fatto  altro  negr ac- 
cennati lor  nuovi  metodi , che  ingegnarfi  di  efprimere  co'  i 
loro  calcoli  quello,  che  Cavalerio  ci  hi  infegnato  per  la  via 
delle  dimofìrazioui afiratte,e  metafifiche ,e  conciò  ban fatto 
lo  ftèffo,  ibe  Renato,  procurando  di  rifolvere  per  me%zp  di 
calcoli  quei  problemi , eh'  Euclide  c'  infegna  di  rifolvere _» 
per  lo  mczTp  de'  fuoi  elementi  provati  con  dimofirazioni 
qftratte  , e pure  ; and'  è , che  gl'  accennati  metodi  li  devia- 
no dall'  utilffimo  {ìndio  della  geometria  di  Cavalerio , e ti 
rendono  incapaci  d'  intendere  le  dimoftr azioni  fintetiebe 
fatte  per  lavi  a degl'  infiniti,  in  quella  guifa  appunto,  che  il 
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calcolo  analitico  li  rende  incapati  d' intendere  le  dimoflra- 
Zgoni  fmtetiche  fatte  per  la  via  d‘  Euclide  * 

Oltre  cheiopenfo  certamente,  che  feda’ /ignori  moder- 
ni fi  praticale  quello  fleffo  metodo  , che  hi  praticato  io  per 
ritrovare  i punti  eflremi  di  quelle  linee,  che  formano 
il  perimetro  della  parabola  Apoltoniana  , ritroverebbero 
ancor  effi  fen%a  l'  ufo  de  i toro  calcoli  le  vere  linee  , delle:-» 
quali  , jìtcom'  effi  confeffano,  fi  compongono  i perimetri  di 
quelle  curve  meccaniche  , eh'  effi  ritrovano  per  la  via  de  i 
loro  calcoli  . ritta  perfine  quello  fleffo  metodo  degl'  Indivifi- 
bili  di  Cavate! io,  eh'  è il  fonte,  dal  quale  fcaturiftom  tutte 
le  loro  invenzioni,  giunto  agl’  elementi  d'  Euclide , ed  all * 
aritmetica  , gli  appreflarebbe  forfè  il  modo  di  defcriverc _» 
geometricamente  quelle  linee  curve  , delle  quali  effi  ora  non 
conofconoi  termini  per  defcriverc  le  linee  rette,  che  com- 
pongono il  perimetro  di  quelle  : con  tutto  ciò  però  , ficcome 
ho  detto  poc'  anzi , io  non  impugno  quefli  nuovi  metodi , 
quando  abbino  per  oggetto  te  coj'e  fifleht , e meccaniche ",  tan- 
to più  che  troppo  dura  imprefa  mt  farebbe  fiata  impugnarli 
in  particolare  , non  effendomi  curato  di  tfaminarli,  dopo  che 
li  hò  conofciuti  non  fola  inutili , ma  perniciofi  alla  purità 
della  geometria , appunto  come  hò  ingenuamente  confeffato 
nella  rifpofla  , che  hò  fatto  alle  oppofizjoni  de'  Signori  Au- 
tori degl' atti  di  Lipfia.  paffuta'  ora  alla  narrazione  di  quel- 
le mutazioni , e aggiunzioni  t che  negl'  accennati  Dialoghi 
hò  fatte . 

Per  primo  avendo  io  confederato , che  non  era  più  fuffi- 
dente  co  fa  il  fole  fare  efàm\nare  à Filotimo  il  mio  nuovo 
Metodo  , ma  ebe  all’  incontro  vopo  era  , eh'  egli  efamtnaffe 
tutta  lamia  Invenzione  , e daffe  un  giudicio  di  tutte  le  mie 
Opere,  che  interno  à quefla  materia  hò  fatte  dall'anno  17  iS. 
fino  ad  oggi  ; ,fjfuindi  è , che  per  evitar  l'  anacorifmo  , mi 
i flato  ne ccffar io  fingete,  che  da  quel  tempo  dell'  anno  1718. 
eh'  io  ragionai  con  Filotimo  intorno  all'  accennata  relazione 
de  i Signori  Autori  degl * atti  di  Lipfia  , egli  fifuffe  da  we_» 
dipartito  , e andato  ad  abitare  in  altra  città  , dovc-j 
io  gli  abbia  fiempre  inviate  tutte  te  fcritture,  che  di  mano 
in  mano  fimo  andato  producendo . In  confequcrrza  dunque  di 
queflo  fatto,  che  fingo,  nonfò  più , 'come  feci  nel  Dialoga 
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terzo  deir  anno  1718.)  efamìnare  à Filotimo  il  mio  nuovo 
Metodo , ma  fi  sì , eh’  egli  efamini  meco  da  parte  à parte _» 

tutto  quello  , (he  sù  di  tal  materia  hi  fcritto  . Jguefìs  è 
fiata  dunque  la  cagione  , per  la  quale  io  hò  aggiunto  a i 
tré  miei  Dialoghi  il  quarto  , nel  quale  , dopo  aver  io  ne  i 
tre  primi  ragionato  , come  in  quelli  dell'  anno  1718. 
intorno  all'  intima  natura  , ed  alla  vera  effenga  del  ve- 
ro , che  fi  deduce  dalla  geometria  fintctica  , t intorno 
al  modo , col  quale  nella  geometria  d'  Euclide  la  men- 
te umana  fi  difciplina  nel  raziocinio  ; potrà  il  Lettore  ve- 
dere vivamente  efpreffe  nella  renitenza , che  moflra  il  mio 
interlocutore  Filotimo  à non  volere  , quantunque  convinto, 
approvare  le  mie  propofizioni , Li  poco  libertà  d’  animo  , e 
quella  incertezza  di  raziocinio , che  l’  animo  fervile  , e la 
infojficienz*  di  mente  fogliono  produrre  nelle  anime  deboli  : 
mapofeia  fò  sì,  eh'  e f[o  fiejfo  ammaefirato  da  miei  infe- 
stamenti intorno  all'  obbligo  indi fpenfabile  , che  hanno  gl’ 
uomini  di  lettere  di  eonfejfar  fempre  con  cofianz a d'  ani- 
mo la  verità  , ficcome  ancora  i propri j errori  ; fi  vedrà 
Filot imo  vergognofo  della  fua  paffata  viltà,  ardere  di 
e di  defio  di  andare  a ritrovare  uno  di  quei  maefiri , che  fi 
fono  ingegnati  di  ctlare  agl'  occhi  de'  meno  accorti  il  pe-ggio 
della  mia  Opera,  e convincerlo  intorno  alla  verità  delle  mie 
propofizioni . In  quefia  occafionc  fi  vedranno  al  vivo  efpref- 
Je  tutte  le  maliziofe  arti,  che  un  maliziofo  macflro  può  ado- 
perare con  fitoi  dijcepoli , ò con  altri  fempliei  uomini  à fine 
di  [ereditare  lamia  Invenzione  , ed  alienarli  dal  defìderi» 
di  fludiare  le  mie  propofizioni.* Nella  conclusone  poi  di  que- 
fto  Dialogo  io  infogno  à Fi  lo  timo  una  petizione,  eh'  egli  de- 
ve fare  all'  accennato  fafiofo  maefiro  , e in  quella  fò  sì  , eh’ 
egli  lo  convinca  / blamente  per  lo  mezzp  delle  definizioni  , t 
degli  pofhlati  d'  Euclide  dell’  errore  , che  han  prefo  prima. _* 
Renato  ,e  poi  i [ignori  moderni  matematici  di  lui  feguaci , 
quando  han  creduto , che  le  curve  d' Apollonio,  le  quali  non. _» 
fi  poffòno  defcrivcrc  , abbino  le  proprietà  , eh'  Apollonio  /e_» 
affigna  . Per  fecondo  i tré  primi  Dialoghi , ne  i quali  fi 
conti  -ne  tutto  ciò  , che  io  uvea  detto  in  quelli  del  1718., 
bò  voluto  di  nuove  riflejfioni  arricchirli  . E per  terzo  » 
ed  u timo  mi  fono  ingegnato  di  fi riverii  in  uno  fiile  al- 
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quanto  più  colto , e puro  di  quello , col  quale  li  fcrijfi  f 
anno  1718.,  nel  qual  tempo  io  fui  impedito  di  fcriverli 
e fattamente  dall'  ardente  volontà  , che  aveva  di  far  pre/lo 
conofcere  alla  dottijjìma  Univerfitd  di  Lipfta  , che  non  ave- 
vano offe fo  un  uomo  capace  di  lafciarfi  opprimere  dalla  mol- 
titudine per  modo  , che  non  fapeffe  foflenero  con  coraggio 
la  caufa  della  verità  à fronte  dell’  autorità  , e del  numero 
de'  contradittori . .JVneJìo  è in  breve  quello , che  fi.  coni  iene 
inquejìo  Libro. 

Io  poi  non  voglio  qui  dilungarmi  in  una  lunga  narrato- 
ne di  tutti  gl'  avvantaggi  , che  alli  Jludiofi  di  Matematica 
puole  arrecare  il  Urgere  quefìo-  mio  Libro  : Dirà  -fittamente» 
che  oltre  lo  imparare  una  invenzioni  > l*  quale  difeopre  un 
problema  tanto  nuovo  , e in  tutti  i tempi,  tanto  defiderato,. 
quanto  è q iella  della - Duplicaxjone  del  cubo,  i signori  ma- 
tematici p /fino  da  1 mici  Dialoghi  vedere  i danni  , che  ri- 
ceve la  m ite  umana  dall’  ufo  de  i calcoli  analitici  inven- 
tati da  i feguaci  dell' algebra,  f pedo  fa,  c come  fi  debba  difei - 
plinar  la  mento  ncllaGcometria  , in  guifa  tale  , eh'  ella  fi 
renda  ugu  ilmcnte  abile  d faine  alla  fiudio  della  Filofofia , 
che  delle  altre  fetente  tutte.  Stuello  però  , che  più  di  ogn 
altra  cofa  mr  preme  di  avvertire  il  Lettore , fi  è,  che 
fi  negl’  accennati  miei  Dialoghi  egli  vedrà  dipinti  coiu* 
vivi  colori  le  imagini’  di  alcuni  matematici  me»  che  finceri 
nel'  ragionare  to’  i giovani  jludiofi ■ , 0 con  altri  non  in - 
tefi  di  geom- tria  della  mia- Invenzione  ; mìa  intcnrjone^ 
non  è mar  [lata  di  offendere  tutto  il  cete  da  me  riverito 
de  signori  matematici  , ma  filamento  quei  , eh’  hanno 
adoprate  le  maligiofe  arti , che  io-  ho  narrate  al  mio  In- 
terlocutore Filotimo  ; * ciò  Iran  fatto  à fine  di  togliermi 
quel  poco  di  gloria  , che  in  virtù  delle  mie  onejle  , e libere 
fatiche  mi  fin  procai  ciato:  E in  vero  Jpero , ohe  ni  uno- 
onjto  uomo pojfa  biafimarmi  à cagione  del  ritratto  ycbe__> 
di  si  fitti  matem  itici  hi  fatto  . Imperciocché  ò quejìi  affe- 
rifiomyyche  le  mie  Invenzioni  non  fono  a falde  dimoflraggoni. 
aPP°S.Vale>  e devono  far  conofcere,  che  la  mia  mente  adom- 
brata dall'  amore  dell'  Invenzione  mi  abbia  precipitato  nel 
grana’  errore  di  tacciar  uomini  one/li  , fittamente  perché 
non  bau  voluto  approvare  le  mie  Invenzioni  ciò  che  loro 
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fard  certamente  imponìbile  d fare  ; òwer  negano  dU- ve- 
re  praticate  le  poco  ftneere  arti , che  io  bò  narrate  ; e in~> 
quefio  cafo  io  non  fono  di  biafimo  degno , imperciocché  è 
fiato  fempre  lecito  nella  Comedia  , ò nel  Dialogo  , eh'  è lo 
fiejfo  , porre  in  sù  la  frena  qualftvoglia  poffibile  carattere 
d'  uomo , per  prevenir  gl'  uditori , contro  un  qualche  per- 
niciofo  genere  di  perfine  > per  la  qual  cofa  io  non  hò  offefo 
veruno  : Ovver  continuano  d fojftenere  tl  da  loro  mal 
prejb  inpegno  ; ed  io  fon  degno  di  feufa  fe  mi  affatica 
di  f coprir  le  loro  male  arti  y perche  deferuio  eli  dej 
jure  naturx  y t ad  un  uomo  gentilmente  educato  , e_> 
di  animo  libero,  è vitti  <L'  animo  il  lafciarfì  opprimere 
dalla  calunnia.  Gradijci  intanto  ò Lettore  queffa  mia  Ope- 
ra,che  poi  nel  fecondo  Tomo,d  Dio  piacendo, daremo  al  pub- 
blico le  noflre  E fcr citazioni  geometriche, da  noi  gid  in  varie 
fentture  pubblicati  , e nelle  quali  abbiamo  fcìolti  i pro- 
blemi da  noi  in  varij  tempi  propofli . La  nofira  Meccanica. _» 
fismpata  in  Augnfla  l'anno  1J  li.,  ed  olir’ a età  le  noftte 
cor.fidcraxjom  fiampate  in  Roma  l anno  i6zi, , fatte  al  li- 
bro il  di  cui  titolo  ideila  Dottriiia  de  Triangoli,  Tratta- 
to  di  Giacinta  de  Criftufaro  Gturifconfulto  Napoleta- 
no in  Uvnczia  l’anno  17101  i c tutte  quefie  Opere  in  mi- 
glior forma  ridotte  ; e forfè  con  l'aggiunta  ancora  di  qual- 
che altra  operetta  intorno  all ’ arte  nautica  r all'  afironor 
mia , e intorno  all'  arte  della  guerra  » fftvi  felice- 
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E 

DISSERTAZIONE 

intorno 

AU.A  NUOVA  GEOMETRIA 

\ DI 

C A R TE  S I O 

Nella  quale  s’ accennano  i danni , eh’  ella  hà  prò- 
dotto  nello  Audio  della  Geometria;  ed  in  con* 
feguenza  di  ciò,  ancora  in  quello  della 
Filofofia,  e della  Morale  . 
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DISSERTAZIONE 

INTORNO. 

ALLA  NUOVA  GEOMETRIA  DI  CARTESIO. 

I landa  mi  volgo  con  la  mente  a confiderai 
la  cagione , per  la  quale  la  mia  novella:  In- 
venutone  da  me  pubblicata  la  prima-volta  t' 
anno  1714.,.  e tuttaa geometrica  dtmoflra- 
gione  appoggiata  , non  fia  fiata  ancora  per 
vera  da-  verun  geometra  , fuorché  dal  ce* 
lebre  Sig.D. Antonio  Manforte,  confeffata. 
non  so  invero  , a che  debba  di  sì  fatta  ripugnanza  de' fignori 
geometri  attribuir  la  cagione  : Imperciocché , fe  io  voglio 
ricorrere  allagenerale  cagione , cioè  della  poca  fortuna  c&e_» 
fernpre  incontrano  , ed  hanno  incontrato  le  novtlle  Invenzio- 
ni-, fembrami  far  troppo  gran  torto  alla  fapienza  del  noftro  fe- 
colo  y perche  l' evidenza  » che  nelle  dimoflr azioni  geometriche 
fi  contiene , ha  forza  di  condurre  la  mente  a conofcere  il  vero,, 
almeno  in  progreffo  di  tempo-,  donde  ne  avvienc,cbe  il  fumo  del- 
le paffìoni  non  fia  baflante  ad  adombrare  una  mente  che  fui-* 
[ufficiente  in  Geometria  per  modo  che  non  conofca  una  verità 
dimoflratct  .E  che  ciò /laverò  , fi  sà,  che  frà  gli  fcienzjati  uo- 
mini fernpre  fi  è sudi- tutte  le  materie  difputato  , ma  non  fi  leg- 
ge , che  fta  ancor  accaduta  fra  geometri  una  lunga difputa  in 
materia  di  pura  Geometria  ; . perche,  fe  per  avventura  è avve- 
nuto , che  un  geometra  fi  fta  all' altro  oppoflo , in  virtù  della-* 
rifp»Ha  , 0 Ì oppofitore  fi  è dichiarato  foddisf atto,  0 l'inventore 
convinto  -M  è dunque  di  vuopo,,  dico  fra  me  / ìeffo <,  ricorrere 
a qualcb'  altra  principio-  diverfo  dal  generale  deftinoiegl'  In- 
ventori, acciò  poffa.  indagar  la  cagione  di  quella  univerfal  ri- 
pugnanza , che  i [ignori  moderni  matematici  moftra.no  nell'  ap- 
provare la  mia  novella  Invenzione-,  e ciò  dicendo,  vedo,  cb'  egli 
i neceffario , eh'  io  di  qualch'  altra  colpa  fta  reo,  la  quale  più, 
che  le  novelle  invenzioni , offenda  II  animo  della  gran  parte  de' 
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fi  gnor  i moderni  matematici  i e sù  di  ciò  penfando  conofco  , che 
più  ,chc  largura  d’ Inventore , w ella,  quale  fon  comparfo  nel- 
la letteraria  Repubblica  , offende  il  lor  animo  l' idea  , con 
quale  mi  mirano  d’ uno  Innovatore , che  intraprende  di  difirugà 
gere  la  loro  novella  Geometria  : ed  invero  evvi  molta  dijfc 
renerà  fra  gl'  Inventori  di  nove  cofe , e quell'  Innovatori , che 
pretendono  diftrugere  quei  metodi  già  dall'  univerfale  confen • 
timento  di  tutti  per  veri  ricevuti  ; perche  i primi  muovono 
bensì  lapajfione  dell ’ invidia,  a cagion  di  quello t chenoflra  men- 
te poteva  ritrovare , e che  conofcc  non  ejfere  fiata  f ufficiente  a 
ritrovare  ; ma  i fecondi  ci  privano  di  quella  fapiertja  , che  J li- 
mavamo già  nofira,  e ci  rimproverano  i nofiri  errori . In  corife - 
gucn%a  dunque  di  quefie  confidcra^ioni  , fembrami  di  aver  di- 
fccpcrta  la  cagione  del  fienaio  , che  ifignon  moderni  geometri 
Cartefiani  ofientano  di  fare, a riguardo  della  mia  novella  Inven - 
%ione:pcrcbe  in  vero  io  ho  rnofi'o  guerra  a quelle  curve  d' Apol- 
lonio , che  poco  mcn  , che  tutti  i / ignori  moderni  geometri  per- 
fua fi  ( e mi  perdonino  pur  tifi  ) da  alcune  poche  apparenti , ed 
efirin fiche  ragioni  da  Renato  dcs-Cartes  addotte , han  ricevute 
per  linee  geometriche  al  pari  del  cerchio  -,  e non  folo  le  hanno 
per  linee  geometriche  ricevute  , ma  sù  di  quelle  han  fabricata 
numero  quafi  infinito  di  novelle  invenzioni,  tutte  al  feopri- 
mentodi  nuove  curve  indirizzate  , per  modo  tale , che  in  tutt * 
i loro  libri  ban  ragionato  con  terminile  non  di  pofitivo  difprez- 
Z»,  almeno  di  compafiìone  verfo  gl’  antichi  geometri , t quali 
avendo  avuto  notila  delle  curve  d‘  Apollonio,  non  fi  fono  avvi- 
fati  di  profegmre,  e d’  ampliare  una , a lor  dire  , così  mgegnofa, 
così  ferace, e cosi  utile  dottrina,  come  è quella  delle  curve.  Ol- 
tre a ciò, io  mi  fono  fortemente  oppofio  all’  Algebra  fpeciofa,chc 
Renato  hd  sì  fattamente  vantato, e per  la  quale  ave  ottenuto  di 
far  sì, che  la  maggior  parte  dc'ftgnori  moderni  geometri, oblian- 
do il  metodo  fìntctico,  fi  fiano  in  tutto  applicati  a i calcoli  ana- 
litici, e mi  Jorio  altresì  oppofio  a tutti  i nuovi  metodi  da  mo- 
derni inventati,  ed  a nuovi  calcoli  appoggiati  ; In  fotnma  op- 
ponendomi io  alla  dottrina  delle  curve  , a t calcoli  analitici,  ed 
« i nuovi  metodi  da  moderni  inventati ,hó  intraprejo  di  far  croi - 
tape  lefon^nfcntdfSÙ  delle  quafi  la  più  gran  parte  dc'ftgnori  mo- 
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derni  matematici  han  faticatola  moie  della  Uy  gloria  • e tu  t- 
toadun  tempo  mi  fon  fatto 'incontro  alla  licenza,  che  hannai 
introdotto  nella  Geometria , corrompendo  la  purità  della  con » 
funzione , e della  dimoflr  azione  geometrica . 

Ora  sù  di  quefìe  confider anioni  fembra,  che  ’l  mio  animi 
incominci  ad  acquietarli  al  fienaio  ,che  i /ignori  geometri  ufa- 
no,a  riguardo  della  mia  novella  Invenzione)  perche,  alla  perfi- 
ne, ptr  quel  che  i*  attiene  a’  feguaci  della  nuova  geometria 
di  Renato , ed  agl'  Inventori  di  nuovi  metodi  di  calcolare,  e di 
nuove  curve  , fembra  , che  io  abbia  meritato  il  titolo  d'  inno- 
vatore : ma  dalC  altra  parte , fe  confiderò  quello  , che  ho  fatto 
nella  mia  novella  Invenzione , mi  pare , che  almeno  quelli , i 
quali  non  fono  autori , ne  maeftri  nella  nuova  geometria  de* 
moderni , non  mi  dovrebbero  riguardare  eoli'  odiofò  titolo  d'in- 
novatore , ma  an^i  mirarmi  come  un  Riflauratore  del  metodo 
geometrico  degl'  antichi  : Imperciocché  la  mia  Dupli  cartone  . 
del  Cubo  è tutta  ad  Euclide  , e ad  Archimede  appoggiata. _*  ; 
e benché  tu’  avvaglia  in  qualche  dimoftrazione  del  metodo  degl’ 
Indivi fibili  di  Bonaventura  Cavalerio ; in  quel  metodo  però  non. 
vi  è liccnz a i che  ad  Euclide  ripugni , ciò  che  non  fi  e fper men- 
ta nella  uuova  geometria  de'  moderni  ; Oltracciò  io  fono  il  di - 
fcnfore  del  metodo  di  Euclide , da  molti  de’ (ignori  moderni  in- 
citato ; ed  in  pruova  di  ciòlegganft  i miei  Dialoghi  flampati 
in  Am[ìerdaml'  anno  1718.  e fi  vedrà,  che  io  difendo  coruj, 
fode  ragioni  il  metodo  di  Euclide  da  i moderni  infultato  ; mo- 
ftro  quanto  fia  conforme  alla  naturale  ragione,  e quanto  valevo- 
le a formare  una  mente  abile  a diflinguere  nelle  cofc  tutte  il 
vero  dal  fai fo,  ed  a formarla  efatta,  cdindujìriofa  tutta  ad  un 
tempo  , ond‘  è , che  io  fono  il  difenfore  della  Geometria  degli 
antichi-,  per  la  qual  cofa  egli  è a gran  torto,  che  mi  fi  attribuì - 
fca  il  titolo  d' Innovatore . 

Da  tutte  qitefie  confidcrazioni  perfuafo  , fembranti,  che_j 
a me  avvenga  quello , che  è avvenuto  a tutti  coloro , i quali  fi 
fon'  fatti  ’ncontro  agl'  abufi  radicati)  e fembrami  , che  avven- 
ga alla  mia  novella  Invenzione , co  ifignori  moderni  feguaci 
della  nuova  geometria  quello , che  avvenne  all’  Imperadore 
Elio  pertinace  con  i [olififi  romani,  quando  all $ quafi  perduta  di- 
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{ciplina  dell’  Efercito  fi  fece  incontro  -,  perche  ficcarne  quelli 
punirono  ingiufiamente  colla  morte  la  forte  , ed  onorata  im- 
prefa  di  quello  Impcradore  -,  così  i fignori  moderni  matema- 
tici Carte  fi  ani la.  mia  vera  Invenzione  all'  ob'ivione  con- 
damandola  , penfano  intuito  efiiuguerla . Ma.  alcerto  io  mi 
fò  rofjb  ,.e  mi,  vergogno  d’  affimigliate  a’.  lictnzjofi  folditi  , 
i morigerati  uomini  di  Ietterei  Imperciocché  la  di f ciplina. 
di  quejti  ultimi  in  altro  non  confluendo  , che  nella  liber- 
tà dell’  animo  , e nella  finccrità  de’  cofiumi  ynon  fi  può  fen- 
%a  grave  colpa  tacciarli  del  difetto  di  men.che  franchi , e fin* 
ctrr, laonde  io  voglio  in  tutti,  i modi  torre  dalla  mia  mente  una 
sì  fvantagiofa  idea  al!’  onore  della  letteraria  Repubblica  . Con 
tutto  ciò  però  non  può  negarfì,  che,  a cagion  della  mia  novella 
Invenzione , io  non  fia  fiato  da. {ignori  moderni  geometri  più  lofio 
come  perniciojo  Innovatore  , che  come  giufto  Rifiauratore  della 
buona  difciplina , e.  come  femplice  Inventore  efiìmato .. 

In  pruova  di  ciò  imaginiamo  che  in  quefla  mia  Inven- 
zione della  Duplicazione  del  Cubo , ficcome  io  hò  avuto  a 
far  con  moderni , aveffi. avuto-  a far  cogl ’ antichi  geometri  , 
alcerto  quei  grandi  uomini  non  avrebbero  avuto  a male—» 
cfaminare  le  mie  propofizjoni , nè  avrebbero  fcritto,  coment 
fcriffc  il  Signor  Leiberùtz^  *»  una.  fua  lettera.;  Aliror , quoci 
■de  his  qua;ftio. infutura  fuerit Alla  perfine  gl’  antichi  geo- 
metri, tome  quelli,  che  non  s’ erano,  come  E moderni,  impe- 
gnati a.  fofienere , che  le  curve  d’  Apollonio  meccanicamen- 
te confirui te  avejfero  efattè,.  e cofianti  proprietà  ; mi  avreb- 
bero riguardato  bensì  come  Inventore  di  nuova,  ed  impor - 
tantijjìma  co  fa , ma  non  già  come  Innovatore  , che  li  riprendeva 
di  errore  ; oni’  è,  che  mirato  io-  da  quei  antichi  geometri  con. _»■ 
ideai’. Inventore  di  nuova  cofa  , e da  tutti  defiderata  , altra-» 
di fiìc ulta  non. avrei  avuto afupcrare.  con  quelli,,  fc  non  la-* 
naturale  prevenzione  , che  genera  nella  niente  degl’  uomini , 
la  grandezza,  e la  difficolta  dei  Problema  , da  me  rifoluto  ; 
ma  quifìa  diffhuUà  , fi  farebbe  agevolmente  fuperata  : Im- 
perciocché quantunque  gl’  antichi  geometri  avejfero  fui  bel 
principio  creduto  , di  non  dover. , legenda  , ritrovare  e fatta - 
jncnte  dimoficate  le  mie  propofizjoni,  come  elle  fono,  avreb- 
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bcro  almeno  .creduto  , che  io  ave  fi , per  lo  [coprimelo  di  un _» 
tal  Problema,  mgegmfi  me^i  adoprati  -,  ed  in  confeguen7a  di 
ciò,  fapendo  c]Jì,  che , In  magnis  voluiffe  far  eft  , avrebbero^ 
voluto  /Indiare  la  mia  Invenzione, pcrvederc,ficcomc  bò  detto, 
fe  a qualche  ingegno  fio  modoào  mi  foflì  appigliato  per  condurre 
a fine  la  mia  impreca  i Così  dunque  quei  grand:  uomini  notu» 
avrebbero  mai  creduto  d'  impiegare  inutilmente  il  tempo  , la-, 
mia  Invenzione  /Indiando . 

Oltre  a ciò  gl'  antichi  geometri , i quali  non  credevano  , 
che  le  curve  avejfero  proprietà  geometriche , non  penfavano  al- 
tresì , che  'l  Problema  della  Duplicazione  del  Cubo  non  fi  po- 
tere folvere  per  altra  via,  che  per  quella  delC  interferone-, 
delle  curve, e credendo  di  non  poter  limitare  con  la  lor  mente. _» 
gl'  infiniti  particolari , che  per  la  foluziondi  un  problema  par- 
ticolare fi  pò  fono  da  geometri  penfare , non  biafmavano  alla 
cieca  , come  impofibile  ,-ogn'  invenzione,  che  per  la  Duplica* 
Zjone  del  Cubo,  o perla  Quadratura  del  Cerchio  fi  propone  a-,; 
credevano  poi  efer  uttliffimaco/a  lo  /indiare  le  altrui  Invenzio- 
ni fatte  a fine  di  folvere  gl'  accennati  diffidi iffimi  problemi  ; 
perche  avendo  efi  formato  la  vera  idea  del  modo  , col  quale  fi 
deve  la  Geometria  fiudiare  , e degl'  utili , che  può  apportare  lo 
fiudio  di  quella-,  molto  bene  fapevano  , che  la  mente  umana  ri- 
ceve,nello  feoprimento  di  un  fiottile  paralogifmo, utile  non  menu 
eguale  a quello  , che  s'  hà  dallo  feoprne  una  nuova,  e poco  im- 
portante verità  ; e ciò  a cagione  , che  la  mente  umana  ritrae 
ugual  profitto  dall'  imparare  ad  emendarfi^  che  dal  dedurre-, 
verità  da  verità:  ed  in  quejìa  guifa  gl' antichi  geometri  non  , 
foto  non  avrebbero  o fiato  rapprefent are*'  lorodifcepoli  , come-» 
vano , ed  inutile  lo  fiudio  delle  mie  propofizioni , ma  gli  avreb- 
bero animati  a fluitarle  pervedere  fe  mai  awenife  , che  le  ri - 
Uovafero  vere,  e foffienti-,  o almeno  per  far,  che  s’  accofiumaf- 
fero  aficoprire  alcun  fittile  paralogifmo  , che  forfè  in  quelle _» 
fipotéfe  'contenere  . Così  dunque  gl’  antichi  geometri  perve- 
nuti bensì  della  di fficultà  di  un  tanto  Problema^ ma  non  già  im- 
pegnati a fiofienerlo  per  vano  , ed  inutile,  avrebbero  propofio 
a’  loro  difeepolidi  /ludi are1  le  mie  propofizioni , i quali  (ludi  art - 
Me,  le  avrebbero  vere  t e fififienti  cono  finte , 
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Quella,  che  ho  narrata,  è a mio  credere , Vigoria  di  quel- 
lo , che  mi  farebbe  con  gl'  antichi  geometri  avvenuto  : ma  io 
non  voglio  già  effere  un  così  affettato  laudatore  degl'  antichi  , 
che  voglia  , come  quel  ftmpre  Laudator  temporis  arti , per- 
fttadere  a me  fltffo  , cd  agl'  altri,  che  lo  J'coprimcnto  di  un  tan- 
to deftdcrato  Problema  , quanto  è la  Duplicazione  del  Cubo  , 
non  aveffe  ancora, negl' animi  di  quei  grand'  uomini,  quelli  per - 
nicioft  effetti  prodotto,  che  la  livida  invidia  negl'  animi  di  tut- 
ti gl'  uomini  fnolc,  a danno  degl  Inventori  di  nuove  co  fé,  pro- 
durre. lo  so  troppo  bene, che  le  puffioni  fono  nate  qua/i  che  tutto 
ad  un  tempo  coll  uomo,  e che  perciò  fono  dall  uomo  infcpara - 
bili  ; ma  sò  altresì,  che  la  divcrf:  educazione  , i diverft  modi, 
thè  fi  ufano  nello  fìudiar  le  feienze,  e te  diverje  majfime,e  i di - 
verp  abiti , che  dalla  prima  infanzia  s'mftrifcono  ne'loro  animi 
vendono  gl  uomini  più,  o meno  toflumati , e con  ciò  più  , o me- 
tto dannoft  a gl  onorati , e virtuoft  feguaci  delle  fetenze , e del- 
le virtù  ; ed  in  eonfeguenz*  di  ciò  è da  creder  fi , che  quegl  an- 
tichi uomini  non  in  tutto  , dall  impero  della  livida  invidia _> , 
e fonti,  ma  nelle  loro paffiom  medeftmc  più  caftigati , c corretti , 
tbe  i nofiri  moderni  , avrebbero  per  avventura , dopò  aver  co- 
nofciuta  la  verità  delle  mie  di mojlr azioni,  detto,  eh’  egli  è per 
accidente,  e non  per  opera  d’un  ingegno  agl  altri  fupcriore,  eh ’ 
un  tal  Problema  io  abbia  ritrovato, avrebbero  rapprejentata  la 
tuia  Invenzione , come  una  cofa,  eh'  era  avanti  gl  occhi  di  tut- 
ti , e eh'  ejft  fi  erano  dimenticati  a cagione , che  avevano  leu, 
lor  mente  in  altre  più  fubltmi  fpecolazioni  impiegata  . 

Io  all'  incontro  avrei  rifpofìo , che  tutte  le  coje  fembrari 
facili , dopò  che  fi  fono  conojciute , laddove  eran  difficilifjime 
prima  di  conojcerfi  : avrei  detto  , else  la  natura  opera  per  vie 
/t  mplieiffìme , e che  per  ciò  chiunque  vuole  i difficili  fimi  arca- 
ni della  natura  fcopnre,  hi fogna  che  ritrovi  quelle  vie  fempli - 
ci , eh'  ella  ufa  mila  formazione  delle  cofc  j ma  ihe  dijficilijfi- 
ma  cofa  è fcopnre  la  ftmplue  meccanica  , che  la  natura  ufo-, 
n ella  formazione  delle  cofe  tutte ; e che  lofìeffo  è,  eh'  effer  in- 
grati agl  Inventori  , il  contendere  a quelli  la  gloria  , che  lo- 
ro fi  deve  : avrebbero  forfè  detto  quelli  antichi  geometri  mol- 
te altre  cofe  contro  di  me  t le  quali  t non  m' è pojjibile  tutte 
- ' ptn-  - 
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feti  fare,  maio  a tutte  quelle  mi  farci  ingegnato  di  ri  [ponete- 
re;  ^ cewjfimo  però  che  non  avrebbero  voluto  previndicarc^ 

a loro  jìejfi , con  appaio  far f,  al  Mondo  poco  intcfi  di  Geometria 
mirande  di  non  intendere  la  verità  delle  mie  dimofirarioni  \ 
ed  è certijfimo  ancora  , che  dopò  aver  cono  [ci, ite  vere  le  miei 
d,mofiraVont , non  avrebbero  ofato  , come  di  alcuni  è avventi . 
*°  ’ [dl  raPP” fatare  a ' loro  difcepol,  la  mia  Invenzione  , co. 
me  opera  di  un  ofltnato  V, fonano , che  o non  intende  il  fua 
errore  , o non  kà  coraggio  di  confefarlo  ; perche  ciò  facendo, 
avrebbero  temuto  d' inciampar  nella  taccia  di  poco  [inceri , e 
di  [ereditare  con  co  il  lor  nome  nella  mente  dc'po fieri, c de  loro 
fognaci  mede  fimi  Ma  già  che  fiam  giorni  a quefio  paffo  d'e  fa- 
vi, nare  , s‘ egli  fi  debba  a me,  ovvero  ad  alcuni  f, onori  moderni 
matematici  quello  gran  difetto  attribuire  , cioè  ~ di  non  aver 
coraggio  di  conferire  il  proprio  errore  : Fie  bene , che  confide- 
remo un  poco  il  valore  di  quelle  ragioni , in  virtù  delle  anali  i 
/ignori  moderni  geometri  fi  fono  la  fiati  pervadere  da  Renata 
^■Cartes,  « ricever  le  linee  curve  d' Apollonio  per  geometri- 
che^ quali  gl  antichi  geometri  ha  sepre  riputate  linee  meecani- 
chr.perchem  quefiagUtfa  conofcendoft  il  particolare  intereffe ,ch' 
e[Ji  hanno  di  celare  la  verità  delle  mie propofi^ioni  a tutti  alili 
moderni  geometriche  fi  fono  fortemente  appigliati  alta  geome- 
tria di  Renato-,  lifiudiofi  di  Geometria, ma  indifferenti,  ed  ama- 
tori del  vero  , non  fi  laveranno  dalle  vane,  ed  intereffate  alTcr- 
tivcd'  alcuni  moderni  geometri , difior, tare  dallo  [indio  delle 
m,c  vere  propofiyoni . Dimoflnamo  dunque  V errore  nel  qu  i- 
le  fono  meramente  inciampati  ì /ignori  geometri  Carte  fini  •' 
ma  prima  additiamo  / idea  , che  delle  curve  d'  Apollonio,  eb- 
bero gl  antichi  geometri,  per  poi  dimofirare  i danni , che  nella 
/indio  della  Geometria,  c delle  altre  feienge  ancora,  l'  Alge- 
bra, ed  i nuovi  calcoli  producono  . Ragioniamo  dunque  delle 
curve . 1 

Renato  des-Cartez  confeffa  , come  fi  vedrà  in  appre/fo  , 
che  gl  ant, eh,  geometri  riputarono  le  curve  d'  Apollonio  lince 
meccaniche  ; ma  pefeia  pretende,  che,  non  ofiante  che  fi  con - 
Jtruijcono  meccanicamente , abbiano  le  proprietà  , thè  da  Apol- 
lonio fi  le  affé  guano . /o  non  sò  , fe  Renato  abbia  penfato  , che 
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gl’  antichi  abbino  creduto , come  ejjo  , che  le  curve  d'  Apollo - 
nio  abbiano  le  proprietà  , che  fe  le  affinano  ; perche  egli  nel 
principio  del  fuo  fecondo  libro  taccia  gl'  antichi  di  foverchi  ri - 
gorofi  in  Geometria  , ma  non  fi  j piega  a bafianga.  intorno  a ciò  ; 
il  certo  però  fi  è , ch'egli  s-  affatica  di  provare  , che  fono  linee 
geometriche  , con  apparenti , e non  geometriche  ragioni  , come 
meglio  farò  chiaro  in  apprcjfo  ; la  qual  cofa,  a mio  credete,  non 
avrebbe  egli  fattole  non  avejfe  cflimato,  come  una  propofrgione 
quafi  dimojlrata  , e ricevuta  da  tutti  qttefla  cioè  ; che  le  cur- 
ve d’  Apollonio  hanno  le  proprietà  , che  da  effo  fe  le  afle- 
gnano  i Comunque  la  cofa  fi  fia  ,farò  qui  apprejfo  chiaramen • 
te  conofcere  , eh'  gli  antichi  mai  han  creduto  legitime  dimoflra - 
elioni  quelle  d' Apollonio  fatte  in  confequenga  d'  una.  meccanica 
confininone . 

Per  chiaramente  provare , che  gl'  antichi  geometri  , come 
furono  Archimede  , Pappo  Aleffandnno  , e tutti  gl'  altri  , già - 
mai  credettero  , che  le  curve  d'  Apollonio  aveffero  le  proprie- 
tà, che  dal  medcfimo  fe  le  affegnano  -,  repctcremo  un  altra  volta 
le  mcdifime  ragioni  da  noi  addotte  nella  Lettera  fiampata  in _*• 
Remai  anno  rjn.  da  noi  fatta , edirettaal  dottijjìmo , e . 
gcntilijfimo  Sig.  D.  Agnello  Spagnolo  , a fine  di  appalefare  al 
Mondo  i manifefii  errori  dal  Sig.  Giacinto  di  Crijìofaro  giuri f- 
confulto  napolitano  commcjji  in  Geometria  , nel  fuo  libretto  in- 
titolato la  dottrina  de'  triangoli  flampato  in  Venezia  l anno 
ìjlO.  P-ffiamo  ora  a provare  il  noftro  affunto,  cioè  , che  gl' an- 
tichi geometri  come  Archimede  , Pappo,  e gl'  altri,  non  mai 
credettero  , che  te  curve  d’  Apollonio  aveffero  coflan temente-» 
le  proprietà  > che  fe  le  affegnano  - 

E'  ctrtijjìmo,  che  Archimede  conjìruifce  il  problema  delle 
due  mt7%ge  proporzionali  fra  due  linee  rette  date  coli  inter fc^- 
\ioiic  di  due  parabole,  e che  Pappo  lo  confiruifce  coll'  intcrj'eg - 
Zjone  del  cerchio  , e della  parabola : ma  da  tutto  ciò  non  fi  può 
dedurre,  thè  quegli  antichi  geometri  abbino  creduto  le  curve 
d'  Apollonio  avtre  coflantcnientc  , ed  efatt  amente  quelle  pro- 
prietà , che  da  ejjo  Je  le  ajjegnano  -,  perche  quegli  gran  uomini 
avvtzjfi  a rimi) are  le  eofe  per  la  lor  dritta  idea  , fapevar.o 
troppo  Lune , (Le  la  meccanica,  confir unione  non  può  vera  , ed 
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? fatta  dimoflr  anione  produrre  j ond'  è , che  fi  fervirono  bensì 
delle  curve,  ma  je  ne  fervirono  in  difetto  delle  linee  confluite 
col  rigore  cTEuclide, le  tjuali  de ftder avano, che  fi  ritrovaffero;  e 
per  ciò  fi  fervirono  delle  curve  d' Apollonio  , come  di  linee  di 
appr  off  magione,  ma  fempre  defiderorno  di  trovare  un  modo  per 
conflruire,  e dimoftrare  col  rigore  d' Euclide  il  problema  delle-* 
due  mcT^c  proporzionali , Veniamo  ora  -alla  pruova  di  quefìa 
proporzione . 

Renato  meiefmo  confeffa  ,come  meglio  farò  vedere  in  ap~ 
preffo , nel  principio  del  fecondo  libro  della  fua  geometria  , che 
gl'  nntichi  riputarono  linee  geometriche  le  curve  d Apollonio  , 
e con  ciò  afferifee  , che  hanno  le  proprietà  , che  da  Apollonio  fé 
le  t ìffegnano j e tutto  ciò  lo  afferifee  a cagion  eh"  egli  credeva  , 
che  inGeometria  la  confir  azione  più,o  meno  e fatta  non  fia  neccf- 
farla  per  lo  feoprimento  delle  proprietà  geometriche-,  e che  per- 
ciò una  proporzione  meccanicamente  congruità  potefs'  effere 
perfettamente  dimofrata . jQucfla  è quella  propofzione  così 
frana  , e così  affurda  , che  or  ora  farò  conofccre  , non  aver 
mai  penftto  gl’  antichi , e per  prova  del  mio  affunto  , pongo  il 
feguente ajfìoma  . Vero  inquanto  al  modo  deUefleredi  una 
cofaè  quello, -che  non  può  edere  in  altro  modo,  che  in 
uno.  .fffuefto  affioma  é certijfimo , perche  tutto  ciò  , che  pub 
-effere  in  più  modi , non  può  effer  certamente  vero  ; ed  a ca- 
gion d'  efempio  , in  virtù  di  quello  affioma  fon  vere  tutte  le-» 
propofìzfoni  di  Euclide , nelle  quali  fi  dimofra,  che  una  tale 
proprietà  , non  può  effere  in  altro  modo , che  in  uno  , come  per 
efempio  , la  quantità  di  tré  angoli  di  un  triangolo  , non  può  ef- 
fere altra,  che  uguale  a due  angoli  retti , c lo  fleffo  fi  dimoflr  a 
di  tutte  le  proporzioni  d'  Euclide . Efaminiamo  ora  , fe  gl'  an- 
tichi geometri  ban  mai  potuto  credere  , che  le  curve  d'  Apollo- 
aio  meccanicamente  confluite  abbiano  le  proprietà,  che  da  effo 
fe  le  aff  egnano.  E'  ccrtiffimo,  che  gl'  antichi  geometri  mai  cre- 
derono,che  le  curve  d' Apollonio  aveffero  le  proprietà,  che  fe  le 
affegnano , perche  fe  penforono  , che  il  perimetro  della  para- 
bola fi  componeva  di  un  aggregato  di  linee  rette  bielle  quali  non 
conoscano  i punti , per  dimoflrare  la  loro  vera  lunghczV1  » € 
•confr  utile  geometricamente-.  non  poteano  credere , ebe  ti  lm- 
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go  delle  radici  delle  afcijfe  dell'  affepotefs'  effere  in  altro  luogo, 
thè  in  uno  , cioè  alla  curva  ; che  fta  così  . Se  un  geometra _* 
avcffe  ritrovato  quei  punti,  per  li  quali  fi  pojfono  defcrivere_ , 
quelle  linee  rette  , delle  quali  fi  compone  il  perimetro  della _» 
parabola  , certamente  le  radici  avrebbero  terminato  non  più 
alla  curva,  ma  a quelle  linee  rette  ritrovate'.  Je  dunque  gl'  an- 
tichi geometri, m virtù  della  conduzione  meccanica, conobbero 
in  generale  , che  l luogo  delle  radici  delle  afcijfe  dell’  afe  era 
una  curva  , cioè  la  parabola  , e else  il  perimetro  di  quella  fi 
componeva  di  linee  rette  , delle  quali  non  eonofcevano  i punti 
eflrtmi  > certamente  non  potevano  credere  , che  la  curva  fiijfe 
il  luogo  dimoftrato  delle  raditi  delle  afcijfe  dell'  affé  . Che  gl\ 
antichi  poi  penfajftro , che  il  perimetro  della  parabola  fi  com- 
poni ffc  d'  infinite  lince  rette  determinate  da'  punti  da  ej]i  non 
conosciuti  egli  è certiffmo  , perche  in  tutte  le  lor  operazioni, 
come  tale  la  trat  torno-,  e poi  veggi  amo  , che  Archimede  fece 
la  quadratura  della  parabola  , fupponcndola  un  aggregato  di 
linee  rette  , perche  la  credette  in  genere  un  aggregato  di  linee 
rette  infinite  j ma  egli  non  è già  , chi  Archimede  penj offe  per 
ciò  d'  aver  ej'attamcnte  quadrata  la  parabola  ; perche  ficcome 
non  penjava,  che  le  proprietà,  che  da  Apollonio  s’ ajfcgnano  al- 
la parabola  fufftro  efattamente  vere  , cosi  J'upponendole  come 
vere  per  ipotefi , la  quadrò  per  approjftmazione  . Ecco  dunque 
chiaramente  dimojlrato  , che  gl'  antichi  geometri  credettero  , 
che  le  curve  d'  Apollonio,  e la  parabola  in  particolare  ,fi  com- 
poneffero  di  linee  rette  , ma  ciò  credendo  , mai  oforono  ajferire  , 
che  aveffero  efattamente  le  proprietà  , che  da  Apollonio  fc  /e_. 
uff.  guano  , perche  fé  ciò  creduto  aveffero  , non  avrebbero  più 
defiderato  la  Huplic airone  del  Cubo,  come  l' boa  fempre  defi - 
derata  . 

Ora  qui  è da  confiderarfi , che  gl  antichi  più  moderati  , 
che  i moderni  nelle  loro  pretensioni , non  abborrivano  di  fol- 
Vcre  t problemi  meccanici , quando  Li  eonofcevano  utili  olir  . 
arti  -,  ma  non  per  ciò  ofavano  dire  , come  dicono  i moderni  geo- 
metri Cartefiani  , che  i problemi  meccanici  fono  geometrici  -, 
che  fa  così . leggiamo,  che  Archimede  fi  fervi  utilmente  delle 
fpirali  nelle  pie  divine  Invenzjtni,  e di  tutte  le  altre  lincea 
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meccaniche  , e foCvè  tttiliffimi  problemi  nella  Meccanica  : Ma 
fi  lufingò  forfè  per  ciò  Archimede  di  aver  fc tolti  geometrica- 
mente  i problemi  meccanici  ì certo  che  nò  j perchè , come  bà 
detto  , fe  avtffero  creduto  geometricamente  fciolti  i problemi 
meccanici , non  avrebbero  più  de  fiderato  la  Duplicazione  del 
Cubo.  In  Jomma  gl  antichi  geometri  ponevano  tutte  le  idee  nel- 
la lor  vera  claffa , ed  in  confeguen^a  di  ciò  nelle  cofe  geometri- 
che facevano  ufo  del  perfetto  raziocinio  , ed  ac  co fumavano  in 
quello  la  mente  a conofcere  il  vera  unico  ; ne  i problemi  mecca- 
nici poi  cercavano  1 utile  , e fi  contentavano  dell'  approffima- 
Zjone  . 

Ma  alle  antecedenti  ragioni  da  me  addotte  , per  provare  , 
che  la  Parabola  Apolloniana  confidcrata  fidamente  in  fe  fleffa  , 
e generalmente  , non  fi  dovea  così  di  facile  ricevere  per  lineai 
geometrica,  e che  perciògl'  antichi  geometri  mai  credettero  di - 
moflrazioni  quelle  d' Apollonio  nate  dalla  con[iruz>onc  mecca- 
nica \ i (ignori  geometri  Carttfiani  ri fponderanno , con  quei  foli - 
ti  lor  argomenti , da  Penato  addotti  nel  principio  del  fecondo  li- 
bro  della  fua  geometria  , a'  quali  poco  men  che  tutti  i moder- 
ni geometri  fi  fono  arrefi . E laminiamo  noi  prima  brievemente 
quello , che  intorno  la  natura  delle  curve  dice  Renato  , per  poi 
e familiare  in  appresoti  valore  de  fitoi  argomenti  . 

Egli  nel  principio  del  fecondo  libro  della  fua  geometrici  loda 
gl' antichi y a cagion  che  feppero  diflinguere  i problemi  nelle  loro 
claffi-.V etcres  optimc  confidcrarunr,quod  Geometri®  prò* 
blematum  , alia  firn  plana  , alia  folida,  aliadenique  linea- 
ria  : hoc  cft  , quod  qusedam  corura  conftrui  polline , du- 
cendo ramum  redtaslineas , & circulos  ; cumalia  conftrui 
nequcanr,nifi  ad  minimum  adhibeatur  conica  aliqua  feftio; 
ac  rcliqua  denique,  quinadconftruetioncmcorumafluma- 
tur  alia  qutedam  linea  magis  comporta  . Loda  Renato  inA 
queflo  paragrafo  gl'  antichi  a cagion  eh'  egli  ancora  nella  fua 
geometria  fi  vede  coflrctto  di  diflinguere  i problemi  folidi  da  i 
piani , e confluire  i primi  , avvaleniofi , come  gl  antichi,  del- 
le fiatoni  del  cono-,  ma  non  dice,  clic  gli  antichi  geometri  fem- 
prc  han  defidcrato  di  ritrovare  una  via  di  conflruirc  i problemi 
f olidi  col  rigore  de'  pofiulati  di  Euclide , e con  ciò  libcrarfi 
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% ia.ll'  obbligo  dì  porre  quella  iijlinxjone  fri  gli  problemi  piani, 
e folidi,alla  quale  ft  riduffero  follmente  dalla  necejfità  coflretti: 
ed  ecco  che  in  qucjìaguifa  , vià  Renato  rapprefenta,  come  im- 
pedibile , la  folugione  de'  problemi  folidi  per  la  via  piana  . in- 
di conofeendo  egli  , che  la  fua  dottrina  poco  utile  arrecava,  alla. 
Geometria,  fc  le  curve  d'  Apollonio  non  ft  confida  avano  per  li- 
nce, le  quali  aveffero  confi  antemente  le  proprietà,  che  da  Apol- 
lonio fe  le  affegnano ; pensò  d' incolpare  gli  antichi  geometri  di 
cecità  , perche  aveano  dubbitato  intorno  alle  dimojlragioni  d' 
Apollonio  , e non  s erano  affaticati  d'  ingrandire  » ed  ampliare 
quella  dottrina  delle  curve  , eh’  egli  già  riputava  in  tutto  Ug- 
gitimi, ed  utiliflima  : Vcr'um  fatis  mirari  non  portum,  quod 
non  ultcrius  lineas  hafee  magis  compofitas,  in  ccrcos  di» 
fìinxerint  gradus  , ncque  etiarn  piane  capio  , cur  àlias  po- 
tius  mechanicas  , quam  geomctricas  nominaverint . L'  an- 
tecedente , eh'  abbiamo  narrata  è l' idea  generale  della  nuova 
dottrina  , che  Renato  hi  pretefo  di  ftabilire  fra  li  geometri  : 
tna  perche  abbiamo  poc’  anzi  narrato  le  pojfenti  ragioni, dall e_» 
quali  gl'  antichi  geometri  furono  indotti  a dubitare  delle  dimo- 
mofir azioni  d'  Apollonio  j uopo  è ora  tfaminare  il  valore  del- 
le ragioni , colle  quali  Renato  fi  è sforzato  di  flabilirc  la  fua 
nuova  dottrina.  Egli  afferifee  , che  in  Geometria  l' tfattez- 
Za  della  con]hru%ione  niente  importa  per  condurre  all'  e fat- 
ta dimojìrazione  , in  virtù  della  quale  ragione  egli  pretende  di 
flabilirc  la  jcgucntc  ardita  propoflzione  , cioè  : che  dalla  con- 
itruzione  non  efatta  , cioè  non  fatta  per  i poftulatid’  Eu- 
clide , fi  porta  perfetta  di  moftrazione  dedurre  ; ond'  è , che 
tratta  per  ftromcnti  meccanici  egualmente  il  compaffo  , che_» 
lofiromento  di  Platone  4 e tutti  quei  meccanici  firomenti  ,pcr 
tnczzp  de'  quali  fi  confiruifcc  Jolamente  per  la  via  de'  moti 
tompofii  ; itenim  lì  dicatur  ideò  id  fuirte  faitum  , quod 
inftrumcnto  quodam  , ad  ili as  in  plano  deferibendas  , 
uti  opus  lìt,  circuii  quoque  , & rcftx  linece  obeamdcixu» 
rationcin  reijcicndx  ertene , cum  abfque  circino  , & regu- 
la  , qux  non  minus  iniìrumenta  dicenda  funt,  in  charta_i 
òcfcribi  non  portine  ; ncque  ctiam  ideo  , quod  inftrumenta, 
qux  defcrtbendis  illis  inlérviunt,  nipote  mag:s  compoiira. 
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* quam  regula  , & circinus , nequeant  effe  tam  exafta:  quan- 

\ doquidem  ob  hanc  racionem  potius  repudiandx  forcnc  ex 

Medianica,  ubi  tantum  accurata  opcris  convenienza,  qux 
a manu  proheifeitur  , deiìderatur  , quam  ex  Geometria  > 
ubi  folumfpcftatur  ex  afta  ratiocinatio. 

A quefli  sì  fatti  apparenti  argomenti  fi  dovrebbe  folamen  - 
te  rifpondere  con  efirtn fiche  ragioni-,  perche  alla  perfine  il  dire  , 
che  in  Geometria,  nella  quale  fi  confiderà  la  quantità  , la  piti  , 

0 meno  c fatta  conduzione  niente  importa  per  quel  che  s'  at- 
tiene allo  feopri mento  delle  particolari  proprietà  geometriche  ,è 
un  confondere  gl'  univcrfali,  con  i particolari,  ed  è lo  fleffo,  che 
dire  y che  quelle  co  fé  , le  quali  fonale  medcfime  fra  effe  nel  ge- 
nere ,fiano  anche  le  medefimc  nella  fpecie  la  qual  propofizjone 
è troppo  affnrda  per  quelle  menti, che  mirando  da  meta.fi fui  nel- 
la vera  natura  delle  cofe,Jan  cono  fiere,  quanto  le  co  fi  partico- 
lari, che  convengono  fra  effe  nel  genere  , poffaneffere  f ra  effe_» 
diverfi  confederate  in  particolare  : Alla  perfine  avviene  del 
compajjo  , e degli  fir omenti  meccanici  quello  appunto , che  difs’ 
R , io  nel  libro  da  me  pubblicato  contro  il  libro  della  dottrina  de' 
triangoli  del  Signor  Giacinto  dcCrifiof aro  r cioè,  che  l' ifleffa _> 
co  fa  è paragonare  al  compaffo  gl'  altri  firomenli  meccanici  , <z_r 
cagion  che  convengono  fra  tffi  nel  genere  di  (Irò  menti,  che  para- 
gonare un  rozz?,cd  incolto  uomo  nato  nella  Laponia  ad  un  Gre - 
co,  ad  uno  Atcniefe,  ad  un  Platone,  ad  un  Pitagora,  folamente  , 
perche  convengono  quefìi  col  Lapone  nel  genere  di  effer  uomini  - 
Con  tutto  ciò  però  noi  vogliamo  con  intnn fiche  ragioni  far  co- 
vofetre,  come,  nel  cerchio  prodotto  dalla  deferitone  del  com- 
paffo , fi  veggono  e fattamente  le  proprietà  j in  vece  che  non  fi 
poffono  mai  vedere  nelle  lince  curve  con  meccanici  flromcnti 
confìruite  - 

La  riga  , ed  il  compaffo  , quantunque  fiano  flromcnti,  ìilS 
virtù  però  dell'  operazione,  che  con  quelli  fi  fà,  producono /«_> 
più  fempliei  co  fi  , che  da  un  uomo  , da  un  Angelo,  0 da  qualun- 
que più  perfpicace  creatura  fi  poffeno  imaginare  nella  quantità j 
^ e quefie  fono  la  linea  retta,  e la  periferia  del  cerchio  . Ora  que- 

fta  fimplicità  fa  sì , che  ’l  geometra  fta  fimpre  certo  del  vero 
luogo  di  quel  punto , che  la  riga  , ed  il  compaffo  hanno  a lui  ad- 
dita- 
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ditato  ; imperciocché  nella  rigavi  fi*  designati  tutta  la  linea Lj 
retta  i e nel  compaffo  , che  fi  gira  in  (e  fteffo  , vi  ftà  defignato 
tutto  il  cerchio  ; ond'  e , eh:  confidcrandoft  anco  in  afìratto  un 
triangolo  già  formato  dalla  riga  , ed  un  cerchio  già  formato  dal 
compaffo  i il  geometra  puolc  dedurre  le  proprietà,  in  vece  che 
fc  fi  fupponc'defcritto  il  perimetro  della  parabola,  il  quale  ad- 
dita  t punti  e fremi  , delle  radici  delle  afeiffe  dell' afe  per  lo 
ptczjo  di  diverfe  righe  , le  quali  fi  girano  in  diverfi  modi  ; il 
geometra  non  può  mai  imaginare  quei  punti , ne’  quali  termi- 
nano le  linee  proporzionati,  che  tarmano  gli  triangoli  fimih  , 
formati  dallo  firomento  meccanico,  e ne  meno  può  per  lo  mez- 
70  dello  firomento  meccanico  effer  fi  e uro  del  luogo  , nel  qua- 
le terminano  le  radia  delle  afeiffe  dell'  alfe  . Ecco  dunque,  j , 
che  la  diverficà  , che  vi  è fra  le  lince  confimi  te  col  compaffo  , e 
colla  rha  , e le  lince  confinate  con  gli  firomcnti  meccanici,  an- 
co confederata  in  afìratto,  ci  fi  conofccrc,  che  le  linee  confimi  te 
col  compaffo,  e colla  riga  ci  danno  fuur  amento  le  proprietà-,  in 
vece  che  (e  curve  confiruite  con  gli  firomenti  meccanici  non. j 
dandoci  ficuramente  il  luogo  de'  punti,  a i quali  terminano  lc_, 
radici,  non  ci  poffono mandare  ficuramentc  le  proprietà  , mn^, 
qttcflo  io  dimofireremo  geometricamente  in  appreffo  . In  tanto 
vogliamo  qui  far  chiaramente  conofccrc  con  quanta  diverfa _» 
idea  fi  debba  mirare  il  cerchio  da  quella  , colla  quale  fi  mirano 
Ce  lince  prodotte  dagli  firomcnti  meccanici  -,  e per  provar  ciò  , 
vogliamo  far  conofccrc , che  il  cerchio  é quella  figura  , la  quale 
in  virtù  della  fua  femplieità  non  può  cJJ'ere  in  altro  modo,  chc_, 
in  quello  , col  quale  da  noi  fi  de  ferivo,  ciò  che  non  avviene  del- 
le curve  de fentte  collo  firomento  meccanico . 

La  periferia  del  cerchio  c prodotta  da  una  linea  retta,  la 
quale  fi  gira  fempre  uniformamele  in  Je  medefima  , c girandofi 
uniformamele  in  fe  medefima  deferivo  punti , che  fono  fempre 
ugualmente  difianti  dal  centro  ; e così  la  periferia  fi  compone 
da’  punti  efìremi  d’ infinite  linee  rette , tutte  uguali  fra  effe,  le 
quali  tutte  partono  da  un  medefimo  punto  .Ora  quefia  é quella 
curva,  la  quale  hà  cofiantcmcntc  in  ogni  punto  te  proprietà,  che 
fc  le  agognano  -,  c che  fia  così.  Non  poffono  li  geometri,  nel  confi- 
do-ar  quefia  curva , temere  } ck;  un  altra  più  [empii ce  conflru - 

1 ' " zione 


Digitized  by  Google 


©ISSERTAZIOKE.’ 


I? 

Vene  , che  quella  del  compajjo  , pojfa  far  mutare  il  cerchio  di 
appetto ,c  di  figura,  perchè  no n poffono  dire , che  la  periferia  del 
cerchio  co/la  d' infinite  linee  rette  ,«  d' altre  linee  da  noi  non 
conosciute-,  ma  poffono  ficuramente  dire  , che  il  cerchio  non  può 
effere  in  altro  modo,  che  in  quello  , col  quale  per  lo  meno  del 
compaffo  fi  deferive  ; perche  nella  femplieiffima  deferitone  dei 
cerchio  la  mente  umana  conofce  tutta  la  proprietà  del  cerchio , 
la  quale,  come  abbiam detto,  è quella  d’ effere  una  figura,  la  di 
cui  periferia  coffa  di. punti  c/lremi  d'  infinite  linee  rette  uguali 
fra  effe , le  quali  tutte  partano  dal  medefimo  punto  ; in  vece 
che , come  abbiamo  dimagrato  , fapendo  noi , che  le  curve  di 
Apollonio  coflano  d' infinite  linee  rette  , poffiamo  fempre  te- 
mere , eh’  una  deferitone  piti  femplice  ci  poffd  far  cono  [cere, 
che  le  proprietà  , che  alle  curve  noi  affegniame,  in  altra  figura 
fi  ritrovino  : coti  dunque , tutto -ciò,  che  non  è uno  nel  modo 
dell' effere  , puòeffer  in  più  modi  ,efe  può  effere  m più  modi  , 
non  hd  proprietà  certe  , e coflanti . Ecco  dunque  dimojlratu 
chiaramente  , che  la  confirugione  in  tutto  efatta  perfet- 
ta dimoftr anione  produce,  invece  che  lameccanica  confini- 
tene non  può  efatta  dimofir  airone  produrre . Ma  a quejìe  Ke- 
fir c ragioni  farà  forfè  qualche  mai  accorto  geometra  Car  teff  ano 
la  fcguentc  difficultà  ycioè , che  Archimede  confiderò  il  cerchio 
come  un  poligono  d' ivfiniti  lati , e che  perciò,  quantunque  il 
t cerchio  fia  flato  deferitto  dal  compaffo , potrebbe  un  qualche* 

* geometra  ritrovare  i lati  del  poligono , de'  quali  egli  fuppone 
che  fi  compongala  periferia  del  cerchio,  in  quella  gui fa,  che  noi 
-abbiam  dento  potere  avvenire  del  perimetro  della  parabola  . 
Ma  a quefta  lieve  -difficultà  fi  rifponde , che  Archimede  non 
mai  perno  , nè  potè  pen  fare , che  la  periferia  del  cerchio  fujfe 
un  poligono  d’  infiniti  lati  ; ma  folamente  pensò , che  ti  po  - 
iigono  d' infiniti  lati  , quantunque  in  tutto  diverfo  dal  cerchio, 
fujfe  la  figura  più  propria  per  quadrare  il  cerchio  per  approffì- 
matone  s n ella  qual  co  fa  non  errò  , perche  /’  cfperien^a  ci  hà 
fatto  conofeere,  che  i jignori  moderni  colle  loro  ferie  infinite. _» 
non  fi  fono  più  approffimati  alla  proporzione  della  periferia  al 
diametro  del  cerchio , che  Archimede . Dimoftriamo  ora , che 
Archimede  non  mai  fctfsò  , thè  il  cerchio  fujfe  della  natura 
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di  un  poligono  d' infiniti  lati  « 

Si  Jupponga  , come  vuole  /'  Oppofitore , che  il  cerchio  fi a ■ 
un  polirono  d'  infiniti  lati , e fi  [apponga  , che  fi  fiano  già  ritro- 
vati. li  punti  , per  li  quali  fi.  poffa  defrivire  qucfto  poligono 
d'  infiniti  tati , e che  ogni  lato  di  effo  fila  una  quantità  minima , 
quanto  fi  voglia  , e<  che  già  fiade fritto  quefio  poligono  ; notut 
perciò  quefio  poligono  avrà  le  proprietà  del  cerchio  ; perche  Jz_> 
ogni  lato  del  poligono  non  è un  punto  , ma  una  linea , . le  linee _» 
rette  ,.che  fi  conducono  dal  centro  a quefli  lati , non  pojfono  ef- 
ftr  tutte  ugnali  fra  effe  t.Ma  fe  noi  non  poffiamo  ritrovar  nel 
poligono  quelle,  mede  fimo  proprietà  , che  t" affegnano.  al  cer- 
chio, il  poligono  non  farà  della  natura  del  cerchio,  ed  il  cerchio 
non  farà  della.natura  del  poligono.  Oltre  a ciò,  ficcarne  abbi  am 
detto  poc'  angi , fe  la  mente. umana  ,o  un  Angelo  non  può  im- 
maginare una  linea  più  efatta , che  quella  della,  periferia  del 
cerchio  dal  compaio  prodotta-,  né  meno  poffiamo  noi  temerebbe 
fi  pojfa  giammai,  mutare  nella  nofira  mente  l'idea  , ch'abbiamo 
del  cerchio  , e delle  fue  proprietà  ih  quella guifa,,  che  poffiamo 
temere,  che  la  parabola  * e le  altre  curve  meccanicamente  de - 
fritte  fi  poffano  mutare  di  figura , invirtù  d!  una  deferigione _» 
più  efatta  di  quella  , che  fi  fi  conio  firomcnta  meccanico  j e che 
in  confequenga  di  ciò  fi  trovino  in  un  altra  figura  quelle  me - 
defime  proprietà , che  noi  ajfegmamo  alle  curve . Archimede _» 
dunque  non  fuppofe  il  cerchio  e far  e della  natura  del  poligono  , . 
ma  confiderò  faggiatnente,  che  il  poligono  era  fra  le  figure  de' la- 
ti determinati  quella  , eh'  era  la  più  propria  a quadrare  il  cer- 
chio per  approjjimagiont , e di  quella  figura  infcritta,  t circon— 
fritta  con  mirabil  arte,  fi  fervi  per  approjfimarfi  alla  quadra- 
tura del  ccrcbioi- All’incontro  f uppofe,  che  le  curve  d' Apollonio 
realmente  fi  componi  [fero-  di  linee  rette  infinite  delle  quali 
non  (ìconofievano  li  punti,  per ■ li  quali  fi  potevano  defcrivcre  » 
e perciò  a gran  ragione  , ne  Archimede  , né  vcrun  degl'  antichi 
volle  mai  riceverle  per  linee  geometriche  . Ecco  dunque _> 
dimofirato,  che  le  curve  meccanicamente  confìruitc  non  pojfono 
mai.  avere  proprietà  dimoftrate  , e collanti  ; ond'  è,  che  a torto < 
Menato  fi  duole  degl’ antichi  geometri ,a  cagion  che  fono  fiati  re - 
uitentt  a volere  aggiungere  a'  pofiulatt  d' Euclide  il  feguente^» 
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po fiutato  cioè  : Pàtum  conurn  , dato  ■plano  fccarc . Ed  ecco 
come  a torto  fi  duole  degl'  antichi  geometri  -,  dopo  aver  det- 
to , che  appartiene  a'  meccanici , non  a'  geometri  lo  ricercar 
l’ e fatta  confirutfene  y Quippè  qu®  procul  dubbio  , tanu» 
hafee  tineas  , quam  illas  concernens  ®què  perfetta  effe  po- 
teft  : Ncque  tandem  cade  «aula  , quoti  numèrum  pòflula- 
torum  fuorum  augere  noiucrint  ; -quodque  contenti  fue- 
rint,  modo  iiceret , data  duo  puntfa  retta  conjungcre  li- 
nea , atque  ex  dato  conocircutum  deferibere  tranfeuntem 
per  datum  punttum . Cura  ulteriusde  conicis  fettiombus 
trattarcnr . Supponete  -vcriti  non  fuerint.  Datura  conudl 
dato  plano  fccarc  . 

Le  antecedenti  fon  le  ragioni , in  virtù  delle  quali  Re- 
nato concbiude  , che,  mal  grado  la  confir unione  meccanica  ,fi 
doveano  dagl’  antichi  geometri  ricevere  per  linee  geometriche 
le  curve  et  Apollonio  : Ma'qudlo,  eh"  è degno  di  confidcrarione 
ft  è,ihe  dopo  aver  egli  portato  le  fue  tflrinfecbe  ragioni  fi  fines 
d'indurre  noi  à ricever  le  curve  d"  Apollonio  per  lìnee  geome- 
triche; fi  fi  dalla  parte  degli  antichi  in  ciò,  che  noti  han  voluto 
ricever  le  altre  linee  più  cofnpofie  , ’ come  fono  le  fpirali  , e la 
quadratrice  : Angi  dippiù  attribuì fc e la  cagione  dell' invi  ufiì- 
gia  , che  gl" antichi  han  fatto  alle  curve  d’ Apollonio,  neW  aver 
prima  quelli  torifidérato  le  accennate  curve  più  eompòfie , /e_, 
quali  egli  canfcfia  effer  meccaniche,  infume  colla  Concoide  » 
la  Cijfoide,  ed  Atte  fimtli  Veruna  entra  verd  fieri  poteft  , ut 
fcrupulus,  e quel  che  fiegUe. 

Ora  qui  dimandarci  à Renato,  qual  limite  egli  poneva  al- 
ta confìr unione  per  dichiararla  legitima,  ed  abile  a difcoprirci 
nelle  figure  la  proprietà  : perchè  s crii  voleva  ef eludere  dalla 
confininone  geometrica  tuttociò  , eh'  è in  diverft  modi  campo  - 
fio  , e ricevere  per  legitimo  folamentc  quello  , eh  è perfetta- 
mente fethplice  , come  hdn  fatto  gl"  antichi , egli  dove  a fola- 
mente  ricever  la  riga  , ed  il  compàffo  ; perche  ",  fe  in  genere  il 
compofio  di  diverfi  moti  mn  tnofira  le  proprietà  , ninno  flro- 
mento  compofio  le  pìiò  mofirarcze  s'ègli  volcvafrà  gli  firomenti 
compofii  di  diverfi  moti  ajfegnar  quelli  , che  a fuo  credere,  mo- 
firano  te  proprietà , doveva  geometricamente  dimofir Ore, 'che  le 

C z enr- 


Digitized  by  Google 


20  D I S 3 E R.  T A I f O NE'. 

‘curve  <T  Apollonio  deferitte  collo  flromento  meccanico  tAoffrano 
ef attamente  le  proprietà  , i r.a  quefto  egli  non  foto  non  lo  hi  geo- 
metricamente dimofìrato,ma  non  hi  portato  a favore  del  fuo  no- 
vello fentivicnto  altro  , che  quelle  efirinfeche,  ed  apparenti  ra- 
gioni da  noi  accennate,  le  quali  al  certo  non  fono  fujfìcicnti  pev 
diroccare  una  legge  di  Geometria  /labilità  , com'  egli  fìejfo  con- 
fejfa  , da  tutti  gl’  antichi  geometri  y donde  fi  vede  , che  bifo- 
gna  rifpettarel’  autorità  d’ Euclide  , di  Archimede  , di  Pappa 
Aleffandrino , e di  tutti  quelli  , che  fiorirono  nella  foggia  anti- 
chità ; perchè , mal  grado  te  efirinfeche  ragioni  da  Renato  ai >• 
dotte  a fine  di  avvalorar  la  confirurione  meccanica  , nella  fe- 
guentc  Raccolta  io  dimoflro geometricamente,  che  le  radici,  ie 
k quali  fi  trovano  nella  parabola  per  lo  mezzo  degl’  idro- 
menti  meccanici  , non  corrifpondono  nell’  alle  a i punti 
i sftremi  dc’loro  quadratijowrfe  fi  conofce  mani/ efiamente  vana 
quella  propoftzjone  de  fignori  moderni  geometri , cioè,  che  le  . 
curve  d' Apollonio  fi  poffono  fupponcre  deferitte , perche  danno 
coftantemcntc  in  ogni  punto  , a fimi  Illudine  del  cerchio  , le  pro- 
prietà - 

Ma  il  più  bello  fi  è , che  Renato  fìejfo  non  era  affatto  ficu- 
to  delta  propofìzjone  da  effo  offerita  , cioè  ; che  le  curvcde- 
fcritte  coilo  ilroncnt»  meccanico  moilrino  ciaccamente  le 
proprietà  ; perche  nel  principio  del  fuoterrjo  libro  egli  mofira 
tm  certo  rimot fo  della  propofixjone  ardita  r che  aveva  offerito, 
fa  qual  co  fa  non  avrebbe  fatto , fe  aveffe  creduto  di  veder 
tutto  nelle  curve  d‘  Apollonio  meccanicamente  eonfiruite  y ed 
ècco  di  ciò  la  pruova  dedotta  dalle  fue /beffe  parole  : Tametii 
nmnes  linea;  curvse , qux  motu  aliquo  ordinato  deferibi 
poifuni , in  Gcomctriam  font  recipiendx,  non  ideò  tunica 
perinillum  eli , uti  iodii&rentcr  qualtbct , qua;  primum_> 
occurrar  , ad  Problematis  cujufque  conftructioncm , fed 
cura  fctnperadhibcndaail  r ut  iìinpliciiìinucn  , cujus  ape 
id  : piu  m folvi  queat , cligamu*.  Uhi  quidem  obfcrvanduua 
cil , per  lìmplicitiimas  non  folurn  intelligcndas  elle,  qua: 
omnium  facilitane  deferibi  polfunt  , ncque  qux  propoli» 
ti  Problcmatis  eouilruCtionem,  vel  dcmonilrutiouem  faci- 
iiorcia  reddunt  ; fed  prxfcrtnn  qux  limphuiUmi  fune  ge- 
neris, 
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ocris»  quod  ad  quantitatem  qu^iuamdctcrminandam  inferi 
•ire  quear. 

Ecco  dunque, conte  Renato  mofira, thè  per  maflìma  generale 
fi  deve  nel  confìruire  jeguir  fempre  il  più  fempltce  $ e perciò 
egli  non  può  riputare  affatto-ficura  la  confir  uzfone  meccanica  , 
mentre  non  può  offerire  , che  non  fé  ne  poflà  trovare  un  alte  cu» 
più  perfetta  di  quella , eh’  egli  ufa  per  lo  meg^o  del  fuo  firo- 
nunto  meccanico  , mentre  fapeva  , che  v'  è fra’ geometri  lu» 
conftru7jone  femplice  del  compaffo  ; e che  Renato  non  era  ben-» 
[teuro  della  fua  proporzione , cioè,  che  la  confir  unione  mec- 
canica fuffe  affatto  legitima  , e valevole  a feoprir  le  proprie- 
tà geometriche , lo  fd  egli  cono  fiere  nelle  fegaenù  parole-» 
Quenaadmodum  cxempli  caufa  , ad  inveniendas  tot  li* 
ntas  propor t iooales  , quot  libuerit  non  opinor  moduli* 
ullum  faciliorem  dari  , nec  cujus  dcmunftratio  cvi- 
denttor  ile , quam  fi  curvae  linea;  adhibeanrur,  qux  per  ia- 
flrumemura  fupea  cxplicatum  deferibuntur  &c.  Ora  quell', 
opinor  fà  chiaramente  conofcere  , cb'  egli  non  era  ben  f'teuro , 
che  non  fi  poteffero  ritrovare  per  la  via  femplice  d’  Euclide  le 
due  , ed  infinite  mc%7e  proporzionali  in  quella. gui fa  , che  lu» 
ho  io  ritrovate  ; perche  fe  egli  fuffe  flato  ben  fu  uro  , che  il  fino 
firomtnto  meccanico  era  il  più  femplice  flromento  , che  fi  po- 
tcjfe  adoperare , non  avrebbe  detto , ut  opinor , ma  avrebbe-» 
detto  , che  il  luogo  delle  radici  non  può  effer  altro , che  la  cur- 
va , a cagion  che  un  altra  più  femplice  conflrurflone  non  può  fa- 
re, che  fi  ritrovino  in  altro  luogo  dalla  parabola  diverfo . Alla 
perfine  avrebbe  detto  » comedico  io  , che  non  dubbito  , che  il 
luogo  delle  radici  fi  poffa  ritrovare  in  altro  luogo,  cioè,  al  mio 
Rettilineo  geometricamente  confinato  : Rinato  dunque  du- 
bitava effo  ficjfo  della  troppo-ardita  propofìzione  , che  uvea  of- 
ferita y per  la  qual  co  fa  potrei  a buona  ragione  fpcrare  » eh'  egli 
mede  fimo  renderebbe  alle  mie  dimofir  azioni  quella  gtufiigfa.f 
che  rieufan»  a quelle  rendere  i fwoi  feguaci  . . «n 

Renato  ics  Cortes  poirftabilita  giù  colle  deboli  ragioni , che 
abbiath  narrate , la  maflìma  cioè , che  le  curve  d' Apollonio  fio» 
no  linee  geometriche »s' appiglia,  ficcotne  egli  bà  detto, a quello y 
che  doveanfare  gl' antichi,  cioè,  ai  ampliare  U dottrina  delle 

{«)- 


Digitized  by  Google 


11 


DiSS'ERTAZ'IONE. 


-r urve  , e per  lo  meg^p  del  calcolo  antlitico  a ritrovar  curve 
infinite , le  quali  tutte  egl' impiega  alla  folujion  de'  problemi  di 
tutt'  i gradi , e s' affatica  dimoflrarci'  utile,  che  produce  il  fino 
calcolo  analitico  coll'  efempiodi  molti  problemi , ed  in  parti  ■ 
colare  di  quello  foluto  da  Tappoper  la  via  fmtetica  : Alla _» 
perfine  perjuade  a' geometri  ad  appigli arfi  intieramente  a que - 
fio  metodo  di  calcolare,  -abbandonando  in  tutto,  nella  folurfione 
de ' problemi , la  via  fmtetica  ; ficcome  fi  vede  in  una  fua  lette- 
ra , nella  quale  ragionando  del  problema  della  Rollctta  , che  fi 
aggi  fava  ne'  favi  tempi , rimprovera  a'  geometri  la  lor  cecità 
di  voler  feguire  la  via  firtvetica  , quando  appigliandofi  al  calco- 
lo analitico , potevano  agevolmente  ,-e  fenica  fatica  folverlo  : 
Ma  quanto  la  licenza,  che  Renato  hi  nella  Geometria  introdot- 
ta, e 1‘  ufo-dei  calcolo  abbino  alla  purità,  ed  all' -ingrandì  men- 
to delle  fcienotenociuto,  vogliamo  ora  brievemente  dimoftrarlo ; 
ma  prima  vogliamo  additar  la  cagione,  per  la  quale  tutt'i  ma- 
tematici moderni  han  ricevuto  le  curve  per  linee  geometriche, 
c fi  Jono  appigliati  all'  Analitica, la  Sintetica  abbandonando. 

Egli  è certo  , che  il  più  gran  danno , chel'  anima  umanità» 
pruova  dall'  effer  al  corpo  congionta  i quello  abbonimento  , 
ch’ave  ai  volgerfi  alla  intera,  e pura  rìflejfione  per  meditare 
in  afiratto  ferrea  V aiuto  de'  fenfi  -,nxiò  avviene  , perche  quan- 
tunque verofia  ,-cbc  l’ -anima  , come  da  'Dio  difeefa  , -ritenga 
fempre  quell'amore  verfo  le  cono feen^e  del  vero, che  Iddio  ave 
a lei  dato  nell'  atto, che  l'bà  creata  : Con  tutto  ciò  però  i fenfi 
tenendola  fempre  occupata  nelle  cojc  efieriori-,  han  sì  gran  for- 
za di  tenerla  lungi  da  quell'  amore  -di  conofcen7j:  , alle  quali 
fempre  afpira  per  jua  natura  , che graniijfimo'fafiidio  ella  ferite 
nell'  afirarfi  dalle  fenfi  bili  tofe  per  ragionare  in  afiratto . ,£>tfc- 
fia  verità-ce  la  fanno  chiara  gl’-uomim  tutti , che  fi  fervono  pri- 
ma del  ftnjo  dell'  immaginativa,-  che  della  ragione,  ed  efempio 
ce  ne  danno  per  pruova  i fanciulli quali  con  fomma  facilita  fi 
conducono  ad  efercitarfrin  tutti  quegli  efereiz) , che  pratica _» 
j’  addi  manda  ; ed  all'  incontro  fomma  fatica  fi  efperimenta-* 

5 e r indurgli  a volger  lo  fpirito  allo  fludio  delle  fidente  , per 
' acqutfio  delle  quali,  attenzione  di  mente,  e raziocinio  fi  ri- 
chiede . 
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Ora  pofto  queflo  principio ; è da  fapcrfi,  che  pii  calcoli  pra- 
tici , di  qualunque,  venere  che  pano,  hanno  la  forila  di  allet ® 
tar  l' anima,  acagiont  che  gli  fembra- , che  quei  pratici  cal- 
coli appaghino  Ì amore  innato , che  ella  hà  verfo  le  conofcenrr  ; 
dii  vero,  e nel  medefimo  tempo  la  di  fpcn  fino  dalla  peno  fa  obbli- 
gazione di  riflettere ,e  di  ragionare:  che  fta  così,  l'anima  calco- 
lando non  ragiona  , perché . il  pratico  calcolo  da  altri  inven- 
tato li  fùrnmmijlra  quelle  verità , ch'ella  farebbe  obbliga- 
ta d'andar  cercando  a forgia  di  proprio  raziocinio-,  e con  tutto 
ciò  s'appaga  nel  contemplare  qucllé.rieriti  y thè  femf  altra  fa- 
tica , che  con  quella  , che  apporta  la  pratica  hi  ritrovato. 
.SQicfla  è la  cagione  in  generale-  , per  là  quale  i pignori  moderni , 
geometri,  han  ricevuto  con  tanto  pi  ac  ere  L'ufo  del  calcolo  anali- 
tico: Narreremo  orale  ragioni , per  le  quali  queflo  calcolo  ani- 
lieti  o è cotanto  perniciofo , quanto  noi  abbiamo  dimofìrato,  che 
fia,r.e  noftri  dialoghi  flampati  in  Amflerdam  l'anno  1718.  Ac- 
cenniamo dunque, mà  in  brieveft  danni  che  alla  mente  umana, 
ed  all' ingrandimento  della  Geometria , il  calcolo  analitico  pro- 
duce 

Il  danno  maggiore  , che  fà  l'ufo  del  calcolo  analitico , è 
quello  di  privar  gl'  uomini  del  più  importante  utile  , che  ap- 
porta lo  fludio  della  Matematica,  eh' è quello  di  formare  una-» 
mente,  la  quale  fia  capace  di  diflingucre  con  fi  eureka  il  vero 
dal  f alfo  in  quelli  cofe,  nelle  quali  nojìra  mente  puole  con  fteu- 
rcz^ga  il  vero  conofcere  -,  così  egli  è certifflma  cola  , che  l'uma- 
na mente  è fiata  da  Dio  creata  con  una  tal e proprietà,  che  noif 
può  mai  acquiftar  le  facilità  , alle  quali  s' applica  , fe  non  for- 
ma sii  di  quelle  un  lungo  abbilo-,  quindi  è,  che  la  femplicc  idea 
della  dimoflrazjone  , la  quale  addita  alla  mente  umana  l' idea 
del  vero'  , non  può  produrre  in  quella  la  fatuità  di  diflingucre 
con  ftcurczgza  il  viro dal  falfo  nella  Goometria  ; e che  non  pof- 
fa  produrla  e ccrtifjìmo  y perché • fe  la  femplice  idea-  della  di — 
moflr  anione  poteffe  fruttare  altamente  umana  il  grande  avvan- 
taggio di  diftinguere  con  ficureggga  il  vero  dal  falfo  , dopòflu- 
diatt  le  otto-propofigioni  del  primo  libro i' Euclide  , nelle  qua- 
li egli  ci  dà  l'idea  del  teorema,  dèi  problema  , e di  tutti  modi  , 
con  i quali  s'argomenta  in  Geometria,  la  mente  umana  forme  - 
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rebbe  col  foto  ajuto  di  quelle  proporzioni  t’idea  del  vero  , e dsl  * 

f silfo  , e con  ciò  avrebbe  già  acquiftata  non  foto  la  /acuiti  di 
•conofccrc  il  vero  , mà  il  gran  privilegio  di  ragionare  nelle  ma- 
terie tutte  , e fenga  inciampare  in  errore  -,  e tutte  le  altre  pro- 
porzioni di  Euclide,  che  fognano,  fi /Indierebbero  fi blamente 
4 finì  di  erudite  la  mente  nelle  proprietà  geometriche  , e nosu, 
per  dijciplinarla  nell'efcrcizio  del  raziocinio ; All'incontro  noi 
veggi  amo  per  e [perienga  , che  in  ciò , che  appartiene  al  purgar 
la  mente  dall’  errore,  avviene  quello  appunto,  che  avviene  all) 
nomo,  il  quale  vuole  nettare  il  fuo  corpo  dalla,  lordczz*  • 
perciocché  fc  queflo  Inficia  cader  1'  acquaia  cagion  d' efempio 
fol amente  fiopra  le  fuc  lorde  mani , a foe  di  torre  via  l'immon- 
dizia fenz*  fortemente  (troppi c dar  1‘  una  con  l’ altra  , rimar- 
rebbero fempre  tarde , e fozzt>  quantunque  per  un  fecola  in- 
tiero faccfijé  cader  aqua  fiopra  di  quelle  . Lo  fieffo  avviene  alla 
mente  umana, la  quale  ft  fepellifce  sì  fattamente  'nella  materia 
nel  primo  momento,  che  viene  ad  abitar  nell’  uman  corpo,  che. _* 
qua  fi  non  le  rimane  più  vefliggio  di  quell'  amore,  che  hà  verjo 
le  conofccnze  del  vero  -,  per  molto , eh'  ella  fent a narrar  dimo- 
flrazionc,  non  acquifera  mai  lafacultà  di  liberarfi  dall'errore, 
fe  non  formerà  un  lungo  abito  ad  emendarfii  de'  Juoierrori , ed 
a più,  e più  volte  contemplar  le  cagioni  de’  fuoi  errori-,  che  va- 
ie a dire,  formare  un  lungo  abito  a folvere  problemi  geometri- 
ci per  la  via  fintetica  . 

Quindi  è,  amia  credere,  che  non  è al  vero  uniforme  quel- 
la propostone,  colla  quale  i Signori  Analitici  dijpcnfano  i gio- 
vani ftudioft  dall’ obbligo  d'  efercitarfi  nella  Joliiyne  de'  pro- 
blemi perla  via  fmtetica,ciiéi  Ch* egli è (ufficiente  ftudiar 
la  Geometria  ordinaria,  che  vale  a dire  , i primi  Elementi 
d’  Euclidea  che  pofeia  i'efcrcizio  della  foluzione  de'pro- 
blemi , fi  deve  far  per  lo  mezzo  del  calcolo  analitico  , c 
non  per  la  Geometria  hntetica:  perche  il  Jemplice  ftudio  del- 
la Geometria,  che  chiamano  ordinaria  , fà  nella  mente  umana 
quello  filejfo  , che  noi  abbiam  detto  far  l’ acqua  , che  cade  f opra 
lelorde  mani  di  colui, che  vuole  mttarle,fenz< * fbropicciar  l'ima 
con  l'altra  -,  cd  all'  incontro  il  calcolo  analitico  non  difciplina 
la  mente , perchè  conditccndola  per  una  via  prattic-a , non  $\ 
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'ferriti  in  quello  U ra^iocinio:  In  fommaa  quei,  che  pretendono 
iifciplinar  la  mente  per  mer^zp.det  calcolo  analitico -avviene 
appunto  ciò  , che  avverrebbe.ad  un  huomo  ,i  che  pretendente 
efercitar  le  gambe  nel  camminare  con'  farfi  fempre  portare  dal 
cocchio . .'Ma  mal  gradotutte  le  antecedenti  ragioni  da,  noi  ad- 
dotte , i fignori  analitici bau  prete fo^e  pretendono,' che  l'Ana- 
litica fta  più  valevole  a di fciplinar  la  mente  a fine  di  formar 
abito  a con fiere  il  vero  ,«  che  la  Geometria  fintetica  , e le  ra- 
gioni , che  apportano,  fon  le  feguenti  < 

Per  primo  dicono  ejfi , che  il  mezzo  più  poffente  per  farci 
conofiere  il  vero  è quello , di  contemplar  le  coje  ptùehe  ft  può 
in  aftratto,  e con  minore  ajuto  de  [enfi  fiche  fi  a pojjìbile, eche_, 
perciò  additando  effi  la  quantità  con  fempliet  lettere,  e non  con 
linee  , e figure , come  s’  ufa  nella  Geometria  fintetica  ,-accofiu - 
mano  la  mente  a confederar  la  materia  più  in  aflratto,  a cagion 
che  le  lettere  fono  fegni  meno  fcnfibilt che  le  linee , e le-* 
(opcrficic . 

Per  fecondo,  a fine  d"  avvalorar  /’  ufo  de * loro  calcoli,  ifì* 
onori  analitici  riftrmgono  la  facolta  della  mente  umana  in _* 
più  amufli  confini  di  quelli  , che  la  natura  medefima gl’ hà  ri- 
ftretti  ; perche  per  efcludere  l'  ufo  della  fintetica  afferifeono  , 
che  la  mente  umana, dovendo  nello  fioprimento delle  proprietà 
geometriche  aver  fempre  prefenteunàlungacatenad'  illazio- 
ni , mentre. ne  contempla  una  , l'  antecedente  le.  f ugge  dalla-, 
memoria  f e dall’  imaginazione,  e da  ciò  concludono  y.che  non  fi 
poffono  traudì  [coperte  fare  in  Geometri  afinz*  1‘  ufo.de'  calco- 
li \ i quali  forami  nifirandoci-  i modi-di [ignare  in>  carta  tutte  le 
illazioni,  che  latente  fà, quando  rifolve  una  quì filone,  o quan- 
do indagauna  verità  , hanno  la  forza  di  condurci  ben  lungi  , e 
con  ficurezZi  a^°  fcofrmento  di  quelle  verità,  alla  conofcenz* 
delle  quali  la  mente  umana  non  potrebbe  giungere  per  lo  fola 
mezZ°  dilla/  Geometria  fintetica  . 

' ' Al  primo  argomento  de  i ftgn.  anali  tici'fi  rjfponde,  che  non 
jolo  fignando  conile  lettere  le  quantità, la  mente  non  s'accoftuma 
a ragionare  in  aftratto, ma  fi  fà  più  al  fenzp  foggetta,  e fidifior- 
na  in  tutto  dal  raziocinio , perche  quantunque  vero  fia  , che-, 
le  lettere  , colile  quali  gl'. analitici  additano  la  quantità,' pano 
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fignimen»  fenfibili  , che  le  linee  , e le  figure  ; cent  ut  toc  iò  tal- 
mente , la  di  cui  principal  proprietà  è il  ragionare  , non  s'efer • 
cita  per  lo  me%%0  di  quelle  lettere  nel  raziocinio  afiratto-,  per — 
che , dopò-  che  bà  fuppo/io  , che  A’  fu  una  linea,  AB  un  rettan- 
golo , quando  comincia  a calcolare  , non  contempla  più  in~i- 
aflratto  le  proprietà  , cioè  quelle  linee  fegnatc  con  le  lette- 
re in  vari)  modi  combinate  pqfifbno  avere  j ma  facendo  fi  ella-*- 
dolcemente  condurre  dal  calcolo , fi  prende  come  proprie  quel- 
le verità  , che  il  calcolo  , e non  il  proprio  raziocinio  le  ava.» 
additate:  In  vece  che  nella- Geometria  fintetica  , quantunque 
s!  additi  la  quantità  con  fegni  più  fenflbili ,.  come  fono  /e_*. 
lince  , le  fupcrficic  ,.e  i corpi  ancora  la. mente  , dopò  che  bd 
la  quantità  fignata  ,.  è ■ cofiretta  ai  incaminarfì  col  proprio  ra- 
ziocinio per  ij coprir  le  verità  , e con  ciò  s'  efercita.ncl  razio- 
cinio. fhtefio  fi  vede  evidentemente  nel  modo  , col  quale  per 
la  via  analitica  fi  fotvc  un-pxoblcma  geometrico  -,  perche  , dopà 
che  Ì analitico, ave  intcjò  lo  fiato  della  quifiionc  , e /'  ave  cf- 
preffo  nella  denominazione  , quando  poi  vuole  ritrovar  Inequa- 
zione , e la  ridu7fene.di  quella,  la  mente  fi  lafcia  in  tutto  coa- 
durre  dal  pratico  calcolo , c con  ciò  fi. libera  dalla  fatica  di  ri- 
correre all  iniufiria  ,,  a fine  di  ritrovar  per  lo  mczz°  dellu. * 
cofiruz>one  le  verità  a lei.  ignote  , ,e.  dal  pcnofo  e f era  zìo  di  ra- 
gionare . Alla  perfine  fe  non  fi  vuol  negare.,  che  la  necejfità 
è la  madre  della  virtù.,  ne ■ men  fi. può  negare ,.  che.  la  Geomc* 
trio  fintetica  e finita  il  raziocinio  -,jn  vece  che  ilcalcolo  ana- 
litico rende  pigra  la  mente  nel  ragionare  , e la  rende  inetta  all. 
indufiria ...  Ècco  dunque-,  eh'  è fallace  quello  argomento  appa- 
rente , col  quale  i j ignori  analitici-ci  vogliono.far  credere  , che 
fignandofi  con. fegni  più  afiratti  la  quantità  , la  mente  contem- 
pli meglio  le  verità  *. non  ofiantc  cbc.poi  ragioni  più. material- 
mente , perche  praticamente  ritrova  le  verità  .. 

Al  fecondo  argomento  poi  firijponde  , chela-mente  umana 
san  è in  così  angufli  confluir  i fretta  , come  i.  (ignori  analitici  ce 
hrapprefentano,  a fine  di-  render  neceff.irq  a 1 geometri  i loro 
calcoli  ; perche  fe  confiderà  amo  te  nobili  fioperte , che  nella 
Geometria  han  fatto  Euclide  , Archimele  , Pappo , c gl'  altri 
antichi  geometri  yconofietemo ,, che  a forra  di  metodo  /hit  etico, 
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htn  ritrovate  quelle  verità  , delle  quali  maggiori  non  nehimj 
ritrovate  i moderni  ; mentre  , fuori  delle  invenzioni  di  nuove 
curve  , delle  quali  noi  abbiamo  chiaramente‘provato  l' injuf- 
I iflenz a « non  vegliamo  , che  alcuna  utile  invenzione  ci  abbino 
i loro  calcoli  (ommim/hrata;  anzi  di  più  vegliamo  , che  mal 
grado  la  pernicioja  licenza  di  prendere  un  p«zZ°  di  curva  per 
retta , ne  i loro  calcoli  delle  ferie-infinite  non  fi  fono  i ftgnori 
moderni  approffimati  più  alla  quadratura  del  cerchio  di  quello  » 
ih-  s'  è approffimato  Archimede  ; anzi  di  più  puoi  dirfi , che  ne 
meno  fon  gionti  alt  cfattczpr^  di  quello . Infomma  fuorché  al- 
cuna piccola  cofa  attenente  all'  ufo  delle  cofe  fifiche, nelle  quali 
non  fi  richiede  l’ efettezz^o  tua  bafla  P approfftmazior.e  , non  . 
veggiamo  , che  i matematici  abbino  ricavato  gran  utile  dall 4 
geometria  de'  ftgnori  moderni . 

Ma  qualunque  foffe  f utile  ,chc  i nuovi  calcoli  de' (ignori 
moderni  arrecar  pottffero  per  V ufo  delle  co  fi  fi  fiche , quefto  non 
farebbe  mai  daperfi  in  paragone-col  danno , che  arrecano  al  più 
importante  nefiro  affare  , eh'  è quello  di  dijiiplinar  la  mente _* 
net  raziocinio  : - E invero  quando  nell'  ufo  de'  calcoli  la  men- 
te contempla  le  proprietà  , che  permezz0 'di  quelli  hà  ritrova- 
te , non  ricava  da  quelleaihun  utile  a-cagione  , • che  fe  vuoici 
quella  verità  con  giiffla  idea  rimirare  > le  rimirerà  come  cofe  > 
che  agmja  di  proprietà, che  fono  ritrovate  da  un  altro,  e nelle 
quali  ella  , per  la  nobile  qualità,  che  hà  di  raziocinante, non  hi 
alcuna  partctJn  vece  che  quelle  veri  tacche  la  mente  ritrova  per 
lo  mczz°  del proprio  raziocinio  fintetico,lemira,e  le  può  mirare 
come  propri  e, per  che  fonfiglic  del  proprio  raziocinio  ; in  quelle  et 
gran  ragione  fi  compiace, e gode  in  fe  fteffa  dell  abito, che  ha  for- 
mato a ben  ragionare  ; in  quelle  • ella  fi  compiace  della  propria 
ìnduftriamel  prò  cacciai- fi  dalle  cofenote  le  ignote, c drila  propria 
pcrfpicacia  nel  dedurre  verità  da  verità  fino  all'  infinito  ; in 
quelle  e(fa  fi  conofcc  certamente  nella  nobile  facoltà  di  ragio- 
nare fttperiore  alle  altre  menti,  le  quali  non  hanno  avuto  forz* 
di  giungere  allo  fcoprimcnto  di  quelle  verità  , eh’  effa  bà  di  /co- 
perte . In  vece  che  nell’  ufo  de'  calcoli  analitici  unagraru» 
mente  da  Dio  creata  per  ragionare  in  afiratto  , la  quale  ifde- 
gnerà  forfè  di  piegarfi  all'  ufo  dette  cofe  pratiche  , fi  vedrà  age- 
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•volimnte  uguagliata, e forfè  anche  Superata  da.  una  mente  debo- 
le t la  quale  per,  lo  mezzo  del  calcolo' ritroverà  egualmente,  che 
la  mente  forte , delle  verità  poco  importanti  sì,  ma  con  tutto  ciò 
dagl'  analitici  riputate  al  par  di  quelle, che  le  grandi  menti  ri- 
trovano coll’  ufo  del  raziocinio  ftntetico  . In  fomma  fu  come  il 
toccbloconduceal  termine,  che  hanno  a loro  fieffi  prefiffo, egual- 
mente i deboli,  che  i forti  di  gambe » ( osi  i calcoli-conducono  allo 
feoprimento  d' inutili  : verità  egualmente  le  grandi  , .che  le  de- 
boli menti  ; ma  pofeia  fcmpre.avvicne.,,  che  coloro,  i quali  fono  ■ 
negl'  elementi  d'  Euclide  jempheemente  eruditi  e-  nel  calcoli 
efiircitati,  fianof  inventori  m geometria  di:  picciole  cofe  , fcnz& 
effer  geometri  , perchè  nel  tempo fteffo  ,gthe  tal  uni  oficnlano  la. 
figura.#  inventori^  r non.  hanno  le  f acuità  dedt fiingucre.il  vero 
dal  falfo  ; onde  poi  ne  avviene , che  urli'  cfame  di.  una.  difficile 
dì  m ofl  ra  zinne  finte  tic  a.  ft  perdono  ,.e  fi  confondono  , .Alla  perfi- 
ne /'  invenzione  de'  calcoli  è fiata  urtebcl  rifugio  per  quei  , che 
bramano. di  .comparire  inventori  fenzfeffer  geometri,  c perciò  l” 
ufa.de'.  calcoli  da  .Renato-prima  prò po fio  , e poi  dagl'  altri  coll’ 
invenzione  di; nuovi  modi.di  calcolare  ingrandito  , ha  ritrovato 
lì  gran  numero  di  Iettatori  , come  or  ora  fi,  vedrà  . . 

JQuclla  , eh'  abbiamo  in  breve  narrata,  è l' idea  del  ian  - 
no , che  l'  u fo  de'  calcoli -ave  arrecato  a quella  fublune  parte 
dilla  Matematica  p.cbe.  di jciphna. delle  menti  s'. appella  l cui 
poi  voleffe  leggere.quefla  maceria  in  altro  modo  trattata, legga  i 
miei  Dialogbyfiampati  in  ■ Amfierdam  .l'  anno  • 1 7 1 3.  In  tanto 
fia  bene  or'  accennare  brevemente . quci  difetti , cbtk.fi  efperi - 
mentanomeli’  Algebra  in  ciòcchi  riguarda  la  f acuita  di  Jcoprir 
le  proprietà  geometriche  . 

Il  gran  difetto  >cbe  s' efpcrimenta.neli  Algebra  in  ciò  che 
s'  attiene  allo- feoprimento  delle  proprietà  ,.eglt  è \ che  il  cal- 
colo analitico  addita  alcune  generali  proprietà  ».  ma  non  addi- 
tale proprietà  più  particolari e per  ciò.  non  facendo  discender 
la  mente  nella  contemplazione  de' più  minuti  particolari,  fùtili” 
ella  non  pofj'a  formare  l'importante  abito  di  far  le  difhnziom  frà 
le  cofe  , ch’  efamina  , e le proprutà  vcbe  confiderà  , onde  poi  nc 
avviene- r che  accofiumata  a mirar  le  cofe  Johmente  ut  gene- 
rale , t”  inganna.  in  quelli  particolari  me  definii  * i quali  a lei 
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fcmbra  , che  dipendono  di  quelli  univerfali  che  cono fcc  ; che 
fiaxosì  . Io  e [amino  un.problema.per  il  calcolo  analitico  ; i/i_, 
quefló  il  calcolo  m'  addita.-,  a camion  di  éftmpio,  che  il  luogo  del 
problema  da  me  cercato  è all’  equazione  quadrata  ; C arce  mi 
dà  prontamente  il  modo  di  cofiruirlo  per  lo  me^-go  del  cerchio  , . 
e della  xxxxvi  udel primo  d’.Euchde  : ^uejto  metodo  è inge- 
gnofuJimo  , e fembra  aprimavifla  unlijjimo  , perche  fendo  n u> 
luogo  generale  , ed  uguale  per  tutti,  pare  , che  ci  difpenfi  da—, 
quella  importuna  fatica  d'  andar  quafi  tentoni  -cenando  nelle- 
diverfe  proporzioni  d'-  Euclide  il  luogo  del  problema  ; ma  con 
tutto  ciòfluejla  foverchia  facili  td-arreca  maùijfi-no  danno ; im- 
perciocché, quando-  la.  mente  cerca  nelle  diverje  propofi  {ioni 
d'  Euclde  il  luogO‘ del  problema  , è caflretta  adifcéiiere  ne' 
particolari  , ed  a far  quelle  minute  dijl bigioni  fr.tie  cole  , /•;_»  ■ 
quali  cagionano  nella  mente  umana  utilijfimo  abito  di  bea  dì- 
fiingucrc  ne'  particolari  : Olire  a ciò  queflo  - difetto  , cb'c  net  ' 
calcolo  analitico  , cioè  di  non  fare  difccndcr  Inamente  ne'  parti- 
colari > rendei'  algebra  fcarja,  e mancante  nelle  invenzioni  ; , 
parche  quanto  più  la  mente  dijundeaio'.  particolari  i tanto  più 
ritrova  numero  d'jmfMrtantìfJime  verità  affai  maggiore  di  tju ci- 
lecche ritrova,  quando  fi-runan*  folamente nella  coni tmplagjo-- 
Be  degli  univerfali  : e per  ultimo  quando  la  unente  s'  aoceftwn a 
nella  Jintetic  a ad.cjaminare  .1  particolari  con  dimofìraziO  ìe,  di — 
viene  ficura  delle. proprietà,  particolari  , che  hi  ritrovate  j i«_» 
vece  che  l£-proprutà  generale  additata  dalli  equazione  ft  può 
ritrovar  falja  ne’  particolari  : Alla.perfints  gli  analitici  fanno 
tutti  i come  volgarmente  fi  dice  > il  latino  per  una  medefima  re-  . 
gola  , perche  fi  rimangono  nelle  conofcenze, generali,  encgli  par • 
titolari  fpeffe  volte  ft  perdono . - 

Ptuova  evidtnte.di.  quefìa  verità  cc.l'  àpprefìa  il  gran_,  . 
problema  delle  due.mc.zzc  proporzionali  da  me  foluto  , perche 
in  canto  Lò.<  p otuto  folverlo,  in- quanto  che  fono- di  [cefo- a confi* 
dcrar  le.  curve  £ Apollonio,  più  in  particolare  , che  non  /e_* 
hanno  con  fiderate,  t ut  t' i geometri  j ed  a-cagion  d'efempio  » 
Tjitt'  i geometri  boa  confiderai a un  affé  infinito  < ed  a i vanti  di 
quello  hannaimmagmatc  infinite  applicate l Io  all'  incontro  in* 
fumé  con  Galilea  bà  confider-ta  le.  parti  > che  £ cfprimona 
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to'  rutreri  i , 4 , e p , e le  radici  1,  i,e  ? , c da  ciò  nebò  de* 
dotto,  eie  7 'luogo  delle  radici  é alla  retta  , come,  fi  vedrà 
chiaramente  nella  feguente -Raccolta  . Ora  quefta  gran  verità 
non  fi  poteva  certamente  ritrovare , riguardando  la  quantità 
più  aflrattamente  , come  pretendono  , che  debba  fatf  , 1 fìgnori 
analitici , mah  fognava  difendere  ne’  particolari  più  minuti  -, 
come  hó  fattoio  , con fder andò  l'  offe  divi [0  in  quelle  parti  par- 
ticolari , che  fi  poffe  no  efprimere  to'  1 numeri  ; profetando  poi 
a difendere  nc'  particolari , hò  trovato  i luoghi  de  i cubi  , e_* 
delle  radici  tj fere  ancora  tirile  linee  rette  , eciò  hò  fatto  pure _» 
difendendo  all  aton fder  anione  de'  particolari  più  minuti  j e_* 
.certamente  il  luogo  de'  cubi  alla  retta  ne  men  fi  poteva  litro- 
vare in  virtù  dell'  equazione  cubica  ritrovata  per  il  calcolo 
analitico  -,  perché  l'  equazione  cubica  altra  cofa  non  ci  addita 
fe  ncn  che  il  luogo  del  problema  effere  al  luogo  di  una  potemmo-» 
di  ter 7^0  grado  , e pofiial’  Algebra  ci  lafcia  la  cura  di  coflruir- 
lo  . Ecco  dunque  , che  l'  Algebra  non  filo  non  infegna  di  difen- 
dere ne'  particolari  , ma  fà  , òhe  i geometri  errino  nc'  particola- 
ri j perche  fe  vero  è , come  hó  in  molti  luoghi  dimoftrato  , che 
- il  luogo  delle  radici  delle  afeiffe  dell'  affé  è alla  r ata, e non  alla 
curva  ; /'  Algebra  non  fimminiflrandoei  altra , che  ti  modo  di  li- 
berarci in  particolare  da  quefli  errori  , a^agion  ebe  noi  er- 
riamo ne'  particolari , fempre  che  vogliamo  confìderarli  come 
ronfequenxe  delle  proprietà  generali , eh'  ella  ci  addita  . Al- 
la perfine  fi  non  fi  negano  le  mie  di moflr  anioni  , non  fi  può  al- 
tresì negare  , che  l'  Algebra  è cagione  , che  c'  inganniamo  ne’ 
particolari . Si  vedrà  poi  nella  fcquente  Raccolta  quanto  mi- 
nutamente per  la  via  fimtetica  fi  contemplino  gli  particolari  j 
perche  in  quella  , rifpondendo  ad  alcune  obbiezioni , farò  vedere 
delle  uttlìjfme  , cd  ingegnofijfime  d /finzioni , che  per  lo  mez- 
zo del  calcolo  analìtico  certamente  non  fi  fanno.  I calcoli  ana- 
litici dunque  non  infognano  a di  fendere  ne'  particolari,  e con~, 
coprivano  i geometri  dello  foprimenta  diniclcijjìme^impor tanti 
verità  , e fin  cagione,  che  nelle  proprietà  particolari  fpeffe  fiate 
s'  ingannino  . Ed  il  peggio  fi  è , che  quefto  difetto  di  non  difen- 
dere ne'  particolari , e con  ciò  di  non  accojtumar  la  mente  a far 
le  dijhnz'oni  fra  i particolari , che  l’  ufi  dell'  Algebra  pro- 
duce 
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dùce  nelle  menti  de'fignori  geometri',  ft  propaga, ancori  nello /ìn- 
dio della  modernaFilofofia  ; per  ohe  m quella  ancora  ft  riman- 
gono poco  mcn  che  tattinella- cono /tenga  degli  uni  ver  fati, e nell' 
ignoranza  de’  particolari  a noi  attenenti  -,  che  fu  così  . Re- 
nato des-Cartes,  al  quale  in  vera  fi  deve  I’  obbligazione  di  aver 
infunato  negCbuomini  queflo  modo  di  procedere  con  geometrico 

raziocinio  nelle  fpceulazjoni  metafifiobe  -}  dopò  aver  po/lo  /'// » 

più  bell'  ordine  lamedefima  pruova  dell'  cftjtenza  di.  Dio  , che 
S.  Ago/lino  fa  nel  fuo  trattato -de  libero  arbitrio  ; ne'  partico- 
lari poi  a noi  attenenti , tomo  fono  la  reale  di/limjono  di  Dio 
dalla  materia  , che  vale  a dire  la  Creazione,  nella  dimo/ìr azio- 
ne della  Divina  Provìdcma  ; nell’  indagar- la  natura  te  l'effen— 
Za  dell'anima  umana  j noi  provare  il  libero  arbitrio  , e nell' in- 
dagare il  premio  , cÌk  Iddio  prepara  a’  buoni , ed  il  cafìigo  a’ rei. 
doghiamone-,  e in  tutti  vii  altri  particolari  a noi -più  impor- 
tanti, Je  nepajfa  con  argomenti  brevi-,  cfirin/eci  , ed  apparenti t, 
come  ft  può  vedere  nella  fita  i vy  v,  e v i meditazione.  . Alla  per- 
fine Renato  fa  , a mio  credere,  in-Metafiftca  quello  fteJfo,.cbe  fi 
nella  fia  geometria-,  imperciocché  in  que/la  egli , fiuome  abbia- 
mo dimofirato  poc'anzi  t dopò  averci  i afe?  nato  il  fuo  ingegno  fi /fi- 
mo modo  di  calcolare  , quando-  giunge  alla  gran  dijjieultà.  della 
confi r azione  , $'  appiglia  al  partito  di  dimo/irare  con  argomenti 
generali  t ed  eflrìnjeci  , che  le  curve  d‘  Apollonio  barino  le  prò - 
prictàycbe  da  quello  fe  le-  affegnano , dello  JleJfo -modo  fi.  in. Meta - 
fifica  ; dopò  eh'  egli  hà  dimofirato  L efiftenz*  di  Dio  , quando < 
giunge  < Ila  gran  difficultà  di  confinar  V {Jntvcrfo,  ed  a Jpitgaio 
lunatura  dtllenoflre  particolari  virtù- , fe  la  pa/J'a  pure,  come, 
hà  fatto  delle  curve  d'  Apollonio , e,  in  que/ìa  guifa.  lafcia  led*. 
nojlre  mentì  colla  fempliee  univerfal  conofcenza  dell'  efifienzjt- 
di  Dio  y intorno  alla  quale  tutti-gl'  antichi  filofofi  fon  convenuti 
frà  e fi.  • 

Maildaimo  maggiore,  cbe'Lnsndlfcsndert  a i particolari 
cagiona,  fi  e.,  che  gl'  buomini  accoflumati  dall'  ufo  dell'  Algebra 
a rimaner  fi  nella  cono  funga  degli  uni  ver  foli , non  avendo  poi 
tffi  metodo  per  drittamente  ragionare  intèrno  a.i  particolari 
tendali'  altra  parte  poi  volendo  definir  la  natura  di  quei  par— 
tuclarj  attenenti  ulta  Maafifica,cke  abbiamo  accennati  poc'an- 
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• %i,  di  quelli  con  gran  di  [fimo  danno  della  Religione,  e dcllalRs- 
yulblua  tortamente  giudicano  ; e, quindi  è , che  vegliamo  tan- 
te varietà  di  Jet  te  regnar  nell'Europa  , tutte  pernuiofe  alla*. . 
Santa  Religione  ; tinnire,  chi.  coll'  empio  Benedetto  Spinofa 
facendo  tutta  una  meffa  di  Dio  , e della.matcria  , nel  tem- 
po fi  e/fo  , che  finge,  d' inalbar  - la  fua  mente  fino  alla  conofeen- 
■ga  dille  verità  eterne  , cade Jordamcnte  inaia  baffo  , e fango  fo 
Epicurei fmo  ; eli  di  [predando  le  feien^nat  tirali , e le  virtù 
umane  de"  gentili , tratta  Platone  da  un  poeta  vifionario,e  tutte 
le  virtù  de' ùntili  da' vi7j  maniftfli  contaminate  , e conciò 
fingendo,  di  voler  portar  le  noflre  anime  all  ' acquifto.di  una  vir- 
tù più  fublime  , eh'  è la  noftra  [anta  virtù  enfiarla  , rendei 
nell  ifltfloumpo  gl' huaminituttùnctti  all'.acqutfìo  delle  virtù 
livili,  ed  un  anemie  quali  pur  fervono  di  fcala  all' acqui  fio  delle 
■ virtù  criftiancy  e in  que/ia  grufa  corrompono  l'  ordine. delle^ 
Repubbliche-,  perche  gl'  huomini  , perdendo  affatto. di  vijìa  l’ 
umana  hbirtà  , e con  effa  l'  idea  di  quella giufli^ia  , che  per 
lo  rnc^X0  lume  puÒJioftra  mente  formare  , riman- 

gono fervi  n ifiri , e di  niuna  umana  felicità. capaci . Ma  non 
f qui fio  il  lue  godi  dilungarci  in  quefìa  materia  , f periamo  nel- 
la Divina  Bontà  di  pubblicare  un  giorno  una  Metafftca  , da~t 
noi  via  fatta  , nella  quale  di fccndcndo  , come  fi. deve  , a tut- 
ti ù particolari  a noi  importanti  , farmi  conofcere  , che 
Jeiei.xc  de'  ventili  filofofi  fervono  di  pruova  alle  verità  a noi 
enfiarli  rivelate,  e che  le  virtk.de'  gentili  fcrvono.ancora,come 
abbi  am  detto,  di  fcala.  ali' acquijio  delle  .virtù,  enfiane,  ntl 
tempo  fìefjo, che  promuoveno  la  virtù  eroica-negl'  huomini,  e fo- 
no alle  Repubbliche  cagicne  di  godere  l ' umana  felicità  . Pro- 
fi vuiamo  ora , dopò  qnefia  brieve  d'grtffione,  ad  accennare  i dau- 
m , che  la  fai  fa  geometria  de’,  moderni  cagiona  alla  fi  lo  fo  fa  ,.cd 
all’  ingrandimento  delle  umanefeienze  » 

Se  riguardiamo  a ciò  , che  s' attiene  .alP  ingrandimento 
delle  fidente  ,-  vtggiamoi  moderni  filofofi  attribuirli  lo  fpcciofo 
, titolo  di  fpregiuduati , e in  confequen%a  di  quello  filmare _» 
vane  vi  foni  tutte  quelle  [ubimi  conofcenggc  , che  delle.  cofe_, 
naturali  le  ifiorie  ci  narrano  aver  avutoci',  antichi-,  e li  veggia- 
.mo  trattare  d’inutili  applicazioni  lo  affaticar  fi  alla  foluzjonc.di 
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quei  problemi , de' quali  gli  antichi  han  di  fi  derato  la  feopri- 
pr imcnto  ,-ed  in  quejla  gai  fa  imprigionano  , per  così  dire , Ir  * 
menti  umane  in  un  angufio  carcere  , rendendole  della  conofccn - 
%a  de' foli  vnivcrfali  paghe , e contente  . Di  quefto  ne  fà  mani* 
fcfta  pruova  il  P.Malebranchnel  fuo  tv. libro  della  Ricerca  del - 
la  verità  alcap.i  u.:  Egli  in  quel  capitolo  configli  a gl'  uomini 
ad  ejfenì  fattamente  moderati  nell’  amor  ver jo  la  gloria  , che 
intiepidì fee  affatto  negl'  animi  di  quelli  il  di  fio  di  fegutr  quell: 
virtù  eroiche  alla  Repubblica  utihjfime,del  confegnnnento  del- 
le quali  folamente  gl'  uomini  infiammati  d'  amor" di  rioria  fon 
capaci", e per  provare  il  fuoaffunto,  tratta  di  vtfìonarij  tutti  quei, 
i -quali  fi  Infingano  di  poter  ritrovare  la  follinone  d'  alcun » 
di  quei  celebri  problemi,  che  han  Jcmpre  dcftderato  gl'  antichi  ; 
le  feguenti  fono  le  [ue  parole  nella  noflra  italiana  f avelia  tra* 
fportate  . Egli  è fenza  dubbio  , che  non  fi  ritroverebbero 
rame  -fu  1 fc  invenzioni,  e tante  immaginarie  difcopcrte  , fe 
gi'uomini  non  fi  iafciaficro  abbagliare,  e propriamente, co* 
me  efio  dice  , sbalordire  dall’  ardente  desiderio  di  compa- 
rire inventori  : Imperciocché  la  fcrma^d  oflinata  creden- 
ze , nella  quale  Tono  molte  pcrfonc  , d’  aver  trovato  , a_> 
cagion  d'elcrapio,  il  moto  perpetuo , la  quadratura -del 
cerchio^)  la  duplicazione  del  cubo  per  lo  mezzo  della  Geo- 
metria  ordinaria  , non  per  altra  cagione  fi  è radicata  nella 
ilor  mente  , fc  non  per  quella  del  gran  dcfiderio  , che  ave- 
vano di  comparire  al  Mondo  uomini,  t quali  avellerò  ri- 
trovate quelle  cofc.che  gl’  altri  aveano  inutilmente  tentate. 

Le  antecedenti  fon  le  maniere,  colle  quali  egli  rimprove- 
ra a matematici  l' ardimento  di  voler  tentare  la  follone  di 
quei  problemi , eh'  altri  non  ban  finora  poffttto  ritrovare  ; /•  . 
quantunque  fembri  , che  colle  antecedenti  parole  l'  Autore^, 
della  Ricerca  delle  verità  fe  la  prenda  folamente  con  quelli  , i 
quali  fi  Infingano  d'  aver  ritrovato  la  folwzcone  degl'  accenna- 
ti problemi  j con  tutto  ciò  però,  a mio  credere, egli  dipmge  nella 
figura  di  vifionarij  tutti  quelli , che  di  quei  fi  fatti  problemi 
tentano  la  foluyonr,  perche  fe  egli  ragiona  di  quelli,  che  fi  In- 
fingano d aver  Jciolto  un  tal  problema , che  in  verità  noiu. » 
han  /avito  , ragiona  fopra  un  fogetto , cb' è indegno  delle  juc_, 
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tonfiderarjonii  mentre  l’  amor  ver  fa  la  gloria,  ti  pitò  riempire 
bensì  la  mente  di  una  vana  fperan^a  , per  modo  che  ci  induca  a 
tentar  gl'  imponibili-,  ma  non  può  tanto  occecar  quei  geometri  , i 
quali  fono  di  mente  fondente  a diftinguere  il  vero  dal  fai fo, che 
giungano  a non  intendere  un  errore  , particolarmente  in  Geome- 
tria , quando  gli  viene  da  altri  infognato  : così  dunque  non  of- 
fendo quefli  sì  sbalorditi  uomini  da  confiderarft , dee  crederft ,, 
che  quefto  Autore  ragionaffe  di  quelli , i quali  tentano  la  folu - 
-^ionedi  quei  problemi  , eh'  egli  ] limava  imponìbile  a folverft. 
Ed  in  vero-i  certiffimo,  che  noi  non  fappiamo  alcun  uomo,  che 
meriti  il  titolo  d'  uomo  , il  quale  occccato  dall' amor  della  glo- 
ria fi  fia  fortemente  impegnato  a fojìenere  per  geometricamente 
dimofirata,  o la  quadratura  del  cerchio,  o la  duplicatone  del 
cuboi  Sappiamo  benfì  all'incontro,  else  Giufeppe  Scaliggero 
moffo  dall'  amor  della  gloria  tentò  la  quadratura  del  cerchio  , 
e che  fi  lunfingò  d'  averla  ritrovata  ; ma  che  pofeia  avvertito 
del  fuo  errore  dal  Padre  Criftofaro  Clavio,  qual  faggio  ed  onorato 
uomo  fi  ritrattò  , rendendo  a quello  grafie,  chef  aveva  avver- 
tito del  fuo  errore . Il  Padre  Malebraneb  dunque , o hd  ragiona- 
to di  uomini  , che  meritano  il  titolo  di  uomini , ed  bà  foppofto 
una  cofa  imponibile  ad  accadere  , e con  ciò  s'  è dato  a diveder 
poco  intefo  della  natura  della  mente  umana,  ; o egli  hd  ragio- 
nato di  quei  uomini  flupidi  » i quali  non  fon  capaci  di  conofcere 
il  proprio  errore , ed  cmcvdarfi  anco  avvertiti  de' loro  errori , e 
quefli  tali  egli  non  poteva  , a buona  ragione , addurli  perefem- 
pio  de'  danni  , che  produce  l'amor  della  gloria  ; perche  C amor 
della  gloria  non  può  guaflare  quegl' uomini,  che  la  natura  bàgli 
formati  incapaci  d'  intender  la  verità  ; ond  è,  che  quantunque 
fi  logliejfc  dal  cuore  degl'  uomini  /'  amor  della  gloria,  com'  ejfo 
vuole,  non  perciò  fi  toglierebbero  dal  Mondo  i flupidi  : Dalla-* 
qual  cofa  fc  ne'  deduce,  che  fe  l'  amor  della  gloria  fujfe  utile-» 
alle  Repubbliche  per  altre  cagioni, come  io  tengo  fermamente  che 
fia  ; gli  flupidi  incapaci  d'intedcre  una  verità,  che  loro  s' info- 
gna in  Geometria, non  apprcflcrtbbono  ballante  motivo  per  sban- 
dire dal  Mondo  l'  utilijfimo  amor  verfo  la  gloria  . Il  Padre-* 
Malebraneb  dunque  o hd  ragionato  di  quelli , che  fono  nati  flu- 
pidi, ed  hd  portato,  a fine  di  condannare  l' amor  verfo  la  gloria, 
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un  efcmpio  vino , ed  inutile  ; o bà  intefo  trattar  da  (infidi  tut- 
ti quelli,  che  tentano  i jopraccennati  problemi,  ed  hi  malamen- 
te ragionato  -,  perche  per  dire,  che  de'  problemi  diffidi  iffimi,  co- 
me fon  quelli  della  quadratura  del  cerchio  , e della  duplica- 
zione del  cubo  , non  fe  ut  deve  tentar  la  foluxjone  , bifogna  geo- 
metricamente provare  » che  fono  injolubtli  , e quello  è quello  , 
che  non  hd  fatto  il  P.  Malebranch  per  quanto  io  fappia . Afi  - 
qui  rifponderebbe  egli  forft , che  per  quel  chet'  attiene  alla  Du- 
plicazione del  Cubo  , potea  a buona  ragione  credere  , ninno  po- 
terla ritrovare  per  la  via  piana -,  perche  fendo  egli  del  pentimen- 
to di  Renato  des-Cartes  , cioè  , che  le  curve  d'^Apollonio  abbino 
le  proprietà,  che  Je  l'  affegnano  , non  potea  peti  fare,  che  fi  potè fi- 
fero  defcrivere  per  la  via  piana  » 

Ma  a quefito  fi  rifponde  per  primo  , che  il  cader  nell'  erro- 
re di  Renato  i proprio  , come  abbiam  detto  , di  quelle  men- 
ti, che  fi  rimangono  nella  fnptrficie  delle  cofe,  e fi  lafciano  per- 
vadere dagl'  argomenti  apparenti : e per  fecondo  fi  rifponde,  che 
quando  anche  fi  volejfe  concedere, che  il  cubo  non  fi  potcjfc  dupli- 
care più  per  la  via  piana,  dopò  che  Renato  hd  dichiarato  f iotto 
il  problema  per  la  via  de  fohdifciò  che  non  hd  ofata  dire  alcuno 
degl'  antichi)  come  mai  poteva  egli  dichiarare  problema  info - 
tubile  quello  della  quadratura  del  cerchio  ì mentre  per  quel  che 
s'attiene  a quefio  problema,  Renato  des-Cartes  non  ha  trovato 
deferitone  meccanica,  la  quale  egli  abbia  pretejo,  che  dia  /e_, 
proprietà,  perche  fe  fi  parla  della  quadradrice,  egli  hd  dichiarato 
il  contrario j dunque  t'  Autore  della  Ricerca  della  verità  noiu, 
poteva  di  propria  autorità  dichiarate  infolubile  il  problema  del- 
la quadratura  del  cerehioni  in  vero  noi  crediamo  certamente  d' 
avere  delle  ragioni  dalla  Metafifica  dedotte,  colle  quali  fi  poffa 
provare,  che  la  quadratura  del  cerchio  fia  imponibile  a ritro- 
varli, ma  perche  non  pojfiamo  geometricamente  dimoflrarlo , non 
abbiamo  ardimento  di  dichiararlo  problema  infolubile. 

Da  quel  che  abbiam  detto  chiaramente  fi  conofce,  che _> 
il  P. Malebranch  non  s'  oppone  giuftament e alla  verità , quando 
ajferifce  quefla  propofizione  generale  cioè,  che  chiunque  s'  in- 
tefta  d'  aver  duplicato  il  cubo  è vifionario . Ma  dall'  antece- 
dente fua  propofizionc  fenz*  pruova  ajfcrita  , fi  (onferma  firn- 
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’fre  più  quello , che  abbiam  detto  poc'  angi  cioè  , che  la  novel- 
la geometria  da  Renato  introdotta,  e da  fuoi  feguaci  Jegu itala  , 
gitafìa  , e corrompe  le  menti  de  geometri , e grandi ffimo  danno 
arreca  allo /Indio  della  medcfima  Geometria  ; perche  fé  fi  confi- 
derà il  modo, col  quale  l'Autore  della  Ricerca  della  verità,  fen- 
ga  efaminare  i particolari,  decide  di  quelli,  appoggiandofì  fola- 
mente  [opra  notizie  f alfe,  e generali-,  neeeffariamente  bi fogna 
conchiuder c,  che  la  geometria  de'  moderni  non  conduce  allo  Jcor 
f rimento  delle  verità  particolari  -,  donde  poi  ne  avviene  , che 
fatta  pigra  nel  meditare  la  lor  mente  , conofciuto  eh'  ejji  hanno 
fochi  univerfali  nello /indio  della  Filofofìa  , divengono  fc  etti  ci 
ne'  particolari  , ed  abbracciano  quelle  perniciofe.  / intenge  , che 
fiù  fon  proprie  ad  appagare  le  loro  proprie  pa/fioni  , ed  i lor  va- 
ni difi)  .. 

ha  tutto  quello , che  abbiam detto  fin  ora  intorno  a'dani 
ni, thè  le  moderne  fidente  producono, bifogna  dedurre-, importan- 
tijfima  cofa  ejfere,  il  ben  fcegliere  i metodi,  co'  i quali  le  feienge 
in/egnar  fi  debbano, perch' è certiffimo, che, appunto  come  diceva- 
no gli  antichi  geometri, difficilmente,  fenga  un  profondo  jìudiodi 
Geometria,  fi  può  divenire  fìlofofo  $ ed  è certi  ffimo  altresì , che 
in  quella  giti fa , che  gli  uomini  s'  ac  cofiumano  apenfare  nella-, 
Geometria,  dell't/ìcffo  modo  penfano  nella  Filofofìa } e come  per, - 
fano  nella  Filofofìa  , così  penfano  nella  Morale  , e nelle  altre^j 
feienge  tutte-,  c che  da  quefia  catena  di  futnge  fon  prodotte  lo 
viri  no  fc  , o le  vigiofe  pafftoni  -,  ed  in  confequcnga  di  quelle  ,gl ' 
abiti  virtuoft,  o vigiofi,  per  lo  meggo.de'  quali  fi  formano  le-, 
vigiofe,  o le  virtuofe  Repubbliche  i per  la- qual  cofa  fi  dovreb- 
bero da’  Magifttati  attentamente  riguardare  i modi,  con  i qua- 
li da'  macjìri  le  feienge  s infegnano  , per  vedere  l'  utile  , e il 
danno  thè  dall'  infegnamentodi  quelle  può  ricavare  la  Stata 
Ma  io  non  vorrei  già,  che  quefia  fpccic  d'  apologetico  di - 
feorfo,  che  hò fatto  control'  Autore  della  Ricerca  della  verità, 
alcun  lo  prcndtffe  come  diretto  contro  tutta  la  Repubblica  let- 
teraria de'  nofiri  giorni , perche  incontro  altri  ragionato  non  hò, 
che  contro  i fettatori  della  geometria  Carte fiana  , l quali  per 
avere  a perfuafione  di  Renato  troppo  inconfiderat  amente  ricevu- 
to per  linee  geometriche  le  curve,  d'  Apollonio , ofiimniofi  a 
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»o»  voler  conferire  il  loro  errore,  trattando  da  viftonarij  quei 
geometri,  i quali  altro  non  fono,  che  riflauratori  della  vera,  ed 
utile  geometria  degli  anticbi'.Nel  rimanente  poi  so  affai  bene  io, 
che  vi  fono  a‘ tempi  nojlri  dignifjimi , e fciengiati  uomini  ; e 
che  nella  Francia  mcdefìma  non  mancano  uomini,  i quali  fono-, 
contro  i Carte  fatti,  forti dtf anfora  delle  fcien^c,  e delle  virtù 
degl'  antichi  : Il  non  mai  a bafianta  lodato  Monfignor  di  Mcos 
fà  vedere  nel  ritratto  che  fa  de'  Romani , de'  Greci  , e degl’ 
Egi%fj,nel  fùo  libro  intitolato  Difcorfi  fopra  la  Scoria , quatta 
ter  egli  riputaffe  le  virtù  degli  antichi  ; Monfignor  C Arcivefco » 
vo  di  Cambray  fà  vedere  nel  fuo  dottiamo  Telemaco  , quan- 
to bene  nella  fua  mente  fiedeffe  /’  idea  dell ’ Eroe , la  quale  è si 
guafìa  , e corrotta,  nelle  menti  de'  nojìri  moderni  , che  mol- 
t tifimi  uomini  adorano  i vigy  coperti  fotta  la.  mafeheradi  vir - 
tù*apparenti  Il  Sig.  la  Fevurc,  ragionando  delle  virtù  degl' 
antichi  , dimoftra  ancor  egli  quanto  riputaffe  La  poefia  di  quei 
grand'  uomini:  Il  Sig.  d'.  \Jpin  rimprovera  afuoi  fmnccfi  i don- 
ni , che  con  le  novità  , le  quali  di  giorno  in  giorno  introducono 
ne'-fiudij  della  Francia^ cagionano  all'  idioma  francefe  , cd  an- 
co alte  altre  funge  : moli  tifimi  fono  gl’ altri  francefs,  che  ram- 
pognano i moderni  metodi  di  J indiare  ; ond'  è,  che  i pernkiofi  in- 
novatori fon  anche  in  Francia  da  Franco  fi  medefimi  combattuti. 

Ic  poi  certamente  non  da  altro  , che  dall'  amor  della _> 
verità  fon  moffo  a far  quefla  fpecie  di  apologetico  difeorfo  con- 
tro Ì Autore  della  Ricerca  della,  verità  ; perche  per  quel  che 
ante  s' attiene,  fembrami  di  noti poter  in  alcun  modo  eff ere  an- 
noverato , a cagion  delta  /duplicazione  del  Cubo  da  me  ritro- 
vato, fra  que'  sbalorditi  tentatori  di  cofe  imponibili,  ch'egli  ac- 
cenna , perche  la  dimojb  o con  prudve  geometriche  : ed  ancorché 
le  miedimoftrazionhion  f uff  ero  concludenti , ne  mcn  merito  la 
taccia  d\  ofiinato,  o di  viftor.ario  ; perche  fe  Sconfiderà , che  da 
quando  comparve  alla  luce  dd  Mondo V anno  ijì q.  la  mia  no • 
velia  Invenzione,  altri  Oppofttori  non  ave  avuti , che  alcuni  pal- 
chi, le  oppofizioui  de'  quali  non  fono  fiate  da  alcuna  fin  ora  ap- 
provate ; e che  li  ifleffa  celebre  , e dottiffima  XJniverfstà  di  Ltp - 
fta  ; la  quale<  tra  fortemente  impegnata  ad  approvarle,  a ca- 
gione de’  miei  Dialoghi , non.  falò  non  le  approvò , ina  csmftdi- 
. " ' ’ rant- 
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randa  la  for7a  delle  mie  dimofìr anioni  diffe  : Quantum  tinca! 
fuum  He  confcqutus  , aJicubi  commodius  inquirenti!  occa- 
so crii . Dalla  con fider  azione  dunque  di  tutte  quefle  cofe  fi 
conclude  certamente , che  io  non  poffo  effer  tacciato  di  oftinato  , 

0 difiupido  a cagione  delle  opposizioni , che  ha  ricevuto  la  mia 
Duplicazione  del  Cubo  , ne  per  altre  0 ppo fiatoni , che  ftano 
fiate  fatte  alla  mia  Invenzione -,  perché  dopo  le  prime  dame 
accennate  , tutt'  i si?,  matematici  hanno  ufato  un  profondo  fi- 
letizio  , a riguardo  della  mia  Invenzione  , con  tutto  che  da  me 
non  fi  è mancato  di  procurare  a me  flefib  l’  avertimelo  di  tutti 

1 più  celebri  uomini  d‘  Italia , avendo  ferine  lettere  partico- 
lari ad  alcuno  de'dottiffimi  ftgnori  Giornalifli  di  Venezia,,  ed  a' 
dottijfmi  ( ignori  Accademici  delle  feienze  di  Bologna , richie- 
dendoli del  lor  fent  mento,  ed  ho  impiegato  autorevoli  ,ed  effica- 
tifimi  mezzi  Per  confeguire  l'  accennato  favore  j e quantun- 
que mi  fofii  lufingato  , che  le  accennate  due  celebri  adunan- 
ze, come  intereffate  nella  gloria  dell'  Italia  ,davefftro  appro- 
vare, 0 difapprovare  la  mia  Invenzione,  contuttociò  i Signori 
Giornalifli  di  Venezia  fi  fon  rimafti  finora  con  quelle  gentiliff- 
me  relazioni,  che  in  molti  de  loro  tomi  han  fatta  della  mia  In- 
venzione ; c per  quelche  s' attiene  a i Sig.  Accademici  delle-» 
feienze  di  Bologna  non  ho  poffutodal  lor  filenzio  ritrarli. 

Ne  vale  il  dire  , che  il  lor  filenzio  è cagionato  da  una  cer- 
ta prudente  ri  ferva,  che  loro  fugcrijce  la  maffìma  di  non  efporft 
meco  a contefa,  a cagione  dell'  indole  di  difpute  impaziente, che 
a gran  torto  alcuni  mi attribuifeono  ,percbefe  fi  confiderano  bene 
le  rifentite  rifpofie  da  me  date  ad  alcuni , fi  vedrà  che  ciò  non  è 
per  altra  cagione  avvenuto,  fe  non  che  per  i modi  autorevoli,  e 
magi  frali  dà  alcuni  d'effi  meco  tenuti. Se  poi  fi  voleffe  dire, che 
fdegnano  di  ragionare  sù  di  tal  materia  , perche  troppo  manife- 
ftamente  fai  fa  j a fi  fatto  motivo  mi  vergognerei  di  nfpondere , 
perche  fendo  io,  la  Dio  mercé,  bafiantemente  noto  nella  lettera- 
ria Repubblica  anco  per  le  altre  mie  opere  matematiche , fem- 
brami,  che  quefio  ingmfiodifprezz0  ridonderebbe  più  a loro,  che 
a proprio  mio  danno  : per  concludere  dunque  il  nofiro  ragiona- 
mento dirò,  che  non  mi  poteva  muovere  a far  quella  fpecie  d' 
apologia  contro  l\  Autore  della  Ricerca  della  verità  il  timore , 
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thè  io  poteffi  avere  d' effer  annoverato  fra  quei  ojìinati  , e sba- 
lorditi tentatori  di  cofe  impofjìbili,  sù  de' quali  egli  ragiona. 

Dopo  quejìo  ampio  ragionamento  fatto  intorno  alla  moder- 
na geometria  [pero  , che  i sig.  geometri  fi  degneranno  di  leg- 
gere, e fludiate  le  fegucnti  propofigioni,  nelle  quali  geometrica- 
mente io  dimofìro  i veri  luoghi  , ne'  quali  fon  quelle  proprietà , 
che  fin  ora  ban  creduto,  che  fi  ritrovaffero  alle  curvr,e  che  da~* 
finceri  uomini , quali  devon  effere  gl' uomini  di  lettere  , e quali 
ejfi  fono , appalcfcranno  al  Mondo  la  verità  delle  mie  dimoflra- 
yoni.Se  poi  il  contrario  di  quel  che  penfo  avverrà, tolga  il  Cie- 
lo , thè  io  vogli  giammai  accufare  i Sig.  moderni  geometri  di 
pocofinccri  j dirò  folamente  , chela  Repubblica  de’  sig.  mo- 
• derni  matematici  regola  le  fttc  rijoltegioni  con  quella  fleffa _* 
prudenza  , colla  quale  il  Senato  Romano  fi  governava. 
Marra  Plutarco  nella  vita  di  Numa  Pompilio  verfo  il  fine  y 
che  a cagione  d una  inondazione  s'  infranfe  V arca  di  Numa-t, 
dopo  che  eran  già  feorfi  quattrocento  anni  dalla  morte  di  quel- 
lo, e che  effendofì  in  quella  ritrovati  dodici  libri  , che  tratta- 
vano de  Jure  Pontificio, ed  a/m  dodici  in  lingua  greca  de  Di- 
(opima  fapicmix  : Petilio  Pretore  in  quel  tempo  configliò  al 
Senato  , che  non  li  pubblicale  , an fi  che  li  faceffe  abbruciare  , 
acciò  non  fi  faccfjcro  noti  alla  moltitudine  ;e  non  per  altra  ra- 
gione s’induffe  Petilio  a dare  al  Senato  quèfìo  configlio,  fe  non~» 
perché  vedendo  egli , che  i cofìum:  de’  popoli  nel  corfo  di  fi  lun- 
go tempo  eran  tutti  mutati , credeva  effer  lo  fìeffo  , che  turbar 
la  Repubblica  , lo  appalefare  a'  popoli  quelle  virtuofe  leggi 
di  Religione  , e di  Sapienza,  le  quali,  mercé  la  mutazione  de’ 
toflumt  , non  eran’  più  capaci  di  feguire  j le  feguenti  fono  le  , 
parole  di  Plutarco:  Non  v idcri  fibi,  neque  f*s , ncque  piuin 
ut  qu£  in  libris  (cripta  fiint , audiantur  a muUttudtno; 
proindeque  dclatos  illos  in  cotmrium  igni  tradidiflc. 
Dell'  ifteffo  modo  dirò  io  , che  l’dccortijfima  Repubblica  dà 
geometri  de  nofìri  giorni  feguace  della  prudenza  di  Petilio  co- 
nofccndo  , che  la  mia  Invenzione  mofìra  vane  , ed  infufjiftenti 
tutte  le  invenzioni , che  intorno  alle  curve  fi  fon  fatte  , dopi 
che  Renato  des-Cartes  incautamente , ( perché  fenza  alcuna. _* 
pruova  ) le  dichiarò  non  effer  linee  meccaniche , Irà  creduto  di 
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pnidint emerite  operare , non  approvando  la  mìa  Duplicazione-» 
del  Cubo  , a fine  di  non  far' pale  fi  alla  moltitudine  gl'  errori  , 
ne'  quali  è inciampata  una  gran  parte  de’  signori  matematici 
de'noflri  giorni , i quali  offendo  fi  abituali  a ccnfiruire  meccani- 
mente  ,ed  a dimoflrare  per  lo  meo^o  de'  pratici  calcoli  , pen- 
tirebbero troppo  pena  a ridurfi  un'  altra  volta  a Jegmr  quel  ri- 
gore nel  confimi  re,  e nel  dimoflrare,  eh'  Euclide  Jàggiamtnte. l_» 
preferive,  e eh' è fiato  dagl' antichi  geometri  feguitato,  donde  la 
pace  della  Repubblica  letteraria  ne  potrebbe  efer  turbata  . A 
faggio  dunque  , e profondo  configlio  de'  Sig.  moderni  mattinate- 
ci,c non  mai  a mahtioja  ertedi  quelli, attribuirò  il  loro  pruden- 
te filen^io-,  tanto  pi iì,chc  fi  mai  avvini ff e,  che  i sig.  matematici 
Cartefiani  fi  continuaffero  a governare ,a  riguardo  della  mia  Du- 
plicartene del  Cubo, colla  da  me  acccnnataprudenra  del  Senato 
Romano , io  hi  ben  donde  fpcrare,  che  i Poftcri  almeno  vorranno 
prender  conteggi  di  quifta  mia  novella  Invenzione, perche  non 
avendo  i moderni  geometri  l'autorità  d'abbruciar  ’i  mici  libri, 
in  -quella  grufa,  che  'l  Senato  Romano  avea  d'  -abbruciar  quei  di 
Piuma,  non  poffono  far  sì  , che  le  mie  Opere  non  giuncano  alla 
notizia  de’Pofieri.  Onde  io, il  quale  in  virtù  dell  educazione, che 
hò  da'  miei  Genitori  fòrtito,  bò  accoftumato  il  mio  animo  a ri- 
putare più , che  i prc finti  , e fugaci  non  meritati  applaufi , la 
giufìa,  e fiabilc  gloria  avvenire  , mi  confolerò  agevolmente-} 
della  non  curanja.,  che  i signori  moderni  geometri  faccff ero  per 
avventura  comparire  delle  mie  opere  ; Ma  finz^  portar'  sì 
lungi  le  mie  Jperanze,  io  hò  ancora  forti  ragioni  di  credere  , che 
fra  i viventi  geometri  quelli  , che  han  fior  di  filino,  conofcc- 
ranno  , thè  ’l  filcmfio  de'  signori  geometri  Cartefiani  da  altra _» 
cagione  non  è prodotto, che  dalla  mancanza  di  ragioni,  eh  è /«_, 
ejfi  , per  opponerc  alle  mie  dimoflrazioni  ; ed  in  confiquenza-t 
di  ciò,  i fiudiofi  indi  ferenti  non  vorranno  lafiiarc  di  prender’ 
contezza  di  un  tanto  importante  problema  , quanto  è quello 
della  Duplicazione  dclCubo  , in  tutt'i  tempi  defidcrato  , c da 
veruno  ritrovato  , e dimoflrato  , fuori  che  da  mi 

Paffiamo  dunque  con  quefia  fperanz a a far  vedere  in  prà 
modi  geometricamente  dimoflrato,  che  quelle  proprietà, che  i Si- 
gnori geometri  han  creduto  vanamente  trovar  fi  alla  parabola. 
j4 polloni anc,  fi  ritrovavo  nelle  nofirc  linee  rette.  RAG* 
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DI  TUTTE  LE  DIMOSTRAZIONI,  E CON- 
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Pubblicate  in  varj  tempi , e in  varie  Lettere,-  a fine 
di  dimoftrare  geometricamente , che  la 

PARABOLA  APOLLONIAN  A 

Non  bàie  proprietà  , che  da  Geometri  iè 
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CONSIDERAZIONI 

Sopra  la  Parabola  Apollonianal 
PROPOSIZIONE,  E TEOREMA. 


E fia  data  la  linea  retta  AF  divifa , per 
efempio,  in  nove  parti  uguali  ; e dalla.» 
prima  parte  AB  , che  fi  prende  per  uni- 
tà  , Zia  tirata  la  EC  perpendicolare,  o p.av' 
uguale  ad  AB;  c dal  punto-  D termine  di  tls* 
AD  uguale  à 4.  unità  AB  , lia  tirata  la^ 

DE  uguale  à 2.  unità  AB  , c perpendico- 
lare ad  AF  ; c dal  punto-  F termine  di  AFp  fia  tirata  la_» 

FG  perpendicolare  ad  AF , ed  uguale  à ?.  unità  AB:  c per 
i punti  A»  C,  E , eG  liano  tirate  le  linee  rette  AC,  CE,  ed 
EG. Tutte  le  linee  rette  perpendicolari  ad  AF,  le  quali  par- 
tono da  i punti  della  linea  retta  AF , e tcrminanoalla  linea 
retta  CE  , come  per  efempio  Hi  &c. , fono  mezze  propor- 
zionali  fra  lr  unità  AB  , c la  porzione  della  linea  AF  , do- 
ve cade  la  perpendicolare  ; per  efempio,  HI  mezza  pro- 
porzionale fra  AB-,  ed  AH.  Edcllo  Beffo  modo  le  perpen- 
dicolari intercette  fra  DEz  , ed  FG  j , le  quali  partono  da  i 
puntidclla  AF,  e terminano  alla  linea  retta  EG,  come  per 
efempio,  TV,  &c. , fono  mezze  proporzionali  frà  l’unità 
AB,  cdAT. 


COSTRUZIONE. 

INtcndafila  BF  , porzione  della  linea  retta  AF , divifm- 
in  punti , o parti  infinite  ; e da  ipunti  della  BD  uguale 
à > unità  AB  intendanfi  tirate  infinite  linee  perpendicolari 
ad  AD , c parallele  a DE,  le  quali  terminino  alla  linea  ret- 
ta CE , linea  , che  congiungc  per  i punti  eftremi  le  perpen- 
dicolari BCr,  c DE2,  come  per  efempio»  le  perpendicolari 
Pxo,SQA4N,c  tutte  le  altre.  E dell’ iltcfl'o  modo  da  i punti 
firte  I,  Ai  dd: 
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<lclta  DF  iatcndanfì  tirate  iftfinite  linee  rette  perpendicola- 
ri  ari  AF,e  parallele  adFG, le  quali  terminino  alla  linea  ret- 
ta EG  , linea , che  congignge  per  i punti  cftremi  le  perpen- 
dicolari DE2,  edFGj;  c prolunghili  la  retta  EC  fin  che 
s' incontri  con  la  DA  allungata,  come  per  eferapio , nel 
puntoK.  '* 

Dico , che  tutte  le  infiinitc  perpendicolari,  che  termi- 
nano alle  lince  rette  CE,  edEG,  fono  mezze  proporzio- 
nali fra  l’unità  AB,  e la  porzione  della  linea  retta  AF,  nel- 
la quale  cadono  , come  per  efempio  , Hi  mezza  propor- 
zionale fra  AB  , ed  AH  , o fta  radice  di  AH  , e io  Beilo  di 
tutte  le  altre. 

dimostrazione. 

\ 

PErche  abbiamo  divifa  la  AF  in  nove  parti  uguali, di  mo- 
do che  AB  è i,  AD  è 4,  ed  AF  è p;  cd  abbiamo  tirate 
pio .£,*  le  perpendicolari  BCi  , DEz  , cd  FGj.  La  £C  unità  farà 

mezza  proporzionale  frà  AB , cd  AB  medelima  , cioè  farà 
radice  di  AB  . La  DEz  farà  mezza  proporzionale  frà  AB 
unità,  cd  A D4,  cioè  farà  radice  di  AD.  E la  JFG  j farà  mez- 
za proporzionaJe  frà  AB  unità  , ed  AFp  , cioè  farà  radico 
di  AF.  Dimolhercmo  ora,  che  HI  intercetta  frà  BCi,  o 
DEz  , la  quale  termina  alla  linea  retta  CE,  è radice  di  AH. 

Perche  abbiamo  divifàfa  £F  porzione  di  AF  in  pun- 
ti , o parti  infinite,  tutte  le  parti  della  BF  faranno  in  pro- 
porzione aritmetica  frà  effe  ; perche  fe  ad  effe  s’ aggiungo 
comunemente  AB , tutte  le  parti , AB  , AP , AH  , AS,  &c. 
faranno  in  proporzione  aritmetica  frà  effe. 

DeH’illcffo  modo  le  infinite  parallele  intercctte  fra 
ECi,e  DEz  faranno  in  propiziane  aritmetica  frà  cffcjper- 
chè  avendo  noi  prolungato  la  EC,  e la  DA  fino  in  K,  abbia- 
mo formato  il  Triangolo  rettangolo  KDE  ; ond  e , che  fc 
dal  Triangolo  KDE  iè  ne  toglie  il  Triangolo  KBC  , le  in- 
finite parallele  intercctte  frà  EC  , c DE  , le  quali  partono 
da  i punti  infiniti  della  BD,  faranno  in  proporzione  arit- 
metica frà  effe. 

Ma 
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Ma  fe  le  porzioni  inrercctte  fra  ABr > cd  AD 4 fonò 
infinite  , e fono  in  proporzione  aritmetica  ;c  le  parallele.» 
inrercctte  fra  BCi,cDEz,  fono  infinite,  c fono  in  pro- 
porzionearitmetica. Nelle  infinite  parallele  intcrcettc  fri 
BCr  , e DE»  , le  quali  terminano  alla  linea  retta  CE  , vf 
farà  la  fomma  delle  radici  di  tutti  i quadrati  intercetti  frà 
ABr  , ed  AD4;  Perchè  le  parallele  infinite  , le  quali  termi- 
nano alla  retta  CE  , fendo  tante  in  numero  , quanti  fono  i 
punti  della  porzione  dell’  alfe  BD , e fendo  in  proporzione 
aritmetica  : Nelle  parallele  intercette  fra  BCi , e DE2  vi 
dev’ cfTer  la  fomma  di  tutte  le  differenze  , che  poflòn  eflere 
fra  le  infinite  radici  degl’infiniti  quadrati  intercetti  fri 
ABi  , cd  AD4  j mà  fe  v’è  la  fomma  di  tutte  le  differen- 
ze , che  poflòn  clfcre  frà  le  radici  degl'  infiniti  quadrati  ; le 
infinite  parallele  , Jc  quali  terminano  alla  linea  retta  CE, 
fon  le  radici  degl'  infiniti  quadrati  intercetti  fra  ABi , ed 
AD4. 

Ogni  radice  poi  cade  al  punto  diremo  dell’  affé  , del 
quale  ella  è quadrato,  come  per  efempio,  HI  radice  di  AH; 
perche  il  quadrato  maggiore  avendo  radice  maggiore  , che 
il  quadrato  minore  ; cd  il  quadrato  minore  radice  minore  , 
che  il  quadrato  maggiore  } c le  radici  intercede  frà  BC  , e 
DE  fendo  infinite,  ogni  radice  douràcflcr  maggiore  dell* 
antecedente  , e minore  della  fulfeguente  , come  per  efem- 
pio , HI  maggiore  di  P 10  , c minore  di  SQj  e perciò  ogni 
radice  caderà  al  punto  diremo  del  fuo  quadrato  ; dunque^ 
le  radici  de'  quadrati  intercetti  frà  AB  , cd  AD  terminano 
alla  linea  retta  CE  , eh’  c ciò  li  dovea  dimoflrare . 

CONSIDERAZIONE. 

Fingiamo  ora  per  imponìbile,  che  un’  Avvcrfario  ne- 
garti, che  le  radici  terminano  alla  retta  CE,  c conj 
c diccflfc  , che  Hi  non  è radice  di  AH  : Se  c cosi,  dimo- 
firiam’ora  in  altro  modo  , e per  la  via  negativa  , che  fo- 
llmente HI  è radice  di  AH  . Suppongali  come  prima  la  BD 
d-vilà  in  parti  infinite,  e tutte  uguali  frà  effe . 

r Dl- 


•©igitized  tyrGoogle 


r 


0 IÌOHUDZRAe!  OHt 

DIMOSTRAZIONE  IL  DELL*  ANTECEDENTE 
PROPOSIZIONE  ► 

SE  HI  non  è ridice  di  AH  , come  vuole  P Avverfario  , 
la  radice  di  AH  fari  una  linea»  che  terminerà  , o fuori, 
o dentro  della  linea rettaCE  . Termini  prima  fuori,  c la 
radice  di  AH  fia,  per  efempio,  HO  ; fe  è cosi , califr  la  pcr- 
Tav.  I.  pendicolarc  OQ, la  quale  termini  alla  linea  retta  CE:ln  que- 
Fig.  L llocafo  la  SQugualc  ad  HO,  la  quale  termina  alla  linea  ret- 
ta CE,  farà  ancora  radice  di  AH,  e perciò  la  radice  di  AH 
farà  in  una  linea  fuori  della  CE,  ed  infìeme  nella  retta  CE. 
Dell’  ideilo  modo  S 15,  ed  MN  faranno' radici  di  AS  , e lo 
/ledo  avverrà  fucccflìvamente  di  tutte  le  infinite  radici  in- 
tercede frà  BCr,  e DEz 

Ma  fe  è cosi,  una  deile  infinite  parallele  intercede  frà 
BCr,  e DEa  farà  maggiore  di  DEz;  perche  le  parallele  ,0 
lì  fuppone  , che  s’  eccedono  fra  effe  in  proporzione  aritme- 
tica; ed  allora, fe  la  radice  di  AH  termina  fuori  della  retta 
CE,  la  radice  di  AD4  caderà  in  un  punto  fopra  il  punto  D: 
o fi  fuppone, che  non  s’eccedono  in  proporzione  aritmetica; 
e in  quefio  cafo  le  infinite  perpendicolari  tirate  da  i pun- 
ti efiremi  delle  lince  , che  terminano  fuori  della  linea  retta 
CE  , come  per  efempio  OQ,  1 y N,  e tutte  le  infinite  altre, 
divideranno  la  retta  CE  in  parti  infinite  , tutte  fempre  una 
minore  dell’  altra  ; ond’c , che  le  infinite  parallele,  le  qua- 
li partono  da  i punti  della  BD  , c terminano  alia  retta  CEr 
non  fono  in  proporzione  aritmetica  ; e fe  non  fono  in  pro- 
porzione aritmetica  , l!  affé  BD  non  farà  divifo  in  punti  » 
o parti  infinite»  ficcome  noi  abbiamo fuppofio  percofiru- 
zionc  , il  cheèaffurdo,  perch’  è contro  l’ipotcfl  . 

Dell’  ifteffo  modofidlmofira  , che  le  radici  non  pof- 
fon  Terminare  dentro  della  retta  CE  , come  per  efempio  » 
chcHR  non  può  effer  radice  di  AH;  perche  fe  terminaffero 
dentro  della  CE  , una  delle  infinite  radici  intercede  frà 
BCr,  c DE2  farebbe  minore  di  BC  unità  , il  eh’  è affurdo  „ 
Non  poffono  dunque  le  radici  de  quadrati  intercetti  frà 

AB, 
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AB  ,ed  AD  terminare  nè  fuori , nè  dentro  delia  linea  retta 
CE  , dunque  terminano  alla  retta  CE , eh’  è ciò  E dovea^ 
dimoflrare . 

Dell'  ideilo  modo  lì  dimofira  , che  la  parallela  TV  in- 
ferocirà fra  DE2,  ed  f G3,  la  quale  termina  alla  linea  retta 
EG,  è radice  di  AT  ; Perche  fe  fi  prolunga  la  retta  GE  lìn 
che  s’ incontri  con  la  TA  allungata,  fi  dimofira,  che  le  pa- 
rallele infinite  intercettc  fra  DEz,  ed  PGj  fono  in  uiu 
Triangolo  rettangolo  , c perciò  fono  in  proporzione  arit- 
metica i e che  TX,  che  termina  fuori  della  EG,  non  può 
eflcr  radice  di  AT  ; c che  niun  altra  , che  termina  dentro 
di  EG  può  eflcr  radice  di  AT  ; c perciò  le  parallele  in- 
tercetto fra  ECi,  e DEz,  le  quali  terminano  alla  rettaCE, 
fon  radici  de’  quadrati  intercetti  fra  ABr,  ed  AD  4;  e Jc_> 
parallele  intercette  fra  DEz  , edFG$,  le  quali  terminano 
alla  retta  EG  r fon  radici  de’  quadrati  intercetti  fra  ABr, 
cd  AD4,  clic  è ciò  fi  dovea  dimoflrare. 

CONSIDERAZIONE. 

IN  confcquenza  delle  antecedenti  dimoflrazioni  riman 
provato  , che  la  Parabola  Apolloniana  non  hà  le  pro- 
prietà, che  fc  1’  aflegnano  5 perche,  fe  io  hò  dimofirato,  che 
le  radici  infinite  , Je  quali  terminano  alla  mia  linea  retta  , 
fon  radici  delle  afeifle  dell’ aflc;  le  applicate , che  termi- 
nano alla  Parabola  Apolloniana  non  poflòn  cflcrc  radici 
dell’  alle . 

Le  due  antecedenti  dimoflrazioni  in  fofianza  fon  lo 
medefime,  che  fi  leggono  nella  propofizionc prima  del  Ri- 
llretto,chc  del  Mio  Nuovo  Metodo  hò  fatto  nc  mici  Dialo- 
ghila perche  mi  avvedevo, che  quanto  piu  10  dimoili  avo, 
canto  meno  approvazione  ritrovavo  da  alcuni  Signori  Ma- 
tematici. Patta  feria  rifltflìone  alle  mie  antecedenti  dimo- 
flrazioni , dubbitai , che  quei  Signori  Matematici , i quali 
trovavo  renitenti  ad  approvare  la  Mia  Opera  , penfaflero 
forfè,  che  non  fufle  necefl'ariojChe  le  radici  delle  afcijfc  dell’ 
*ffe  f*JJtro  in  proporzione  aritmetica  fra  cjfcj  ma  che  potefle- 


» 


CoKSlDERAZtOM  y 


ro  eccederli  con  altre  differenze,  dalla  proporz  on;  artmc* 
fica  diverfe  , e con  tutto  ciòefler  radici  dell'  afeirte. 

A quello  io  rifpondevo  , che  da  Signori  mici  Opporti* 
tori  non  può  dirli , che  leradici  polfoo  terminare  al  peri- 
metro della  Parabola , fenza  che  fia  accedano,  che  le  i ra- 
nni te  fiano  in  proporzione  aritmetica  ; perche  avevo  io  gii 
dimolfrato  , che  in  qualunque  proporzione  , che  li  voglia, 
che  liano  le  radici , non  poifon  terminare  nè  fuori,  nè  den- 
tro: Con  tutto  ciò,  benché  lo  riputarti  fuperfluo,  nella  Let- 
tera , che  indrizzai  al  Sig.  Giacinto  di  Gnftofaro,  li  dimo- 
ierai , che  neceffariamente  le  radici  infinite  intercette  fri 
BCi  , e DEz  non  polfon  elfcre  radici  delle  afciflè  dell’arte, 
fé  non  fono  in  proporzione  aritmetica  . Ora  la  diraoftra- 
zione  da  mè  fatta  in  quella  Lettera  è la  mcdefima,che  pon- 
go qui  appreffo  in  forma  di  propofizione,e  con  ciò  fi  vede, 
avere  io  fatta  la  terza  dimoftrazionc  alla  mu  Proporzione. 

PROPOSIZIONE- 

SE  le  applicate  infinite  all’arte  della  Parabola  Apollonia- 
na  non  s’  eccedono- in  proporzione  aritmetica  , noiij 
portoti  ertere  radici  delle  afeirte  dell’  alle  - 

CO-STRUZZI- ONE:  ‘ 

Suppongali  deferitea  la  Parabola  Apolloniana  nel  mortai- 
infognato  da  Galileo  5 cioè  , che  AL  fia  1,  BCi-,  AD4, 
Fig.ll-  UEz,  AFp  , cdFGj 

E fupponganfi,comc  pii ma, tirare  per  i punti  A,  C,  Ere 
G le  nortte  linee  rette  AC  , CE,  ed  EG;  e fuppongafi  la  EC 
ailungutarfin  ches’ jncomri  coll’  alfe  FA  allungato  ,come 
per  c (empio  , nel  punto  IC 

Supponga^ poi  per  i punti  A, G,  E,eG deferitea  IìLj 
Parabola  Apolloniana,  il  di  cui  perimetro  fra  una  linea 
curva  $e  fuppongafi  la  BD  divifa  in  punti  , o parti  infini- 
te » tutte  uguali  fra  erte  ; eda  ogn’  uno  degl’  infiniti  pun- 
ti della  &LX  intcndafi  tirata  un  applicata , la  quale  termini 

alla 
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la  curva  ACE,  come  per  efempio,  HI,  LM,  NO,  &c. 

Dico  , che  fe  le  applicate  incercette  fra  BCr  , e DEz  ; 
le  quali  terminano  al  perimetro  ACIME  &c.  non  fono  in  « 
proporzione  aritmetica , non  poffon  edere  radici  dell’afciflc 
intercerte  fra  ABi,ed  AD4.  E dello  (leiTo  modo,  chefe 
Je  applicate  intercette  fra  DEz,  ed  FG|,  le  quali  termina» 
no  al  perimetro  della  Parabola,  non  fono  in  proporzione 
aritmetica  , non  poffon  edere  radici  delle  afciffe  deli’  affo , 
nelle  quali  cadono . 

dimostrazione; 

Supponiamo  per  primo, che  le  applicatele  quali  termi- 
nano al  perimetro  della  Parabola  ACIME  Sec.,  fiano 
tutte  una  maggiore  dell’altra, ma  che  s’eccedano  frà  effe  con 
differenze,  che  fiano  fempre  una  minore  dell’altra.  In  que- 
llo cafo,non  fi  potrà  mai  giungere  nell’  applicata  DE;  per- 
che , fc  dagl’  infiniti  punti  deli’  AD  fi  vogliano  tirare  infi- 
nite linee  parallele  a DE, le  quali  fiano  tutte  una  maggiore 
dell*  altra  , ma  che  s'eccedano  con  differenze  una  minoro 
dell’altra;  la  BD  farà  divifa  in  partile  differenze  frà  le  qua- 
li faranno  fempre  una  minore  dell’altra, e perciò  non  fi  po- 
trà mai  giungere  nel  punto  D,  nè  tirare  la  parallela  DEz, 
ciò  eh’  e contro  l’ ipotefi  . 

Supponiamo  per  fecondo, che  le  applicate  infinite  s’ec- 
cedano frà  effe  con  eccedi  maggiori  della  proporzione  arit- 
metica ; cioè,  che  la  differenza  frà  LM  , e HI  fia  maggiore 
della  differenza  frà  HI,  e BC  ; fe  è così,  nelle  applicate  in- 
terectte  frà  BCi,c  DEz,  fi  troverà  un  applicata, maggiore 
di  DEz,  la  quale  cadcrà  fopra  ’l  punto  D,  come  per  efem- 
pio,nel  punto  X, ovvero  T: Perchè  le  applicate  infinite  fen- 
do tante  in  numero  , quanti  fono  i punti  della  BD  ; gl’  ec- 
cedi , co’  quali  le  applicate  fi  eccedono  1’  una  l’ altra  fono 
ancora  tanti  in  numero, quanti  fono  i punti  della  BD;c  per- 
ciò fe  non  s’ eccedono  con  eccedi  uguali,  e succedono  con 
eccedi  uno  maggiore  dell’altro;  la  fomma  di  tutte  le  diffe- 
renze, che  v’  è frà  ic  applicate  intcrcctte  frà  BCi,  e DEz 
Part.I.  B li  tro- 


Tav.  L 
Fig.II. 
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fi  troverà  in  una  applicata  (òpra  del  punto  D , come  per 
cfeuipio  , nell’applicata  XY  , o TV  : non  poffono  dunque 
le  raditi  eccederli  fra  elle  con  eccedi  uno  Tempre  maggio- 
re dell’  altro.  Mi  fe  le  radici  non  fi  polTono  eccedere  fra_» 
effe  con  differenze  maggiori  , o minori  della  propor- 
zione antitetica;  le  applicate,  che  terminano  al  perimetro 
della  Par.  boia  Apolioniana  , come  ACIME  &c.,  non  pof- 
fon  efferc  ridici  delle  afeiffe  dell'  affé,  mentre  non  fono  in 
proporzione  aritmetica,  eh’  è ciò  li  dovei  dimoftrarc  - 

CON  SIDERAZIONE. -I. 

QUello  , eh’  abbiamo  dimoftrato  poc’  anzi  » fi  puoi  ve- 
dere ancora  in  numeri , ed  eccocomc.lo  pollò  allej 
infinite  radici  intercctte  fra  BCr,  e D£zy  ed  agl'in- 
finiti quadrati  intercetti  fra  ABi , ed  AD4,  affegnarc  qua- 
lunque numero  in  fc  fin.to  , prendendolo  per  ipotefi  come 
infinito  ; e cosi  ritrovar  Tempre  in  quel  numero  finito,  eh* 
10  prendo  come  infinito , quelle  medelìme  proprietà  , eh’ 
hò  dmofirato  , ritrovarfi  nelle  infinite  radici,  e negl’  infi- 
niti quadrati  ; ed  ecconc  la  pruova- 

Quando  io  prendo  tutti  1 punti  intercetti  fra  AB  , ed 
AD,  prendo  gP  infiniti  punti  ; perchè  lo  Iteffo  e dire  tutti  i 
punti, che  dire  gl’intiniti  punti;  e perciò  fc  10  dico  per  ipo- 
rclì  ,chc  gl’infiniti  punti  intercetti  fra  AB  , ed  AD,  fiano 
per  cfcmpio  , 1 j ; in  quello  cafo  il  numero  iy,  benché  in 
fe  finirò,  rapprclenta  però  l’infinito,  perche  difegna  gl’in- 
finiti punti.  Tutt’if  contrario  avviene  , fe  nelle  afciffcio 
prendo  j,  4,  o J punti  particolari  ; perche  in  tal  calo  que- 
Iti  punir  particolari  non  rapprefentando  tutti  gl’  infiniti 
punti , non  fi  poffono  in  quelli  punti  particolari  ritrovare 
le  (leffe  proprietà  , che  fi  dunoftr»  effere  negl’  infiniti:  Co- 
sVdunque  prendendo  noi  per  ipotefr  numeri  finiti, come  in- 
finiti , ed  affcgnrandoli  a gl’  infiniti  punti  dell’affe  , faremo 
vedere  fcnllbilmcntc  quello,  ch’abbiamo  dimoftrato,  cioè  ; 
che  le  radici  infinite  devono  effere  in  proporzione  arit- 
metica- 

Suppo- 
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Supponiamo  prima,  che  le  radici  li  eccedano  con  eccedi 
Tempre  uno  minore  dcll'altroje  che  gT  infiniti  quadrati  in- 
tercetti frà  AB, ed  AD,  e le  infinite  radici  fiano,  per  com- 
pio, i j in  numero,  c le  radici  BC,HI,LM,NO,  &c*«*’cipri-; 
mano  co’  fcguenti  numeri , cioè 

I 
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sì  fino  all’  infinito  ; fé  è così , mai  fi  giungerà  nell’  appli- 
cata DEz . 

Supponiamo  poi,  che  le  radici  s’ccccdano  con  eccedi 
maggiori  di  quelli , co’  quali  s’ eccedono  in  proporzione 
aritmetica;  c fingiamo  come  prima, che  gl’infiniti  quadra- 
ti, c le  infinite  parallele  fiano  i$  in  numero;  c che  le  radi- 
ci s’ efprimano  co’  medefimi  fcguenti  numeri , cioè 
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In  quello  calo  fi  troverà  il  ~ » cioè  1’  applicata  z nel 

punto  14  dell'affe  AD,  che  vale  à dire,  nel  punto  X imme- 
diato fopra  ’1  punto  D,  ed  eccone  la  pruova 

Hlèi 

iS 

LMè± 

' Ed  alla  perfi- 

ne XY,  che  cade  nel  punto  14 della  BD, farà  ~ , e perciò 

uguale  a 1 . E fc  fi  fuppone,  che  le  radici  s’  eccedono  con 
deferenze  ancora  maggiori;  fi  troverà  fempre  la  DE  in  un 
punto  piu  vicino  al  punto  B , come  per  efempio  in  T»  in_» 

R>  &c*  , . , ,• 

Lo  fleffo  fi  ritroverà  in  qualunque  numero  di  parti , 
che  fi  voglia  fupponer  divifo  1’  affé  AD  ; e in  qualunque 
numero  j’chc  fi  voglia  affegnare  alle  radici  uguali  in  nu- 
mero alle  parti  dell’ alfe  ; e perciò  fi  vede  anche  fctrfibil- 
m nte  in  numeri  , che  fc  le  applicate  all’  affé  non  fono  in_» 
proporzione  aritmetica , non  poffon  effere  radici  delle-? 
affilile  dell’  alfe . 

CONSIDERAZIONE  II. 

DAlle  tré  antecedenti  dimofirazioni  fi  conchiude  , che 
le  infinite  radici  degl’  infiniti  quadrati  intercetti  fri 
Atìi  , ed  AD4  non  poffono  terminare  in  altra  linea  , chej 
n.lla  retea  CE  ; Perché  dovendo  le  radici  effer  intercette_> 
fià  BCi  , c DEz  , non.  poffono  terminare  in  altro  luogo  , 
che  in  una  linea  » la  quale  palli  per  i punti  dlremi  di  BCi , 
e DEz  ;c  dovendo  le  radici  infinite  effere  in  proporzione 
Atuuivtica,  non  poffono  terminare  in  altra  linea,  che  nella 

rct- 
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retta  CE,  la  quale  è porzione  dell'ipotenufa  KE  2 

CONSIDERAZIONE  III. 

DOpò  le  tre  antecedenti  dimoftrazioni , nelle  quali  ho 

10  provato, che  le  infinite  radici  terminano  nelle  mie  -pav.  I. 
lince  rette,  lembra,  che  non  lia  permeilo  a’  Sign.  Geometri  jp 
poter  fare  oppofizioni  , deduccndo  affurdi  particolari  dal- 
le  mie  propolìzioni  generali,  c dimoftrate  ; Perche  fé  io  hò 
dimofirato,  che  le  infinite  radici  degl’  infiniti  quadrati  in- 
tercetti fra  1 , e 4 terminano  nella  linea  retta  CE;  è certif- 
limo  , che  niuna  radice  particolare  può  terminare  in  altro 
luogo, fé  non  che  nella  linea  retta  CE  ; perche  le  radici  in- 
finite comprendendo  iti  effe  tutte  le  particòlari^iiuna  radi- 
ce particolare  può  terminare  in  altro  luogo,  fé  non  in  quel- 
lo,nel  quale  le  infinite  radici  terminano.Con  tutto  ciò  però, 
non  farà  inutile  il  riferire  qui  per  avvertimento  di  chi  leg- 
ge, alcuni  di  quei  errori,  che  nell’opponere  foglioso  pren- 
der quei  Signori  Geometri , ch'amano  pili  d’impugnare  , 
òhe  di  ftudtace  le  altrui  invenzioni  ; ed  a cagion  d’  esem- 
pio. 

V Volendo  alcuno Oppo/itore  provare,  che  le  radici  in- 
finite non  fono  in  proporzione  arirmeticajin  vece  di  (ludia- 
re  le  mie  dimoftrazioni , ricorrefle  a qualche  particolare,  0 
con  ciò  penfaffe,  male  a proposto , di  ritrovare  qualche.? 
affurdo.per  dtftruggcre  la  mia  propoiìzionc  generale  dtmo- 
firata  ; come  per  efempio , volendo  provare  , che  i qua- 
drati non  fono  in  proporzione  aritmetica  , diccffc  cosi  : 

Le  radici  i,z,e^,  &c.  fono  in  proporzione  aritmetica,  ma 
i quadrati  1,4,  e 9,  non  fono  in  proporzione  aritmetica  , 
dunque  non  è vero , che  fe  le  radici  fono  in  proporzione 
aritmetica  , i quadrati  ancora  debbon  dfcro  in  proporzio- 
ne aritmetica.  Sarebbe  qa^ta  oppofizionc  malamente  de. 
dotta  da  un  particolare,  che  niente  s’  oppone  alla  mia  di- 
moArazionc  , come  E vede  nella  feguente  nfpofta . 

Si  rifponde  , che  quello  , io  hò  dimolirato  li  è, 
che  i quadrati  infiniti  > che  fono  in  proporsi  jue  aritmeti- 
ca. 
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ca  , fono  i quadrati  infiniti  delle  infinite  radici  intercct- 
tc  frà  BCi,  e DEz  ; cioè  gl’  intercetti  fra  ABi  ,cd  AD4  ; 
donde  pofcia  hò  dimofirato > che  fono  in  proporzio- 
ne aritmetica  frà  cflì  i quadrati  infiniti  delle  infinite  radi- 
ci intcrccttc  frà  D£z  , eFG$  ; cioè  gl' intercetti  frà  AD4, 
ed  AF9  . Ma  giammai  hò  pretefo  di  aver  dimofirato  , che 
Jc  infinite  radici  intcrccttc  frà  1 , c j fiano  nella  medefima 
fèrie  di  proporzione  aritmetica  ; nè  che  i quadrati  inter- 
cetti frà  1,69  fiano  in  proporzione  aritmetica.  £’  dunque 
manifcfto  , che  in  quella  guifa  opponendo  , quello  Oppo- 
fitore  , pcccarebbc  in  Geometria  , fupponendo  quello,  che 
l’Autore  non  fuppone  ; c confondendo  gl*  infiniti  co’  par* 
ticolari. 

£ qui  deefi  confiderare , che  la  cagione,  per  la  qualej 
le  radici  intcrccttc  frà  z,c  3 non  fono  nella  medefima  ferie 
di  proporzione  aritmetica  , nella  quale  fono  le  radici  in- 
icrcctte  frà  I,  c 2,  è fidamente,  perche  fono  nelle  ipotenu- 
fe  di  diverfi  triangoli  rcttangolite  di  piu  deefi  confiderare; 
che  in  tanto  le  due  linee  rette  CH  , ed  £G  fanno  ango- 
lo in  £,  per  modo  tale  che,  come  fi  vedrà  in  apprefiò,  for- 
mano una  curva  comporta  di  linee  rette  determinate  da 
punti  determinati  3 in  quanto  , che  CE,  ed  £G  fono  pezzi 
di  due  diverfe  ipotcnufe  , come  fi  può  vedere  , fe  fi  pro- 
lunga la  retta  GÈ  fin  che  s’incontri  coll’ affé  FA  allunga- 
to . Profcguiamo , ma  brievemente , ad  addirare  gl’  errori 
di  quei , che  oppongono  , fenza  fiudiare  le  dimollrazioni 
degl’  Autori. 

Viene  in  campo  un  Geometra  inclinato  pur  al  calco- 
lare , che  al  ragionare , e figurandoli  di  poter  fpiegare  in_» 
numeri  i particolari  quadrati  intercetti  frà  ABi,ed  AD4; 
« le  particolari  radici  intercette  frà  BCi  , e DEz  , penfa., 
trovare  alcuna  radice  in  numeri , che  non  corrifponda  al 
fuo  quadrato,  e con  ciò  conchiude clfer  falfa quella  dimo- 
firazionedell’  Autore, eh'  efiò  non  ha.  fiudiato  . 

A quello  tale  Oppofitorc  fi  rifponde , eh'  egli  non 
intende  la  natura  della  quantità  continua , c della  quantità 
difcrcra  ; perche  fc  la  intendale , conolccrebbclafcgucnte 

pro- 
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proprietà  della  quantità  continuar  e della  difcrcta»  cioè: 

Che  tutto  quello , eh'  è vero  in  linee  , fi  trovi  femprc  vero  in 
numeri  , quando  fi  puoi  efprimere  in  numeri  ; ma  eh'  all’  incon- 
tro, tutto  quello,  che  fembta  vero  in  numeri,  non  fi  ritrova  fem- 
pre  vero  in  linee  y per  la  qual  cofa  avrebbe  conofciuto , 
che  le  parallele  intcrcettc  fraBCi e DEz  prefe  in  nu- 
meri , non  pofiono  fpiegarc  in  numeri  il  valore  delle  ra- 
dici in  linea,  di  quei  quadrati  in  linea,  i quali  fono  intercet- 
ti frà  ABi,  ed  AD4  j come  fi  dimollrtrà  chiaramente  in 
appretto  - 

Ma  in  vero  dall'  efempio  delle  antecedenti  oppolizio- 
ni  bifogna  dedurne  la  feguentc  importantilfima  malfima-,» 
cioè  ; che  tutti  quei  Geometri  i quali  non  danno  volentie- 
ri il  loro  confenfo  ad  alcuna  dimollrazione,  fe  non  la  veg- 
gono cfprcffain  numeri , lon  Geometri  ,i  quali  non  inten- 
dono , che  cofa  fia  forza  di  dimollrazione  ; perchè  fe  la  in- 
rendettero,  conofccrcbbono  , che  i numeri  fervono  benfi 
a fpiegarc  fenfibilmcnte  molte  di  quelle  cofc  > che  la  mente 
intende  per  dimollrazione , ma  clic  non  pottono  fpiegarej 
tutte  quelle  cofe,  che  fi  dimodrano  : Per  la  qual  colai  chi  ha 
precifa  neceffità  de'  numeri , od’ altri  calcoli  per  inten- 
dere , è fegno  evidente  r che  non  intende  dimollrazione  r 
e che  perciò  ricorre  al  pratico  , e al  fenfibilc . 

Qucdc  maflime  da  mè  narrate,  perche  fono  a’  Geome- 
tri importantilfime , per  ciò  liimo  far  cofa  utile  narrar  la 
fcguciHcoppofizione  ,chc  da  uno  Amico  da  me  molto  ri- 
putato , nv’  eliaca  riferita  , narrandomi,  che  alcuni  Signori 
Geometri  r borbottando  r han  fatto  alle  mie  proporzio- 
ni: E tanto  piu  liimo  a propofito  narrarla  , perche  in  quel- 
la fi  vede  la  verità  , che  in  tutte  le  malfime  da  me  narrate 
fi  contiene  y cd  alla  perline  poi  fi  vede  , che  la  feguentc 
oppofizione  , come  tutte  le  altre,  ferve  di  nuova  pruova-» 
alla  mia  proporzione» 
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OPPOSIZIONE 

SI  intende  di  provare  , che  fc  le  radici  delle  afeiffe  dell’ 
affé  , intcrcctte  fra  ABi  , c AD4  , terminaffcro  alia  li- 
nea retta  CE , come  vuole  1’  Autore  ; due  linee  di  quanti- 
tà diverfe  farebbono  mezze  proporzionali  fra  BCt,  c DEz. 
La  difficoltà  fi  dunoiica  nel  iegucntc  modo  . 

Suppongali  deferitto  il  Rettilineo  ABCDE,  nel  quale» 
come  vuole  1’  Autore , AB  ila  1,  BCi,  AD4,DEz,c  ttrinli, 
Tav.  I.  come  eflo  vuole  , le  due  linee  rette  AC  , c CE  . Poi  fri 
Pie.  HI.  AB*  , ed  AD4  prendali  una  mezza  proporzionai  , ia_» 
quale  fia  percferapio,  A F,  c tirili  la  parallela  FH,  la  quale 
termini  alia  retta  GE.Pofcia  prolunghili  la  £C  denudo, che 
s' incontri  con  la  DA  allungata  nel  punto  X. 

Indi  frà  XB , ed  XD  prendali  una  mezza  proporzio- 
nale ; quella  cadcrà  in  un  punto  fotto  il  punto  F , perche 
XB  è maggiore  di  AB  , cd  XD  c maggiore  di  AD,  e perciò 
la  mezza  proporzionale  averà  da  effer  maggiore  di  AF.  Ca- 
da dunque  , per  efempio,  nel  punto  P , cd  XP  Zia  mezza.* 
proporzionale  fra  XB,  ed  XD,  c tirili  la  PQ , la  quale  ter- 
nani alla  retta  C£. 

Dico , che  le  due  parallele  disuguali  FH , e PQ  fono 
ambedue  mezze  proporzionali  frà  BCi,  e DEz,  e che  per- 
ciò devon’  edere  uguali  frà  effe  , il  che  è affurdo . 

♦ DIMOSTRAZIONE. 

PErchè  fi  è prefa  AF  mezza  proporzionale  fri  AB,  ed 
AD  , per  l’ ipoteli  dell'Autore,  FH  farà  mezza  pro- 
porzionale frà  BC , e DE  ; perche  BC,  FH,  c DE  fono  in 
lubduplicata  ragione  de'  tre  quadrati  AB,  AF,  cd  AD,  i 
quali  fono  in  continua  proporzione  tra  dii . 

Ma  XP  è ancora  per  coftruzionc  mezza  proporziona- 
le fi  à XB , cd  XD , dunque  per  Euclide  la  parallela  PQ_/a- 
rà  mezza  proporzionale  frà  BC,  c DE  -,  perche  è come  XB 
a BC  » cosi  XP  a PQje  come  XP  a PQ,  cosi  XD  aDE,c? 
P<*ciò  come  BC  a PQ , cosi  PQji  DE  ; onde  PQ , cd  IH 

fono 
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fon  ambedue  mezze  proporzionali  frà  BC , e DE , il  che_> 
è affurdoj  dunque  FH , la  quale  termina  alla  retta  CE,  non 
è radice  di  AF . 

A 

risposta; 

Slrifponde  per  primo,  che  niente  ripugna  ad  Euclide 
il  dire , che  la  mezza  proporzionale  prela  frà  le  parti 
del  lato  del  triangolo  cada  nel  medcfimo  punto  dell'  aflc  , 
nel  quale  cade  la  mezza  proporzionale  prefa  frà  l'unità, e l* 
afcilfa  deli’alfe  : E non  ripugna,  perchè  le  parallele  , che 
terminano  alle  nofìre  linee  rette  , come  per  efempio  , FH, 

TN,  &c.  fendo  in  fubduplicata  ragione  delle  afeiffe;  c nell* 
ilfcifo  tempo  avendo  frà  effe  la  proporzione  , che  hanno  i 
lati  del  triangolo,  poffono  avere  frà  elle  due  diverfe  pro- 
porzioni , cioè  la  dupla  , c la  fubduplicata  : ed  a cagion  d’. 
efempio,  TN  può  effe  re  a BC  in  fubduplicata  ragione^ 
diABadAT.c  con  tutto  ciò  avere  a BC  la  proporzio- 
ne di  XB  ad  XT  ; e tutto  ciò  avviene  , perche  la  fubdupli- 
cata ragione,  c la  ragione  dupla  fendo  diverfe  , le  paral- 
lele , che  fono  tutte  in  un  tempo  nel  triangolo , e nell*  alfe 
d'  una  Parabola,  pollano  avere  frà  effe  le  due  fudette  diver- 
fe proporzioni,  le  quali  ambidue  faccino  cadere  in  un  me- 
defimo  punto  dell’  affé  la  mezza  proporzionale  frà  le  parti 
del  lato  del  triangolo,  e la  radice  dell’alciffa  delibile;  ecco 
dunque,  eh'  abbiamo  ampiamente  fodisfatto  alla  obbiezio- 
ne . Vogliam  ora  far  vedere  , che  ogni  obbiezione  è cagio- 
ne di  nuova  dimoflrazione  al  nollro  affunto,  e perciò  di- 
moflreremo  la  feguente  proporzione  cioè . 

Che  le  mezze  proporzionali  prefe  in  linea  frà  le  parti  Tav.  I. 
dell’affe  ABi,cd  AD44  AD4,  cd  AFp;  AFp,  cd  AH16:  E Fig.  IV, 
le  mezze  proporzionali  prefe  in  linea  frà  SB,e  SD;  frà  MD, 
c MF  ; frà  KF,  c KH,  che  fono  parti  de’  lati  de'  triangoli, 
cadono  a’  medelìmi  punti  dell’  affé  j ed  in  pruovadi  ciò  ; 
Dimoflreremo  prima  , che  le  mezze  proporzionali  frà 
le  parti  de'lati  de’triangoli,  e le  mezze  proporzionali  fra  le 
unità, e le  afeiffe  detraile  cadono  nelle medelimc  unità  dell’ . 

Parte  /,  C affé; 
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affé  : Pofcia  dimolìrcremo , che  confidcratc  come  infinito 
cadono  le  une , e le  altre  nell’  ideili  punti  deli'  alfe  ; e per 
maggior  chiarezza,  ci  avvalcrcmo,anchc  utilmente, del  cal- 
colo numerico. 

Suppongali  deferitto  il  noftro  Rettilineo , nel  quaio 
AB  fia  i,  AD4  , AF  9,  AH  16  ; e frà  le  radici , BCfia  1, 
DEz,  FG$,  HL4.  Suppongane  poi  tirate  le  linee  rette  AC, 
C£,  JEG , e GL,  e prolungata  la  EC  in  S , la  G E in  M , c la 
LG  in  K.In  quello  modo  auremo  tré  triangoli,  SDE,  MFG, 
XHL,  ed  auremo  le  porzioni  dell'  affé,  cioè  A D4,  AF9,  ed 
AH  16. 

Vogliamo  ora  prendere  in  numeri  le  mezze  propor» 
zionali  frà  le  parti  de’  iati  de’  triangoli , per  vedere  immo- 
ti dell’  alfe , ne’  quali  cadono:  Ma  per  ciò  fare  in  numeri  , 
ncceffariacofa  è,  che  ritroviamo  un  modo  per  efprimcre  in 
numeri  il  valore  de’  lati  SD,  MF,  c KH  . Efaminiamo  dun- 
que qual  metodo  polliamo  tenere  per  efprimcre  in  numeri  i 
lèdetti  lati. 

E’  ccrtiflimo  , che  ne’  triangoli  DSE , F\1G  , HKLj 
noi  non  abbiamo  ne  lati,  ne  porzioni  de’  lati efpreffe  in_» 
numeri  , per  modo  tale  , che  poteflimo  per  Euclide  ritro- 
vare in  numeri  il  valore  de’  reftami  lati  ; per  efempio,  noi 
non  abbiamo  un  numero,  eh’  cfprima  il  valore  di  SD,  ne 
un  altro,  ch’efprimail  valore  di  SB,  nè  un  altro,  eh.* 
cfprima  il  valore  di  SC  , ne  un  altro,  eh’  efprima  il  valore 
di  SE,  per  modo , che  potemmo  dire , come  SB  a SD , co& 
SC  a SE  , e lo  Beffo  avviene  degl'  altri  triangoli . Con  tutto 
ciò  però  abbiam  penfato  un  modo , col  quale  polliamo 
fpiegare  in  numeri  il  vero  valore  de’  lati  DS,  FM,  cd  Hit  $ 
il  modo  è il  feguente . 

Nel  triangolo  EDS,  DE  è z>  BD  porzione  desiato 
SD  è j , dunque  DS  c doppia  di  SB  j e perciò , la  differen- 
za frà  SB  , ed  SD  dev’cffcr  j : ma  fe  BDdcv’  effer  },  non 
vi  è frà  tutti  i numeri  poffibili , o fratti , o interi , altro  nu- 
mero , che  6 , il  quale  poffa  efprimcre  il  valore  di  SD  ; per- 
chè folamente  nel  numero  6 fi  trova  , che  è come  DEz  a_* 
BCr  t così  SDò  ad  SBj  * c il  refiduo  retta  5 ; dunque  il  foio 

. nu-; 
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numero  6 è il  valore  del  lato  SD.  •*<  j 

Noi  poi  vogliamo  ridurre  quello  metodo  ad  una  pro- 
prietà generale, con  la  quale  polliamo  ritrovare  quei  nume- 
ri , i quali  foli  cfprimano  il  valore  de’  lati  di  quelli  trian- 
goli , in  quella  guifa, eh’ abbiamo  trovato  il  numero  6,  per 
valore  del  lato  SD  ; e quella  proprietà  c efpreJffa  nella  f«- 
guente  propofìzione  • 

PROPOSIZIONE. 

COme  l' unità  è alla  radice  , che  cade  al  punto  oliremo 
del  quadrato  di  numero  intero,  c del  latodcl  triango- 
lo ; cosi  è la  porzione  dell’ alle  defignata  da’  numeri  impa- 
ri, al  lato  del  triangolo.  Tav.I. 

L‘  unità  nel  triangolo  SDE  e BC  ; ciò  pollo  , la  radi- 
ce  DEz  cade  al  punto  diremo  dell’  affé  AD4 , e inficine.*  6' 
al  punto  diremo  del  lato  SD  ; e BD  è la  porzione  dell’  alfe 
AD  , la  quale  è defignata  dal  numero  impare  BD  , eh’  è 
Dico  ora , che  farà  come  1*  unità  BC  a D£z,  cosi  DB  3 a 
DS6;c  che  lo  fteflò  avviene  in  ogni  triangolo, cd  ccconc  la 
dimoflrazione.  . 

dimostrazione. 

NEI  triangolo  SDE,  la  DEzè  doppia  di  BG  unità,  giu- 
fio  come  la  SD  è doppia  di  SB.  Supponiamo  ora.,, 
che  SD  fia  uguale  à 6 unità , farà  come  DEz  a BCi  , cosà 
SD6  ad  SBj,ed  il  refiduo  BD  refla  jjdunque  SD  è ncceflà- 

riamentc  Uguale  à 6 unità  AB. 

Dall’  antecedente  dimoflrazione  fi  vede  , che  1 unico 
numero  poflibile,  che  compete  a SD  è 6 ; perche  BD,  dif-, 
fetenza  frà  SB,  cd  SD,  fendo  ; per  coflruzionc  , fc  SD  non, 
è 6 , cd  SB  non  è j,  SD  non  può  cfler  doppia  di  SB  • 

• Dcll’ifteflò  modo  nel  triangolo  MFG  , MF  e ad  MD,. 
còme  FG  a DE;  mà  FG  è j unità,  DE  è z»e  DF  è 5; 
que  la  differenza  frà  MF  , ed  MD  dev’  elfer  j : ma  la  diffe- 
renza frà  MF , ed  MD  non  può  cfler  5,  le  MD  non  e io.* 
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ed  MF  non  è 15  ; dunque  farà  come  FG  3 a DEr  , cosi 
MF  i?  ad  MD10,  c lo  fletto  fi  ritrova  io  tutti  gl'altri  trian- 
goli fino  ali*  infinito.  Dunque  come  l’ unità  è alla  radice 
che  cade  al  punto  cftremo  del  quadrato  di  numero  intero, 
e del  lato  del  triangolo, cosi  è la  porzione  dell’affc  defìgna- 
ta  da'  numeri  impari  al  lato  del  triangolo , eh'  è ciò  fi  dor 
vca  dimofirare . 

Profeguiamo  ora  à fuppotarc  i lati  degl'  altri  trian- 
goli , per  far  conoi'cere , che  la  proprietà  và  all'  infini- 
to . Nel  triangolo  MFG  , la  radice  di  FG  è 3,  la  DF  por- 
zione dell’  afte  AF  defignata  dal  numero  impare  è j ; dun- 
que farà,  per  la  proprietà  da  noi  ritrovata,  come  l’ unità  ad 
FGj,  cosi  MD  io,  ad  MFij;  c perciò  15  è il  folo  numero, 
eh’  efprime  il  valore  del  lato  MF. 

Quello  di  nuovo  fi  vede  chiaramente  per  Euclidejper- 
chè  e come  FGj  a DEz,  cosi  MFij  ad  MD10,  e perciò  DF 
retta  5 : donde  chiaramente  fi  vede  , che  il  numero  , chc_> 
folo  può  cfprimere  il  lato  MF  è 15  , perche  folamcnte  nel 
numero  1 j,  il  lato  DF  retta  ? . DeH’iltelfo  modo  nel  trian- 
golo  KHL,la  radice  di  HL  è 4,  ed  FH  è 7;  dunque  farà  co- 
me 1'  unirà  ad  HL4,  cosi  HF7  a HKz8  ; e per  Euclide  farà, 
come  HL4  ad  FGj,cosl  KHz8  a KFzi,onde  il  refiduo  FH 
retta  7*  Dunque  folamcnte  il  numero  a8» è quello,  eh’ 
efprime  il  valore  del  lato  KH,  c lo  dettò  fi  ritrova  fino  all* 
infinito . 

Ritrovato  già  in  numeri  il  valore  de’  lati  de’  trian- 
goli , cd  il  valore  delle  parti  di  etti  ; riman  ora  a ritrovare 
le  mezze  proporzionali  fra  le  parti  de’  lati  de*  triangoli  , 
per  vedere  i pumi  dell’  atte,  ne’  quali  cadono . 

Nel  lato  SD  del  triangolo  SDE  i Sfi  è 5,  ed  SD  è 6 , 
dunque  il  prodotto  degl’  ettremi  è 18,  dunque  la  mezza., 
proporzionale  fra  Sfi, cd  SD  è radice  18  : ma  fe  è radice  18, 
la  mezza  proporzionale  cade  frà  SN  uguale  a 4 unita  , ed 
SO  uguale  a 7 unità,  cioè  frà  il  punto  z,c  5 detratte  AD. 

Frendiam  ora  la  mezza  proporzionale  frà  MD , cd 
MFj  nel  lato  MF  , MD  è io,  ed  MF  è 1 j,  dunque  il  pro- 
dotto degl’  direnai  è li 0,  e la  mezza  proporzionale  Cri 
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MD , ed  MF  è radice  150,  dunque  cade  fra  il  punto  ia  , c 
1 ? di  MF,  perche  la  radice  di  150  è fra  iz,e  13:  ma  fccadc 
fri  1 a,  e 13  di  MF,  cade  frà  AP,  ed  AQ  dell’  atte  ; perche 
tolte  da  MF  15  tré  unità,  MP  retta  ia,cdMQ  retta  13:  ma 
k la  mezza  proporzionale  cade  fri  MP  ed  MQ^cadc  frà  il 

6, e 7 punto  dell’  affé  AP- 

Prendiam  ora  la  mezza  proporzionale  fra  KF , c KH  } 
JCH  è 28  , c JCFèai,  dunque  il  prodotto  degl’  cftrcmi  è 
<8 8, e la  mezza  proporzionale  è radice  5 8 8, la  qual’c  frà  24» 
e 25;  ma  fe  è frà  24,  e 25,  cade  frà  KT , c KR , perche  TPI 
è 4-  e fe  cade  frà  KT,e  KR,  cade  frà  il  puqto  12,  c 13  dell, 
alfe  AH* 

Abbiamo  dunque  dimoftrato,  che  le  mezze  propor* 
zionali  frà  le  parti  de'  lati  de’  triangoli  cadono  fra  1 UmttL 

di  N,  c O;  e frà  quei  di  P ; c Q*e  f«  «F*«  dl  T » cd  * d*LL 
affe , ciò  che  vale  à dire , che  cadono  nelle  unità  NO , PQ^ 
e TR  , e cosi  di  tutte  le  altre  : Dimottrcrcmo  ora  , che 
terze  proporzionali  prefe  frà  AB, ed  AD  ; fra  AD,  ed  AL';, 
frà  AF , ed  AH  , cadono  nelle  mcdcftme  unita  NO  > PQ»e 

TR,  ed  ecconc  U pruova.  -, 

Perchè  i quadrati  intercetti  fra  AB  1 , ed  AU4;  ir* 
AD4,  ed  AFp  s’  eccedono  V un  l’ altro  nella  medefima  pro- 
porzione, nella  quale  s’  eccedono  i quadrai  idi  numero  in- 
tero ABi,  AD4,  ed  A F?;  la  mezza  proporzionale  tra 
ABi  ,edAD4,  la  quale  in  numeri  farebbe  2 , in  linea_> 
non  fi  ritrova  nel  punto  2.  dell’  atte  AD  ; perche  fe  li  ri- 
trovale nel  punto  2.  dell’ atte  AD,  1 quadrati  intercet- 
ti fuà  AB,  ed  AD;  frà  AD , ed  AF  , non  li  eccederebbero, 
frà  loro  nella  medefima  proporzione  de’ numeri  impari , 
nella  quale  s*  eccedono  i quadrati  A Ri , AD4 , ed  AF9. 

• La  mezza  proporzionale  poi  frà  ABi.  cd  ADfne  me- 
no puòeffcr  l’afciffa  AO  tripla  di  AR  ; perche  fe  fufle  AJ> 
non  Colo  » quadrati  intercetti  frà  AB,  ed  AD  nons  eccede- 
rebbero fecondo  l’ ordine  de’  numeri  impari  ; ma  la  radice 
DE2  cadercbbe  in  un  punto  fotto  il  punto  D , come  per 
cfempio  in  Y ; dunque  la  mezza  proporzionale  fra  ABi,ed 
ADq  cade  in  un  punto  intercetto  frà  AN  ,cd  AD. 

. -- 
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Quella  verità  fi  vede  più  fen  Abilmente  , fupponendo, 
come  hà  fuppoflo  Galileo,  un  grave  , il  quale  cadendo  per 
l’ affé  AF , s’  acceleri  in  ogni  punto  dcll'affc,  ed  ecco  come. 

Il  grave  in  un  momento  di  tempo  precorre  la  BD  tri-; 
pia  dell’unità  AB,e  s’ accelera  in  ogni  punto  della  BD:  mà 
fc  AN  doppia  di  AB  fuffe  z,e  fuffe  mezza  proporzionale  fra 
AB , ed  AD  ; tanto  in  numero , quanto  in  linea,  il  numero 
z farebbe  mezza  proporzionale  frà  i , c 4 , c fri  ABi  , ed 
AD4 , e perciò  AN  in  ragion  di  linea  farebbe  z. 

Ma  fe  fuffe  cosi,  il  grave  andrebbe  di  moto  equabile,  c 
non  di  moto  accelerato;  perche  il  grave, che  in  un  momen- 
to di  tempo  deferive  la  BD  tripla  di  AB  , in  un  terzo  poi 
di  momcntodi  tempo  depriverebbe  l’ unità  AN,  in  un  al- 
tro terzo  T unità  NO , e nell’  altro  terzo  1’  unità  OD , c* 
perciò  andrebbe  dimoto  equabile:  Adunque  AN  non  c z,e 
le  non  è z,  non  è mezza  proporzionale  in  numero  fri  AB, 
ed  AD, e perciò  la  mezza  proporzionale  fra  AB,  edAD  ca- 
de in  un  punto  intercetto  fri  N,ed  O.  Dell'  ifteffo  modo  lì 
dimofira,che  la  mezza  proporzionale  fra  AD, ed  AF  cade  in 
un  punto  intercetto  frà  P,  e Qj  e la  mezza  proporzionale* 
frà  AF , ed  AH  cade  in  un  punto  intercetto  frà  T,  ed  K< 
Potrebbe  però  a v venir  c , che  l’Awerlàrio  diceffc , che 
fc  AN  none  mezza  proporzionale  numero  fra  ABx , ed 
AD4 , è però  mezza  proporzionale  linea  frà  AB  , ed  AD. 
A quello  fi  rifponde , che  tutte  le  intercette  frà  AB,  ed  AD 
fono  irrazionali , come  dimoftreremo  in  appreffo , e che 
per  ciò  non  fi  puoi  làpcrc  in  qual  punto  della  NO  cada  la_» 
mezza  proporzionale  frà  AB  , ed  AD  : mà  con  tutto  ciò, 
ancorché  fi  conccdeffe,  che  AN,  doppia  di  AB, fuffe  mezza 
proporzionsle  linea  frà  AB, ed  AD;lempre  la  mezza  pro- 
porzionale frà  SB  , ed  SD  ; e la  mezza  proporzionale  frà 
AB  , ed  AD  cadono  nella medefima  unità  NO. 

Noi  dunque  dimoitreremo  qui  in  appreffo  prima, che, 
le  fi  fupponc,  chela  mezza  proporzionale  frà  AB,  ed 
AD  cada  in  un  punto  intercetto  frà  AN,cd  AO, nel  l’infini- 
to le  mezze  proporzionali  frà  AB, ed  AD,  e le  mezze  pro- 
porzionali frà  SB, edSO  cadono  a’medcfimi  punti  dcH’affe. 

r po- 
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Pofcia  dimolìrereroo  , che  fe  fi  fupponc  , che  AN  fia», 
mezza  proporzionale  in  linea  frà  AB  » ed  AD  , anco  nell 
infinito  le  mezze  prò porzional  i fri  Sii  » ed  SD  j e fra  AB» 
ed  AD  cadono  a*  medefimi  punti  delL’  affé,  e per  ciò  duno- 
Arare  ; Supponiamo , che  la  mezza  proporzionale  fra  AB  , 

ed  AD  cada  in  un  punto  intercetto  fra  AN,  ed  AO. 

Suppongali  dunque  per  1’  Awerfurio  , che  KM  fia»,  lav’  * 
mezza  proporzionale  fra  KB»KDj  e che  AH  fia  mezzani"1!»" 
proporzionale  fri  AB,  AD , ciò  fuppollo  > Dico,  che  nell 
infinito  le  mezze  proporzionali  fri  kB,  eie  porzioni  in- 
ferente fra  kB  , e KD;  e le  mezze  proporzionali  fri  AB,  c 
le  afeifle  di  AD  cadono  a’ medefimi  punti  deli’ alfe , ed cc- 

cone  la  pruova.  , 

Perche  , per  fuppofizione  dell’ Avverfario  , KM,  e 
mezza  proporzionale  irà  KB  , c KD  j ed  AH  è mez- 
za proporzionale  fra  AB»  ed  AD  : prendali  irà  KB, 
c KM  una  mezza  proporzionale,  e fia  percfcmpioKP  ; c 
poi  fra  AB  , ed  AH  prendafi  un  altra  mezza  proporzionale 
c fia,  AR;  indi  prendafi  una  mezza  proporzionale  fra  KB, 
c KP , e fia  la  linea  fegnata  K9  > e poi  prendafi  un  altra», 
mezza  proporzionale  fra  AB,  ed  A R , e fia , per  elcmpio, 
la  linea  fegnata  A7  > e lo  lìdio  facciafi  fino  all’ infinito. 

Si  di  moli  ra, che  nell’  infinito  le  mezze  proporzionali  prefe 
fra  KB,  e le  porzioni  di  KD  ; e le  mezze  proporzionali  fra 
AB,c  le  afeifle  di  AD  cadono  nell»  medefimi  pumi  deU’affc, 
ed ecc  oncia  pruova  . 

Noi  abbiam  prefo  fra  KB  , e KD  la  mezza  propor- 
zionale KM  ; fra  la  medclima  KB,  e KM  la  mezza  propor- 
zionale KP  ; e frà  KB  , e KP  la  mezza  proporzionale  K9* 

E dall’  altra  parte  abbiam  prefo  frà  AB  , ed  AD  la  mezziu, 
proporzionale  AH  ; frà  la  medefima  AB,  ed  AH  la  mezza 
proporzionale  AR  ; e fra  AB,  cd  AR  la  mezza  propor- 
zionale A 7 ; cd  abbiamo  fuppolìo  farli  quello  progreflo 
lino  all’infinito:  Dunque  le  mezze  proporzionali  KP, 
e K9  ; AR  , ed  A7  , c tutte  le  altre  fino  ali’  infinito,  iooo 
mezze  proporzionali  di  mezze  proporzionali  frà 
quantità , che  fono  femprc  le  medefime , Cioè  KB , ed^Attj 
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c terze  proporzionali  , che  fono  mezze  proporzionali , le 
quali  divengono  terze  proporzionali  ; come  per  efempio  , 
KM  mezza  proporzionale  fra  KB  , e KD  , ed  indi  terzaj 
proporzionale  di  KB  , e KP;cd  AH  mezza  proporziona- 
le frà  AB , ed  AD } c poi  terza  proporzionale  di  AB , o 
di  AR  , e lo  fteflo  avviene  di  tutte  le  altre . 

Ma  fc  c così , le  mezze  proporzionali  KM,  KP,  e Kpi 
e le  mezze  proporzionali  AH,  AR  , A7  cadcranno  Tempre 
ne'  punti  dell’ alfe  , che  faranno  Paino  ali’  altro  piu  vicini, 
quanto  pili  le  mezze,  c le  terze  proporzionali  diverranno 
minori  : cioè  il  punto  R farà  piu  vicino  al  punto  P , che  ’1 
punto  Hai  punto  M -,  il  punto  P piu  vicino  al  punto  R , 
che  ’l  punto  9 al  punto  7 ; perchè  fc  i primi  termini  delle 
progreffioni , fon  Tempre  gli  Beffi , e le  mezze  propor- 
zionali fono  mezze  proporzionali  di  mezze  proporz.onalii 
le  terze , c le  mezze  proporzionali  divengono  Tempre  mi- 
nori, c con  ciò  le  differenze,  ncllcquali  cadono  le  rnczzej 
proporzionali  nell'  alfe  , devon  Tempre  diminuirli . 

Ma  Te  c così , prendendoti  Tempre  tino  all’  infinito  le 
mezze  delle  mezze  proporzionali , c ponendole  in  luogo 
di  terze  proporzionali  , ti  giungerà  a prender  la  terza  pro- 
porzionale frà  KB,  ed  una  quantità  maggiore  di  KB  , per 
una  quantità  cosi  minima  , che  ti  reputa  indivifiòile  : c ti 
giungerà  a prendere  la  mezza  proporzionale  frà  AB , ed 
una  quantità  maggiore  di  AB  per  una  quantità  così  mini- 
ma , che  ti  reputa  indivifibilc,  come  per  efempio,  la  mezza 
proporzionale  fra  KB,  e KD  c KM  ; c per  T A v verfario  la 
mezza  proporzionale  fra  AB,  ed  AD  è AH;  pofeia  la_» 
mezza  proporzionale  frà  KB  , c KM  è KP.;  e la  mezza.» 
proporzionale  frà  AB  , ed  AH  è AR  : ed  alla  perfine,  per 
che  KB,  ed  AB  fon  Tempre  Jc  iftefle,  e le  tcizc  proporzio- 
nali Tempre  l’ una  minore  dell'  altra  ; la  mezza  pioporzio- 
fiale  frà  KB  , e K9  farà  K7,  c la  mezza  proporzionale  frRj 
AB , ed  A 7 farà  AX  , la  mezza  proporzionale  frà  KB  , c_> 
K7  farà  KX,  c la  mezza  proporzionale  frà  AB  , ed  AX  Taià 
AT  ,fìno  à tanto  , che  la  mezza  proporzionale  frà  KB,c_* 
KX  , c la  mezza  proporzionale  frà  AB , ed  AT  cadranno 
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in  un  medcfimo  punto;  perche  la  differenza  fra  i punti,  ne’ 
quali  cadono  le  mezze  proporzionali , è un  punto  così 
infcnfibilc  ,e  cosi  minimo , che  non  fi  può  concepire  di- 
verto dal  punto  T , e per  ciò  fi  reputa  indivifibile  . Abbu- 
ino dunque  dimoftrato^hefe  fi  fupponc,chc  le  mezze  pro- 
porzionali cadono  in  un  punto  intercetto  della  mcdefiim_# 
unità  , nell’infinito  poi  cadono  in  un  medefimo  punto . - 
Dimoftrcrcmo  ora  dcH’ifteffo  modo, che  fe  fi  fuppone» 
■che  la  mezza  proporzionale  fra  AB  , ed  AD  cada  in  una_* 
afeiffa  doppia  dell’unità  AB,  cornee  AN  nella  figura IV# 
pure  nell'  infinito  le  mezze  proporzionali  cadono  nc’  mc- 
defimi  punti  dell’ affé. 

Suppongafi  , che  BRfia  uguale  all’  unità  AB  ,ed  RM 
ancora  uguale  ad  AB;  e fuppongafi  come  prima,  che  KP  fia 
mezza  proporzionale frà  KB  , e KD  ; e che  AR  doppia  di 
AB  fia  mezza  proporzionale  frà  AB  , ed  AD.  Iodi  prenda- 
li la  mezza  proporzionale  frà  KB,  e KP , la  quale  fia  per 
«fempio  Kp  ; poi  ia  mezza  proporzionale  frà  KB,  e Kp , la 
<]uale  fia  KX,  e lo  fìeffo  facciali  fino  all'  infinito  . Pofcia_» 
prendali  la  mezza  proporzionale  frà  AB , ed  AR  , c fia  per 
efempio  A7  , e la  mezza  proporzionale  frà  AB, ed  A7,c 
fia  AT  . La  diftanza  frà  il  punto  p,  cd  il  punto  7 è minore 
della  diftanza  frà  il  punto  P,  ed  il  punto  R ; perche  nello 
ferie  delle  continue  proporzionali , i primi  termini  KB,  cd 
AB  tono  l’iftcOÌ  ,e  le  terze  proporzionali  Kp  ,ed  AT  fono 
minori  delle  terze  proporzionali  KP,  ed  AR  , dunque  lo 
differenze  frà  le  terze  proporzionali  fi  diminuifeono  Tem- 
pre fino  all’  infinito. 

Mafe  le  differenze  frà  le  terze  proporzionali  fi  dimi- 
nuifeono fempre, nell’infinito  fvamkono  in  turto,e  perciò, 
fc  di  nuovo  fi  prende  la  mezza  proporzionale  frà  KB,eKX, 
t efràAB.ed  AT,c  lo  Beffo  fi  faccia  fino  allinimito,  la  mez- 
za proporzionale  frà  KB,  c KX , e la  mezza  proporzionale 
frà  AB , cd  -AT  cadranno  in  un  punto  dell’  alfe  , che  fi  re- 
puta indivifibilc:  Dunque,  fe  dall’  Avvcrfario  fi  vuole,  che 
ARfia  mezza  proporzionale  frà  AB  , cd  AD  , c che  KPfia 
mezza  proporzionale  frà  KB , e KD  , fi  ritrova  , che  nell’ 
Parte  1.  D infi- 
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infinito  le  mezze  proporzionali  prefe  frà  AB,  ed  una  mini* 
maafcifladeU'afle,  e frà  KB, ed  una  porzione  di  KD,  cado- 
no in  un  racdeftrao  punto  deli’  alfe  . 

Ma  fé  una  mezza  proporzionale  frà  KB , ed  una  por- 
zione di  KD,  intercetta  frà  KB,  e KD;  ed  una  mezza  pro- 
porzionale frà  AB,  ed  una  afciffa  di  AD , cadono  in  uil» 
mcdcfimo  punto  dell’  alfe  ; tutte  le  infinite  mezze  pro- 
porzionali frà  KB  , e le  porzioni  intercette  frà  KB, e KD, 
c le  mezze  proporzionali  prefe  frà  AB  , e le  afeifle  di  AD, 
cadono  ne'  mede  fi  mi  punti  detraile:  perche  c legge  riabili- 
ta frà  Geometri , che  quando  le  differenze  fi  diminuifeo- 
no  Tempre,  nell’  infinito  fvanifeonoia  tutto  , e fe  fvanifeo- 
bo  in  tutto,  le  differenze , che  fi  ritrovano  nelle  proprietà 
particolari,  non  pollano  ripugnare  alle  proprietà,  che  fi  ri- 
trovano nell’  infinito , a cagion  che  li  particolari  fon  nell' 
infinito  comprcfi  , eh’  è ciò  fi  dovea  dimelirarc  » 

Quella  di  moli  razione  poi,  deve  anco  piacere  a’  ligno- 
n moderni  Geometri  fettatori  del  calcolo  differenzialo  ; 
perche,  mentre  dico  , che  le  differenze  frà  i punti , a'  quali 
cadono  le  mezze  proporzionali,  fi  diminuifeono  fino  all’ 
infinito,  da  ciò  n’  avviene  ancora,  che  le  differenze  diven- 
gono minori  di  ogni  data  quantità,  qual’ condizione  è 
quella,  ch'cfli  vogliono  nc’loro  calcoli,  acciò  fia  ricevuta., 
per  vera  una  proprietà  geometrica . 

Abbiamo  dunque  diraoftrato  prima , che  le  mezzo 
proporzionali  prefe  frà  KB  , e KD , e le  mezze  proporzio- 
nali prefe  frà  AB,  ed  AD,  confideraee  come  particolari,  ca- 
dono ne’  punti  di  una  medefima  unità  dell’  alle  ; pofua  ab- 
biamo dimoflrato,  che  nell'  intimilo  le  mezze  proporzio- 
nali cadono  a*  medelìmi  punti  dell'aire  > eh'  è ciò  fi  dovea 
dìmofirarc . 

Dopò  rantccedcntc  dinaoflrazionc,di  nuovo  fi  vedo 
chiaramente  , che  le  linee  rette  C£,  ed  £G , c tutte  le  altre» 
fono  il  vero  luogo  delle  radici  dell’  afeiffe  dell'  alfe , ed  ce- 
rone inbrieve  la  dimofirazione  . 

Perchè  habbiamo  dimolìrato,  che  tutte  le  mezze  pro- 
porzionali prefe  frà  KB,  e le  porzioni  incutette  frà  KB,  e 

KB, 
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KD , eie  mezze  proporzionali  prcfcfrà  AB  , e le  afeifle  di 
AD  cadano  a'  medefimi  punti  dell’  afte  AD;  le  parallelo 
tirate  da'  punti  , dove  cadono  le  mezze  proporzionali, ter- 
mineranno nella  retta  CE,  come  per  efempto,  fc  la  mezza 
proporzionale  Irà  KB,  e XX,  è X T i e la  mezza  proporzio* 
naie  fra  AB  , ed  AX  , e AT  ; la  parallela  TV  cadcrà  nella 
retta  CE  , perchè  è come  XB  aXC  , cosi  Xf  a TV  ; abbia* 
mo  poi  dimoftrato  in  tutte  le  antecedenti  proporzioni  * 
che  la  parellela  TV  è radice  di  AT  , dunque  la  ratta  CE  è 
il  luogo  delle  radici  delle  afeifle  deli’  afte  , e nel  mcdelimo 
tempo  è una  parallela-comprcfa  nel  triangolo  XDE  . Beco 
dunque  , che  l’ obbiezione  dell’  Avvertano,  hà  fervilo,  co- 
me tutte  le  altre,  di  nuova  dimolìrazionc  al  noftro  affunto  f 
la  quale  dimoftraeione  è appunto  la  quarta . 

CONSIDERAZIONE  I. 

Z-!  Ucllo  però  , eh’  è degno  di  confidcrazionc  E è , «ho 

quelli  oppo  licori,  i quali  (u  forra  vano  co*  i poco  in- 
• te  fi  di  Geometria  quelle  si  fatte  oppofizieni,  non  t' 

accorgevano,  che  infierae  con  la  mia  novella  invenzione , 
diftruggevano  anco  la  Parabola  A polloniana  , e facevano 
un  falcio  di  tutta  la  Geo  me  cria;  perchè  alcerto  il  medefìmo 
afturdo  , che  edà  opponevano  al  mio  Rettilineo,  fi  ritrova- 
nella  Parabola  A polloniana  defcrttta  come  uni  curva,  ed 
cccone  in  brieve  la  pruova. 

Suppongali  deferitta  la  Parabola  Apolloniana  ABCDEI, 
il  di  cui  parametro  , o fia  unità,  fia  AB  , e tirili  1*  applicata 
DE:  poi  fra  AB  , ed  AD  prcndafi  una  mezza  proporziona- 
le , quale  fia , per  efempio  , AH  » e dal  punto  H tirili  1’  ap- 
plicata HI,  la  quale  termini  nella  curva:  Indi  dal  punto  E 
al  punto  C tirili  la  linea  retta  EC,e  quella  prolunghili  fin- 
che s*  incontri  coll’  afte  DA  allungato , come  por  efempio» 
nel  punto  G ; pofeiafrà  GB  , e GD  prendali  una  mezza^ 
proporzionale,  quella  per  V Av  verfario  cadcrà  ancora  fin- 
to il  punto  H , come  per  efempio  , nel  punto  M ; perchè 
i*  A v verfario  è quello,  U quale  nega,  che  la  mezza  prò- 

. Parte  J.  D l por- 
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porzionale  fra  le  parti  del  lato  del  triangolo  , e la  mezza_> 
proporzionale  fra  '1  parametro  e 1*  alfe  della  Parabola,  pof- 
iono  cadere  nei  medefimo  fxinto  dei  alfe;  è ma  nife  fio  dun- 
que , che  dall’  oppofizione  dell’  Avverfario  nerichereb- 
be , eh’  anco  nella  Parabola  Apolloniana.duc  diverfè  paral- 
lele, cioè  MN,  ed  HI,  farebbero  mezze  fra  due  meckfim e_> 
quantità,  cioè  BC , e DE  ; ond’  è che  affaticandoli  di  di- 
llruggerela  mia  Proporzione,  diflruggcvano  ancora  la  Pa- 
rabola Apolloniana.  Ma  per  togliere,  per  quanto  li  può,  a 
quei  oppofitori , che  non  vogliono  ftudiarc  le  altrui  di- 
mofirazioni , il  modo  di  cercar  vani , ed  inutili  affurdi, 
faremo  la  feguente  confiderazionc. 

CONSIDERAZIONE  IL. 

Tav.  L *p  Gli  è da  confrderarfi,  che  tutti  i quadrati  intercetti  frà 

Fig.  IV.  J Li  ABi,  ed  AD4,  frà  AD4  , ed  AFji  «Stc.fono  irraziona- 
li f c che  tutte  le  radici  intercettc  frà  BCi , e DEz  , frà 
D£z , c FGj  Sic.  fono  irrazionali  ; ed  eccone  la  pruova. 

I quadrati  intercetti  frà  ABi,cd  AD4 confiderai  in  par- 
ticolare s’eccedono  l'un  l'altro  fecondo  l’ordine  de’numeri 
impari,  a cagione  che  , fe  fi  confiderà  un  grave  , che  cada 
a perpendicolo  , quello  s’  accelera  in  ogni  punto  dell’  affé  , 
appunto  come  abbiam  detto  nell'  antecedente  dimoltrazio- 
ne  -,  ma  fe  fi  accelera  in  ogni  punto  deìlafie  , noi  non  pof- 
fiamo  , alle  varie  porzioni  intcrcctte  frà  AB  , ed  AD  ade- 
guare un  numero, il  quale  efptima  in  ogni  punto  deH'afTe  il 
grado  d' cccclerazione  , c con  ciò  il  valore  de  quadrati;  co- 
me per  efempio , un  numero  , che  determini  la  lunghezza 
della  linea,  la  quale  efpnma  il  quadrato  2,  in  quella  guifa, 
che  AD  efprime  il  quadrato  4:  per  la  qual  cofa  non  poten- 
doli avere  in  numeri' il  valore  de’  quadrati  frà  AB  1 , cd 
AD4,  nc  meno  fi  puole  avere  in  numeri  il  valore  delle  ra- 
dici mtercette  frà  BCx,  c DEz;  e perciò  , tanto  i quadrati 
intercetti  frà  ABi,  ed  AD4  , quanto  le  radici  intcrcctte  frà 
BCx,  e DEz  fono  irrazionali:  Lo  Hello  fi  dimofira  de’  qua- 
drati intercetti  frà  ADq,cd  AFp,c  delle  radici  intercettc  frà 
DEz,  ed  FGj  Sic,  Ora 
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Ora  dopò  quello  è certiflimo,  eh' errarebbc  ogni  op- 
politure,  il  quale  volcflcefprimere  in  numerili  valore  di 
un  quadrato  intercetto  fra  ABi , cd  AD4,  o il  valore  di 
una  radice  inteccctta  fra  £Ci,e  Ddz;  ma  perchè  non  man- 
cheranno di  quelli,  i quali  vedendo  , che  noi  abbiamo  tro- 
vato in  numeri  il  valore  di  S£,  cd  SD  , porzioni  del  iato 
del  triangolo  SDE,  lì  lufingheranno  di  poter  elfi  ancora.» 
trovare  in  numeri  il  valore  delle  radici  intercettte  frà  BCi». 
c DE2,  e de’  quadrati  intercetti  frà  ABi  ,cd  AD4  : per- 
ciò vogliamo  , col  efempio  delia  feguente  oppolìzione , far 
conofcere , che  le  radici  intercette  frà  BCi  , e DE2  , con- 
federate come  radici , non  lì  pollano  efprimere  in  numeri , 
quantunque  le  parallele,  ragguagliate  all'  unità  , ed  a'  lati 
de’  triangoli , fi  polfjno  efprimere  in  numeri . 

Fingiamo,  che  un  Geometra,  volendo  ritrovare  un!U> 
linea,  la  quale  cfprimelTe  ancora  innumeri  la  radice  del 
quadrato  AN,  doppio  dell’  unità  AB,  diceffe  per  efempio  , 
AN  e 2 , SB  c j,  dunque  BN  c 1,  ed  SN  è 4,  ciò  fatto , fa- 
ccflc  la  feguente  analogia,  cioè,  come  SB ] a BCi,  cosi  SN 4 

alla  parallela  fegnata  N8,  cioè  ad  1 ~ , e dicelfe , dunquo 

1 1 j 

1 — è radice  in  numeri  di  AN  j mai  - moltiplicato  in  fe 
Hello  fà  I — , dunque  il  quadrato  AN  e 1 

A quello  però  fi  rifpódc  per  primo, che  quella  oppofizio- 
ne  niente  ripugnarebbe  alla  mia  propofizione;perche  quan- 
tunque AN  fia  in  linea  doppia  di  AB  unità, non  perciò  fi  pud 
dirc,ch’è2  in  numeri, mentre  iohò  dimollrato  poc’anzi, che 
il  quadrato  di  Y 2,  fc  vi  f alfe, cadrebbe  fotto  il  punto  N,  in 
un  punto  intercetto  frà  N , ed  O j dalla  qual  cofa  fe  ne  de- 
duce, chela  paralleli  fegnata.  N8  potrebbe  clfer  radice  di 
AN  , cd  all’ora  la  radice  di  2 cadercbbe  giuftamente  in  un 
punto  folto  il  punto  N,e  terminerebbe  nella  retta  CE;pcr- 
che  la  radice  del  quadrato  2 fendo  anco  in  numeri  giufla- 
mente  maggiore, per  una  minima  quantità,  del  quadrato  di 

1 — ,fe  la  radice  del  quadrato  2 termina  giufto  fotto  il  pun- 
to 
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to  N , termina  per  Accediti  nella  linea  retta  CE  ; ed  ecco  , 
che  l’ oppositore  con  quella  obbiezione  verrebbe  k fare  un 
altra  dimoftrazione  alla  mia  Propo/izione, 

Ma  con  tutto  ciò  io  voglio  provare  « che  i numeri» 
che  fi  ritrovano,  per  lo  mezzo  della  Ibluzione  de’  trian- 
goli, nelle  parallele , le  quali  s‘  interpongono  fra  BCi,  cj 
DEz , quantunque  efprimelTcro  il  valore  della  lunghezza^, 
delle  parallele,  fecondo  la  proporzione,  ch'hanno  all'unità 
JBC,  a riguardo  de’  lati  de*  triangoli  » non  efprimono  però 
il  valore  delle  radici dc'quadrati  intercetti  fri  ABi,cd  AD4* 
e che  con  tutto  ciò,  le  parallele  fra  BCx , c DEz  fono  in  li- 
nea le  vere  radici  dc'quadrati  delle  afdlfc  dell' alfe  , ito 
quella  guife  , che  noi  abbiamo  dimostrato  . 

Si  dimostra  dunque  , chela  parallela  N8  considerata 


in  numeri  per  1 ~ moftra  bensì  la  proporzione , eh’  cSIà_» 
? 

bave  aBCta  riguardo  de’ lati  SBj  , eSN4i  ma  coro 


tutto  ciò , il  numero  1 ~ non  efprimc  il  valore  dello 


radice  in  linea  del  quadrato  AN  in  linea  ; ed  eccone  la 
pruova . 

Noi  abbiamo  dimostrato,  che  i quadrati  intercetti  frà 
AB  i , ed  AD4  s’ eccedono  1’  un  l’ altro  fecondo  l' ordine 
de'  numeri  impari , e che  perciò  non  polliamo  fapere  qual 
numero  efprima  il  valore  del  quadrato  AN  confidcrato  in 
linea:  Ma  fe  è cosi,  non  perche  SN  c 4 ne  avviene,  che  nel 
triangolo  SDE,  la  linea  AN  doppia  di  AB  fiaugualca  qua- 
drato z in  numeri , ne  a qualunque  altro  numero  , che  fi 
voglia . Dimostreremo  quello  piu  ampiamente,  c.ptù  di- 
dimamente per  la  via  negativa. 

Se  poi  l' oppositore  vuole,  chei  numeri  ritrovati 
per  lo  mezzo  della  Soluzione  de' triangoli  diaoo  il  valo- 
re delle  radici  intercede  fra  BCi  , e DEz , fi  potranno 
alccrto  avere  ancora  tutte  le  radici  dc'quadrati  imer- 
Cettifrà  ABx  , ed  AD4  i perchè  le  fi  fupponc  la  BD  di- 
ttila in  punti  infiniti,  fi  potranno  risolvere  tanti  triango- 
li intercetti  fra  SBC,  e SDE  , quanti  fono  gl'  infiniti  pumi 
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della  BD . Se  poi  vuole  ,chc  le  radici , e i quadrati  lì  pof- 
fano  cfprimere  io  numeri  y ne' quadrati  intercetti  frà  ABi, 
cd  AD4  vi  farà  no  quadrato,  che  fi  potrà  tfpsimerc  col  nu- 
mero  z , cd  un  quadrato  » che  fi  potrà  cfpriiocrc  col  nu-- 
mero  3;  perche  fc  i quadrati  intercetti  frà  ABi , ed  AD4 
fi  portò no  cfprimcre  in  numeri,  i quadrati  intercetti  fri 
ABi , cd  AD4  , fendo  infiniti , frà  cfli  vi  faranno  tutti  gl* 
infiniti  numeri  , che  s' interpongono  frà  1 , c 4,  e per 
ciò  vi  farà  il  quadrato  a,  e il  quadrato  3 ; ma  fc  v'  è il  qua- 
drato  z>  e il  quadrato  3 , frà  le  infinite  radici  intercetta 
frà  BCt,c  DEz,  vi  làrà  la  radice  del  quadrato  z,  e quella^ 
del  quadrato  3» 

Dunque  fc,per  lo  mezzo  della  rifrazione  de’  triango- 
li, fi  puoi  avere  in  numeri  il  valore  delle  radici  intercette^ 
frà  BCi  , c DEz,  fe  aura  ancora  in  numeri  il  valore  delht* 
radice  del  quadrato  z , c quella  del  quadrato  3. 

Ma  frà  le  infinite  parallele  intercette  frà  BCi  , e DEz 
non  vi  puoi  edere  alcuna  frazaione  , la  quale  cfprellà  in  na- 
ri, e moltiplicata  io  fc  medefima  può  produrre  il  numero  z, 
ed  il  numero  3;  perche  fe  le  parallele  intcrcrttc  frà  BCx,  c 
DEz  »' efpnmono  io  numeri,  fon  tutte  unità  mifchiarc  di 
fruzzioni,a  cagion  che,  fon  tutte  maggiori  di  BCi,e  minori 
di  DEz;  efefono  unità  mifchute  dì  frazzioni,  moltiplica- 
te in  lor  medefinae  mai  pofiòno  produrre  un  numero  inte- 
ro; dunque  niuna  delle  infinite  parallele  intercette  frà  BC 1, 
c DEz  puoi'  cfprimcre  in  numeri  il  valore  del  quadrato  z, 
né  il  valore  del  quadrato  3 » 

Ma  noi  abbiamo  di  inoltrato»  che  fei  quadrati  infiniti 
intercetti  frà  ABi,cd  AD4  fi  pofiòno  efprimere  in  nume- 
ri, neccfiaria mente  frà  elfi.  v’  c il  quadrato  2*cdil  quadra- 
to 3 ; ed  ora  abbiamo  dimoftrato,  che  niuna  delle  infini- 
te parallele  intercette  fra  BCi.c  DEz  può  cfprimcre  in  nu- 
meri la  radice  del  quadrato  z,  ne  quella  del  quadrato  3 ; 
Dunque  i numeri  ,1  quali , per  lo  mezzo  della  foluziooCR 
de'  triangoli,  fi  ritrova  ,che  competono  alle  parallele  in- 
tcrcette  frà  BCi , e DEz  confidente  comelati  de’  triango- 
li , non  esprimono  in  numeri  il  valore  delle  radici  de’  quar 

dra- 
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drati  intercetti  fra  ABi  , ed  AD4;c  le  non  efprimono  il 
valore  dc’quadrati, efprimono  folamcnce  la  lunghezza  delle 
parallele  , a rifpetto  de'  lati  de’  triangoli , eh'  e ciò  il  do- 
vea  dimoltrare . 

E per  dare  un  efempio  della  noftra  antecedente  dima* 
fìrazione  ; fuppongaiì  per  T Aweriàrio,  che  AN  ila  z;  fe_> 

Tav.  I.  è così,i  — non  è radice  di  quadrata  2.  Suppongali  poi , 

1 ig.  IV.  cjje  ||  quacjrato  t fl3  AV  , e fuppongaiì  altresì  , che  AV  ila 
qualunque  numero  intercetto  fra  1,  e 3 : In  quello  cafo  fc 
fi  rifolve  il  triangolo  SVX , la  parallela  VX  farà  una  uni- 
tà mifchiata  d'  una  frazzione  , e perciò  non  potrà  mai  da- 
re il  quadrato  z ; < io  Beffo  li  troverà  in  ogn*  altro  punto 
dell’ affé  AD,  al  quale  li  voglia  , che  termini  il  quadrato 
z,  per  modo  che,  niuna  parallela  darà  il  quadrato  1:  mi  fc 
ni  una  parallela  darà  il  quadato  z , fra  le  parallele  tmercet» 
te  fra  BCi  , e DEz  , non  lì  ritroveranno  in  numeri  le  ra- 
dici de’  quadrati  intercetti  fra  1,  e 4;  e perciò  i numeri , eh* 
efprimono  la  lunghezza  delle  parallele  , non  cfprtmono  ui 
numeri  il  valore  delle  radici  infinite  intercctte  fra  BCi,  e 
DEz  ; ed  ecco  dimoili  aco  anche  coll' efempio  il  nollro 
affiinto . : 

Ne  quello  , che  abbiamo  dimollrato  dee  recar  meravi- 
glia , fe  fi  confiderà  , che  la  ragione  dupla  , tripla  , cd  al- 
tre (empiici  fon  diverfe  dalla  duplicata  , triplicata,  o al- 
tre compoBc  ragioni  ; dalla  qual  cofa  n'  avviene  , che  quel 
numero,  che  compete  a una  linea  , confidcrataa  rifpetto 
di  un’  altra  in  proporzione  fcmplice,  non  compete  a quel- 
la medelìma  linea,  confiderata  a rifpetto  di  un’  altra  , in_i 

fubduplicata  ragione  di  due  quadrati  ; e per  efempio,  1 ~ 

può  efprimcre  bensì  la  proporzione,  che  la  parallela  N3 
ave  a BC nella  ragione  de’  lati  MS,  e BS,  ma  non  efpnme  la 
fubduplicata  ragione  di  N8,  e BC,  a riguardo  di  MA  , e li  A 
quadrati. 

Allo  incontro  però, le  parallele  BSi,DE2,e  FG3  mol- 
tiplicate in  lor  aicdefimc,  tanto  in  linee,  quanto  in  nu- 
meri 
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meri  danno  i quadrati  AB  , AN,cd  AF  , è ciò  avviene.»  ;' 
perchè  i numeri  interi  moltiplicati  in  lor  medeiimi  danna 
i numeri  interi  , z'  quali  poffono  perfettamente  corri  fpon- 
dere  le  linee, ciò  che  non  avviene  nelle  radici  mifchiate  di 
frazzioni , come  fon  le  intercctte  fri  BCr  , e DEz. 

Ecco  dunque  , che  abbiam  dimoflraro  , che  le  paral- 
lele intercctte  fri  BCi,  e DEz  fon  radici  in  linea  , ma  non 
fon  radici  in  numero , quantunque  per  io  mezzo  de’triaa- 
goli  fi  polfa  (piegare  in  numeri  la  proporzione , eh’  hanno) 
all*  uniti , a riguardo  de’  lati  de’  triangoli . 

Io  sò  però, che  a quelle  fi  fatte  di mofirazioni  ripugne- 
rà V animo  di  quei  Geometri,  i quali,  niente  attendendo 
alle  dimofirazioni ,"  fono  attaccati  follmente  ai  numero» 
ed  alfenfibilc;  imperocché  diranno  fri  lor  medefimi,  noi 

liam  certi  per  il  triangolo  SN8,  che  i — è il  valore  della 
parallela  N8  ; c fiam  certi  ancora,  che  la  parallela  N8  è ra- 
dice di  AN, dunque  come  può  egli  avvenire,  che  i ~ non 

fia  radice  di  AN  in  numero, e che  la  linea  Ugnata  N8  fi  a ra_ 
dice  in  linea  di  AN  ! ' r 

A’ quelli  fe  li  rifponde  , che  la  fubduplicata  ragione  è 
diverfa  dalla  fempliee , e tutto  il  di  pili , che  abbiamo  rt- 
fpofio  poc’  anzi}  e dipiu  fe  li  dice,  che  i numeri  cfpnmona 
la  quantità  delle  linee  fecondo  l’ipotefi  della  legitima  pro- 
porzione, chcfifiegue,  ma  che  non  poflono  cfpnraerc  il 
valore  di  quei  quadratilo  numero,  che  fonoquadrati  fola- 
mente  in  linea  , c non  in  numero  . 

Se  poi  qualche  male  accorto  Geometra  non  fufle  anco- 
ra , dopò  le  nofire  dimoftrazioni , di  quelle  sì  fatte  verità 
capace  , a noi  nulla  importa}  perchè , ficorae  abbiam  detto 


poc’  anzi,  fe  volerti:  quello  tale  dire,  che  i — cfprime  il  va- 

• 3 


loro  della  radice  N8,  ciò  non  folo  non  ripugna  alla  no- 
ftra  dimoftrazione  ,anzi  la  conferma  : Si  pnega  però  que- 
llo oppofitorc  , che  pretende  di  fpiegare  in  numeri  il  va- 
lore delle  radici  intercctte  frà  i,  e z , c di  ritrovare  in  nu- 
jp me  I.  E meri 
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aneri  il  valore dclli  quadrati  intercetti  frà  i » e4,  che  mi 
trovi cflò  nell’  alTe  AD  un  punto , che  fìa  termine  del  qua- 
drato 2..ianumen>  che  mi  trovi  la  radice  in  numero  del  fu- 
detto  quadrato  » perchè  fc  nonritrovaqucfto,  non  può  per 
la  via  della  foluzione  de’  triangoli  ritrovare  in  numeri 
il  valore  delle  radici  intcrccttc  fràBCi,,e  DEz,e  frài  qua- 
drati ABt,  ed  AD4 , quantunque  ritrovi  in  numeri  il  va- 
lore delle  parallele  ragguagliate  a’  lati  de’  triangoli.. 

Da  tutta  quello  dunque  » che  fi  è detto  > è manifedo  » 
che  i quadraci  intercetti  frà  AB  » ed  AD»  frà  AD  » ed  AF 
&c.,.e  le  radici  intercctte  frà  BCi  » e DEz  , frà  DEz  » ed 
EGj  &c.  fono  irrazionali  » c che  folamente  ne’  numeri  4 » 
5,,  e i<5»  e in.  tutti  gF  altri  quadrati  , eh’ hanno  radici  di 
numero  intero»  fi  può  avere  efprdTo  in  numeri  il  valoré  de 
quadrati  » c il  valore  desiati  de’  triangoli , come  per  efem* 
pio,  di  AD,  c di  SD»  di  AF,  c di  ME  &c*  Continuiamo  ora 
a dimoftrarc  in  altri  modi  ».  come  abhiam  promclfo,  che> 
la  Paradola  Apollaniana  nonhà  le  proprietà,,  che  fe  le  affé? 
gnano  » 

PROPOSIZIONE. 

> i 

LA  Parabola  Apolloniana  nonhà  le  proprietà  » che  da. 

! Apollonio  fc  Taffcgnano»  ed  il  fuo  perimetro  non  c 
■na  curva  continuata  ► 

SUPPOSIZIONE,  E COSTRUZIONE* 

OUppógafi  fatto  come  prima  il:  noftro  Rettilineo  ABCDE,. 

nei  quale  AB  ha  1 , BC  r , DEz  » AD4  , c tirare  le  no- 
ttre  linee  rette  AC  ,c  CE:  Indi  deferivah  la  Parabola  Apol- 
loniana, la  quale  dovrà  paflare  per  i punti  A,  C,  co  E,  pcr- 
Tave  IL  che  BC  unità  è radice  di  AB  unità  > e perciò  A e vertice  * 
fig*  VILe  DEz  è radice  di  AD4 } ciò  fatto*  Dico  » che  la  curva,  a 
non  pah»  per  i punri  C,  ed  E»  o non  è una  curva  continua- 
ta» da’punti  del  la  quale  fi.  pohànatirarc  le  ordinate  aliane, 
te  quali  liana  cadici  delle  al'ciflc  del  medefimo  affé  * 

Dir 
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SUpponganfi  tirate  infiniteordinate  da’ punti  dell’  aflo 
AD;  quelle  per  Apollonio  termineranno  tutte  fuori 
delle  due  lince  rette  AG,  cCE,  perche  la  Parabola  non  può 
toccare  le  due  lince  rette  AC  , c CE  in  altri  punti , che  ne* 
punti  A»  C,  ed  E;  ma  le  terminano  fuori,  fupponiamo»  che 
iiano  in  proporzione  aritmetica  ,comè  fono  fopral’  uni- 
tà BC  le  ordinate  fegnate  Pj , H a,  Ly,  < fotto  l' unità  lej 
ordinate  fegnate  O* , S7 ; ed  allora  la  curva,  che  paf- 

h per  i punti  fegnati  co  nuraori  r,  2,  c y,  non  può  paflk- 
per  il  punto  C , perchè  fedal  punto  A li  tira  una  lince.» 
per  i punti  eltrcrai  delle  parallele  E 1,  Hz,  Ly,  che  fono  in 
proporzione  aritraetica;quclta  farà'ia linea  retta  AN.  Dell’ 
iftcftb  modo,  fc  per  i punti cdremi delle  rettcBC,  Oj,  Q4, 
ed  S7  , che  fono  in  proporzioncaritmctica,  fi  tira  una  li- 
nea , quella  farà  la  retta  C V ; dunque  , fe  le  applicate  fono 
in  proporzione  aritmetica  , non  fi  può  deferì  vere  una  cur- 
▼a , che  paflì  peri  punti  G , ed  E - 

Suppongali  poi,  che  le  applicare  s’eccedano  fnJ 
effe  con  qualunque  altra  differenza  ,.  diverfa  dalla  pro- 
porzione aritmetica  , come  fono  , per  efempio , FG  HI  , 
DM,  BC,  OP,'QR,  ST  &c.  In  quello  cafo  lacurva  non  fà» 
rà  una  curva  continuata,  pèrche  farà  angolo  curvilineo  nel 
punto  Cj  ed  eccone  la  prova-. 

Tutte  le  parallele  contenute  nel  triangolo  rettangolo 
ABC  fono  in  proporzione  aritmetica  fra  elle;  c tutte  le  pa- 
rallele intercctte  fra  BC,  e DE  fono  in  proporzione  arit- 
mcticafraeffe/ma  fecondo  la  fcricdclle  parallele  contenute 
nel  triangolo  ÀDE\dunquc  le  linceAC,cC£  fanno  angolo 
nel  punto  C, perchè  fon  lati  de’  divertì  triangolùMa  fc  è co- 
sì , anche  le  porzioni  della  curva,  cioè  AGC , CPE  faranno 
angolo  nel  punto  C , perchè  non  potendo  la  curva  toccare 
le  due  linee  rette  AC,  e CE  in  altri  punti , che  ne’  punti  A, 
C,  ed  E , le  le  linee  rette  AC , CE  fanno  angolo  nel  punto 
C , le  porzioni  delle  curve  AGC , CPE  , fendo  fottefe  dal- 
ie due  lince , che  fanno  angolo  nel  punto  C,  farannoanch! 
l’arte  I.  £ i effe  ' 
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effe  nel  punto  C l'angolo  curvilineo  AGCP;  dunque  la  cur* 
va  neccflariamentc  deve  far'angolo  curvilineo  nel  punto  C. 

Oltracciò  le  parallele  intcrcctte  fra  FG  , c BC  grume 
nel  punto  M dovranno  diminuirli,  accidia  curva  poilft_» 
paffare  per  il  punto  C ; perchè  fe  non  s' eccedono  1’  un  L* 
altra  in  proporzione  aritmetica , s’ eccederanno  con  diffe- 
renze maggiori  della  proporzione  aritmetica  , e perciò , fe 
fra  L\l,  e BC  non  fi  diminuirono  tanto  le  lunghezze  delle 
applicate , quanto  fi  fono  accrefciute  da  A in  M , la  curva 
mai  potrà  andare  nel  punto  C , dunque  la  curva  farà  angolo- 
curvilineo  nel  punto  C : dell'  iffeffo  modo  , fe  lì  prolunga 
l' affé  AD,  fin  che  venga  uguale  a p unità  AB,  la  curva  farà 
angolo  nel  punto  £ , c perciò  il  perimetro  della  Parabola.» 
non  è una  curva  continuata . 

Che  non  fi  poffano  pòi  tirare,  da’  punti  del  perimetro 
della  Parabola,  applicate  all’  alfe  , le  quali  Piano  coflante- 
mente  radici  delle  afciffe  del  medeiimo  affé  , ecconc  la_» 
prova.  . . 

Per  dimoflrare  ciò  però,  fuppongafi  per  l’Avverfarioj 
che  le  applicate  FG  ,HI  ,LM  , BC  , OP  ,QR , cd  ST  Pia- 
no radici  delle  afeiffe  dell'  alfe  ; indi  fuppongafi  per  i punti 
intercetti  fra  i , e G , frà  z , e l , frà  5 , e M , ed  il  punto 
C;  e poi  per  i punti  intercetti  frà  3 , e P , frà  4 , e R , fra  7, 
e T paffare  altre  curve.  In  quello  cafo  le  radici  delle  afeiffe 
dell'  affé  potranno  terminare  in  ognuna  delle  fudette  curve 
intcrcctte  frà  i fudetti  punti , e ad  ogn’  una  delle  fudetto 
curve  fi  potranno  aflcgoarc  le  medefune  proprictàjdunque 
da'  punti  G,  I,  M,  P,  R,  e T non  fi  polfono  tirare  le  applin 
cate  all'  alfe  , le  quali  fiano  radici  delle  afeiffe  dell’  affé,  eh* 
è ciò  lì  dovea  di  moli  rare.  Da  tutto  ciò  fi  deduce, che  la  cur- 
va, che  nafee  dalla  fezzione  del  cono  , non  hi  proprietà 
conosciute. 

Dopò  le  antecedenti  cinque  evidentiflìc  dimoflrazia- 
ni, dovrei  ormai  dubbitarc  d’annojare  il  Lettore, aggiungen- 
done altre  di  piu;  ma  perche  hò  cofiderato,  che  nelle  ante- 
cedenti dimoltrazioni  io  fuppongo  , che  il  Lettore  intenda 
il  Metodo  degl’  indivifìbili , hò  (limato  a propofito  dimo^ 
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Ararle  perEuclide,  e per  la  via  pofitiva , e per  la  negativa 
ancora  la  mia  Propofiaione  > e perciò  hò  pollale  feguenn 
due  altre  dimoll razioni. 

lemma: 

SE  fia  la  linea  retta  AB  divife  in  cinque  parri  uguali; 

cioè  , AG,  CD , DE  , Et’ , FB  ; e lìan  deferirti  fuccef* 
fivamente  i cerchi  co’ diametri  di  ABj  , CB4  , DBj,  EBi: 

Ed  oltr’  a ciò  da’  punti  C,  ed  F , punti  eftrerui  delle  unità  T . „ , 
AC  ,ed  FB,  fianoalzate  le  perpendicolari  CG,  ed  FO  fino* p:,,  vili 
alle  periferie  de’ cerchi  AGB,  EOB,e  per  i punti  G, ed  O b'V 
fu  tirata  la  linea  retta  GO.  Dico,  che  fc  da’punti  D,  ed  E,, 
punti  eftrcmidelle  unità  CD,c  DE,  s’alzano  le  perpendico- 
lari DM , ed  EN fino  alla  linea  retta  GO  , i cerchi  BTC  , e 
EID  feganola  linea  retta  GO  ne’  punti  M,  cN,  punti  dire- 
nai delle  perpendicolari  DJVI , cd  £N. 

COSTRUZIONE,  E DIMOSTRAZIONE  ; 

PRolunghinfi  le  GO,eC£,  fin  che  s’ incontrino  nel  pun- 
to P»  Perche  abbiamo  divifa  la  BA  nelle  cinque  parti 
uguali , cioè  AC,  CD,  DE,  EF,  ed  FB  , ed  abbiamo  prela^» 
la  FP  comune , le  PF>PE,  PD,PC  lòno  in  proporzione  arit- 
metica fra  effe. 

Ma  per  la  quarta  del  fello  d'Eudrdc,  è come  PF  ad 
FO , cosi  PE  , ad  EN  ; c come  P£  ad  EN  , così  PD  a DM 
c come  PD  a DM  , così  PC  a CG  j dunque  le  perpendico- 
lari FO,  EN > DM  , c CG  fono  in  proporzione  aritmeti- 
ca fra  effe , e perciò  le  perpendicolari  DM  , ed  EN  fono 
mezze  proporzionali  aritmetiche  fra  CGz,e  FOr  . Oltr* 
a ciò  le  perpendicolari  DM,  ed  EN  fegano  i lati  PG,  e PQ 
in  parti,  che  fono  mezze  proporzionali  aritmetiche  fra  PF, 
e PC  , e fra  PO  , c PG  ; perche  fendo  per  Euclide  come  PF 
a PE  , così  PO  a PN  ; c come  PE  a PD  , cosi  PN  a PM  ; c 
come  PD  a PC  , cosi  PM  a PG  ; le  PE  , e PD  fono  mezze  • 
proporzionali  aritmetiche  fra  PF,  e PC;  e le  PN,  c PM  fo^ 
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no  mezze  proporzionali  aritmetiche  frà  PO , e PG.  Cimo- 
Xìrerò  ora  , che  ancora  i cerchi  CYB , e DIB  legano  la  rct* 
ta  GO  ne’pumi  M,e  N» 

Alzinfi  ria  i punti  D,  ed  E due  perpendicolari  fino  al- 
le pcriferiede’  cerchi  CYB  , e DIB;  perche  i diametri  de’ 
cerchi  fucceflivi  fono  per  coftruzione  7,4,  $,c  z,  fono  in 
proporzione  aritmetica  , dunque  anco  i cerchi  AQB  , 
CYB,  DIB,  ed  EOB  faranno  in  proporzione  aritmetica  fra 
cfli  ; perche  per  Archimede  i cerchi  fono  fra  elfi  come  i 
diametri  : ma  fc  fono  in  proporzione  aritmetica  , i cerchi 
-BID , e BYC  faranno  mezzi  proporzionali  aritmetici  fra  i 
cerchi  BOE,  BQA;  « dello  Beffo  modo  i femiccrchi  BID, 
« BYC  faranno  mezzi  proporzionali  aritmetici  frai  femi- 
•pcrchi  BOE,  e BQA. 

Ma  i cerchi  BID , e BYC  tagliano  per  collruzione  la 
FA  in  parti , che  fono  mezze  proporzionalizritmetichej 
fra  PF,  e PCj  perche  tagliano  la  BA  ne’  punti  E,  e D,  cioè 
ne’  punticftrcmi  delle  linee  PE,c  PD,  mezze  proporziona- 
li aritmetiche  fra  PF,  e PC;c  noi  abbiamo  provato,  ch’è  co- 
me PF,a  P£,  cosi  PO  a PN , e come  PE  a PD,  cosi  PN 
PM,  e come  PD  a PC,  cosi  PM  a PG  ; dunque  le  a femiccr- 
chi  BID,  e BYC,  i quali  fono  mezzi  proporzionali  amine*- 
tiri  fra  i femiccrchi  BOE,  cBQA,  tagliano  la  PC  nelle  par- 
ti PE,e  PD,  mezze proporzionaliarumctiche  fra  PF,c  PC; 
devono  anche  tagliare  laPG  in  paniche  fiano  proporzio- 
nali alle  parti  PE,cPD  del  lato  PC:  perche  fe  ì ccrchi,chc 
fono  fra  effi  nella  medclima  proporzione  fegano  due  lati, 
che  fono  proporzionali  fra  efii  , li  fegano  proporzional- 
mente ; ma  le  parti  proporzionali  a PE,  e PD  fono  PN,c 
PM,  dunque  i femiccrchi  £1D,cBYC  fegano  la  OG  ne’ 
puntili,  e M,c  perciò  Jc  perpendicolari  alzate  da  i punti 
E,  e D terminano  alla  linea  retta  OG,  ed  alle  periferie  de’ 
cerchi;  eh*  è ciò  fi  dovea  dimoltrare.  Dimofircrcmoora  lo 
Beffo  per  la  via  negativa. 

Prendali  la  linea  retta  AG  , e fi  divida  nelle  cinque» 
iTav.  II.  pani  -uguali  AB,  BD,  DE,  EF,  ed  PG,  e s’alzi  la  perpendi- 
fig.  IX.  colarcBC,  uguale»  BA  unità  ;«  dal  punto  F,  punte  clke:  a 

mo 
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nodi  AF4  alziti  la  FH,uguaIe  a 2 unità  AB,  e col  diame* 
irò  di  GA  deferì  vati  il  cerchia  GOA,  il  quale  paflcrà  perii 
puntoH,  termine  di  FHa,  perche  è come  ABi  ad  FHz,co- 
si  FHrad  AF4  i Pofciacot  diametro  di  AD,  detiri  vati  il 
cerchio  ACD,  il  quale  paflcrà  per  il  puntoC, termine  deir 
irnità  BC,  e tiriti  la  noftralinea  retta  CH;  Indi  de  tiri  vanti 
«©'diametri  di  AEj,e  di  AF4,  i cerchi  ARE,  cdAQF.  Dico, 
che  quelli  legano  la.  retta  CH  ne’  punti  L , ed  I ; e che  fola* 
mente  Eli  e DL  fona  le  radici  delPafcifle  AE,  cd  AD. 

Se  FA  vverfario  lonicga  , allunghi  egli  le  due  DL , ed 
EI  di  modo , che  terminino  inqualunque punto  fuori  della 
linea  retta  CH,  come  per  efempio,inM,  cinN:  Se  i cer- 
chi pallino  per  i punti  M,ed  N,  per  i punti  A,C,M,N,paf- 
lerà ancora  una  Parabola;  perche  fe  il  cerchio-  AREpaflk-, 
per  il  pento M,  farà  come  ED  a DM,  cosi  DM  a DA,  ma 
ED  è uguale  ad  AB  unita;dunque  farà  ancora  come  A&a 
DM,  cosi  DM,  a AD,eperciòDMtiràradice  di  DA, dun- 
que il  punto  Me  punto  di  cerchione  di  parabola.  Dell' irte  f- 
fo  modotidimoftra,  che  fe  il  cerchio  parta  per  il  punto  N, 
come  vuole  FAv  vertirio,  il  punto  N è punto  di  cerchio,  e 
<fì>  parabola.  Dìmotirerd  ora,  che  i cerchi  non  poflbno  par- 
lare per  i punti  M,cd  N. 

Suppongati  pure  per  l’ Avvertirlo,  che  i cerchi  pati- 
tino  peri  punti  M, ed N:  fe  è così,  la  Parabola  nòn  pafla- 
rà  per  il  punto  H,  termine  dell’applicata  FPL»,  pecche,  o le 
applicate  inrercctte  frà£N>  ed  FH,  le  quali  termi  nano  per 
1’  AvvcrfarioallaPatabola, fon.  Tempre  una  maggiore  dell’ 
altra,  almeno  per  un  punto , e in  tal  calo  la  Parabola  leghe» 
ri  il  cerchio  ÀOG  .1  per  efempio)  nel  punto  P,  e non  nel 
punto  H ; perche  fe  le  applicate  fa»  fcmpre  una  maggio* 
se  dell’  altra,  la  Parabola  ti  dtfeofta  fcmpre  dalla  retta  CH, 
c perciò  non  giungerà  mai  al  punto H t ovvero  le  porzio- 
ni delle  Enee  intercctte  frà  la  retta  CH  , c la  curva  CMN  » 
come  fono LM, IN,  &c-  comincieranno  a diminuirti  in.» 
lungbezzai»  un puntodclla  Parabola  , come  per  efempio, 
nel  puncoN  ; eia  quella  calo  la  Parabola  farà  angolo  nel 
punto  N,  c la  curva  tiri  ACiYlNH  , c la  Parabola  noiu 
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farà  una  curva  continuata;  e (è  la  Parabola  non  è una  curva 
continuata,  ma  fa  angolo  nel  punto  N , le  applicate,  chej 
terminano  ad  effa,  non  poffon  efferc  radisi  j perche  fe» 
la  Parabola  fà angolo  , non  dà  collantemente  i punti,  a_» 
i quali  terminano  le  radici  delle  afeiflè  deli’allè,  a limili- 
tudine  del  cerchio  , come  vuole  Renato  . Adunque  la  per- 
pendicolare DM  non  può  efler  mezza  proporzionale  frà 
AB,  ed  AD  ; ne  EN  mezza  proporzionale  frà  AB,  ed  AE , c 
perciò  i cerchi  non  paflano  per  i punti  N , ed  M , vax-> 
padano  per  i punti  L,  ed  I . 

Lo  Beffo  fidimoflra , fe  1*  Avverfimo  vuole,  che  la_» 
Parabola  palli  per  i punti  X,e  Y,o  perqualunquc  altro  pun- 
to degl’  intercetti  frà  L,  ed  M,  frà -I  ,e  N ; ed  alla  perfino 
Ja  Parabola  non  può  maifegare  il  cerchio  AOG  nel  punto 
H,  fc  non  fà  angolo  curvilineo  in^qualche  punto  del  fuo 
perimetro  - Dimoftrcrò  ora  , che  DL  , ed  £1  fono  radici 
«Ielle  afeiffe  AD , ed  AE  . 

La  perpendicolare  EI  è radice  di  AE;  perche  avendo 
noi  dimagrato,  che  il  cerchio  AQP  fega  la  retta  CH  nei 
punto  I,per  la  dccimaterea  del  fello  é come  FE  ad  E1 , cosà 
£1  ad  HA  ; e come  AB  unità  uguale  ad  f £ é ad  EI , cosà 
EI  ad  EA:  e dello  fteffo  modo,  come  ED  a DL , cosi  DL  a 
DA  , e come  AB  a DL  ,cosi  DL  a DA;  ma  FHz  c radice  di 
AF4  , c BCt  è radice  di  AB  1 per  coftruzionc  , dunque  ia_» 
retta  CH  è il  luogo  delle  radici . 

Per  dimollrare  poi , che  le  infinite  radici  terminano 
alla  retta  CH  , prendafi  qualunque  porzionefìT,  c col  dia- 
metro diTA  delcrivafi  il  cerchio, e dal  punto  Z, punto  dire- 
mo di  TZ  uguale  all’unità  FG,  alzili  la  perpendicolare  ZK; 
quello  cerchio  feghcrà  la  HC  nel  punto  K, e lo  fteffò  avver- 
rà di  tutte  le  altre. 

» * 

CONSIDERAZIONE , E CONCLUSIONE . 

ABiamo  dunque  dimofirato  , c per  lo  metodo  dcgl’in- 
divifibili , e degl’  infiniti , e per  gl’  clementi  di  Eu- 
clide f c pcx  le  proporzióni  d’ Archimede  il  noftro  affunro; 

farà 
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fari  con  ciò  chiaramente  dimo(lrato,che  la  Parabola  Apol- 
ioniana  non  dà  » a fimilitudine  del  cerchio,  collantemente 
i punti  delle -radici  delle  afeiffe  dell'  affé  , fìccomc  Renato 
des-Cartes,  e tutti  i Sig.moderni  Geometri  han  precefo,  che 
dafle;  ond’  è che  farebbe  annoiare  il  Lcttotorc,fe  dopò  tan- 
te , e sì  chiare  dimoflrazioni , quante  fon  le  antecedenti, 

10  ne  voletfi  addurre  ancora  delle  altre:  Rimane  dunque-» 
chiaro  , che  la  Parabola  Apolloniana  nata  dalla  fczzione  del 
cono , non  hà  le  proprietà  , che  da  Apollonio  fe  1’  aflégna- 
no;  e che  H vero  perimetro  della  Parabola  li  compone  delle 
noftre  linee  rette  tirate  da’  punti  cftrcmi  delle  radici  di  nu- 
mero intero, cioè  i,  z,  j,  &c.  fino  all'  infinito  . 

Stabilita  già  quella  verità  , noi  nomaremo  in  appreflb 

11  nollro  Rettilineo  : UN  RETTILINEO  PARABOLICO 
PIANO , alle  di  cui  parti  adegueremo  gl'  iftcflì  nomi , che 
da’  Geometri  s’  affegnano  alle  parti  della  Parabola  Apollo- 
niana: e per  efempio,  AB,  ovvero  BCfarà  unità  , ovvero 
parametro  , AH  affé  , AN,  AD,  AP,  AF,  e tutte  le  altre  fa- 
ranno applicate  , ovvero  radici  ; ed  il  compollo  di  tutte  le 
linee  rette  AC,  CE,  EG,c  GL  farà  il  perimetro  della  Para- 
bola , qual  perimetro  può  anco  nomarli  una  curva  com- 
porta di  linee  rate  determinate  da  punti  determinati , co- 
me abbiam  detto  ; ciò  eh’  è appunto  quello  , che  femprej 
han  deliderato  di  ritrovare  gl’  antichi  Geometri , i quali 
conofccvano  bensì  generalmente  , che  il  perimetro  della.* 
Parabola  è4un  aggregato  di  linee  rette,  le  quJi  tutte  fanno 
angolo  frà  effettua  non  giunfero  a determinare  i veri  punti, 
per  i quali  quelle  lì  deferi  vono, e gl'angoli,  che  frà  effe  fan- 
no , ciòch’  eavvenuto  fortunatamente  a me  di  ritrovare. 

Dopò  quello  ferabra  , che  io  doverti  non  piu  ragiona- 
re di  queRo  Problema  : ma  perche  è legge  flabilita  fri 
Oeomctri;  che  chi  vuole  impugnare  una  preponetene  dintoflra - 
ta,  deve  additar  L’errore,  che  in  quella  proporzione  fi  contiene . 
in  un  fccolo,  nel  quale  tutti  i moderni  Geometri  oblian- 
do, che  la  cortruzione  meccanica  non  può  legitima  duno- 
ftrazionc  produrre , han  ricevuto  le  curve  d’  Apollonio 
per  linee , che  abbiano  proprietà  collanti,  e dimoftratcj  j 
• Parte  I.  f non 


Tav.r. 

Fig-IV. 


Digitized  by  Google 


4* 


•Considerazioni  * 

non  poflb  tralafciarc  di  additar  l' errore , che  ne  He  prete  fc 
dimoflraziom  d’  Apollonio  Ji  contiene.  Egli  e ben  vero 
però  * che  i /ignori  Geometri  non  han  praticato  meco 
quefta  legge  da  me  accennata  } imperocché  ninno  di  c(U 
ave  additato  alcuno  errore  nelle  mie  dimoflrazioni , ma  fi 
fon  tutti  contentati  di  opponerc  per  la  via  degii  afiurdi  > la 
qual  cofa  fa  conofcere , eh'  amano  d’ impugnare , ma  non 
di  dudiarc  le  altrui  dimoflrazioni.  Additiamo  noi  dunque» 
in  che  confida  l'errore  d'ApolJonio. 

L’errore>ch’e  nella  dimodra2Ìone  d’Apollonio,  con- 
fitte in  ciò , eh’  egli,  nel  codrutre  la  Tua  Parabola  , non.* 
ficgue  il  rigore  dc'poliolati  di  Euclide,  ma  Tega  il  cono  per 

10  mezzo  di  un  piano  parallelo  ad  un  de'  lati  del  triango- 
lo fattodalla  fczzione  del  mcdcfimocono  per  Palle  ; donilo 
ne  avviene , che  immaginando  egli  dentro  il  cono  un’ alfe 
indeterminato  , e al  vertice  di  effo  un  parametro,o  Zia  uni- 
tà , prelò  ad  arbitrio}  ed  immaginando  oltr’a  ciò  alcuni 
cerchi  particolari , i quali  pallino  per  i punti  cftrcmi  del 
perimetro  della  Parabola , per  mezzo  de’  quali  trova  alcu- 
ne applicate  particolari,  che  fono  mezze  proporzionali  fra 

11  parametro,  e le  afcilfe } conchiude,  chc’l  luogo  generale 
delle  mezze  proporzionali,frà  il  parametro,  c le  afeiflè,  fia 
il  perimetro  della  fua  Parabola  , ciò  che  non  è vero  , per- 
che da  una  codruzionc  meccanica  non  fi  può  generale  con- 
ftquenza  dedurre. 

La  verità  di  quello,  che  abbiam  detto,  fi  conofce  me- 
glio, efaminandofi  il  modo  meccanico,  col  quale  i Signoe» 
moderni  Geometri  deferivono  net  piano  la  Parabola  Apol- 
lo niana;  perche  in  quello  fi  vede , che  deferi vendo  cfli  la_» 
Parabola  per  lo  mezzo  d’uno  ftromento  meccanico  , e poi 
prendendo  per  lo  mezzo  del  medefimo  dromento  una  fola 
mezza  proporzionale  irà  ’l  parametro  , c l’ afeiflà  , conclu- 
dono male  a propofito,chc  la  curva,  che  forma  il  perime- 
tro della  Parabola  è il  luogo  generale  delle  radici  delle.» 
a/cilfe  j c che  perciò  la  Parabola  dà,  a fimilitudine  del  cer- 
chio , codantemente  in  tutti  i punti  del  fuo  perimetro,  le-» 
medefimo  proprietà.  Ora  in  grazia  di  quelli,  a’ quali  non  fui- 
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fc  noto  il  modo  , col  quale  i Sig.  moderni  Geometri  deferì- 
vono  la  Parabola  nel  pianojvogliamo  dare  un  brieve  faggio 
di  quello,che  infegnano  elfi  fare  per  lo  mezzo  de'loro  ftro* 
menti. meccanici,  i quali, appreflo  a poco, fon  fintili  a quel- 
lo, che  noi  riferiamo  qui, praticato  da  M.Ofpita!,eRainou. 

Prendono  efiì  AB  per  alfe  d’  una  Parabola,  ed  AC  per 
parametro  di  quella  , c poi  tirano  la  linea  CG  perpendi-  _ .. 

colare  ad  AC,  c parallela  all' alle  AB,  c la  fuppongoao  un  pav*y 
mobile  y di  poi  l'uppongono  la  riga  AD,  la  quale  s aggiri  t,*>"*‘* 
intorno  al  punto  A , come  centro,  c un  altra  riga  , comej 
EF  , la  quale  camini  perpendicolarmente  fopra  la  AC,  da 
C verfo  A,  c da  A verfo  S;  ma  che  lì  mantenghi  Tempre^ 
equidirtante  dall’  alfe  AB  , di  modo  che  tagli  lòpra  la  AC 
porzioni  uguali  a quelle , che  la  riga  AD  taglia  lòpra  la  li- 
ncaCG,  come  fe,  per  efempio,  la  riga  mobile  AD  taglia  la 
perpendicolare  immobile  CG  nel  punto  D,  la  d. danza  AE 
dcv^elferc  uguale  a CD  : ciò  fatto,  dimoflrano  nel  feguentc 
modo  , che  il  quadrato  di  A E , ovvero  di  NM  c uguale  al 
rettangolo  , che  fi  fa  da  CA  parametro,  per  AN;  la  loro;di- 
modrazionc  c la  fcgucntc  . 

Perche  è come  AE,ad  E M, cosi  AC  a CD,  il  rettango- 
lo fatto  da  EM  per  l'unità  AC,è  uguale  al  rettangolo  fatto 
da  AE  per  CD; ma  CD  è uguale  ad  AE,  dunque  il  quadrato 
di  AE  c uguale  al  rcttagolo  fatto  da  EM  per  il  parametro 
AC:  Ma  EM  è uguale  ad  AN,ed  AE  è uguale  ad  NM,  dun- 
que il  quadrato  di  NM  è uguale  al  rettangolo  fatto  da  NA 
per  AC,  c perciò  NM  e applicata  di  Parabola. 

La  antecedente  e l’arte, con  la  quale, per  lo  mezzo  del- 
lo dromento  meccanico,!  Signori  moderni  Geometri  s’im- 
maginano  di  trovare  il  luogo  generale  delle  radicuperchè, 
dicono  effì,  noi  facciamo  nella  definizione  delia  Parabola 
tutto  quello , eh’  Euclide  fi  nella  definizione  del  cerchio; 
che  fia  cofi.  Egli  ordina,  che  fi  deferiva  la  periferia  del  cer- 
chio, pofcia,  alzando  da  qualunque  punto  dei  diametro  del 
cerchio  una  perpendicolare  fino  alla  periferia  , dimoflra  , , 
che  la  perpendicolare  è mezza  proporzionale  fra  le  parti 
dei  diametro.  * ■ 

' Parte  J.  F z Dell’ 
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DeU’iftcflb  modojnoi  facciamo  «minare  la  perpendi- 
colare mobile  EF  Tempre  equidiftantc  dall’  alfe  AB  in  mu- 
do , che  ragli  (òpra  1’  AC  porzioni  uguali  a quelle , che  la 
riga  AD  taglia  (opra  la  linea  CG  ; in  quello  modo  le  due.» 
righe  deferivano  tutti  i punti  del  perimetro  della  Parabola* 
giudo  come  il  compadb  deferive  tutta  la  periferia  del  cer- 
chio: ciòfatto,  dimodriarao,  che  NM  è radice  di  AN, gia- 
llo come  Euclide  dimodxa*  che  una  perpendicolare  è mez- 
za proporzionale  Irà  le  parti  del  diametro}  e concludiamo» 
che  il  perimetro  dellaParabola  Apolloniana  c il  luogo  ge- 
nerale delle  radici  delle  afeiife  dell'  alfe,  giudo  come  Eudi* 
de  coachiude  , che  la  periferia,  c il  luogo  generale  delle  Tue 
mezze  proporzionali  ► 

Gi’ antecedenti  fon  gl*  argpmcnti , co’ quali  Renato 
des  Cartcs’  hà  precefo , e t Tuoi  legnaci  pretendono  , che 
lo  dromcnto  meccanico  dia  egualmente,  che ’l  coro pajfo  le 
proprietà  in  tutti  i punti  del  perimetro  della  Parabola  ; e 
che  nulla  rilievi  allo  feoprimetuo  delia  verità  la  maggiore, 
o minore  difficoltà , ches*  incontra  nel  collruirc  ; lo  però 
farò  vedere  ora  chiaramente,  che  la  coll ruz ione  meccanica 
non  può  dare  le  proprietà,  s neadditaròdi  ciò  la  cagione  . 
S’intenda  già  per  lo  mezzo  dello  dromcnto-  meccanico  de- 
feritea  la  curva,  io  provo^che  quella  curva  non  dà  ne’punti 
del  Tuo  perimetro  le  mezze  proporzionali  £rà  ’l  parametri 
fi  leafeiÉc,eloprovocon  la  fcgucote  proporzione. 

‘ tt  * r . . 

proposizione; 

I Pumi  del  perimetro  della  Parabola,  che  G.  deferive  per 
io  mezzo  dello  dromento  meccanico  , non  corrifpon- 
dono  a i pumi  dell’  alfe  » a*  quali  terminano  i quadrati  delle 
cadici. 

COSTRUZIONE. 

Tav.  IL  ^ la  AT  lr  alfe  d' una  Parabola , ed  AD  il  Tuo  parametro» 
XJL  O oda  unità;  DC^lìa  la  perpendicolare  immobile,  ed  AQ 

» ’ ‘ la 
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la  riga  mobile  , la  quale  li  aggiri  incorno  al  punto  A , ed 
MN  la  riga  perpendicolare  mobile?  la  quale  cameni  per  la 
retta  AV, tempre  equidiftante  dall’aire  AT  in  modo,  che  ta- 
gli fopra  la  AV  parti  ugualia  quelle,  che  la  riga  AO  taglia 
fopra  la  pcrpeadicolaretmmobileDC^e  fuppongafi,chc  con 
quello  moto  le  righe  abbiano  già'  deteritta  la  curvaA,P,&c. 
Dico,  che  inniun  punto  della  curva  deferitta  cade  la  radi- 
ce deiralcilTacorriipondentcal  detto  punto, e lo dimoflro, 
facendo  prima  la  teguentc  coilruzionc  . 

Prendali  fopra  l’aflè-AT  laporzionc  AB  uguale  al  pa-, 
rametro  AD,  e formili  il  quadrato  ABCD  ; poi  fuppongali 
la  porzione  BTjdcll’alTcATYdivifa  in  punti?  o parti  infini- 
te,come  per  efcmpioBR,  RE,  £H,&c.  lc  quali  fiano  indi- 
vilìbili  ; indi  dal  punto  R ti  ri  fi  la  RS  parallela  a BC,  e li- 
prolunghi  quanto  li  voglia, c fopra  iaAV  prendafila  DG 
uguale  a BR. , la  GK  uguale  ad  RE  ; e lopra  la  CQ_taglili 
la  CY  uguale  aBR?ovvero  DG^la  YZ, uguale  ad  RE, ovve- 
ro GK  ; dipoi-  dalla  perpendicolare  immobile  DQ^,  tagli  fi 
la  DY  uguale  ad  AG,,  ovvero  ad  AR,  c prolunghi^  la  AY? 
fin  che  s’incontri  colla  GX  prolungata,  come  per  efempio, 
nel  punto  F;  e dello  dello  modo  poi  tagjifi,fopra  la  perpen- 
dicolare immobile  DQ,ia  DZugualead  AK, ovvero  ad  AE, 
e tirili  la  AZ,  e prolunghino  la  X8,  uguale  ad  AE,c  la  AZ 
finche  s’ incontrinoin  unpunto,  come  per  etempio  in  L j 
ciò  fatto,  Dico,  che  niun  punto  del  perimetro  deila  Furar 
boia  deferitta  comfponde  a’  punti  clìremi  delle  afcilte-» 


dell’aire- 

DIMOSTRAZIONE- 


NOi  abbiamo-fuppofta  deteritta  la  Parabola  infinita  A, P* 
&c.,  dunque  la  riga  mobile  AO,  la  quale  fi. è aggi- 
rata incorno  ad  A , aura  tegoato  tutti  i 'unti  della  UG 
uguale  al  parametro  AD  ; c la  riga  MN  tutti  i punti,  della 
AD  parametro , c perciò  le  due  righe  uuran  generato  tutte 
le  radici  de’  quadrati  minori  dell’unità?  come  per  efempij? 
i’  applicata  fegnau  Puf  c tutte  le  ahEC.hiala.rigu  AO,  do* 
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pò  gionta  che  farà  in  C, continuando  ad  aggira r/ì  intorno  il 
punto  A , neccffariamentc  palici  à per  il  punto  Y j perchè 
CY.è  per  fuppofizione  un  punto  indi vtiìbilc  « e perciò  il 
primo  punto  immediato  dopò  il  punto  C . 

Ma  le  e cosi , quando  la  riga  AO  e gionta  in  Y , la  ri- 
ga perpendicolare  MN  farà  gionta  inG;  perche,per  codru- 
«tonc,AG  è uguale  a DY,ed  AG, per  legge  dello  ftromen- 
to  meccanico,  de  veder e dillantc  da  AX  per  una  linea  ugua- 
le a DY,  dunque  ncceffariamente  le  due  righe  mobili  laran 
gionte,una  in  Y, l’altra  in  G;ma  fe  è cosi, il  punto, nel  quale 
li  fupponc,che  la  curva  fcghi  la  linea  retta  RSjnon  c punto 
di  radice  dclUalciffa  ARjperche, quando  le  righe  fono  gion- 
te  in  G,  ed  in  Y , prolungate,  le  due  AY,  e GX  li  fono  in» 
contrate  nel  punto  F ; c con  ciò  han  generato  i due  trian- 
goli fimili  ADY,  ed  AGF,  i quali  producono  la  EF  radice 
di  AE  , e non  di  AR;  perche  e come  AD  a DY  , cos  AG  a 
GF,e  perciò  il  rettangolo  di  DY  perAG-è  uguale  al  rettan- 
golo di  AD  per  GF  , cioè  il  quadrato  di  EF  uguale  al  ret- 
tangolo di  EA  per  AD , dunque  la  prima  radice  , che  può 
gererare  lo  dromento  meccanico  è la  radice  dcli’afciffc  ò£, 
c con  quella  di  AR. 

Ma  AR  c la  prima  afeiffa  per  coftruzione, perche  AB  è 
uguale  al  parametro, e BR  fi  e fuppoda  edere  una  quantità 
Uidivifibtle;ed  ora  abbiamo  provato, che  lo  Promano  mec- 
canico non  può  dare  la  prima  radice  in  altro  punto  , che 
nel  punto  F,  che  cornfponde  alla  feconda  alctffaAEj 
dunque  la  curva  , fegando  la  linea  RS  in  un  punto  , non_> 
dà  in  quel  punto  la  radice  dell’  afcilfa  AR  , c perciò  i punti 
del  perimetro  della  Parabola  non  cortifpondono  giuda- 
mente  a t punti  delle  afeiffe,  ch'è  ciò  fi  dovea  dimofìrare  . 

Dello  Beffo  modo,fe  Xt  prende  per  prima  afeiffa  la  AE, 
la  riga  circolare  AO  farà  gionta  in  Z,  quando  Ja  per- 
pendicolare MN  farà  gionta  in  JC  , e perciò  AZ,  e X8  pro- 
lungate s'uniranno  nel  punto  L,  c genereranno  i triangoli 
AD Z,  A XL,  c perciò  la  prima  afcilia  farà  AE  , c la  prima 
radice  cadcrà  nel  punto  L , e cosi  fucccflìvamentc  Uno  all* 
infinito  niuna  radice  nella  [Parabola  corrifponderà  all’ af- 
illa deli'alic.  CON- 
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CONSIDERAZIONE. 

D All' antecedente  dimoflrazione  manifcftamente  fico- 
nofee  dove  confida  l’errore  , che  nel  modo  mecca  ni' 
co,  col  quale  la  Parabola  fi  deferive  nel  piano  , fi  contiene: 
ma per  maggior  chiarezza  vogliamo  brievemente  additarlo. 

Quei  Signori  Geometri  f che  fi  fono  acquietati  alle.» 
àficrtive  di  Renato  dcs-Cartcs.han  creduto, che  la  Parabola p 
ancorché  meccanicamente  deferitta,  d affé, a fimi  lit  ad  ine  delccr. 
cbio,coJlantemente  in  ogni  punto  del  fuo  perimetro  le  proprietà. 
Ora  dopò  l’ antecedente  dimofìrazione  , facendo  noi  uiu 
paragone  frà  il  cerchio,  c la  Parabola,  vogliamo  vedere,  fe 
fi  potea  mai  dire,  che  la  Parabola  dà  in  ogni  punto  del  fuo 
perimetro  le  proprietà.  , 

Nel  cerchio , fc  io  prendo  qualunque  punto  ,ed  addi- 
ma  fi  do  ad  Euclide  , che  mi  provi  in  qual  punto  cada  la_j 
mezza  proporzionale  frà  le'  parti  del  diametro , elfo  for* 
ma  1 fuoi  triangoli  limili  da  quel  punto  da  me  dato  , e mi 
dimofira, chela  perpendicolare  , che  cade  da  quel  punto,  e 
mezza  proporzionale  frà  le  parti  del  diametro,  ficcome  lo 
ItclToavo  dimoftraco  da  un  punto  prefo  ad  arbitrio,  a fi- 
ne di  provare  il  fuo  allumo.  ...  '-,,; 

All'incontro  ,fe  dimando  ad  un  geometra  Cartellano, 
che, dopò  che  hà  deferitto  la  fua  Parabola,  mi  dimo(lri,che 
il  punto  del  perimetro , che  cade  nella  linea  RS,  è punto, 
al  quale  termina  la  radice  di  AR,  egli  mi  dimoitrerà,che  il 
punto  Fe  punto  di  Parabola:  fcpoi  le  dimando,  che  mi 
dusoliri , che  U punto  del  perimetro , che  cade  nella  li- 
nea retta  EP  allungata  , molìra  la  radice  delPafciffa  AE  , 
egli  mi  dimoitrerà,  che  il  ponto!»  è punto  di  Parabola,  e_r 
cosi  fuccelfivamentc  facendo , mi  dimoftrerà  fempre  pec 
pumi  di  Paradola  i punti  fucceflivi  aHe  afcilfc  , ciò  che  va- 
le à dire»  che  i geometri  Carteiìani  prendono  per  coftro- 
zione  quante  mezze  proporzionali  vogliono  frà  il  para- 
metro , c le  afcilTc , ma  la  curva , che  deferivono , non  dà  » 
pumi  corrilpondeoti  alle  afcilTc  dell’  alfe,  ficcome  noi  al»- 
biamo  dimofirato  » dunque  la  Parabola  meccanica  mente» 
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deferirla  n5n  dà.afimilitudine  del  cerchio, collantemente  in 
ogni  punto  del  fuo  perimetro  le  proprietà. 

All*  incontro  i-noftri  Rettilinei  parabolici  piani  fottìi 
fucili , che  dannoin  ogni  punto  delle  noftre  linee  rette  le 
proprietà  da  noi  a quelli  aflcgnate;perchc  noi  deferiviamo 
prima  geometricamente  i noftrt  Rettilinei  parabolici  piani, 
poi  dimoftriamo  , come  nella  Figura  I,  II,  e III,  delia  ta- 
vola  prima  , che  fé  in  un  punto  delle  noftre  linee  rette  non 
li  ritrovale  la  proprietà, che  noi  abbiamo  aderito  nella  pro- 
porzione, «è  verrebbe  per  aflurdo, che  z non  luffe  radice  di 
49  poi  dirooftriarao  à priori , come  nella  Vii  Figura,  della 
tàvola  feconda,  che  in  ogni  punto  delle  noftre  linee  rette  lì 
deve  ritrovare  la  lidia  proprietà  da  noi  alfcgnata  alle  linee 
rette;  c che  il  perimetro  della  Parabola  Apolloniana,  deve 
far  angolo  in  un  punto, come  nelle  Figura  Vili,  e IX  delia 
feconda  tavola,  c tutto  ciò  geometricamente  . 

All'  incontro  i Signori  Geometri  Cartelìani  deferivo- 
no  meccanicamence  la  Parabola , e non  foto  non  dimoftra- 
no,  che  in  ogni  punto  del  perimetro  di  quella  cade  la  radi- 
ce dell’  afcilfacorrilpondcntc,  anzi  fi  dimoftra  il  contràrio# 
come  e'è  veduto  dall’antccedenredimoftrazione  ; dal  che  è 
jmanifefto  , che  le  noftre  propolìzioni  fono  geometriche, •« 
concludenti , c quelle  de’Signori  Geometri  Cartelìani  fooj* 
meccaniche  ; ond’  è , che  le  loro  curve  non  abbino  Je  pro- 
prietà, che  fe  le  allignano. 

Ora  dopò  avere  noi  in  tante  guife  dimoftrato  il  noftro 
affamo  j c dopò  avere  additato  l’errore,  che  nella  dimo- 
lìrazione  <t’  Apollonio  fi  contiene  , dov-reffimo  rimanerci 
di  pili  ragionare  delle  curve;  ma  perche  e pur  troppo  gran- 
de la  prevenzione  di  mente , colla  quale  fon  ricevute  da’ 
/ignori  moderni  Geometri  k curve  ; Vogliamo  rtfpondc- 
re  ancora  ad  alcune  obbiezioni  , ch’eli»  deducono  da  ra- 
gioni elkinfeche,  e in  quelle  farctn  vedere  alcune  utilif- 
fìme  confidcrazioni  su  del  moto  de’ corpi  progetti , celi 
deli'  Ottica  ; le  obbiezioni  fon  le  feguemi . 

La  prima  , che  ne!  noftro  Rettilineo  parabolico  piano 
non  fi  rurovano-qudlecadtcidellc.afcilfe  dell’  afte*  le  qual  i 
fono  minori  dell'unità,  JLa 
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r La  feconda,  cheF  Ottica  ne  verrebbe  defraudata,  per- 
oberici  nollro  Rettilineo  parabolico  piano,  non  fi  ritrova, 
come  nd  la  Parabola,  il  punto  del  foco,  nel  quale  fi  uni* 
(irono  tutti  i raggi . 

La  terza , che  Galileo  avendo  fpiegato  il  moto  de* 
corpi  proietti , confidcrando  la  Parabola  come  una  curva 
continuata,  bifognerà  (piegare  con  nuove  proprietà  le  leg- 
gi del  moto  -,  c nel  far  dii  quelle  oppofizioni , diranno  an- 
cora,che  noi  ftefli  nella  Meccanica  , c nella  prima  impref- 
fionc  del  noftro  nuovo  Metodo, abbiamo  confidcrato  la  Pa- 
rabola, come  una  curva  continuata  ; perciò  noi  vogliamo 
rifpondere,  ad  una  ad  una,  a tutte  quelle  tre  obbiezioni. 

Alla  prima  obbiezione  rifpoadiamo,  aver  noi  a ba- 
fianza  dimollrato  nelle  noilre  antecedenti  prapofizioni , 
che  niuna  applicata » che  termina  alia  curva , c radice» 
della  fua  afeiffa  corrifpondente  , c che  perciò  le  appli- 
cate minori  dell’  unità  nè  meno  fono  radici  delle  afcilfe-» 
minori  dell'  unità:  £d  oltr'  a ciò  ridondiamo , che  nel  no- 
Uro  Rettilineo  parabolico  piano,  le  parallele  minori  dell’ 
unità  non  fono  radici,  perche  fon  lati  di  triangoli  ifofceli , 
c che  delle  radici  de'  quadrati  minori  dell’  unità  noi  non 
ne  abbiam  bifogno  ; perche,  per  trovare  due  , tre , ed  infi- 
nite mezze  proporzionali  fra  due  linee  rette  date , non  ab- 
biamo bifogno  delle  radici  minori  dell’  unità  , come  fi  ve- 
drà in  appreffo:  Per  la  qual  cofa  ci  balla  aver  dimollrato  in 
rami  modi , quanti  fon  quelli  , che  ù fon  veduti  in  que- 
fia'Raccolta,  che  *1  luogo  delle  radici  delie  afeifiè  dell’aire 
fi  trova  nolli  noflri  Rettilinei  parabolici  piani , non  nello 
curve d’  Apollonio;  c con  ciò  lafciamo  la  cura  a quei  Si- 
gnori Geometri  , che  vogliono  far  ufo  di  quelli  quadrati 
minori  deli’  unità , di  cercare  il  luogo,  dove  rifiedono,  ed 
il  modo  di  coUruirli , e partiamo  alla  diporta  della  feconda 
obbiezione. 

Alla  feconda  obbiezione  rifpondiamo  generalmento, 
che  da  noi  non  fi  niega , che  le  lince  meccaniche  polfono 
avere  il  formile  ufo  nella  Fifica  ; perche,  ficcomc  nello 
meccaniche  fi  trova , por  lo  mezzo  di  quelle,  una  qualcho 
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approflìmazione  al  vero, cosi  fi  poflono  fpiegare  utilmente 
Jc  cagioni  tìfiche  , nelle  quali  non  fi  ricerca , come  nel le_r 
geometriche  , il  veroefattodn  pruova  di  ciò.  Archimede  1» 
c fcrvito  utiliflìmamente  delle  fpirali  di  Cononc,  della  cU 
«Ioide  , della  cifoidc , e di  tutte  le  altre  linee  meccaniche  ; 
ma  non  bà  prctefo  che  avdTero  proprietà  geometriche» 
«ie  di  aver  ritrovato,  per  lo  mezzo  di  quelle,  il  veroefàtto, 
e lo  Beffo  hà  fatto  delle  linee  curve  d’Apollonio  - 

Per  quello  poi , che  s’attiene  all’  Ottica  , rifcrifcoqu» 
brievemente  quello,  che  mi  diceva  intorno  a tal  materia,  il 
non  mai- per  le  fue  virtU  a ba danza  lodato  Padre  Fra  Do- 
menico Bufile  Domenicano, che  Iddio  abbia  in  Cielo, il  qua- 
le ci  fu  da  troppo  acerbo  deflino  rapito . Egli  era  , come  a 
tutti  è noto  , dòttiflìmo  nell’  Ottica,  e gran  fabro  di  Tele- 
feopij , di  Microfcopij.,  e di  tutte  le  machine  ali’ Ottica-*, 
appartenenti  ; quello  grand’  Uomo  mi  diceva,  eh’  egli-co» 
nofccva  , aaco  per  elpericnza  ».che  le  Parabole  fon  linee 
immaginarie,  e che  non  fi  poflono  dcfcrivecc  perche 
Scendo  egli  le  forme  per  fabbricare  le  fuc  lenti , ritrova- 
la, che  Tempre,  che  voleva  formare  una  figura  parabolica* 
formava  unaiìgura  sferica, mai  però  poteva  efeguire  la  Pa- 
rabola;, dalla  qual  cofa  n’avveniva  , che  i raggi  giammai  fi 
potettero- , pedo  mezzo  del  foco  della  Parabola,  unire  in 
un  punto  y e che  perciò  quello , che  Renato  dice  nel  fuo 
.Trattato  de  Methodo  expoli  ondi  vitrx  , non  folo  fia  impoflv- 
bile  ia  prattica  , ma  che  ancora  non  fia  vero  in  teorica  ; 

fierchè  quando  fi  trovaffero  Bramenti  così  efatti,  peri  qua- 
i fi  poteife  fare  ia  linea  parabolica , quella  non  avendo  le 
proprietà,  che  fe  le  aflegnano,  i raggi  non  s’unirebbero  mai 
perfettamente  nei  punto  del  foco:Così  dunque,  per  ciò  che 
riguarda  all'Ottica,  poflono  i Filici  confiderare  le  curve  d’ 
Apollonio>ma  non  poflono  fperare  di  confeguirc,anco  nel- 
la Fi  fica, altro, che  per  approflìmazione  quello,  che  intorno 
alle  curve  d’ Apollonio- a loro  Belìi  propongono . 

Al  la  terza  oppo  Azione  fi  rifponde  , che  il  corpo- pro- 
jettodeferive  il  perimetro  del  noltro  Rettilineo  paraboli- 
co piano, e che  perciò  deferive  tante  porzioni  di  linee  rette* 
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le  quali  fono  porzioni  4*  ipotenufe  ; ed  cccone  la  pruova 
geometrica . 

Fingiamo , che  dal  punto  A fi  voglia  girtare  una  bom-  Tav.  II. 
ba  nel  palaggio  fognato  X,e  Si  la  bomba  deferì  vera  duo  Fig.  XI L 
porzioni  di  Rettilinei  parabolici  piani . La  linea  AC,  eh* 
c ipotenufa  del  triangolo  ABC  , farà  la  linea  d' eleva- 
zione , ed  H primo  moto  della  bomba,  la  quale  gionra.» 
in  C,  anderà  in  E,  punto  diremo  dell’ applicata  DEz^ 
indi  in  F, punto  efiremo  dell’applicata  FGj,  poi  in  H, pun- 
to diremo  dell’ applicata  IH4,  c Analmente  in  Z,  punto 
efiremo  dell’  applicata  Zia  uguale  a 5.  unità:  Ma  mancan- 
do, perefempio,  inK  l’impeto  imprcifo  dalla  forza  della 
polvere,  la  bomba  comincierà  a dcfcrivcrc  nel  punto  K un 
altro  Rettilineo  parabolico  , ed  anderà  in  N , pofeia  itto. 

P,  punto  efiremo  dell'applicata  OPz,  indi  in  T, punto  dire- 
mo dell’applicata  QT$,  fino  a tanto,  che  in  S incontrerà  il 
bcrfaglio  propofto ed  ecco,  che  il  corpo  profeto  deferi- 
re due  de'  nofiri  Rettilinei  parabolici, quali  s interfecano  in 
un  punto  del  perimetro  formato  dalle  nofire  linee  rette. 

A quella  .propofizione  fembra  , che  fe  l’ opponga  il 
fenfo  ; perche,  guardandoli  nell’aria  il  moto  d’una  bomba, 
o d’altro  corpo  proietto,  fembra,  che  deferiva  manifella- 
mente  una  linea,  il  di  cui  perimetro  fia  una  curva  perfetta^ 

Ma  egli  è da  confidcrarfi,che  ciò  avviene  a cagione, che  no- 
fira  mente  non  può  difiinguerc  per  lo  mezzo  de  fenfi  le  im- 
percettibili linee  rette , de’  quali  fi  compone  il  perimetro 
della  Parabola  ; ed  a cagion  d’efempio,  nel  corpo  proietto, 
il  parametro  AB  farà  un  punto  indi  visibile,  la  retta  AD  tre 
punti,  e le  due  rette  AC,  e CE  culleranno  di  pundimpcr- 
cetribili , e lo  ficlfo  avverrà  delle  rette  £F,  FU,  c di  tutte 
le  altre:  per  la  qual  cofa  gl’  angoli  ACE,  CEF,  EFH,  cj 
tuttigl’altri  faranno  al  fenfo  impcrccttibilijc  quindi  è,  che 
non  potendoli  difiinguerc  col  fenlb  gl’angoli,  e la  linea.,, 
che  deferivo  la  bomba  , o altro  corpo  proietto  , fembra.» 
una  curva  perfetta,  quando  non  è,  eh*  uno  aggregato  di 
lince  rette  , ficcome  noi  abbiamo  dimofirato . E per  dimo- 
iare ancor  megho, quanto  abbia m detto*  offerviii,  chei*  - 
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affé  A TLy  nel  corfg,  eh?  fa  una  bomba  gittata,  la  porzione,  • 
che  abbiamo  foppoflo  uguale  a 15  unitàAB, diviene  uguale 
a un  numero  infinito  di  unità, fc  fuppponiamo  L'afleAB  ef- 
ière  un  punto  per  la  qual  cola  le  fczzioni  AC,  CE,  £F,  e f 
tujttc  le  altre  faranno  di  numero  infinito ,.  e d’ angoli  infi- 
niti , ed  ogn’  uno  di  cfli  impercettibile  , e perciò  fembra  al 
nolìro  fallo  una  curva  perfetta. quella , eh’  e uno  aggrcato 
di  linee  rette. 

Si  potrebbe  poi  per  quella  via  determinare  il  vero  an- 
golo d'  elevazione  BAC » ed  il  veroluogo  del  punto  K,’ 
per  prendere  le  giuitc  mifure  valevoli  a colpire  al  fegno: 
ma  perche  n olirà  intenzione  è,  d' altro  non  fare,  che  addi- 
tare generalmente  le  linee » che  deferive  ii  corpo  pronto;  : 
lafciaremo  ad  altri  la  cura  di  ritrovare  gl'  angoli,  e i punti 
da  noi  accennati.. 

Sarebbe  ancora  defiderabile,  che  altri  ritrovale  le  li- 
nee rette  , de’  quali  fi  compone  ii  perimetro  dell’  iperbole, 
e dell'ellillèj.coaic  noi  abbiamo  ritrovato  quelle, delle  qua- 
li lì  compone  il  perimetro  delia  Parabola , e che  io  Hello  &, 
facclfe  di  tutte  le  altre  curve  meccaniche  . Defidcrabilo 
ancora  farebbe , che  fi  uro vaficro  altri  Rettilinei  con  altre^ 
proprietà  ; ma  per  far  ciò  bifogna  , che  i fignori  moderni 
Geometri  fi  contentino  di  diftornarfi.  un  poco  da’  loco  cal- 
celi analitici*  differenziali,  integrali,  ed  altri,  per  applicarli 
ali' ef atta  coftruzione  fintetica , la  qual  è quella  foia , che 
fbmmimAra  chinamente  le  proprietà  particolari  delle  figur 
re  geometriche  . 

intorno  poi  all’  efferci  noi  ferviti  nella  Meccanica^ 
da  noi  publicata  l'anno  1721.  in  Augufia  , e nella  pri- 
ma imprefiìone  del  nuovo  Metodo  , della  Parabola  con- 
fiderata  come  una  curva  continuata  ; Si  rifponde  ,.cbe  non 
avevamo  ancora  noi  alloca  ritrovate  le  lince  rette  , del- 
le.quali  ffeompone  il  perimetro  della  Parabola  , ciò  e he-> 
non  è meraviglia , perche  Nox  noStindicat  feientiam  -,  tan- 
to pi  ìt,  che  Galileo  medefimo  dal  modo  di  deferì  ver  la_j 
Parabola,  dal  quale  abbiamo  dedotta  quella  grande  Inven- 
zione * non  hà  conofciuto  quello,  che  dalla  £ua  deferizzio-  ■ 
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ne  fi  porca  dedurre  a favore  della  Geometrìa . 

Quello  dunque  , che  in  quefia  Raccolta  abbìam  det- 
to, è,  a mio  credere,  fufficicnte  a far  conofccre  a’  Signori 
Geometri  la  verità  delle  nofirc  propofizioni  : per  la  qual 
cofa  altro  non  re(h  , acciò  che  fiano  le  nofire  propofizioni 
ricevute  da’  fignori  Geometri,  fe  non  che  vogliano  al- 
quanto diflornarfi  dall’  abito  di  mente,  eh’  han  fattosi! 
le  curve , per  eliminare  feriamencc  le  nofire  propofizioni. 
PafiTiamo  ora  a dimofirare  la  nofira  Duplicazione  del  Cubo 
con  je.  fcqucnti  propofizioni. 
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DUPLICAZIONE 

DEL  CUBO, 

OVVERO 

metodo  geometrico 

Per  trovare,  fra  due  linee  rette  date,  infinite  mezze 
continue  proporzionali .. 
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DUPLICAZIONE 

DEL  CUBO 

PROPOSIZIONE  L 

PROBLEMA  I. 

Aia  la  linearcela  AF,  dividerla  in  modo 
che  tutte  le  perpendicolari  alzate  riavuti- 
ti di  dia  terminino  alle  noRre  lince  rette, 
e fìano  mezze  proporzionali  frale  por- 
zioni di  AF  , dove  le  perpendicolari  ca- 
dono, ed  una  parte  di  AF  prefa  per  unità. 
Quella  proporzione  c Rata  baRante- 
mcnte  riimoRrata  neirantecedcnte  Raccolta,  e .perciò  paf- 
fiamo-alla  fcguentc  conhderazione . 

considerazione; 

JTX  Uefto  Retrilineo  parabolico  piano  produce  una  Cu r* 
V^£va  infinita  /la  quale  coRa  di  linee  rette  determinate 
da’  punti  determinati:  perche  fc  fi  prolunga  l’affc 
AFp, finche  venga  ugudlc  a 16  unità  A£>  tutte  le  porzioni 
della  linea  retta  piolungata  faranno  quadrati,  le  radici  de* 
quali  partono  da'punci  cRrcrm  di  effe  intcrccttc,c  terminano 
alla  linea  retta,  che  cógiungc  per  i punti  eftremil’applicar» 
FG  j,c  l'applicata  4.  Lo  Hello  avverrà  fc  li  .prolunga  la  AF» 
fecondo  l’ordine  dé’numcri  quadrati,  come  po- 

nendo a’  punticRremi  de'numcri  quadrati  le  radici  di  nu- 
mero intero,  le  quali  fono  in  proporzione  aritmetica,  co» 
me  fono  4,  y,  6,  e fino  all'  infinito  : ond’e  , Che  tutte  lo 
linee  rette  , come  AC  , CE  , EG,  c tutte  le  altre , facendo 
angoli  frà  effe  nc*  punti  C,  E,  G,  c in  tutti  gl’  altri , for- 
meranno il  perimetro  dclnoRro  Rettilineo  parabolico  pia- 
no ; c perche  le  linee  rette  tirate  da’  punu  cftremi  dello 
£*rte  u fi  radi- 
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. radici  1*2»  j,  4,  &c.  {ino  all'  infinito , non  chiudono  mai 
Spazio  , perciò  il  perimetro  , che  formano  fi  può  appella- 
re una  curva . 

PROPOSIZIONE  IL 

SE  fi  divida  una  finca  in  nove  parti  uguali,  e fopra  di 
dia  fi  deferiva  un  Rettilineo  parabolico  piano,  e dal 
vertice  di  effò  fi  formi  nn  triangolo  ifofcile  , e rettango- 
lo , dentro  del  quale  fi  tirino  fino  all’  ipocenu fa  linee  rette, 
e parallele  alla  bafe;  quelle  faranno  terze  proporzionali 
dell’ unirà  , e delle  applicare,  ic  quali  chiameremo  qua- 
drati, avvalendoci  de’  termini  aritmetici  nella  Geometria- 

ESPOSIZIONE,  E SUPPOSIZIONE. 

SOpra  l’ alfe  AS , divifo  in  nove  parti  uguali , una  delle 
quali  fia,per  efempio,  AB,  fuppongafi  definirò  il  Rer- 
.111.  tilineo  parabolico  piano  AEH,  nel  modo  da  noi  infegna- 
• XIII.  to,  e dentro  di  elfo  l’applicata  BY,  uguale  ad  AR  , ovvero 
AB  unità  » e la  CE  uguale  ad  AG,  cioè  a due  unità  AB , e 
la  SH  uguale  ad  AT  > ofia  a tre  nnità  AB  ; e fupponganfi 
tirate  le  tre  linee  rette  AY , YE  , ed  EH  nel  modo  da  noi 
inlègnato  ; e dal'  vertice  del  Rettilineo  fi  deferiva  il  trian- 
golo ASI  ifofcile , e rettangolo  in  S , e tinnii  le  parallele 
rN , CF,  &c.  Dico , che  SI , c PN  fono  quadrati  di  SH , e 
PO  » ovvero  terze  proporzionali  dell'  nnità  AB , c dcllejr 
applicate  SH,  ePO . 

DIMOSTRAZIONE. 

PEr  r antecedente  propofizione , nella  quale  abbiamàr 
dimoflrato  , eh’  il  noltro  Rettilineo  ave  le  proprietà 
della  Parabola  piana , le  3H  , c PO  fono-  applicate  corri!- 
pendenti  all’  unità  AB>  dunque,  per  la  proprietà  della  Pa- 
rabola , farà  come  SA  ad  AB  , cosi  ’1  quadrato  di  SH  à BY1 
unità  > e perciò  ancora  quadrato , e farà  come  PA  ad  AB  , 

cosi 
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cosi  ’1  quadraro  di  PO  adì*  ifiefla  BY:  Ma,  per  Ja  feconda, 
dei  fello  , è ancora  come  SA  ad  AB  , così  SI  a BY  ; e come 
PA  ad  AB  , così  PN  a BY  ; ma  YB  è uguale  ad  AB  unità  ; 
dunque  i quadrati  di  PO , ed  SH  avranno  all'  unirà  AB , o 
Zia  BY  l’iftefTa  proporzione, che  Si  c PN  hanno  alla  mede- 
fima  unità  BY  ; dunque  i quadrati  delle  applicate  SH  , o 
PO  faranno  uguali  alle  linee  SI , e PN . Ma  SI  è il  quadra- 
to di  SH  per  tpftruzione  , perche  fi  è fatto  uguale  a novo 
unità  AB;  dunque  ancora  PN  farà  il  quadrato  di  PO  , o 
perciò  SI , e PN  faranno  i quadrati  delle  applicate  SH  , e 
PO  , eh'  è ciò  fi  dovea  dimostrare . Lo  fiefib  li  dimofira  di 
qualunque  altra  delie  applicate  prolungate  fino  all'  ipotc- 
nufa  AI, come  per  efempio,  CÈ,  XZ,  &c. 

corollario. 

LI  triangoli  ASI,  APN,  ACF,  e rutti  gl*  altri,  che  s'in- 
tendono deferir  ti  dentro  il  triangolo  ASI, fono  trian- 
goli ifofcili,  perche  fono  fimili  al  triangolo  ASI . 

PROPOSIZIONE  I IL 

PROBLEMA  IL 

FRa  le  due  linee  rette  date  X,  e Z , ritrovare  una  mezza 
proporzionale. 

COSTRUZIONE,  E DIMOSTRAZIONE  ; 

P Rendali  AX , uguale  alla  minore  data  X,  per  unità , o 

fia parametro,  c prolunghili  fino  in  B,di  modo, che jjj 
ABfia  maggiore  della  maggiore  data  Z,  cioè  fia  una  lun-  pjp  xW 
ghezza,  la  quale  abbia  la  lunghezza  di  un  numero  quadra-  ** 
co  maggiore  della  linea  Z,  per  efempio  , uguale  a 25  uni- 
tà AX:  poi  fi  prenda  AB  per  alfe,  e deferiva  fi, come  abbiam 
fatto  nell'antecedente  propofizione,il  Rettilineo  paraboli- 
co piano  AYPINV , c formili  il  triangolo  ifofcilc  ABC  , 

Parte  I.  H z c dal- 
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e dalla  bafe  BC  taglili  la  Bio  uguale  alla  maggiore  dara  Z , 
ed  alzili  la  perpendicolare  io/ fino  all’  ipotenufa  AG, e ti- 
rili la d-f  parallela.a  BG  t l’applicata  d e farà. la mezza_» 
proporzionale  ricercata;  perche» peri’  antecedente  propo- 
fizionc  à-e  è mezza  proporzionale  fra  1’  unità  AX , uguale 
alla  data  X,  c d-f,  uguale  alla. maggiore  data  Z,  è quadrato, 
di  i-e. 

PROPOSIZION  E’  I 

PROBLEMA  III.- 

DAtoil  Rettilineo- parabolico-piano  ABCMNO, dentro 
del  quale  fi  concepivano  dcfcrittc  infinite  applicate 
l.av.iu.  corrjfpondenti  all'  unità  AB:  trovare  il  luogo  , nel  quale 
i ig<  XV . terminano  i cubi  delle  infinite  applicate  aU'alTc  di  cflo  Ret- 
tilineo di  modo , che  1 cubi  delleiudctte  applicato  fimo  le 
Acfle  applicate  prodotte  fino  ai  luogo  cercato. 

G O S T R U Z I ONE. 

T}  Er  la  proporzione  prima  formili  il  Rettilineo  parabo^ 
Jl  lico  piano  ABCNO  »•  nel  quale  AB  fia  il  parametro  ». 
ovvero  unità»  AD  fu  4 unità  , ed  AN  p unità;  1'  applicata 
BC  fia  1»  i-’applicaia  DÉ,x,  e.  l'applicata  NO, 5.  La  BN  por- 
zione deli’  alfe  AN  » intendali  divifa  in  punti , o parti  itv* 
finite  ; e da  i punti  infiniti  della  BN  intcndanfi  tirate  in- 
finite applicate,  le  quali  terminino  alle  due  lince  rette  CM, 
ed  MO. 

Indi  prendali!»  NF  uguale  ad  ANp,  e tirili  l’ i pote- 
nti fa  AP 1 dipoi  la  DMz  prolunghili  fino  in  E , di  modo  , 
che  DE  fia  uguale  ad  8 unità  AB  ; e la  NO^  prolunghili 
.fino  in  Q^di  modo,  che  NQJia  uguale  a 2.7  unità  AB.  Po- 
fcia  per  1 punti  A,  C,  E,  e Q lì  tirino  le  linee  rette  AC,  CE*. 
etLEQ,  e s’ intendano  prolungate  tutte  le  applicate  inter- 
cettefra  BCi , e D.VIi-;  fra  D.vlz»  ed  NOj  , fino  alle  linee- 
rete CE,  ed  EQ.  Prolunghifi  poi  la  QE  fin  dove  s’incon» 
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tri  coir  affi  AN-,  come  per  efcmpio  nelpunto-Z  ; e dell’ 
ifteflb  modo  la-EC  finche s’ incontri  coU’afle  AD  nel  può* 
tal  ; ciò  fiuto 

Dico  , cbetutte  le  applicate  prodotte,  che  terminano 
alla  linea  CE , fono  cubi  delle  applicate  intcrcette  fra  EC  » , 
tDMz  : eche  tutte  leapplicite prodotte , che  terminano 
alla  linea  EQjpno  cubi  delle  applicate  intercettc  fra  DVIi, 
cd  NQj  , e fono  tutti  cubi  corrifpondentiail*iftcift  unità 
AB  , o lia  BC  ; cioè  fono  terze  proporzionali  delle  appi  i» 
catc , e delli  quadrati  - 

D I M 0‘  STIA  Z I O N E- 

PErchè  abbiamo  dcfcritto  il  Rctcilineoparabolico  pia» 
no  ABCDMNO , cd  abbiamo-tirata-  V ipoccnufa  AP  i 
Li  DE  farà  uguale  14  unità  AB  , c la  N-P  uguale  a 9 unità 
AB  i e pcrciò-tutte  le  infinite  applicate  intercctte  fra  BCi> 
e DMi,lc  quali  terminano  alla  retta  CM,  fono  radici  degl’ 
infiniti  quadrati  intercali  fra BCi , c DP4j.fi  quali  termi- 
nano aU'ipotcnufuAFrc  tutte  le  infiniteapplicare  intercec-- 
tc  fra  DVlz»  ed-NOj,  lequali  terminano  ailarettiMO  fo- 
no radici  degl’infiniti  quadrati  intercetti  fra  DF4,  ed  NPp*- 
per  quello  ,.ch’  abbiamo  dimoflrato  nella  prima  , e fecon- 
da propofizionc . Dimollrcremo  ora , che  gl’  infiniti  cubi 
dalle  radici  intercettc  frìBCt,  cd  D Vk,  fra  DMa,cd  NO> 
terminano  alle  due  linee  rette  CE  , cd  EQ^ 

Tutte  le  infinite  applicate  intercettc  fra  BCi  ,<e  D\tz 
fono  in  proporzione  aritmetica  fra  effe  ; e tutte  le  infini- 
te applicate  intercctte  fri  DIVD,  cd  NOj.  fono-in  propor- 
zione aritmetica  fra  effe  per  quello  , che  abbiamo  dimo- 
firato  nella  propofizionc,  che  fi  legge  alla  pag.  8.  delP, 
antecedente  Raccolta  ; c tutti  gl’  infiniti  quadrati  inter- 
cetti fri  BCl,.  c DE4,  e gl’ infiniti  quadrati  intercetti 
fri  DP4,  cd  NP9  fono  in  proporzione  aritmetica  , perchè 
fono  nell’  ipotenuCi  AP  dei  triangolo  ifofcele  ,c  rettango- 
lo^ ANP  : Ed  oltracciò  le  infinite  lince  rette,  che  parrono- 
da’  punti  della  BD , ejtcrminano  alla  retta  CE,  fono  in-»* 
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proporzione  aritmetica , perche  fendo  nel  triangolo  ret- 
ungolodDE  . dal  quale  fe  fi  toglie  il  triangolo  rettangolo 
1BC,  le  parallele  intercede  fra  BC,eD£  rimangono  in_» 
proporzione  aritmetica  . Dell'  ideffo  modo  le  parallele  in- 
icrccttc  fra  DE8,  ed  NQz7  fono  in  proporzione  aritmeti- 
ca i perche  fc  dai  triangolo  rettangolo  ZNQJc  ne  toglie  il 
triangolo  rettangolo  ZDE  , 4c  intercette  fra  DE , ed  NQ 
rimangono  in  proporzione  aritmetica  . 

Ma  fe  le  parallele , che  terminano  affa  retta  CE,  fono 
in  proporzione  aritmetica  fra  effe  ; e quelle , che  termina- 
no alla  retta  EQ , fono  in  proporzione  aritmetica  fra  e(Te  : 
Le  parallele, che  terminano  alla  retta  CE,  faranno  cubi  del- 
le applicate  interccttcfra  BCr,  c DMz  ; c quelle  , che  ter- 
minano alla  retta  EQ , faranno  cubi  delle  applicate  intcr- 
cettc  fra  D.Mi,  ed  .NO} , cd  eccone  la  pruova  . 

Le  parallele  intercette  fra  BCt,  e D£8  fono  tante  in_» 
numero , quanti  fono  i punti  della  BD  ; c fono  tante  in.» 
numero  , quante  fono  le  applicate  , o fian  le  radici  inter- 
cede fra  BCi,  e DMz  ; e tante  in  numero , quanti  fono  i 
quadrati  intercetti  fra  BCi,  c DE4,  e iono  in  proporzione 
aritmetica  fra  elfi , giudo  come  le  radici , cd  1 quadrati  fo- 
no  in  proporzione  aritmetica  frà  cflfi  ; dunque  nelle  paral- 
lele intercette  fra  £Ci , e DE8  , le  quali  terminano  alla.» 
rena  CE,  vi  farà  la  fiamma  di  tutti  i cubi  delle  radici  inter- 
cede fra  BCi,  e DMz  : perche  fe  le  parallele  intercette  frà 
BCi,  e DE8  fono  infinite,  e fono  in  proporzione  aritme- 
tica fra  effe,  nelle  dette  parallele  vi  è la  fomma  di  rutte 
infinite  differenze,  che  poflon  edere  fra  i cubi  intercetti 
fra  BCi,  e DE8  : ma  fe  nelle  parallele,  che  terminano  alla 
retta  CE  , vi  è la  fomma  di  tutte  le  differenze,  che  pedono 
edere  fra  1,  ed  8 j le  infinite  parallele  , le  quali  terminano 
alla  retta  CE , fono  i cubi  delle  radici  intercette  fra  BCi,c 
DMzj  perche  fra  le  parallele, che  terminano  alla  retta  CE, 
vi  fi  contiene  la  fomma  di  tutte  le  lunghezze  de*  cubi  delle 
applicate  intercette  fra  BCi,  e DMz . 

Ogni  parallela  poi  è cubo  della  fua  radice  corrifpon- 
dente , perche  le  parallele , che  terminano  alla  retta  €£, 

fon* 
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fendo  le  flefle  applicate  allungate, edeflèndo  in&nitc,  ed  in 
proporzione  aritmetica  fra  elle;  neceflàriamcnte  ogni  cubo 
deve  cadere  nella  porzione  dell’  affé  AD,  e oeU’idedb  pun- 
to, nel  quale  cade  la /ua  radice:  dunque  la  retta  CE  c ti 
luogo  de’  cubi  delle  radici  intercctrc  fra  £Ci,cDMz. 

DcU’iftclTo  naodofidiraodra,  che  la  retta  EQ1  è il  luo- 
go de’  cubi  delle  radici  intercettc  fra  DMz,  ed-  NO  j , per- 
che fono  in  proporzione  aritmetica^ mentre  fono  nel  trian- 
golo rettangolo  ZNQ  » e fono  infinite,  e tante  innuinero, 
quante  fono  le  applicate  intercettc  fra  DM-z,  cd  NO  j,  per- 
che partono  da’  medefimi  punti  DN ; dunque  le  due  rette 
CE  , ed  EQ  fono  il  luogo  de’cubi  delle  radici  intercetto 
fra  BCi,  e DMi,  fra  DMa. , cd  NO^  eh’  è ciò  fi  doveio 
dimoili  are. 

CONSIDERAZIONE. 

Fingiamo  ora  per  imponibile,  eh’  un  Avverfario  negar- 
le, che  i cubi  terminano  alle  due  linee  rette  C£  , cd 
EQj  ciò  fuppofto.  Noi  dimodeiama  per  la  via  negati  va* 
che  i cubi  terminano  alJedue  lince  rette  CE  , ed  EQ-in_»- 
quella  ftelTaguifa,  che  nell’ antecedente  Raccolta  abbiamo, 
dimodrato  che  le  applicate,  o fiano  radici,  terminano  alle 
due  linee  rette  da  noi  riero  vatc:ed  eccone  la  dimoftrazione. 

DIMOSTRAZIONE  II. 

Dell’  antecedente  Proporzione  . 

Suppongali  per  1’  Avverano  , che  le  parallele  inter- 
cede fra  DE8,  cdNQzj,  le  quali  terminano  alla  ree- 
ta  EQj  non  fiano  cubi  delle  applicate  intercede  fra  DMz,  ‘ 
ed  Nu^i  ciò  fuppodo;  L cubi  delle  dette  applicate  termi- 
neranno,o  dentro,  o fuori  della  retta  EQ^ 

Suppongali  prima  il  cubo  dell’  applicata  7 H imme- 
diata a DM , non  terminare  nel  punto  K.,  ma  nei  puntoG, 
fuori  della  linea  EQ^  per  modo,  che  7 G fia  fuori  della  li- 
nea 
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tneaEQjner  la  lunghezza  della  linea  JKG  , o per  qualunque 
aicra  minima  quantità . 

Se  è cosìcaliài  la  perpendicolare  G 8,  la  quale  termi- 
ni alla  retta  EQj  in  quclto  cafo  la-linea  fegnataò,  ed  8 la- 
ri uguale  alla  linea  7 G,  che  termina  fuori  della  retta  EQ: 
Ma  fe  è così , U -cubo  dell’  applicata  6 X farà  la  linea  6 L 
maggiore  di  7 G,  perche  I*  applicata  6 X fendo  maggiore 
dell’  applicata  7 H,  il  cubo  dell’  applicata  6 X deve  anco- 
ra clfer  maggiore  del  cubo  ded’  applicata  7 H 3 c per  l a^» 
ftefla  ragione  i cubi  delle  applicate  fucccfiìvc  alla  linea.» 
>10,  termineranno  fuori  della  retta  EQj  per  quantitadi 
femprc  una  maggiore  dell' altra,  come  per  cfempio,  unj 
cubo  terminerà  in  L , l’ altro  in  M , l' altro  inN  , gl’alrri 
in  Z,  Z,  Zi  ed  in  line  continuandoli  femprc  il  numero  de* 
cubi, tinche  fi  giunga  a<  cubo,  che  parte  dal  punto  N,  pun- 
to diremo  dell  alle  3 un  cubo  delle  applicate  interccttefra 
DM, ed  NO,  farà  mi  Ito  maggiore  di  NQ  uguale  a 27  uni- 
tà: Ma  il  cubo  NQè  uguale  a 27  unità  ARper  coflruz  one, 
emiuncubo  delle  applicate  intcrectte  fra  DM,  ed  NO  puoi 
dferc  ne  m.  ggiore,  ne  uguale  ad  NQrfendotutte  le  appli- 
cate intercettefra  DM  , cd  NO,  maggiori  di  DM  , c mi- 
mori  di  NO  3 dunque  muno  de’  cubi , che  lòno-da  DE  tino 
ad  NQ^  potrà  terminare  fuori  dcNa  finca  EQ^ 

Non  potranno-!  cubi -ne  meno  terminare  dentro  della 
linea  £Q^  perche  fc  qualunque  di  cffi  cubi,  come  per  efem- 
pio,  ilouòoRblV  dell  applicata  RS, -terminerà  demro  dei- 
la linea  EQ  per  qualunque  minima  quantità  , e fia  , per 
efempio , la  linea  R4  minore  di  RV  per  la  quantità  4V. 

In  quello  cafo  ; porche  i cubi , che  lono  da  NQjinoa 
DE , devono  cfllr  femprc  -l’uno  minore  dell’  altro,  quan- 
to pili  s’ avvicinano  a DE  , perche  fono  cubi  d’ applicata^ 
Tempre  minore;  il  cubo  immediato  ad  R-4,  eh  e il  tubo  le- 
gnato eo’  numeri  17, 18, e io,  dovià  etkr  minote  di  R-4,  c 
perciò  farà  17,6  4;  c l’altro  immediato,  pur  minore  di  quel- 
lo,e cosi  fucccflivamentcje  perciò  termineranno  tutu  nelle 
porzioni  delle  linee,  che  lòno  fognate  colnum.4,  di  modo 
che  il  cubo  7 ¥ 4 immediato  a DE  cubo  dell'applicata  7 H 
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maggiore  di  DM»  farà  minore  di  DE  uguale  ad  8 unità  AB 
per  coflruzione,  il  che  ripugna,  dovendo  ogni  cubo  intcr-' 
tetto  fra  DE8,  ed  NQjt.7  cflcr  maggiore  di  DE  , c minore- 
di  NQj  lo  ftcflò  avverrà  di  tutte  le  lince  cubiche,  che  fono 
intcrcette  frà  BC  unita, c DE8,  ambidue  cubi  per  corruzio- 
ne. Non  poffono  dunque  le  parallele  , o fiano  le  lincea 
cubiche,  delle  applicate  al  Rettilineo  parabolico,  termina- 
re ne  fuori,  ne  dentro  le  linee  CE,  ed  EQj  dunque  tutte  le 
lince  parallele , che  fono  dall’  unirà  BC  , lino  a DE  » e da_» 
DE  fino  ad  NQ^  le  quali  terminano  alle  due  lince  retto 
GE,ed  EQ_/ono  cubi  delle  infinite  applicate  al  Rettilineo 
parabolico  ABGNO . 

Tutti  i cubi  poi  fono  corrifpondenti  all’  iftefla  unità 
AB  ; perche  i cubi  intercetti  frà  DE,  ed  NQ  fendo  tanti  io 
numero  , quanti  fono  i punti  della  DN  ; e le  applicate  in- 
tcrcette fra  DM  , ed  NÒ  fendo  ancora  tante  in  numero  i 
quanti  fono  i punti  della  DN  ; c li  quadrati  incercctci  frà 
DF  , ed  NP  fendo  pure  tanti  in  numero , quanti  fono  à 
punti  della  DNe  ogni  cubo  farà  corrifpondente  alla  fua_» 
applicata  , cioè  7 K.  farà  cubo  di  7 H , ed  il  cubo  fegnato 
co'  numeri  6,  8 farà  cubo  dell'  applicata  6 X,  perche  la_» 
BN,  porzione  dell1  alfe  AN  , intendendoli  di  vi  fa  in  punti 
infiniti,  frà  applicata, ed  applicata, frà  quadrato, e quadrato, 
e frà  cubo,e  cubo, non  fi  potrà  intendere  veruno  fpatio  per 
mezzo  ; e fe  non  vi  può  clTcre  fpazio  per  mezzo  , 7 K noa 
potrà  efTcr  cubo  dell’applicata  DM  minore  di  7 H,  nè  dell* 
applicata  6 X maggiore  di  7 H ; perche  fe  7 K fulTc  cubo 
dell'  applicata  DM  , farebbe  uguale  a DE8  , cubo  per  co- 
flruzione di  DMz,  il  che  ripugna;  e fe  7 JC  fuffe  cubo  dell* 
applicata  6X  , la  parallela  6.8  farebbe  cubo  dell’ applicata 
fuccefliva  ; cd  alla  perfine  RV  immediata  ad  NQJ17,  fa- 
rebbe cubo  di  MOj  ; cosi  dunque  7 Jv  farà -cubo  di  7 H,  e 
lo  Aedo  di  tutti  gl'alm,  c perciò  ogni  cubo  farà  corrifpoa- 
dcntc  alla  lua  applicata. 

Ma  le  applicate  al  Rettilineo  parabolico  ABNO  fon  tutte 
corrifpondenti  all'unità  AB;  dunque  anche  i quadrati,  cd  i 
cubi  delle  applicate  fono  corrifpondenti  all!  unità  AB  j ej» 
garte  1.  I lo 
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ftx  fìcflo  avviene  dc’cubi  delle  applicate  interce  tre  fi  à BG,- 
e DM;  dunque  tuttelc  applicate  prodotte, o fiano  le  lincea 
parallele  ,.le  quali  terminano  alle  linee  CE.cdEQ;  faran- 
no cubi  delle  applicate,  e faranno  alla  fteffj  unità  ABcor- 
lifpondentRch’  è ciò  fidovea  dimollrare,  Dello  fkffo  mo- 
do fi  dimo(lra,chc  i cubi  delle  applicate  interccttefrà  BCi» 
e DMi.  terminano  al  la.  linea  retta  CE- 

CON.SIDER.AZI.ONL. 

E Gli  è da  confiderarfi',  chetutto  quello , che  nell’  ante- 
cedente Raccolta,  abbiamo- dimoDrato  intorno  all i 
noitri  Rettilinei  parabolici  piani  ,<a  fine  di  far.  conofcerc  , 
che  la  Parabola.  Apolloniana.noahà  le.  proprietà’,  che  fc 
le  alfcgnano  ; fi  dimoflra-ancora  in  quello  nollro  Rettili- 
neo ,,  nel  quale  fono  i quadrati  , . ed. i cubi  delle  applicate  , 
per  far  conofcere  che  la  Parabola-  cubica  non  hà  le  pro- 
prietà,  che.fc  il  adeguano  ; cd  a cagion  d'.  cfcmpio 

Nella  propolizione,.che.  fi  legge  alla  pag.  8.  dell’  an- 
tecedente Raccolta,  abbiamo.dimollrato , che  le  infinito- 
applicate  , che  tcrminanaalla. Parabola  Apolloriiana  > de- 
voti elfcrc.  i n proporzione,  aritmetica  ; c che  fe  non  fona- 
in  proporzione  aritmetica  , non  fon  radici . Dimofìrere- 
mo  oru  la.fielfo.dc’cubi.coaflderati.nell ^Parabola  cubica  - 

E R.  O P O)  S I Z I O N E. 

Con  la  quale  fi  pruova  lo-ftcflb  in  altro  modo.. 

i 

S'E  i cubi , che  terminano  alla  Parabola  cubica,  nons’co 
> cedua  1’  un  1-  altro  in  proporzione  aritmetica  > non 
golfo  no  elfcr.  cubi  delle  applicate,  ofiano  radici  - 

C.OSIRU  Z L.O  N E.. 

SUppongafi  defccitto-  il  nofiro.  Rettilineo’  parabolico1 
piano  ARCDE,  nel  quale  AB- iu  i , bCi , D£z  >c<J 
, . AD4, 
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AD4,  e tirata  laJ)F  uguale  ad  AD;  poi  tiri  fi  l’ ipotenu- 
fa  AF,  cprolunghafi  la  DF  fino  in  G di  modo  , che  fia_»Tav.  III. 
uguale  ad  8. unità  AB,  e tirili  la  retta  CG,  la  quale  prolun-Fig-XVI. 
gliifi  lino  all’  alle  AD,comepcr.efcmpio«c)  punto Z.  Po» 

/eia  deferivafi  la  Parabola  cubica , -che  chiamano  -del  fe-^ 
condo  genere;  la  quale  dovrà  paflare  per  i punti  A,C,eG; 
perche  A è vertice,  * BG -unità  è cubo  , e DG8è  cubo  per 
coftruzione  ; Indi  fuppongafi  la  porzione  BD  deU’affe  AD 
divtfa  in  punti  ,0  parti  infinite  , erirati  fino  al  perimetro 
della  Parabolacubica  i-cubiRH,  SL,TN,  VPj&c.Dico* 
che  fe  le  applicate  all'-aflc,  le  quali  terminano  al  perimetro 
della  Parabola -cubica , non  fono  in  proporzione  aritmeti- 
«a , non  poffono  effer  cubi  dclje  radici . 

- ' * I 

dimostrazione; 

ICubi,  che  terminano  al.pcrimctro  CHG  della  Parabo^ 
la  cubica,  fi  polfono  eccedere  fra  cflì  in  tré  modi  cioè  j 
o che  fiano  Tempre  l’-uno  maggiore  dell’altro, ma  che  lej 
differenze  diano  Tempre  una  minore  dell’altra;  o che  s’ec- 
cedano l’un  l’altro  con  differenze,  -che  diano  maggiori 
della  proporzione -aritmetica , o con  differenze  ,'chc  Fa- 
no in  proporzione-aritmetica . 

fingiamo  per  primo, che  fiano  uno  maggiore  dell’altro*1 
ma  che  s’ecceda  no. con  differenze  Tempre  una  minore  dell’, 
altra, come  per  efempio, che  la-diffcrenzatfra  JBC,ed  RH  fia 
maggiore  della  differenza  iraRH,cd  SL,c  che  la  differenza 
fra  R H, ed  SL, fia  maggiore  della  differenza  fra  SL,  eTN,e 
così  fempreife  è cosl,calinfi  le  perpendicolari  HI,LM,NO, 

PQ_e  cosi  fino  all’infinito.  In  qucflocafo  la  linea  retta  CG 
▼erra  divifa  in  parti  Tempre  una  minore  dell’altra  , e con- 
ciò i cubiche  per  l’Avverfario  terminano  alla  curvaCHG# 
non  giungeranno  mai  nel  punto  G,  termine  diDG8. 

Fingiamo  per  fecondo , che  i cubi  s’ eccedano  cotu 
differenze  maggiori  della  -proporzione  aritmetica  , come 
fono,  per  efempio, RX,SY, T2, VX. In  qucflocafo  un  cubo 
4cH’intcrc«tifra  BCi,c  DG8,farà  uguale  a DG8,«  mag- 
■*  forte  f.  lt  ~ 
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giorc  di  DG8  \ perche  i cubi  intercetti  fra  BCi  , e DG?  ; 
fupponendofi  da  noi  infiniti,  faranno  tanti  in  numero-, 
• quanti  fono  i punti  della  BD  ; efe  fono  tanti  in  numero  , 
quanti  fono  i punti  della  BD , la  fomma  de’  cubi  intercet- 
.cifra  BCi,eDG8,  i quali  s’ eccedono  J’  uni'  altro  con_» 
differenze  maggiori  della  proporzione  aritmetica,  produr- 
ti il  cubo  8 puma  di  giungere  nel  punto  G : nonpoffono 
dunque  i cubi  eccederli  l’ un  1*  altro  con-  differenze  mag- 
giori, o minori  della  proporzione  aritmetica  , dunque  fi 
eccedono  nella  proporzione  aritmetica  ; Ma  le  lince  pa- 
rallele , che  terminano  alia  curva  CHG  , non  poifono  cf- 
fac  in  proporzione  aritmetica  , perche  noi  abbiamo  di- 
moi! rato  , che  le  parallele , che  fono  in  proporzione  arie-* 
inccica,  fon  quelle,  che  terminano  alla  retta  CG , porzione 
dell’  ipotenufa  ZG , dunque  i cubi  terminano  alla  retw_» 
CG,  e non  alla  Parabola  cubica  CHG, 'eh  e ciò  fi  dovea  di; 
«oBrarc  « 

CONSIDERAZIONE  I. 

SI  vede  ancora  nella  Parabola  cubica  quello  , che  abbia- 
mo dimagrato  intorno  alla  Parabola  piana  ; cioè,  che 
fe  le  linee  rette  AC , e CG  fanno  angolo  nel  punto  C,  anco; 
fi,  U curva  ACHG  farà  angolo  nel  punto  C . 

CONSIDERAZIONE  IL 

SI  oflcrva  ancora , che  nelle  applicate , ne’  quadrati,  c_j 
ne’  cubi  infiniti,  fi  ritrova,  nella  proporzione  aritme- 
tica, quello  fldfo,  che  fi  ritrova  nella  geometrica,  cioè,  che 
squadrati  ,i  cubi , e tutte  le  potenze  fono  fra  loro  nella.* 
medefima  proporzione  , che  le  radici  -,  perche  le  radici  in- 
finite intercette  fra  BCi,  e DExfono  in  proporzione  arit- 
metica, ed  i quadrati  infiniti  intercetti  fra  BCi , edDf’4,  i 
quali  terminano  all’  ipotenufa  AE , fono  in  proporzione^ 
aritmetica,  ed i cubi  infiniti  intercetti  fra  BCi,  e DGS,  fo- 
no in  proporzione  aritmetica,  e io  Beffo  avviene  in  tutte 
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le  altre  potenze  fino  aU‘infinito,coinc  fi  vedrà  in  appretto; 
fideve  però  avvertire , che  ciò  avviene  nelle  radici , ne’ 
quadrati,  e ne’ cubi  infiniti  prefi  ingenerale,  ma  non.» 
nelle  radici , ne'  quadrati , e ne’  cubi  prefi  in  particolare  y 
appunto  come  abbiamo  dimoftrato  dovere  avvenire  de’ 
quadrati,  e delle  radici  del  noftro  Rettilineo  parabolica 
piano . 

CONSIDERA'ZIONE  IH. 

DEvc  notarfi  , che  i cubi  interccrti  fra  BCr,  c DG8,  s 
P inrcrccrtifra  8,c  27,  e tutti  gl’ altri  fono  irrazio- 
nali , perche  le  radici  intercette  fra  BCt,  e DEz  fendo  ir- 
razionali,come  abbiamo  dimagrato  nell  antecedente  Rac- 
colta, i quadrati , ed  i cubi  devon  ettèr  ancora  irrazionali: 
Edolrr’  a ciòdcvcfi  confiderare , che  i cubi  intercetti  frà 
BCi , c DG 8 non  fi  potfono  ne  meno  efprimerc  in  nu- 
meri, confiderai i come  lari  di  triangoli,  in  quella  guifa_,, 
che  nell’  antecedente  Raccolta  abbiamo  dimoflrato  , che_> 
nelle  applicate,  o fian  radici , confiderare  come  lati  di  tri- 
angoli, fi  efprime  in  numeri  la  proporzionc.ch' hanno  con 
gl’  altri  lari  de  triangolile  la  cagione  di  cioè  la  feguente. 

La  linea  rtttaCG,  la  quale  è il  luogo  de’ cubi,  pro- 
dotta cade  nel  punto  Z,  punto  dell’  unità  AB  , e perciò  la 
retta  ZB  rapprefenta  una  quantità  minore  dell’  unità,  che 
vale  à dire  una  frazione:  Ond’  è,  che  volendofi  rifolvereji 
• i triangoli  fimi  li  ZBC,  ZDG,  il  lato  ZB,  eh’  èuna  frazio- 
ne, cd  il  lato  ZD,  eh’  è j,  ed  una  frazione  di  piu  , non-r 
poflòno  mai  dare  il  numero  8 , eh’  e un  numero  intero, 
quando  fi  fanno  i rettangoli  de’ mezzi , per  gl'  eitremi  -,  c 

perefempio.  r , 

Fingiamo,  che  ZBfia  -,ECi;farà  come  - ad  i,  cosi 

^ — ad  un’altro, e perciò  moltiplicandoli  1 per  $ “ 

per  8,  non  fi  bà  in  numeri  il  valore  di  DG8.  All’  incontro 
DG8  c cubo  in  linea  di  DF  per  coftruzione  , e tutte  le  pa- 
lalklc  intercede  frà  BCt  > c DG8  fono  cubi  in  linea  per 
" 7. . * dimo- 
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dimofirazione  . 'Vogliamo  ora  dimoArare  ancora  brieve- 
mente, che  le  parallele  fono  cubi , cdimoftrarlo  per  Eucli» 
de,  e per  Archimede  in  quella  guifa,che  abbiamo  4imoAra« 
to , che  le  applicate  fono  radici- 

, V R O POS  I Z IONI, 

Con  la  quale  fi  prova  lo  Aedo  in  altro  modo . 

v jij  O E fia  dato  il  Rettilineo  ABCDEFG  ,-nel  quale  , come 
XVII  ^ nella  IV.  propofizione  , ila  fatto  il  Rettilineo  parabo- 
lico ^piano  AECDE  , il  di  cui  affé  ila  per  efempio , AD4,  c 
fia  tirata  4’  ipotcnufa  AF,  e la  linea  CG  « la  quale  cada  nei 
puntocAremo  di  DG8,c  fi  fupponga  laJBD  porzione  dell' 
alfe  AD,  divifa-in  punti,  opartiinfinitc  ; Ed  oltr’i  ciò  * 
fe  fi  fupponcranno  tirate  fuori  della  BD  tante  linee  rcttej 
uguali  alle  applicate , guanti  fono  i punti  della  BD  , e A 
prenderanno  le  lunghezze  delle  .parallele  intcrcette  fra 
BCi,,e  DG8  unite  con  le  lunghezze  -delle  applicate  , per 
diametri  de’ cerchi  ; Ogn'  uno  de’cerchi  infiniti  fegherà  la 
retta  CG  nel  punto  cAremo  del  diametro;  e tutte  le  paral- 
lele interccuc fra BCi,c  DG8  faranno  terze  proporziona^ 
li  delle  radici , e.dc’quadrati. 

COSTAiU-ZlON-E. 

Suppongali  già  fatto  il  Rettilineo  ABCDEFG.,  e 1’  aflc 
AD  del  Rettilinco'parabolico  piano  ABCDE,  uguale 
a 4 unità  AB , e DG  ugualead  8 unità , c fuppongafi  tira- 
ta la  linca-retta  CG  , e 4’  ipotcnufa  AF . 

Indi  fuppongafi  la  BDdivifa  in  punti  ,0  parti  infini- 
te, e che  £Z  immediata  al  puntoli  fia  una  parte  indivifi-^ 
bile.  Pofeiafupponganfi  tirate  dagli  infiniti  punti  della.* 
BD , fuoridi  cfla  , infinite  lince  rette.uguali  alle  applica- 
te , come  per  efempio,  DI  uguale  all’applicata  DEz;X.p 
uguale  all*  applicata  X.$,Y.  i*  uguale  all’applicata  Y.4 
JG  uguale  a PQ , JiH  uguale  a JiL  -,  ed  alla  perfine^, 

im: 
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immediata  a BV",  uguale  a Z.6 .. 

Poi  colla  linea IDG  per  diametro  deferivafi  il  cerehie»- 
I AG,  e colla.lmea.  legnata p _i  1,  per  diametro,  deferiva^ 
un  altrckcerchio-,Ed  allapcrlìne  fupponganfidefcritti  tutti 
i cerchi  infiniti,  i quali  habbuno, per  loro- diametri , le  pa- 
rallele. in  cerca  te.  fra  BCì>e.DG8.colI'aggiuiua>dcileappli-r 
catetirate  fuori,.e  ciò;  fino  a tantoché  s’ in  tenda,  deferir  to 
il  cerchio,, che  abbia  per  diametro  VG  uguale  a z unità 
AB.  Dico, che  i cerchi  infiniti  fugheranno  la  CG  di  mo- 
do , che  le  parallele,  interccttc.  fra  BCi  , cDG8  faranno- 
terze  proporzionali  delle  radici , e de’  quadrati , come  per 
efempio,  JCN*  terza  proporzionale  di  H1C,  ovverulCL.,  ed. 
AK,e.lo.ftslTo.di  tuttc-lcaltre .. 

, • • ‘ * J 

D L M O S T R.  A Zi  I O N E - 

T 'Applicatalo  è z per coflruzione, il  quadrato  DA  è 
JL-L4,  e DG.e  8 , dunque  farà  come.  ID  a- DA , cosi  DA, 
a DG  , e perciò  il  cerchio  deferirlo  col  diametro  IG-paflc-r 
ràperi  punti  A,  e G ; Ma  noi  abbiamo  provato  nella  an-, 
recedenti  proporzioni che.  le  infinite  radici-  intercettt^- 
fra  BCi,  c DEzyfono  in  proporzionearitmetica  *-e  chele, 
infinite  paralleleintercette  fra-BCr,  C-DG8  ,.fono  in  pro- 
porzione aritmetica;, dunque  gl’  infiniti  diametri , comej' 
ibnoOSi,  HN-,  e tutti  gl'  altrij  lono-im  proporzione  arit- 
metica , perche  fe  a Ila  parallele  intercetta  fra -fiCti  e-DGS,. 
le  quali  fono  in  proporzione  antirutica  s’  aggiungono  lej- 
applicate  ,-chelono  in  proporzione-aritmetica  , tutt  i dia- 
metri,-come  per  efempio  , le  linee  9 ..  1 1 » 15.  -17*  OS»» 
HN,  &c.. fono  in  proporzione  aritmetica  .. 

Ma  Tei  diametri  infiniti-  fono  improporzione  aritme- 
tica i cerchi. infiniti  faranno  ancora  in  proporzione  arit- 
metica perche  , per- Archimede i cerciuTuno fra.efli.nelU 
proporzione  dc’diametri^na  fe  i cerchi  fono  in  proporzio- 
ne aritmetica, dividcrannola  retta  CGin-parti  lufinue  , 
tutte  in  proporzionc-aritmctica  fra  ede,  pcrchc.per  coltru— 
armai,  cerchi-  infiniti,  termineranno- a i punti  eflrcmi  del- 
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le  parallele  intercette  fra  BCi,e  DG8,  le  quali  fono  in  pro- 
porzione aritmetica  , a cagione , che  terminano  alia  retta 
CG  porzione  dell’  ipotenuià  TG.  Dimostreremo  ora  ,-chc 
rutti  i cerchi  pafieràno  per  il  punto  A vertice  dell’aflc  AD. 

Perche  abbiamo  dimostrato,  che  i cerchi  iniìnici  fono 
in  proporzione  aritmetica, c che  fegano  la  retta  CG  in  par- 
ti infinite,  c tutte  in  proporzione  aritmetica  fra  ciré  ; iter- 
chi  faranno  tanti  in  numero  , quanti  fono  i punti  della  £D 
porzione  dell’ aSTc  AD  ; ma  fe  è cosi,  le  infinite  porzioni 
dell’  alfe  AD , come  per  efempio,  AX,  AY,  AZ  , e tutte  le 
altre  , fino  ad  AB  unità,  faranno  mezze  proporzionali  fra 
le  applicate  prodotte  fuori  della  AD,  come  per  efempio  , 
Xp,  Yi  5 &c. , e le  parallele , che  terminano  alla  retta  CG, 
come  per  efempio  , X.i  i,  Y.  17,  &c.  perche  fe  gl’ infiniti 
diametri  de' cerchi  intercetti  fra  VCz,  ed  IG  io, fono  tanti 
in  numero,  quanti  fono  gl’  infiniti  quadrati  intercetti  fra 
Alk  , ed  AD4;  ed  altresì , fc  le  applicate  intercette  frà  l* 
unità  VB,e  l’ applicata  IDz,  fono  tante  in  numero,  quan- 
ti fono  gl'  infiniti  quadrati  intercetti  fra  ABr , ed  AD4  j c 
k parallele  intercette  fra  BCi  , e DG8,  fono  tante  in  nu- 
mero , quanti  fono  i quadrati  intercetti  fra  ABi,  ed  A D4. 
Kegii  infiniti  quadrati  interccttifra  AB  i , cd  AD4  vi  farà 
la  fomma  di  tutte  le  mezze  proporzionali , che  poflbn  ef- 
fcre  fra  le  infinite  applicate  intercette  fra  VB  unità,  ed 
lDz,  c fra  Icparallelc  intercette  fra  BCi , c DG8  , perche 
aiuna  mezza  proporzionale  frà  le  radici  1,  e z,  c fra  i cubi 
z,  ed  8,  può  elfer  minore  di  i,ne  maggiore  di  4. 

Male  fra  i quadrati  intcrcerti  fra  ABi,  ed  AD4,  viè . 
la  fomma  di  tutte  le  mezze  proporzionali , che  fono  fra  le 
radici  intercette  fra  £Vi,c  Diz;c  le  parallele  intercette 
fradìCi,  e DG8:  Ogni  mezza  proporzionale  caderà  giu- 
flamentc  nei  punto  del  diametro  dei  fuo  cerchio  , corno 
per  efempio , AX  farà  mezza  proporzionale  fra  l' applica- 
ta p.X,  e la  parallela  X.  ili  AY  mezza  proporzionale  frà  1* 
applicata  15  Y,  eia  parallela  Y.17,  e cosi  fucccflìvamcntc 
avverrà  di  tutte  le  altre , fino  al  parametro  AB . 

fingiamo  ora  , che  un  Avvcrfario  negaffe  , che  AX 

folle 
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folte  mezza  proporzionale  fra  l’ applicata  9.X,c  la  parai* 
lela  X.  1 1 . Se  c cosi)  Ja  mezza  proporzionale  fra  l’ appli- 
cata p- X,  e la  parallela  X.  n,*farà  una  linca}  o maggiore  > 
o minoredi  AX,  almcno.per  un  punto. 

Supponiamo  pcr.primo, che  fìa  maggiore  di  AX  per  un 
punto  : In  quello  cafo  la  mezza  proporzionale  fra  1’  appli- 
cata 9.  X)  e la  parallela  X.11  farà  uguale-alla  mezza  prò* 
porzionale  fra  Dii,  c DGS;  perche  noi  abbiamo  fuppoflo, 
la  DX  edere  un  punto,  o una  quantità  indivi fìbi le,  ond’  è, 
che  fela.mczza  proporzionalefrap.X,  eX.u,  è maggiore 
di  AXpcr impunto,  la  mezza  proporzionale  farà  AD. 

; Supponiamo  per  fecondo, che  la  mezza  pioporzionalc 
fra  9.X,  ed  X.  1 1 Ha  minore  di  AX  per  un  punto:  In  quello 
. cafo,  la  mezza  proporzionale  fra  pX,cd  Xu,farà  A Y;  per- 
che nolabbiamo  fuppollo  la  XY  edere  un  punto  indivifibi- 
Je:ma  lèi  così, la  mezza  proporzionale  fra  l'applicata  if.Y, 
e l’applicata  Y.17  farà  minore  ancora  di  AY  per  un  punto, 
pcrchcfe  fullc  uguale  adAY, la  mczzaproporzionale  fra  15. 

Y, edYi7  farebbe  uguale  alla' mezza  proporzionale  fra  9.  X, 
la  parallela  X.i  i;mentrefiè  fuppofto,la  mezza  proporzio* 
naie, fra  9.X,ed  X.  1 i,eflér  minore  di  AX  pcr  un  punto, cioè 
uguale  ad  AY  j c cosi  avverrà  lino  a tanto , che  la  mezza., 
propurzionaleira  7.Z , eZ.12,  la  quale  cade  nel  punto  Z, 
punto  immediato  al  punto  B,  farà  minore  della  porzione^ 

. AZ  per  un  punto  ; maBZ  è un  punto  indivifbile , dunque 
la  mezza  proporzionale, -chccadefra l’applicata  7.Z,  e la 
parallela  Z.iz  farà  uguale  all’  unità  AB  , la  quale  è mezza 
proporzionale  fra  1’  unità  VB,e  l'unità  BC,  il  che  è aflurdo. 

Dunque  i cerchi  infiniti, i quali  hanno  perdiametro  la 
lunghezza  delle  parallele  intercettc  fra  BCi , c DG8  , col  T, 
aggiunta  delle  parallele  intercettc  fra  VBi , e Dlz  ^affe- 
ranno tutti  per  il  punto  A ; c perciò  farà  , come  OP  a PA  , 
cosìPAa  PS;c  comeHKaKAjCosi  AKaKN,  ciò  ftelfo 
-avverrà  di  tutte  le  altre:  Ma  fe  è così  PS  farà  terza  pro- 
porzionale dell’  applicata  OP,;ovvero  PQ_,e  del  quadrato 

AP.  KN  farà  terza  proporzionale  dell'applicata  XH, ovve- 
ro HL  , c del  guadato  KA , cioè  PS , c JvN  faranno  cubi 

far  tei,  ' *’'  -delle 
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delle  radici  OP,  ed  HK,  eh'  è ciò  fi  dovea  dimofirarc  ; 
CONSIDERAZIONE, 


f % Bbiamo  dunque  dimoflrato  in  tutti  i modiche  il  Iuo- 
«Ìl\  go  de1  cubi  delle  applicate  è nelle  linee  rette  , ch«_» 
congiungono  per  i punti  cllremi  i cubi  delle  radici  di  nu- 
* mero  intero,  come  fono,  per  efempio  , la  linea  retta  , che 
congiungc  per  i punti  direnai  li  cubi  i,  ed  8,  e quella,  che 
congtunge  per  i punti  efireon  li  cubi  S,  c 27  ; e quella,  che 
congiunge  per  i punti  eflremi  K cubi  27,  e 64,  e cosi  fem- 
ore fino  all’  infinito  . 

Ora  qui  è da  notarli,  che  quello  Rettilineo  fi  può  confi- 
derare,  come  il  rvoftro  Rettilineo  parabolico  piano,  per  una 
curva  infinita  , il  perimetro  del  quale  fi  compone  di  lince 
rette  determinate  da’pund  detertninati;perche  le  lìnee  ret- 
te,che  fi  tirano  peri  punti  direnai  de’cubi  1.8-  27  &c.  fino 
all’  infinito  fanno  angolo  fra  effe  , fen2a  mai  chiudere  fpa- 
zio;  per  la  qual  cofa  noi  Ramarono  in  appreso  quello  no- 
Uro  Rettilineo,  un  Rettilineo  parabolico  cubico,  il  quale-» 
\ ave  le  proprietà  , che  i Signori  moderni  geometri  male  a_> 

propoli  o allcgnano  alla  Parabola  cubica  dd  fecondo  gc- 
\ ^ nere  . Trovato  già  in  quella  guifa  il  luogo  de' cubi,  profe- 

! ^uiamo  a fpiegare  la  nollra  Invenzione  * 

PROPOSIZIONE  V. 


PROBLEMA  IV. 


Tav.  III. 
Pi.  X Vili. 


le  due  linee  rette  date  QR  , ed 
zzc  continue  proporzionali. 


ST , ritrovare  due 


COSTRUZIONE. 


P Rendali  AB  ugualealla  minore  data  QR,e  pongali  per 
unità,o  lìa  parametro,  e deferivuiì  il  Rettilineo  para- 
J&oIro  pano  AiiHCD,  il  di  cut  alle  AC  fia  uguale  a 

unità 
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unica  AB,  ovvero  QR  , e facci afi  CI  uguale  ad  AC  ; poi 
n rifi  l’iporcnula  Al,  e compifeafi  tutta  la  figura  ACFLB, 
nel  modo  infognato  nelle  antecedenti  proporzioni,  ndla_> 
qual  figura,  le  due  linee  BL,ed  LF  fono  il  luogo, dove  ter- 
minano tutti  li  cubi  delle  applicate  intercede  fra  BBi,  c 
GHijfra  GHz,  e CDj.Pofcia  daUa  CF  prendali  la  porzio- 
ne CV , uguale  alla  linea  maggiore  data  ST,  e dal  punto  V,: 
alzifi  la  perpendicolare  VE  lino  al  punto  E delia  linea  LF, 
c dal  punto  E , tirili  la  EM  parallela  , ed  uguale  a CV. 
Dico,  che  le  lince  MN,  ed  MP,  fono  le  due  mezze  propor- 
zionai» ricercate  fra  QR,cd  ST. 

DIMOSTRAZIONE. 

L’ Unità  AB  è uguale  alla  minore  data  QR  per  corru- 
zione , ME  e cubo,  eie  due  MN,  ed  MP  lòr.o  mezze 
proporzionali  fra  AB,  cd  ME  pcrquello,  che  abbiamo 
dimofirato  nella  Propolìzione  4 ; ma  ME  c uguale  ad  ST, 
dunque  le  due  MN  , cd  MP  , fono  mezze  proporzionali 
fra  QR,  cd  ST.  Ma  fc  la  maggiore  data  farà  la  linea  fogna- 
ta  a , minore  di  GL8  ; allora  li  prenderà  l'opra  la  GL  la  li- 
nea GX,  uguale  alla  linea  data  a , c s’  alzerà  , come  prima, 
la  perpendicolare  XY  fino  allaRL,  c dal  punto  Y fi  tirerà, 
la  linea  YZ  parallela, cd  uguale  a GX, ovvero  alla  linea  fo- 
gnata a:  Le  due  mezze  proporzionali  fra  QR,  c la  linea  fo- 
gnata a , faranno  ZK,  e ZO,  che  e ciò  fi  dovea  fare. 

CONSIDERAZIONE. 

SE  la  linea  maggiore  data  ST  farà  uguale  a CF  , allora’è 
manifdlojchc  le  mezze  proporzionali  fono  le  uue  CD, 
e CI . Ma  fo  la  maggiore  data  farà  maggiore  di  CI  , allora 
fi  deve  prolungare  1’  alfe  del  Rettilineo  parabolico  piano, 
fino  a tanto,  che  il  cubo  dell’  applicata  ultima  divenga.» 
maggiore  della  linea  maggiore  data  , come  per  cfempio  $ 
fila  maggiore  data  e maggiore  di  Ci  27  , fi  prolungherà 
P alfe  del  Rettilineo  parabolico  fino  a 16  unita , di  modo  , 

che 
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che  la  Tua  applicata  ultima , fia  4 unità  AB,  ed  il  Tuo  cuba 
64 , e fi  farà  la  figura  ; c iò  fteflo  fi  farà  fino.a  tanto , che 
iLcubo  dcH’applicara  ultima  ,.  divenga,  maggiore  della  fi- 
nca maggiore  data,. e cosi  fino.all'  infinito  ,.  ponendo  fem- 
pre  la  minore  data,  per  unità,  o fia  parametro,  e prenden- 
do, fopra  il  cubo  dell!  applicata  ultima,  la  maggiore  data». 

EROPO.S  I Z.LO  N E!  vi. 

FRa  le  due  linee  rette  date  X,  e Z,  ritrovare  tre  mezze; 
continue  proporzionali 

COSTRUZIONE,  E DI  MOSTJR  AZIONE. . 

Tal  lir.  T):Ongafi  , come  nell’ antecedente- propofizionc.  , A& 
fiig.  XIX,  XT  uguale  alla  minore  data  X,  per  unità,  o fia  parametro, 
e facciali  Palle  AD  , per  efempio-,  uguale  a 4 unità  AB,  la 
di  cui  radice  fia  DE  applicata,  ultima  ».  uguale  a due  uni- 
tà  AB  . Poi  fuppongali nel  modo  infognato  nelle  antece- 
denti propofizioni , fatto  il  Rettilineo  parabolico  cubico^ 
ABCDBFGC,  nel  quale  AB  fia  unità».DE.duc  unità,  AD,, 
ovvero  DF>  uguale  a 4 unità,  DG  a 8 unuà-AB,  e la  retta 
CG  il  luogo  dc’cubi.dclleapplicate..  Indi  prolunghili  la 
DG  fino  al  punto  IL,  di  modo  , che  DH  fu.  uguale  a 1 fi- 
unità  AB  , uoèal  biquadrato  di  x ; e dal  punto  Cai. punto 
H , tirifi  la  rctta-CH,  e prendali  dalla  DH  la  porzione  DY' 
uguale  alla  maggiore  data  Z , ed  alzili  la  perpendicolare 
YV  , fino  alla  linea  rccta.CH  , e dal  punto  V.  tirifi  la  VQ^ 
parallela  , ed  uguale  a DY.  Dico,  che  QK,  QR,  e QS  fona 
le  tre  mezze  proporzionali  ricercate  ,.  lo  che.  fi  dimoftra, 
come  fi  èdiinollrato  da’  cubi,  nell' antecedente  propofizio- 
nc , pa  che  la  linea  retta  CH  è il  luogo  de' biquadrati  , co- 
me la  Unearetta  CG  è il  luogo  de'  cubi  : che  iia  cosi .. 

Se  fi  prende,  per  efcmpioj  l' applicata  fognata  L.  io 
il  fuo  biquadrato  farà  LP;  e fc  non.  li. vuole,  che  fu  LP>  inav 
L.  4 fuori  della  CH ,.  calata,  la  perpendicolare  fegnata4,  e 
tirata  la parallela.fegnata  :x,.e  x,  la. linea  xx,cxlàrà. 

biqua- 
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biquadrato  dell’applicata L-io,  c cosi  fucccfllvamcntc, fina 
a tanto  , che  DH16-,  non  farà  biquadrato  di  D£2  : dell’ 
ifteflb  modo  fldimofltra»  fe  fi  vuole,  che  il  biquadrato- dell’ 
applicata  L.io,  ftaL.  7 dentro. della  CH.  Avendo  dunque 
dimoftrato,  che  la  CHèil  luogo  de'  biquadrati,  e la  QV  e 
uguale,  al  la  maggiore  data  Z,  e perciò  QK,  QR,  e QS  fono 
le.  tré  mezze  proporzionali , fra  1’  unità  AB  , uguale  alla 
dataX,  e laQV  ugualea  Z . Dell'  iddio* modo  , che  nell’ 
antecedente  proporzione  , fe  la  maggiore  data  farà  mag- 
giore di  DH  , fi  prolungherà  il  Rettilineo  parabolico  lino 
a 9 unità  AB  ,c  li  farà  il  biquadrato  dell’,  applicata  ultima 
3,  il  quale  farà  81  unità.AB;.e  fi  congiungcranno  i bi- 
quadrati tirando  la  linea  retta  da  C,  termine  dell'  unità  , 
ai  punto  diremo  del  biquadrato  di  5 uguale  ad  81  uni- 
tà AB,  c cosi  fino  a II'  infinito  » di  modo  » che  il  Rettili- 
neo ABCDHClì  può  chiamare. Rettilineo  parabolica  bi- 
quadrato - f 


C Q N S I D E R-  A Z L O N E I. 


SI  vede  chiaramente  * che  quefio  Metodo  và  all’  infini-f  '* 
to;  perche  fe  fi  vogliono  quattro  mezze  continue  pro- 
porzionali , fi  farà  il  cubocubo  dell’  applicata  ultima  , e fi 
tirerà.la  finca  retta  la.  qualccongiunga  per  i punti  eftrc- 
mi  T unità  , ed  il  cubocubo  fatto  per  coltruziune  : fe  poi  fi 
vorranno  cinque  y o fermezze  proporzionalr , c fino  all* 
infinito  , fi  farà  laftdTo  , fempre-congiungendo  pcr  1 pun- 
ti-cllrcini,  le  unità  , li  cubicubi,  cd  i quairaticubi,  dell’  ap- 
pficataultime  , fatti  per  coftruzianc,.  c fino  ali!  infinito  .. 


C O N S I D E R A.  Z.  1 O N E li.* 


IN  quefio. noli ra Metodo^  il  quale- và  all’  infinito , c dà 
notarli,  che  non  Ti  è veruna  differenza  tra  il  terzo  gra- 
do , il  quarto  , il  quinto  , c tutti  gli  altri,  ficcoracfi  dpe- 
rimcnca  nel  metodo  praticato  dagli  Analitici , nel  quale  fi 
vede,  che.  tre  mezze  proporzionali  fono  la  lidio , che  una, 

c'pcr- 
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c perciò  e piano , e due  mezze  proporzionali  cortituifcono 
i!  problema  folido  , per  la  qualecofa  , altri  fono  piani , al- 
tri fono  foiidi:  Qui  all  incontro,  quantunque  le  terze  pro- 
porzionali fiano  di  differente  natura  delle  quarte  , le  quarte 
di  differente  natura  delle  quinte  , e lo  rtelfo  di  tutte  le  po- 
terti, terminando  però  tutte  al  luogo  della  linea  retta, col- 
la  fteffa  arte  , c facilità  , con  la  quale  fi  prende  una  mezza-» 
proporzionale  , fe  ne  prendono  due  , tre  , quattro  , e fino 
all'  infinito  , per  modo  , che  in  quello  nortro  Metodo  non 
vr  è neceffità  di  dillinguere  i problemi , che  rimangono  a 
foiidi, da  quelli , che  li  riducono  a piani  , perche  andando 
tutti  al  luogo  della  linea  retta  , due  mezze  proporzionali 
fon  due,  tre  mezze  proporzionali  fon  tré, quattro  fon  quat- 
tro, e fino  all’  infinito  - 

PROPOSIZIONE  VII. 


PROBLEMA  V. 


Tav.  IH. 

Pig.xx.  Jj 


Ara  la  lìnea  retta  X , fopra  della  quale  fi  fia  fatto  un_> 
cubo  , fare  un  cubo  doppio  di  quello . 


COSTRUZIONE. 


FAcciafi  la  linea  Y doppia  della  linea  X,  poi  prendali 
AB  uguale  alla  data  X,  e pongali  per  unità , e prolun- 
ghili fino  in  D,  di  modo,  che  AD  iia  uguale  a quattro  uni- 
tà AB  , « prendali  per  alfe  del  Rettilineo  parabolico  piano 
ACD£;Pofcia  facciali  il  quadratoDF  uguale  a quattro  uni- 
tà AB  , e tirili  l’ ipotcnufa  AB  , e facciafi  il  cubo  dell’  ap- 
plicata ultima  DEz,  e fia  DG, uguale  ad  Sunità  AB,  per  la 
Propofizione  IV  : indi  dal  punto  G termine  del  cubo  DG , 
tirili  la  CG  loco  de’ cubi  ; e dalla  DG  prendafi  una  por- 
zione uguale  alla  linea  Y,  quella  farà  DE  doppia  di  BB, 
ovvero  X ; e dal  punto  E alzili  una  linea  perpendicolare.» 
a DG  fin  dove  s’ incontri  colla  CG,  e fia  EM,  e dal  punto 
M -tirili  UMH,paiaJìclaaDG,ed  uguale  a DE.Dico, che  a 
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cubo  fitto  fopra  1’ applicata  HI  e doppi©'  del  cubo  fatto 
fbpra  1’  unità  AB  . 

DIMOSTRAZIONE. 

PEr  quello,  che  abbiamo  dimoflrato  nella  quarta  propo- 
rzione , tu'te  le  parallele,  le  quali  terminano  alia  CG, 
fono  cubi  delle  applicate;  adunque  H VI  doppia  di  AB, 
ed  uguale  ad  Y,è  cubo  deli'applicata  HI:ma  fc  H\1  c cu- 
bo dell'  applicata  HI , farà  ancora  quarta  proporzionale»» 
dell’  unità , dell’  applicata , e del  quadrato  , cioè,  farà  co- 
me AB  , ad  HI , cosi  Hi,  ad  HL  ; e come  HI , ad  HL,  cosa 
HL  , ad  HM  . Ed  aobiamo  per  Euclide  , che  il  cubo  fatto 
fopra  la  prima  c al  cubo  fatto  fopra  la  feconda  , come  la 
prima  alla  quarta;  dunque  il  cubo  fatto  fopra  1’  unita  AB, 
farà  al  cubo  fatto  fopra  l' applicata  HI,  come  AB  ad  HM; 
e perciò  il  cubo  fatto  fopra  HI , fura  al  cubo  fatto  fopra»» 
AB,  come  HViad  AB  ; ma  HV1  fi  c fatta  doppia  di  AB  , 
dunque  ancora  il  cubo  fatto  fopra  HI  farà  doppio  del  cu- 
lo fatto  fopra  AB,  che  c ciò  ii  do  ve  a dimoltrurc  . 

i 

CONSIDERAZIONE. 

SE  fi  vuole  un  cubo,  il  quale  fia  triplo,  o quatruplo  del 
cubo  fatto  fopra  AB-,  fi  farà  Tempre  dell’  ideilo  modo; 
cioè  , fc  fi  vuole  il  cubo  triplo  , fi  farà  la  linea  Z tripla  di 
X,  efi  poncrà,  come  prima,  la  m-morc  data  X per  unità,  c 
fi  prenderà  la  parallela  NQ,  uguale  a Z,il  cubo  fatto  fopra 
NO  farà  triplo  del  cubo  fatto  fopra  AB;  c fc  ii  vuole  il  cu- 
bo quatruplo,  fi  prenderà  la  RV,  uguale  alla  linea  K qua- 
trupla  di  AB  ; e cosi  in  ogni  proporzione  fino  a tanto  , 
che  fe  fi  vuole  il  cubo  ottuplo,  del  cubo  fatto  fopra  AB, 
quello  farà  il  cubo  fatto  fopra  l’ applicata  DEz;  perche  co- 
me ABi,  a DG8,  cosi  il  cubo  fatto  fopra  ABi,  al  cubo  fat- 
to fopra  DEz  . Se  poi  fi  vogliono  i cubi , li  quali  liano  al 
cubo  fatto  fopra  AB  , in  altre  proporzioni  fopra  l'ottupla, 
ji  prolungherà  l’ alle  AD , c fi  fura  tutta  la  figura  , ficcome 
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fi  è infognato  nelle  antecedenti  propofizioni  , e fi  porri 
Tempre  la  radice  delcubo  dato  per  unità,  o fia  lato  del 
quadrato,  c fi  farà  la  linea  nonupla  , decupla, &c.dcll’  uni- 
tà , prendendo  Tempre  T uguale  a quella  nella  figura  , co- 
me fi  e fatto  nell’ antecedente  propofizione.  DclT.iflelTo 
modo  fi  può  fare  , confidcrandofi  i biquadrati,  i cubicubi, 
fino  all'  infinito  ; perche  per  fare  un  biquadrato  doppio 
di  Un  altro,  balla  prendere  le  tre  mezze  proporzionali,  co- 
me nella  propofizione  antecedente , facendo  la  linea  dop- 
pia di  AB , e trafportandola  nella  figura  biquadraca  ■,  allo- 
ra la  linea  doppia  di  AB  , farà  quinta  proporzionale  dell' 
unità  , e dell’  applicata,  del  quadrato,  e delcubo  } e perciò 
farà  come  la  prima  alla  quinta  , cosi  il  biquadrato  della  fe- 
conda al  biquadrato,  che  s’imcnde  fatto  l'opra  1’  unirà,  do 
Hello  de’  cubicubi,  quadraticubi  , c fino  all’  infinito. 
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AVVHMIMEN  TO* 


Hello,- che  nelle  feguenti  obbiezioni  fi 
deve  avvertire  fi  è , che  quando  i miei  Si- 
gnori Oppofitori  li  ferno  incontro  al- 
la mia- novella  Invenzione  , molte  co  fé 
di  quelle,,  che  hò  dimoftrato  inappref- 
fo,.  non  le  aveva  ancora  dimoftrate  ; cd 
a cagioa  d'clcmpio  ,.  io  non  avevo  di- 
moftrato, che  là  parabola  Apolloniana  non  ha  le  proprie- 
tà, che  fe  le  aflegnano  ; con  tutto-ciò  però  me  ne  fervi)  , 
ficcome  hò  detto  nella  Prefazione , perche  non  avevo  an- 
cora dimagrato , che  le  applicate  infinite  e che  li  cubi 
infiniti  devonclTere  in  proporzione  aritmetica , cche  fe_> 
non  fono  in-  proporzione  aritmetica,  le  applicare  infinite 
non  poflbn  elfcrc  radici  de’cubi,  e le  parallele  infinite,  che 
terminano  alla  parabola  cubica  ,-  non  poffon  edere  cubi 
delle  infinite  applicate;  non  avevo  dimoftrato,  che  la  pa- 
rabola Apolloniana  non  puoi  edere  una  curva  continua- 
ta; c finalmente  io  non  avevo  dimofirato-  per  la  via  d" 
£ucluic,e  d’  Archimede,  che  le  radici , e i cubi  terminano 
neccffariamentc  alle  lince  retteda  me  allignate  per- luoghi 
delle  radici,  c de’  cubi-Con.tuitociòpcrò  ioavevo  duno- 
fìrato,  che  i cubi  non  partono  terminare  in  altro  luogo,  che 
nelle  lince  rette  da  me  allignate  per  luogo  de'  cuòi:  per  la 
qual  cofa  fc  i mici  Signori  Oppofitori  fi  fallerà  degnati  di 
confidcrar  la  mia  Iporefi, avrebbero  certamente  conofciuto 
la  verità  delle  mie  diinofiraziom;  c fe  pure  averterò  voluto 
rettamente  a me  opporfì,  m-  avrebbero  follmente  richie- 
P irtela  L a.  fio 
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{la , che  io  provaflì , perche  i cvH>i  infiniti  fono-,  c devo- 
no elfcre  in  proporzione  aritmetica  ; ed  io  in  quello  cafo 
averci  fuppiito  ia  mia  dimotlrazione, Siccome  poi  feci  fenza 
efferne  richiedo  nella  propolìzionc  x.  del  mio  Nuovo  Me- 
todo ritlampaco  in  A averla  1’  anno  171?.  ; e feciòavef- 
fero  efli  fatto  non  avrebbero  prefò  quelli  abbagli,  chej 
han  prefo  nel  modo  , col  quale  lì  fono  a me  oppolii , cd  a* 
quali  la  prevenzione  di  mente  fuol  fare  inciampare  gl’uo- 
mini  anche  piu  dotti  nelle  matematiche,  fìccome  appunto 
c avvenuto  a'  miei  Signori  Oppositori , come  Q vedrà  nel- 
le loro  tegnenti  obbiczzioni. 
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OBBIEZIONI 

DEL  SIGNOR 

AGOSTINO  ARIANI 

Lettore  Primario<di  Matematica  «c’Regj  Studij 
•di  Napoli, 

BBIEZIONE  L 

Diche  l Autore,  cottilo  mio  riverito  Signo- 
re , per  sì  efficaci  maniere  m obbliga  , chc~» 

Io  contro  ogni  dovere  per  iscritto  dichiari  la  Tav.  IV. 
difficoltà,  per  fuo  preci fo  ed  affollilo  eoman+Jcig,  XXL 
do  , da  me  fatta  contro  al  di  lui  argomento ; 
per  mc7jo  del  quale  nella  prepofijjone  pri- 
ma della  giunta  al  fuo  Nuovo  Metodo,  Jup - 
pone  di  chmojìrare  , che  V infinite  parallele  alle  lince  cubiche 
DE,  N'f^tcrminate  dalle  CE,  E.Q  fiano  eziandio  cubi  delle 
corri  [ponetemi  applicate  della  parabola  piana  ACOi  E/fendo  da- 
tosi potente  comando  fortemente  coflrctto  a dover  obbedire , di- 
co,che  la  ferie  delle  infinite  linee  cubiche  fra  le  BC,  DE,  N 6Ì, 

( che  fi  fnppongono  oltre  pajfarc  , o pure  non  arrivare  alle  CE  , 

E.Q)  quantunque  fuccefjivamente  l'  una  debba  cjfer  maggiore 
dell  altra  ( fecondo  le  loro  radici , o per  meglio  dire  le  torri - 
J fondenti  applicate  all'  affé  della  parabola , /’  una  farà  mag- 
giore dell'  altra  ) non  perciò  nel  primo  cafo , nel  quale  fi  Jup - 
fingono  oltre  paffare  le  CE,  Efiff,  t' inferifca,  che  la  più  projfi- 
ma  alla  , o alta  DE,  dalla  parte  di  fòpra  verfo  A , dtvtn- 
ghi  maggiore  della  NJ£  , o della  DE  ; e nel  fecondo  cafo  ( ncL 
quale  fi  fuppongono  non  arrivare  alle  CE,  E.ff)  non  per  tantot 
fi  deduca,  che  la  più  vicina  alla  DE,  o alla  BCf,  dalla  parte 
di  fiotto  refii  minore  della  DE  , o della  BC  : Per  ci  oc  thè  dalli 
punti  E , e e così  dal  punto  C)  intendendofi  le  dritte  J£S, 

Efif  le  quali  fiat  (inno  con  le  D£}  2V^  dalla  parte  fupcriore  A+ 

Si1' 
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jr  Angoli  acuti  RED,  S.gJT  maggiori  delti  CED , E QN-, 
'i  manifeflo  » che  tutte  le  infinite  parallele  predette che  termi- 
neranno nelle  mentovate  linee  ER,J£S  fuori  dello  ppa^io  CP  P, 
faranno  fuccejjìvamcntt  una  maggiore  dell'  altra fen^a  che  la 
più  proffima  allaNQ,  o DE,  dalla' parte  di  fopra'fia  maggiore 
di  o DE,  ma  Jempre  di  quefiaminore ..  E nel  cafo^che_» 
frappongono  reflar  dentro,  e non  arrivare  alle  CE,  EJh  è chia- 
ro, che  poffano  fempre  /’  una  effier  minore  dell'  altra  , Jenga  che 
la  più  proffima  alla  DE,  o alla  BC , dalla  parte  di  folto , re- 
fti  minore  della  medefima  DE , o BC , ma  fempre  di  qjicjla-». 
maggiore  ». 


RISPOSTA* 


QUefto  mio  ftirmrifltmo  Oppositore  applica  al  mio  ca~ 
fo  una  propofizione,  la  quale  niente  hà  che  fare  con 
quello,  che  hòdimollrato  perchè  io  parlo  de’ cu- 
bi i o fiano  terze  proporzionali  delle  radici- , c de  quadra- 
ti , ed  elfo  parla  di  linee  rette  femplicl;.  onde  farebbe^ 
llato  elTo  fempre  tenuto  a dimolìrarc  ,■  che  i cubi  polfona 
terminare  alle  fuc  linee  rette  ER:,  e QS  ; ma  fc  ciò.  avef* 
fe detto,  avrebbe  prefa  un  grandeabbaglio  , perche  la_* 
Enea  retta  ER.  non  può  cflére  il  luogo  generale  de’  cubi  » 
mentre  l’ unità. BC , eh’  è cubo  per  collruzione , non  può 
cadere  nella  linea  retta  ER' , ne  in  vcrun’ altra  linea  retta, 
fuori  che  nella  ma  linea  retta  CE  , la  quale  congiunge 
peri  punti  ditemi  i cubi  BCl,  e DE81 ,,  cubi  per  coftru- 
zione  . 

Dell’  ifteffo  modo  lalinea retta  QS  non  può  cflcre  il 
luogo. generale  de*  cubi  intercetti. fra  Dè8,cd  NQz7;  per- 
«he  il  cuba  DES'nonpuò  terminare  alla  retta  QS;  dunque 
1’  oppolizione  Ridetta  non  fa  aL  mio  cafo  . Da  quello , che 
abbiam  detto  poc’  anzi,  fi  deduce  ,.che  il  mio  Signore  Op^ 
pulitore  dovea  confuicrare  ,.  che  il  luogo  de’  cubi  inter- 
cetti fra  RCi , c DE8 , non  poteadfer  mai  in  altro  luogo  , 
che  nella  mia  ime*  rata  CE,,  u nella  parabola  cubica  del 
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Tecondo  genere  , perche  quelle  fole  fon  quelle , le  quali 
pafiano  per  i punti  C , ed  E,  punti  cftrcmi  de’  cubi  t,  ed  8, 
fatti  pcrcolìruzione  j onde  giammai  fi  porea  dire  , cornea 
ha  detto  il  mio  Signore  Oppofitorc,  che  l’ iftefla  dimoflra- 
zione , colla  quale  io  dimoftro , che  i cubi  terminano  allsu, 
retta  CE , vale  pcrdimollrare  , che  terminano  alla  Tettai 
ER  ; perche  nelle  parallele  intcrcettcfraBC,cDE,  lo 
quali  terminano  alla  retta  CE,  vi  puoi’  eflcre  rutta  la  fom- 
ma  de’  cubi  delle  radici  intcrcctte  fraBCi,  e Dia;  ma  alt* 
incontro  nella  retta  ER  non  vi  può  mai  eflcre  la  fomma_» 
delle  fudetteTadici,  mentre -non  vi  è l’unità  BC. 

Tralafcio  io  poi, 'come  fuperfluotutto  quello,  che  iti 
rifpofla  a quella  obbiezione  fi  legge  nel  mio  Nuovo  Meto- 
do riftampato  in  Anverfa  T anno  171  j ; perche  avendo  io 
ora  dimoftrato  alla  propofizione  iv.  dell’  antecedente  Du- 
plicazione del  Cubo  da  car.66.  fino  a car:68,  che  i cubi  dc- 
ton  eflcre  in  proporzione  aritmeticajed  alla  confiderazionc 
prima  a carte  d8.,  della  medefima  propofizione  iv.,  che  la 
parabola-cubica  non  può  mai  cfler  una  curva  continuata.»; 
ed  alla  perfine  avendo dimollrato  alla  medefima  propofi- 
zionc  iv  da  car.70.  fino  acar.  7$.  per  la-yia  di  Euclide, 
e di  Archimede  , che  i cubi  terminano  alla  linea  retta, che 
congiungc  per  i punti  ellremi  i cubi  i,cd  8,  cioè  alla  linea 
Tetta  CE  , ftimo  fuperfluo moltiplicare  le  rifpoflc,  e per- 
ciò paflò  alla  feconda  obbiezione . 

obbiezione  11: 

Del  medefimo  Signore! 

MA  per  dimostrare  con  Sgomento  generale  geomètrico,  die 

quantunque  le  mentovate  DE^Ì.,  ed  per  co - Tav.  IV. 

Jir unione  rapprefentino  le  quantità  cubiche  delle  loro  corrif-E ig.  XXI. 
pendenti  radici  2)7=2.  j\rO=J.  ordinate  all' affedella  parabola ; 
non  perciò  T altre  a quelle  parallele  terminate  dalle  CE,  EJ£> 
rapprefentcranno  i cubi  delle  loro  confondenti  ordinate.  S'  inr 

t tende 
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tenda  perciò  dal  punto  C,  limine  dell’  unità  EC , la  CV paral- 
lela all'ajje  A V,  la  quale  tagli  dalle  ordinate  FL,  DI , Grec., 
le  unità  zM,  qV,  5 t,  ce.  uguali  all'  unità  BC  ; e fi  confiderà 
in  primo  luogo  fra  la  EC , e DE  qualfivoglia  parallela  , come  a 
ea?ion  d'  efempio  la  FZ  tirata  dal  punto  F termine  della  fe- 
conda unita  dell'  affé  AN , la  cui  corrijpondcntc  ordinata  , 0 fin 
fuppofia  radice  cubica  FL  farà-  Y z,  ed  il  fuo  quadrato  F g**z, 
ed  il  fuo  fnppofto  cubo  FZ-  Y 8 . Onde  farà  A1Z  - Y 8 — i,  ed 
effondo  DE- 3,  farà  VE-],  e tosi  dell’  altre  parallele  : Quin- 
di per  la  ftmilitudine  de'  triangoli  CMZ,  CVE,  farà  CAI,  CVi  ; 
MZ,  VE  i cioè  ìr  l : ; Y 8—1 , 7,  e perciò  il  prodotto  degli 
«firemi  uguale  a quello  degl'  intermezzi , cioè  T 71—.;=  7,  la 
thè  maniftjìamcnte  tì  f alzo  - 

L'iflcffo  inconveniente  fi  caverà  in  conftderandoft  in  feconda 
luogo  qua!  fifa  delle  parallele  cubiche  fra  la  DE, ed  N^,come  x 
tagten  d'etiptOfla  parallela  GX  tirata  dal  punto  5 termine  della 
quinta  unità, Onde  farà  GA.—X  nf.  offendo  la  fua  corrtfpondetp- 
te  ordinata  , 0 fa  fua  fuppofta  radice  Gt-  F 5;  imperciocché 
confiderandofi  dal  punto  E la  ET  parallela  allo  fteffo  affé  AM-, 
taglierà  quefla  dalla  GX  la  parte  G tì- DE  -8,  e dalla  Nf^zf 
la  parte  NT~8,  e perciò  farà  JiX-  Y 115—8,  e T ^=17—* 
8 = :p,  onde  per  la  fimi  lit  Udine  de'  triangoli  E HX,ET effon- 
do EH,  ET  ::  HX,  T.QJàrà  1,5  Y 115—8,19,  ed  i pro- 
dotti 5^T  ny— 40=19 , 0 vero  V 5 115—  40=  ;p,  cioè  mx-t 
quantità  minore  di  16-  19,  il  che  non  è vero.. 

Il  medefirno  affurdo  s' incontrerà  difcorrendofi  della  ffeffa 
•maniera  in  tutù  i triangoli  pofti  fra  CV,  e CE  ,e  fra  ET  , ed 

, 0 pure  ( nei  cafo  però , ibe  dalt’  Autore  fr fupponeffero  le 
due  CEyEJgjomc  una  fola  linea)  fra  CI',  c C\ff,  in  qualunque 
modo  i predetti  triangoli  fimtU  fra  loro  paragonando  , Dunque 
niuna  delle  parallele  ec.fra  BC , DE,  ed  N .^determinerà  lz^> 
qu  antità  cubica  delle  cornfpondenti  ordinate,  et. 

Ne  mtdefìmi  triangoli  fintili  fi  pitele  per  altro  argomenta 
pofitivo  dttnofirarc  , le  parallele  predette  non  rapprefentar  le 
gì ande\z.t  de' mentovati  cubi, i-nper ciocché  effendo  CV,  C.  A,  : i 
EV,  MZ,  cioè  j,  1 : : 7 f farà  ìlZ-\  - z \ e perciò  FZ-,  | 
maggiore  di  f à,  cubo  di  FL-  f z,  e co»  troverai  GXr  i i 
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Maggiore  di  Y 12$,  c tutte le  altre  parallele  non  offerte  nen- 

tovategrandevjge -cubiche,  e c. 

Si  nota  il  poter fif are  altre  ftmtti  iimoftr anioni , fen^/t-* 
veruno  bi fogno  della  parallela  CV,ei  ET ,confidcrandofi  i trian- 
goli fintili  fra  la  CK,  e CE,  o pure  ( nel  cafo  però,  che  dall'Au- 
tore fi  fupponeffero  le  CE,  ed  FQ  come  ma  fola  linea  ) fra  la 
C P,  e CJ£,  eom  ' <?  manifeflo  - 


RI  SPOSTA. 

IN  queSla  opposizione  il  mio  Oppositore  prende  un  gran-  T r Tv- 
de  abbaglio,  acagion  del  quale  erra  a dirittura  contro  ì V*yyÌ 
gl’  clementi  -d’  Euclide,  ed  ceco  come  . ig«AAu 

Eflb  nomina  AF  .porzione  deli’  afle  AD  quadrato  z > 
ed  FL  radice  di  A F la  nomina  Y z-.  Ora  il  quadrato  AF 
non  può  cfpnmerlì  col  numero  z , ne  con  alcun  numero  , 
fendo  irrazionale  , Siccome  hò  dimostrato  a carte  14.  dell’ 
antecederne  Raccolta  ^cd  in  confcquenza  di  ciò  FL  non  è 
radice  di  a.  Quella  verità  c anche  manifdìa  a tutti  i geo- 
metri; perche  quelli  ancora  , i quali  vogliono , che  la_» 

Parabola  A polleniana  confidcrata  come  una  curva  abbia 
le  -proprietà  , che  fc  le  adeguano  > non  dicono,  che  i qua- 
drati intercetti  fra  1,  e 4,  Sono  razionali  : Ma  permettasi 
pure  al  mioOppolhore  di  nomare  AF  quadrato  z , ed  FL 
Y 2 ; conrutto  ciò  pur  erra  manifeSUmcnte  negl'clcracn- 
u huclkic,  ed  ecco  come  ■- 

Edo  forma  4 due  triangoli , che  nomina  Sìmili  , cioè 
CMZ  , e C VE  , i lati  de’  quali  follo  GMi,  CVj  , VEj  , ed 
MZ,  a quale  r.om  na  male  appiopoiito  Y 8—1. Indi  forma 
la  fua  analogia  , cioè , come  VC$  a CM 1 , così  V E7  , ad 
MZ,cioe  T8—1.  Poi  moltiplicando i mezzi  per  gli 
eflremi,  cioè  VEyper  l’unità  Cj.M,  è Y8-i  per  GVj,  nè 
«afee  la  feguente  equazione  , cioè,  Y 72  3 - 7,  c dà  ciò 

conclude  , che  MZ  non  può  mai  tder  cubo  dell'  applica- 
ta FL  . Ma  quella  fuppafizionc  e troppo  manifcSlamento 
falfa , e fi  dimoflra  chiaramente  tale , prima  per  la  xv  1 dei 
Fune  1,  M vi 
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v i ; c pofcia  a dirittura  per  ia  x del  x d’  Euclide  , Eccome 
i’avverti  il  Signor  Monforte  nella  fua  lettera  a me  diletta, 
che  fi  legge  alla  fine  di  quelle  obbiezioni , Moflriamo  ora 
l' abbaglio , che  prende  contro  la  xv  i del  v i d'Euclide  . 

Se  quello  mio  Oppoiìtore  in  vece  di  nomare  il  lato 
MZ  8 — i »cd  in  vece  di  calcolare  per  Algebra,  aveffe  cal- 
colato perla  via  aritmetica  ordinaria  , avrebbe  ritrovato» 
che , anco  per  li  Tuoi  triangoli,  niete  rit  ugna , che  FZlìa 
cubo  , c termini  alla  linea  retta  CE,  ed  eceonc  la  pruova  . 

Faccia  elfo  , come  VC  j a CMi,  cosi  V £7  ad  MZ  , o 
troverà,  che  il  valore  di  MZèz-;,  al  quale  aggi  unta.» 
l’M  unità  , tutta  la  FZé  j la  qual  cofa  niente  ripugna^, 
al  dire  , che  FZ  li  a cubo,  e che  termini  alla  retta  CE  ; An- 
zi dippiu,  fé  non  a vclTc  errato  nel  dciìgnare  col  numero  z 
il  quadrato AF  , mi  avrebbe  additato  Fatte  per  (piegare 
in  numeri  i cubi  intercetti  fra  1 , ed  8 , ciò  che  però  don.» 
può  farli,  Eccome  hò  detto.  Ecco  dunque , eh.'  erra  contro 
la  xv  1 del  v 1 d’  Euclide  . 

Il  Signor  Monforte  però  li  sbriga  affai  piu  predo  di 
me  da  quella  obbiezione  » cd  ecco  come.  L’  analogia.» 
dell’ Oppulitore  e ia  feguente  cioè;  come  j ad  1 , co» 
sÌ7aT8-i;majè  commenfurabile  con  1 ; 7 è corn- 
ai nfurabi  le  con  jjcV8-i,  ch’e  irrazionale,  non  e com- 
menfurabtle  ne  con  7,  ne  con  7,  ne  con  1 ; e per  ciò  com- 
para una  quantità  irrazionale  con  le  razionali  , ciò  eh'  è 
a dirittura  contro  la  X.  del  X.  d' Euclide  , come  ogn’  uno 
può  vedere . falliamo  ora  alla  feguente  obbiezione  . 

avvertimento. 

IN  UJOGO  DI  OBBIEZIONE 

Di  uno  Anonimo  mio  flimatiffimo  Amico , cfprcffomi  nel 
feguente  biglietto  da  lui  inviatomi . 

SI  priega  il  Signor  D.  Paolo  a far  riflefjpone  , thè  te  prolurpm 
^Atc  dell' applique  nella  Patibola  AG F E,  fra  1‘  applicata  . 

BGx , 
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LGi.  , t f •affittata  DEj.  le  radici  fra  BD  > GFE  , prolun- 
gando/} per  quanto  contengono  i doro  cubi , non  poffono  cadere  Tav.  IV. 
nella  linea  retta  ILM  tirata  dalla  I, termine  del  cubo  8,  alla-iFig.XXlU 
N,  termine  del  cubo  zj,  che  pervengono  dalle  loro  radici  z,  e 
l rrfpc&ivè*  Per  dichiarare  il  propalo  , dall'  1 termine  dell'  S 
tiri  fi  IN  parallela  ad  AD,  farà  IN  uguale  alla  BJJf,  lato  op» 
po(lo  del  parallelogramo,  di  poi  pigli  fi  il  quadrato  di  z che  è 
6 \ ■ cederà -nel  punto  C,  daC  inalgtfiCF  z ~ parallela  all'ap» 
pii  caia  in  F,  ficcherà  la  parabola  , per  la  proprietà  della  para - 
bota  , il  quadrato,  ec. 

Di  nuovo  CFz~fi  cubi, e produrrà  r j i,  prolunga  fi  la  prò 
detta  applicata  fino  a detto  15  \ in  T,  quejta  non  cade  in  ML1 , 
f fi  cadejfe,  il  triangolo  1NM  jaria  fimi  le  al  triangolo  ijQFL. 

Dunque  come  JN^  alla  NM19  refiduo  di  27  , toltone  hi  8, 
feu  DN.  ) Così  I,<£ 2 4.  ( refiduo  di  AC  6 quadrato  di  z~,fe* 
dcli’afplicata  CF,  è lato  opfoflo  a £C)  all  altro  lato  J£7L,ihe 
farà  8^~.  Dunque  per  la  regeta  delle  proporzioni  /iVj  , NM 
19  : : J^i—^FL  8-ìrtdc'  quali  proporzionali  il  t et  tango» 
lo  dell'  efiiremi , y per  8 l ■*  fa  42  ^ , quanto  il  prodotto  di  1 9 
pirzisr. 

Aia  il  cui»  di  2-7  non  produce  altroché  15^  , come  di  fi» 
fra  CF,  da  quali  didottene  C£/8  parallelo  a Bl , refila  OTj  J- 
rtnno  di  E+o-  JifFL  n.  l Fl  ,ihc  i di  fiotto  la  linea^che  *’ 
tra  prof  ojto  j e così  da  mano  in  mano  tutte  l'  altre  applicate 
alla  parabola  , de  quali  i loro  cubi  fono  di  fitto  la  predetta  li» 
ne  a UN  per  la  proporzione  triplicata  ec.  Si  tralaficiano  molte 
altre  cofe  , che  fi  potriano  dire  , perche  il  Sig.  D.  Paolo  è Mac* 
firo,  e l'applicazione  de’ negoz)dc'  Poveri  m' obbliga  a non  po» 
rere  più  a lungo  difendermi . 

risposta; 

# * 

OUcfìo  degniffuno  Oppositore  s’affatica  a tutto  Suo  po- 
tere d’evitare  il  meccanico, e non  Solo  cade, come  gl’ 
alai,  nell'abbaglio  di  designare  le  irrazionali  con  numeri* 
ma  cade  neceflanamentccd  meccanico, cd  cccone  lapruo- 
farte-J,  Mi  va. 
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va.  Egli  prende  in  attratto  in  numeri  il  quadrato  di  2 jr,. 
Tav.  IV.  eh’  è rtj , pofeia  fj.il  cubo  di  2 j,  eh’  è iy>;  indi  dico  , 
Eig. XXII.  cada  il  quadrato  di  6 per  efempio,  in  A(J,  da  dòn’  av- 
viene, che  iQjarà  uguale  a 2^-,  IN  uguale  a 5 , N.V1-  fa- 
jfà  uguale  a ip , e QL  uguale  a 7 -j , e con  ciòforma  i fuoi 
triangoli  limili  LQL,  IN  VI,  ne’quali,  moltiplicati  gli  mez- 
zi pur  gl’  eftrcmi , ritrova,  che  laCLé  uguale  a 16-  7-7; 
dalla  qual  cofa  conclude,  che  il  cubo  di  2-i  non  efiendo 
altro  , che  15  y,  il  cubo  dell' applicata  CE  farà  minore  di 
CL  per  + e che  per  ciò  il  cubo  di  CE  farà,  per  efem.- 
pio,  CY  minore  dì  CL  . 

A quello  fi  rifpoode  per  primo  , che  i-I  rn-io  Oppo» 
litore  non  può  faperc  in  qual  punto  dell’  alfe  AD  cada  il 
<S-y  ; perche  tutti  i quatirati  intercetti  fra  1,  £4,  fri  4,  e 9 
fono  irrazionali:  maa  quetto  rifponderà  il  degmifirao  Op- 
poiitore  , che  la  fua  propofizione  e generale  ,.  perche  in_j 
qualunque  punto  degl’  intercetti  fra  AB4  , ed  ADp,  nel 
quale  fi.  voglia , che  cada  il  quadrato  65,  Tempre  fi  ritrova 

10  fletto . Ma  io  a quetto  rifpondo  , eh*  egli  e obbligato  a_» 
determinare  il  punto  , nel  quale  cade  il  quadrato  6-^,  per- 
che fe  non  lo  determina,  la  fua  dimottrazione  non  con- 
clude; e fe  lo  determina,  cade  nei  meccanico , ed  cccone  la 
pruo va . 

Suppongali , come  hà  fuppofto  il  nottroOppofitoro, 
Eigura  she  Adì  fia  x,  AC4,  AN9  ; e fuppongafi  fitto  tutto  il  no- 
XXilL  Aro  Rettilineo  parabolico  cubico  ABBCSNR;indi  làppone 
gafi,  per  efempio  , che  il  quadrato  6 prefo  ad  arbitrio  fia 

All.  In  quello  cafo  SL  farà  ,SO,7,(JR,ip-,cd  LM,8  y-y- 
ed  HY,i5y  j poi  s-  alzi  la  perpendicolare  Y'Z.,  la  quale-» 
termini  alla  mia  retta  SR  ; io  dico,  che  AG  è il  quadrato 
6~,  l'applicata G, 20,  2 5-, ed  il  cubo  GZ,  ijy.  A quello j 

11  miodegniflìmu  Oppofuorc  dirà  , che  AH  , e non  AG 

ed  io  di  nuovo  rifpondo  , eh’ egli  non  può  pro- 
vare , che  AH  fia  6 j , fe  non  dicendo , che  l'  hà  miluj  afc 
ra  , e le  dice  , che  1’  na  mi  furata  , confetta  , che  la  fua  co- 
rruzione e meccanica  ; dello  llelfo  modo  2 le  dice,  chc_> 
AG  e <5  -ìf,  e che  per  ciò  il  cubo  di  ij  e una  linea  mino- 
ra 
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ce  di  GZ  » di  nuovo  iirirpondò  , die  alzi  la  pcrpendi- 
Ci.  lare  lino  alla  retta  SR  , e che  il  quadrato  6~  cade  nel 
punto  deli’  affé,.  eh’  è (òpra  il  punto  G-  ; c cosi  fò  Tempre 
fino  all'infinito,  c fino  a tantoché  mi  determina  effo  il  ve- 
ro punto  r nel  quale  cade  il  quadrato  6 ciò  che  non  può 
in  altro  modo  determinare,,  che  meccanicamente. 

In  quella  oppoiizione  due  cofe  fono  degne  di  cunfide- 
razione;  .la  prima  , che  1’  Qppoikorc  fi  una  nuova  dimo- 
flraziunc  alla  mia  proporzione  ; e la  feconda  , eh*  egli  im- 
pugna quei  geometrici  quali  preteuduno^che  i cubi  termi- 
nano alla  Parabola  cubica  del  fecondo  genere , ed  eccone^ 
lapruova. 

figli  fa  una  nuova  dimodrazioncaila  mia  propofizione,. 
perche  fe  in  vece  di  fare  il  quadrato,,  ed  il  cubo  di  z jt.  fa 
il  quadrato,ed  il  cuba  dizfr,  c pofeia  lo  fidi  z~  ,c  fempre 
di  applicate»  ches’  avvicinino  piu  ad  fi  ritrova,  che. 
le  differenze  frai  cubi  fatti  in  numero,  e le  parallele,  che 
Kiminanoalla  retta-SK,fi.dimimii(cono  fempre, fino  a tan- 
to , che  le  differenze  divengono  quantità  inefprimiòtli , e 
pofeia  nel  punto  N (vani  (cono  in  rutto  ;.  per  la.  qual  co  fa  » 
per  io  metodo  degl'  infiniti  ricevuto  da  tutti  i geometri 
r O}  pulitore  hi  fatto  una  nuova  dimoltrazione  alia  uu.u. 
propofizione . 

Egli  poi  impugna  le  proprietà  della  Parabola  cubica' 
del  fecondo  genere  , perche  si  egli  vuole  » che  i cuòi  ter- 
minino dentro  la  retta.bR  , non  poifon  terminare  alia  Pa- 
rabola cubica  del  fecondo  genere,  la.  quale,  paliàn.io  per  i 
punti  A,  B,  d,R»  palla  neceffariamcntc  col  fuo. perimetro- 
fuori  delle  linee  rette  Bb»cdSR  ► Enfia  aio  oca  alla  feguen- 
ce  obbiezione  » ’ 

Illuftrift.  Sig.  mio,  e Padrone  Còlendifs. 

IO  ho  f atta,  e farò  fempre  tanta- Ritiri  , finche  vivo  del  fuO' 
maravigliofo  talento  , e delle  fue  dottijjìme  Opere  , per  l t_r 
quali  fi  ave  acquijlata  una  eterna  gloria  , eh'  ho  riputato  ardire 
troppo  temeraria  il  ertine  >.  che  pojfa  folamcnlc  in  alcuna  di 
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quelle  effer  qualche  co  falche  non  fia  certa,  e indubitata  verità: 
hò  bavuto  però  qualche  fcrupolo  vircail  metodo  , ultimamente 
dato  alle  fiampe,  (oprai'  invenzione  di  due, e più  m die  propar- 
Rionali  continue  tra  due  linee  rette  date,  fen^a  fervirft  d' altre 
curve  , cl)€  della  parabola  Apoltomana  ; e tanto  più  ho  avuta-» 
oc  capone  di  dubbi  tare,  quanto  che  lo  fleffo  fcrupolo  è c aduto  m 
mente  a per  Jone  dottijfime  della  nofira  Città  ; con  tutto  ciò  non 
ho  mai  giudicate  bene  metter  la  penna  in  carta  per  qreefla  facen- 
da,  quantunque  ne  abbia  avuto  più  volte  fnoi e fprcjji  comandi  * 
Ora  pertiche  mi  è capitata  nelle  mani  una  certa  fenttura, nella 
quale  raccogliendo  varie  difficoltà,  che  le  fono  fiate  fatte  ,fi  è 
degnata  V.S.  lllufiriffima  pone  , anche  il  mio  nomef  benchù  con 
ntto  difguflo,  e róffore)  mi  movo  a prender  la  penna, e difendere 
la  dimoftr anione,  che  la  linea,  nella  quale  cadono  quei  Juoi  infi- 
nità cubi,  fia  una  parabola  cubica,  e non  una  linea  retta,  come 
ella  fuppone  aver  dimoftrato.  Sia  dunque  la  retta  AB  offe  della 
parabola  Apolloniana  AC,  il  di  cui  vertice  fia  A, il  parametro 
la  data  M , che  fi  ponga  per  unitària  pi'opoflo  di  trovar  il  lue - 
Tav.  IV.  ro  di  modo , che  tutte  le  Unte , che  s'aliano  aperpendi - 
ti.XXlV.^,  jopya  i'  offe  jiBtC  vanno  a terminare  nel  luogo  ADF,fiano 
il  cubo  corri f pondeute  alla  BC  applicata  alla  parabola  AF  , 
fecondo  il  fcnzpdi  S.  lllufiriffima. 

Dal  punto  A,  alzjfi  la  perpendicolare  AE,c  fatta  affé  fitte- 
fia  linea  AB,  vertice  A,paramctro  M,o  umtà/t  deferiva  la  pa- 
rabola cubica  ADF  , di  modo  che  il  cubo  dell' applicate  all’ 
afic  fia  uguale  al  (elido,  che  fi  produce  dal  quadrato  dell’  inter- 
cetta nel  parametro  M , dico,  che  quefio  farà  il  luogo  cercato. 
Sia  MZ.ada.AB-x.BD  -y  per  la  proprietà  della  parabola  A,  ot- 
tomana AC,  il  cubo  (atto  da  BC  farà  uguale  a quefia  quantità 
Y a.  * x * , o vero  T x * ma  per  la  proprietà  della  parajtda  AD 
fard  x * -a  yy,  o vero  x*  =yy,  o zero  T x*  =yy  , dunque  la  ret- 
ta BD  farà  uguale  al  cubo  di  BC , la  qual  cofadovca  dimi- 
firarc  » 

Sellerebbe  da  dimofirarfi  il  neo  , ihe  fuppongo  effe  re  nella 
dimoftr anione  di  y.S.lUufirijj.ma  , ma  tome  che  ho  veduto  effer 
ciò  fiato  fatto  da  altri , per  ciò  non  ifiarò  ad  incomodarla  mag- 
giormente, quefio  è quanto  he  potuto  fare,  non  per  altro,  che  per 
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ubbidire  a fuoi  fempre  da  me  venerati  comandamenti  te  devota- 
mente Le  bacio  le  mani . 

RISPOSTA 

QUefto  degniamo  oppofitore  non  fiegue  fa  mia  ipo- 
teli  > perche  io  condruifco  la  parabola  nel  modo  in- 
legnato  da  Galileo,  cioè. determinando  nell'  alfe  ic  afcilTej 
1,4,  e 9, fife-,  e le  radici  1,2,  e $»<Src.  e pofeia  formo  i qua- 
drati 1,4,  e p,  ci  cubi  8,027  tutti  fitti  per  conftruzione  » 
c quella  efatta  conftruzione  è appunto  quella,  che  mi  ha 
fomminiftrato  il  modo  di  dimullrare  nella  naia  quarta  pro- 
porzione, che  i cubi  dell*  applicate  intercette  fra  1 » c 2 
terminano  alla  linea  retta,  che  congiunge  per  i punti  eftre- 
mi  li  cubi  1,  e 8,  dell’  ideilo  modo,  che  1 cubi  dell*  applica- 
te intercette  fra  2,  e j,  terminano  alla  linea  retta, che  con- 
giunge per  i punti  eftrcmi  i cubi  8, e 27,  fatti  per  conltruz* 
zionc  ; e lo  (ledo  dimoftro  (ino  all'  infinito , come  li  puoi 
vedere  nella  quarta  propoliztooc  della  mia  Duplicazione 
del  Cubo  : egli  all’  incontro  deferivo  la  folita  parabola  cu- 
bica, niun  conto  facendo  della  mia  ipotefi,c  della  mia  con- 
finizione  , c perciò  quella  obbiezione  non  è al  mio  ca- 
lo : Oltre  che  , per  poter  dire  con  ragione,  che  la  parabo- 
la cubica  non  hà  le  proprietà,  che  fe  1’  aflegnano,  bada  ve- 
dere, che  io  hògia  diraoftrato,chc  il  perimetro  della  Para- 
bola Apolloniana  Scompone  di  linee  rette  determinate^ 
da  punti  determinati,  ficeomc  hòdimoftrato  in  tutta  l’ an- 
tecedente Raccolta. 

Quefte,chc  io  hò  narrate, fono  k obbiezioni, che  ricevè 
la  mia  Novella  Invenzione  fubito  , che  da  me  fu  pubblica- 
ta, e quede  le  rifpode,  che  da  me  alle  obbiezioni  fi  diede- 
ro, le  quali  ancora  fi  leggono  nella  nuova  impeditone  del 
mio  Metodo  ridampato  in  Aderdam  l'anno  171?.,  e le_> 
quali  mi  fembravano  fofficicnti  ad  appagar  1'  animo  de’ 
miei  Oppofitori , per  modo,  che  li  dovclfcro  chiamar  fod- 
disfatti  f ficcome  deve  efier  cofiumc  fra’  gcomecrijcon  tut- 
to 
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to  ciò  pubblicorono  le  feconde  obbiezioni . Quale  di  que» 
fle  feconde  obbiezioni  fuffe  Hata  la  cagione,  io  non  inten- 
do ; perche  fe  i miei  Oppofitori  credevano  fufliftcnn  le  lo- 
ro prime  obbiezioni , eran  fuper-fluc  le  feconde  ; c fe  cono- 
fcevano,  infùfliltenti  le  prime  , doveano  da  finceri,  quali  . 
fonoconfeflare  , che  erano  andati  erraci  nelle  prime:  co- 
munque lacofa  fia  però  , è certiffimo  , che  nelle  feconde 
obbiezioni  prefero  nuovi  abbagli , ficcarne  fi  vedrà  nello 
loro  lettere  , che  fieguono  • Ma  prima  delle  accennate^ 
lettere , abbiamo  fatto  imprimere  la  lettera  del  celebre 
Signor  Monforte  , nella  quale,  come  fi  vedergli  nota  gl* 
abbagli  de’miei  Oppofitori,ed  approva  le  mie  dimoflrazio-- 
ni.  Egli  è da  notarfi  però  ,che  nella  lettera,  che  ficguc  del 
Signor  Monforte  , elio  fuppone  un  altra  dimoftrazione  da 
me  fatta  alla  propofizione  xir.  del  mio  Novo  Metodi 
ftampato  in  Aftordam  l’anno  171J. , la  quale  non  hò  1H- 
mato  a propofito  di  nuovo  portarla  nell’antecedente  Du- 

Elicazione  del  Cubo  a cagione,  che  quelta  fi  legge  nello 
ettera  da  me  diretta  al  gcntihlTimo,c  dottiflimo  Sig.  War- 
chefe  di  Salcito  : ferva  però  intanto  di  notizia  al  lettore  , 
che  nell’  accennata  ai  1 propofizione  del  Nuovo  Metodo 
io  hò  dimofìrato,  che  1 cubi  ancora  terminano  all’  ipotc- 
rrufad’  un  triangolo,  la  qual  cofa  il  Signor  Monforte  con-, 
firmò  per  lo  mezzo  del  calcolo  analitico  nella  leggente  f*u 
itti  era» 


* * ************* 
************* 
*********** 
********* 
******* 
***** 

*** 


AL 


Digitized  by  Google 


AL  SIGNOR 


D.  PAOLO  MATTIA 

BORIA 


ANTONIO  MONFORTE- 


ON  ammirazione,  e profitto  hò  lette, e confiden- 
te le  dottijfime  , e fottilijfime  Vofire  Invenzioni, 
mio  ftimatijfimo  Signor  D.  Paolo,  ed  hò  in  quelle 
ammirato  quanto  felicemente  avete  ritrovato , e 
dimoftrato  quello, che  tanti  grandi  uomini, i quali 
nelle  dotte  antichità  fiorirono, han  cercato,  fen%* 
poterlo  ritrovare  j e [pero,  che  con  altri  molti  ritrovati, de' quali 
la  fuagran  mente  è capace,  non  cefferà  d'arricchire  la  Repub- 
blica letteraria.  Per  le  eppofiz>oni  poi,  le  quali  mi  dice  le  pano 
fiate  fatte,  forfè  perchè  tfjtndo  coje  nuove,  e lontane  da  quelle , 
alle  quali. JcmoaJfuef atti , la  preoccupazione  opera  in  noi,  eh » 
l' eflmiamo fìravaganti  $ onde  poi  nafee  la  credenza  ,the  non-* 
pano  vere  , e la  voglia  di  volerle  oppugnare  l eftimo , chef  ri- 
corderà benijfmo , che  quando  mi  diffe , che  le  applicate  alla*» 
parabola  erano  in  proporzione  aritmetica  t io  nfpofi , thè  ci 
Parte  l.  N «*• 
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avevi  molta  difficoltà,  portandoli  per  pr uova, che  fc  ciò  fofe^,, 
farebbe  /’  iflefa  cofa  parabola,  e triangolo-, .ma  poi  avendo  V.  S. 
dtmoflrato,  come  nella  parabola, ebe  intende  deferitta  per  mez- 
zo di  due  rette,  l'  una  divifa  in  parti  uguali,  che  poi ; fecondo  la 
diverfa  fta  lunghexja  diviene  applicata-alli  punti  dell’  altra 
defignati  da' numeri  impari, la  quale  diviene  afe  della  parabola, 
convinta  dalla  fta  dumftnrpone  refai  per f tufo  ,ftccom'è  fuc- 
ceduto  di  tutte  le  altre . E fimilmente  credo  , che  ai.  ogn’  uno  , 
il  quale  mettendo  da  parte  ogn'  altra  preoccupazione  farà  ma- 
tura riflefione  alla  natura  della  parabola  deferitta  come  di  fo- 
f ra  , fi  renderà  manifesta  In  veriti  delle  fue  proporzioni. 

Ed  ancorché  nelle  parabole  generalmente  ogni  linea  , la-»- 
quale  è rntzga  proporzionale  tra. lo  parametro,  e l’afcifja  dell' 
afe, fu  applicata-, In  qucfll  però. {della  quale  y.S.fi  ferve)vengo- 
no  confideratc  quelle  applicate  fole  ,.cbe  cadono  in  quei  luoghi 
dell'  afe,  che  fono  defignati  da  numeri  impari,  li  quali  ancora 
fono  infiniti , a caufa  che.  I'  unità  , con  la  quale  di  fogna  il  pa- 
rametro puoi  anche  concepirfi  divifa  in  parti  indivifibili,  come 
l' iftefo  parametro  in  quella.efprefo  -,onde  è , che  le  opposizioni 
fatte  fopra  altre  ipotefi  non  fono  applicabili  aliai fua, come  fi  ve- 
de manifefiamente,  che  fervendofi  gli  Oppofitori  d'nn  applicata, 
che  cade  nel  punto  dell’  afe  fegnato  dal  numero  1.,  il  quale  non 
è degl'  impari  , ne  rifulta  per  applicata  Ti;f  poi  feguendo  il 
fuppofio  degli,  me  de fimi  Oppofitori,  ne.nafce,  che.  li  triangoli,  li 
quali  fi  figurano  che  fiano  fimi  li, abbiano  i latiomologi.  1.  j.Y" 
8—1.  j.,o  vero  5.  1-7.  T8  —1.,  lo  che  è chiaramente  con- 
tro gl’  elementi  della  Geometria  come,  ogn'  uno  può  conojcere 
dalla  dimofirazjone  della  Xpropofìzfone  del  X di  Euclidea  tut- 
to ciò  nafee  dall' averfi  feeltatra  l'infinite applicate  quella, chr 
non  conviene  alla  fua  ipotefi  per  la  folutione  de’  problemi , che 
fi  ha  prppofli . Per  pruova  di  ciò  prendaft  L'  applicata  conve- 
niente alla  fua  ipotefi  , e firn  pertfempio  quella-,,  chefifà  al 
punto  dell'  afe  indicata  dal  feconda  impare  3,  la  quale  è a,  il 
fuo  quadrato  è 4 , onde  il  cubo  farà  8 intuito  come  V.  S.  dì - 
moftra  e fempre  fi  trovano  vere  le  fue  propofizioni , quando- 
ché prendono  £ applicata  a i luoghi  convenienti.  Ne  quefio  pa- 
lerà frano  a'  geometri , a’  quali  è familiare  tra  gl'  infiniti 
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punti  i V una  linei  determinar  quelli , che  vengono  a propoftto 
al  propoflo  problemi,  e tralafciar  gl'  altri , come  inutili  ; Ve- 
do , che  V.  S.  non  ha  fiimato  necèffario  dover  tfplicar  più 
minutamente  quefte  cofe,  fupponendo  che  baftaffeil  dire,  che_, 
fi  fervivi  della  paràbola  defetitta  -ad  imitazione  di  Galileo  , 
perche  quando  s'  avèffe  voluto  fervirc  differentemente  di  tutte 
le  applicate, così  de'numeri  pari,  come  degl' impari,  non  aureb- 
bc  pofle  quefte  differente , avendo  tutte  te  parabole  general- 
mente le  medtfìme  proprietà  , come  si  ogn'  uno  verfato  nella-* 
Geometria. 

‘E'ftmilmenteingegnofa,e  dotta  la  rifpofta,che  V.S. ha  fatti 
alC  altra  oppofigione,  con  la  quale  fi  pretendeva  provare, ebe^, 
li  cubi  non  poteffero  terminare  nelle  rette  [tabiine  per  loro  li- 
miti, e perciò  a loro  arbitrio  aliavano  alcune  linee  , che  facef- 
fero  angoli  acuti  con  le  applicate  alla  parabola  prodotte  fino  al. 
le  linee, termini  de’  cubi  i perché  quando  quefte  linee  formano 
quegl"  angoli  , ckcgliavverfarj  a toro  arbitrio  vogliono,  potrà 
un ' altro  dire, che  in  vece  d'angoli  acuti  li  vuole  retti, e quando 
quefta  linea  poi  aveffe  da  effe*  il  termine  de'  cubi  , ne  fegui- 
r ebbe  ,•  che  cubi  diradici  diverfe  dove  fero  eftere  traforo 
uguali , lo  che  è imponibile  . Dunque  hi  fogna,- che  quelle  rette 
non  fi  piglino  à cafo  , ma  debbano  poffare  per  li  punti  ftabiliti 
. per  i termini  de' cubi. 

Per  quel  che  altri  dicono, che  le  linee  fono  linee, le  fu  perfi- 
de fono fuperftcie,  e li  corpi  corpi, e che  V.5.  chiamandole  tutte 
linee  non  faccia  bene  : mi  meraviglio  come  quel  che  a Plato- 
ne, ed  a Renato  viene  attribuito  per  ritrovato  divino,  in  V-  S. 
fta  notato  per  errore  , e farebbe  facile  ad  ogn’ uno , che  sà  l<u» 
differenza  delle  quantità  continue , e diferete  , attribuendo  a 
quelle  l'unità , far  che  convengano  qffteme  , e così  per  quadra- 
lo non  s' intenda  altro , che  una  linea  , la  quale  nella  propor- 
zione geometrica  cade  nel  tergo  luogo  dell'unità, per  il  cubo  nel 
quarto,  e così  degli  altri  foprafolidi  ufati  nell'  Algebra,  avan- 
zando fempre  un' luogo  fecondo  le  poteftà  loro  crefcono , 

Gong?  ifteffi  principi j ba  dottiffimamcnte  fcioltc  tutte  le 
altre  oppofigioni  ,*be  nafeono  dall'  aver  quelli  fatte  le  appli- 
■cate  a loro  modo  , e non  fecondo  la  defer  igiene  fatta  ad  imita - 
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•fiotti  di  Galliti,  ma  da  V.  S.  ridotta  a reometrica  J.  confidai 
ranando  l'  affé  della  parabola  divi Jo  fecondo  l'ordine  de’  nume- 
ri impari  della  unità  , e la  parallela  all'  applicate  divife  iru ». 
parti  uguali  , l afu  andò  da  parte  ogni  confiderayjonedc'  corpi , 
e de'  loro  moti . 

Ha  piaciuto  cflrcmamente  agl'  amici  più  intendenti  la-i. 
dimoflr astone,  clx  V-  S^ha  fatta,  che  le  linee  cubiche  termina- 
no tutte  nell’  ipotenufa  del  triangola  rettangolo  , il  quale  ha  la. 
bafe  al  perpendicolo  uguale, appunto  come  dimeftra  delle  linee i_> 
quadrate  , che  non  foìo  terminano  atl'i  potenufa  di  un  filmile— » 
triangolo , ma  che  frano  ^ proporzione  arimetica  y perchè  ficco - 
vie  nella  parabola  pUna.il  quadrato  dell’  applicata  è uguale  al. 
rettangolo  fatto  dalla  porzione  dell'  affé  nel  parametro, che  V.S* 
pone  effer  l’unità  , e però  la  porzione  dell'  affé,  [acquale  è per- 
pendicolo del  triangolo  poflo  uguale  alla  bafe,  la  quale  diviene, 
ugnale  al  quadrato  dell'applicata  ,e  ciò  cammina  in  tutte  le-» 
parallele  alle  bafe  ,ftno  alla  cima  del  triangolo  y onde  tutte-», 
fono  quadrati  , & in  arimetica  propalatone. 

Lofieffo  è de’  cubi,  confidetando  in  luogo  della  parabolani 
pana  la  cubica , la  di  cui  proprietà  è , che  il  cubo  dell’  appli- 
cata fia  uguale  al  f pii  do  fatto  dalla  porzione  dell’ affé  nel  qua- 
drato del  parametro  fimilmcnte  prefo  per  unità  , e così  effendo. 
la  porzione  dell ’ affé  cubo,  anche  la  bafe  del  triangolo  a quella, 
uguale  farà  cubo,  e tutte  le  parallele  alla  bafe  terminate  dall' 
ipotenufa  faranno  cubi , & in  proporzione  aritmetica , lo  che-, 
con  molta  facilità  ancora  perla  via  analitica  fi  dimofiray  per- 
che effendo  il  cubo  dell’  applicata  AD  » che  chiamo  X,  uguale 
al  folido  della  porzione  dell'  affé  BA  chiamata  T,  nel  quadrato^ 
del  parametro  a a prefo  per  unità, avremo  la  equazione  X ’ -a  a 
T,  o vero  X*  -Ty  e perché  la  porzione  dell’  affé , o vero  perpen- 
iuolodel  triangolo  è fiato  fatto  uguale  alla  bafe  AC  , farà  an- 
che cubo  X * uguale  alla  bafe  AC  y.  e perchè  il  punto.  B fi  può 
pigltarc.in  ogni  luogo  dell’ AB,  tutte  le  parallele  alla  bafe,  fino 
alla  cima  del  triangolo  , faranno  cubi  , e in  aritmetica  propor- 
zione . 

Jfhtefìa  dimoftrazjone  fi  è fatta  per  foddi sfare  anche  coìlJ 
il  calcolo  a quelli , che  filmavano  imponìbile , che  i (ubi  pò- 
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tufferò  terminare  nel?  ipotenufa  del  triangolo  rettangolo  , ben - 
chè  nel  fuo  dottijfimo  trattato-  ciò  l'  abbia  [piegato  in  altro 
modo . 

L‘  ingegnofijftma  riftcjfione  , che  hà  V.  S.  fatta  sù  quello  , 
che  quando  le  radici  fono  in- proporzione  aritmetica  , nella  me - 
dtfima  fono  le  altre  poteftà , fe  non  che  nelle  radici  ciò  fi  vede 
nella  prima  differenza  » ne'  quadrati  nella  feconda  , ne'  cubi 
nella  terza  t e così  nelle  altre , fecondo  /’  ordine  de’  loro  efpo- 
nenti , che  mi  ha  fatto  l' onore  inviarmi , ed  i,  a mio  credere 
degna , che  fe  ne  faceffe  un  trattato  a parte , contenendo  prin- 
cipi feraciffmi  d'  altre  confcguenzf  ammirabili  . 

St  potrebbero  fare  altre  curiofe  confidera7joni , ma  bifo- 
gncrcbbe  ufcire  da'  termini  d' una  lettera  , e formarne  un  libra 
intero  per  la  qual  cofa  facendo  a V.  SV  riverenza  y lapriego 
continuarmi  l'  onore  de’  Juoi  comandi . Nap.^. Settembre  1715. 
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OSSERVAZIONI 

SU  D’UNA  LETTERA 

DEL 

SIG.  ANTONIO  MONFORTE,’> 

SCRITTA ' 

AL  Sia.  D.  PAOLO-MATTIA  DORrA  l 

Chc-leggefi  nella  nuova  impreffione.  del  Libro  del  Nuovo 
Metodo  Geometrico  per  ritrovare  fra.  due  linee  rette 
date  infinite  medie  continue  proporzionali, 

Pubblicatain  quell’  Anno  M.  DCC.XV. 

DEDICATE 

ALU  ECCELLENTISS.  SI G:  CONTE: 

V V I R R r c o 

D I D A U N* 

Viceré*  c Capitan  Generale  nel  Regno* 
di  Napoli  y ecr 
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ECCELLENTISSIMO 

S I G N O R Et  : 


Sfendof  dal  Sìg.  D.  Paolo» Mattia  Va- 
ria, Cavaliere  d'  alto  ingegno -,  e d' ogni  fublime  fcien-, 
Za  e letteratura  adornato  , in  quej}'  anno  dato  di  nuo- 
vo alla  luce  delle  (lampe  il  fuo  libro  del  Nuovo  Meto* 
do  Geometrico,  'con  una  Lettera  ad  Antonio  Manfor- 
te diretta , per  mezzo  della  quale , con  altri  Juoi  ritro- 
vamenti ,gt  indirizza  alcune  Oppofzioni,  non  già  per 
voler  degli  Autori,  ma  per  fuo  preci fo  impegno  fattegli, 
inferno  con  un  altra  Lettera  del  detto  Manforte  in  ri- 
fpofht  della  prima  : quantunque  a me  non  mai  per  na- 
turai cojlume  fa  caduto  nel  penfere  di  opponermi  a cbi 
che  fa,  non  che  al  detto  Sig . D.  Paolo»  Mattia,  cui  tan- 
to per  le  fue  doti , e letteratura , venero,  ed  ho  m pre- 
gio ; nulla  però  di  manco , fendo  fati  gli  Qppoftori 
dal  detto  Monforte  malamente  interpretati , e dipinti 
con  la  mentovata  fua  Lettera  prefo  de'  meno  intendenti 
della  Scienza  di  cui  f tratta  , e per  le  fortijfme  richie- 
de , che  del  continuo  da'  Curiof,  e dagl'  Amatori  di  co^ 
tal  facuità  tuttogiorno  mi  vengo»  fatte , mi fon  vedu- 
tane I.  ; O te  “ 
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ta  in  obbligo  pojìtivo  di  pubblicar  altresì  conte  Jìampela- 
prefente  Scrittura , cbeper  adempire  all  obbligo,  ed  alt 
onore  della  mia  pubblica  profetane, femplicemente  avea 
formata.  Ma  perche  il  Libra  delSig.  D.Paolo-Mattia 
a V.  E. fu  intitolato  unito  alla.mentovata  Lettera  del 
Mon forte:  convenevole,. e necejfaria  cofa  da  mef  è ripu- 
tato il  dedicare  a V.  E.  medejìma  le  prefenti  Ojferva - 
zioni.inrìfpojìa.  della  fola.  Lettera,  del  Manforte',  ac* 
ciocche  l'  E.  V.  voglia  benignamente  degnar  fi  ».  non-*, 
foiosi  condonare,  il  mio  inevitabile  ardire , ma  eziandio 
di  proteggere  le  giuf e ragioni,, che  mi  banco  fi  retto  adop - 
po/sermi  con  ogni  convenevol  moderatezza  alle  propof- 
zioni.de l Manforte',  Credendo. fermamente  di  tradirete, 
cbiarijjtme  veritadi  d' una  Scienza  cotanto  certa,  e di * 
mojìrativa  , e di.  arrecare,  non.  lieve- pregiudicio  allajìi- 
ma  ,,  ed  al  decoro  della.Cattedra  primaria  delle  nobili  e 
Jublimi.  Matematiche  Di] cigline , cui  da  tanti  anni,  co * 
meche  immeritevole , b'o.l' onor  dì fervire.ne.  Regi  Studj 
di  quefla  mia  feienzìata ,,  ed  onorevolìjjìma  Patria fe 
avejjt.  traf curate  quejìe  ragionevoli.  RiJpoJle>,cheft fot- 
top  ungono  al.  dritto  DiCcernìmento ed  all'  avveduti]]!* 
mo  Senno i dell' ' E.  V.  a cui  prot.efìando  la.  mia  più  umile, 

divozione  mi  confermo  fempremai .. 

Di  Napoli  a‘  n.  di  Novembre  del  1717». 

Deir  Ecc.  K. 


Divotifs^ed  utnilifbvSerr.. 
/Igofltna  Ariani .. 
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Gli  dichiara  il  Signor  Antonio  Monforte  nel 
principio  della  Tua  Lettera  fcritta  a’  j.  Set- 
tembre di  quell'anno  1715., che  leggefi  (lam- 
para nella  nuova  edizione  del  libro  del  Nuo- 
vo Metodo  Geometrico  ce., che  avendo  con  atn- 
, nitrazione  , e profitto  lette  , e ben  confìderate  le  dattifli- 
me,  c fotciliflìmc  invenzioni  del  Sig.  D.Paolo-Mattia  Do- 
na : aver  quelli  felicemente  ritrovato  , e dimodrato  il  fuo 
Muovo  Metodo  Geometrico  per  /’  invenzione  delle  infinite  me  - 
die  continue  proporzionali  fra  due  linee  dafe,divifato  nel  fuo 
Libro  dato  alla  luce  delle  (lampe  in  quedo,  e nell’anno 
pattato;  ed  avendo  ciò  indidintamente  aderito , deve  la_, 
("uà  propoiizior.e  intenderli  generalmente  , come  general- 
mente i’  Autore  intende  la  fua  invenzione,  chechuramen- 
tc  propone,  c divifa  in  tutto  il  fuo  libro,  e particolarmen- 
te nelle  Proporzioni  V c XIII.  del  la  nuova  edizione  . 

Le  parole  della  Lettera  nel  1.  Articolo  contenute  fo- 
lto le  feguenti  ; Con  ammirazione  , e profitto  bò  lette  , e confi • 
derate  le  dottijfime , e fottiliffimc  voflre  invenzioni  mio  fiima » 
ti j]ìmo  Sig.  Z).  Paolo  , ed  bò  in  quelle  ammirato  quanto  felice- 
mente avete  ritrovato  , c dimofirato  quello  , che  tanti  grandi 
uomini , 1 quali  nelle  dotte  antichità  fiorirono  ban  cercato  fen - 
Z<t  poterlo  ritrovate  . Queda  cotanto  chiara  generai  propo- 
rzione d’  approvagione  del  Nuovo  Metodo  et.,  a le  detto 
contradicendo,  apertamente didrugge  adatto  il  Monforte 
nell'  Articolo  in.  della  detta  fua  Lettera  : come  appretto 
chiaramente  dimodreremo  » 
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( Nel  mede/ìmo  Articolò  della  Lettera  fi  dichiara  con- 
vinto, e perfuafo  dalla  dimoftrazionc  addotta  dall’inge- 
gnofiflimo  Autore  del  libro  :con  la  quale  Quelli  pretende 
aver  diinoftrato , che  le  applicate  all’  Alfe  della  Parabola.* 
fiano  in  proporzione  atinatnciica  con  le  fequenti  parole  ; 
£ /limo  ebe  fi  ricordati  beni/fimo  , che  quando  mi  dijfe  , che  le 
applicate  nella  parabola  , erano  in  proporzione  aritmetica  : Io 
rifpofi , che  ci  avea  molta  difficolti  , portandoli  per  pruova , 
che  f e ciò  fojfe, far  ebbe  l'ifteffa  co  fa  par  aboia, e triangolo:ma  poi 
uvendo  V.S.dimojlrato  , come  nella  parabola  , che  intende  , de- 
fcrilta  per  mezzo  dèdite  rette  j i una  divi  fa  in  parti  ugnali, 
che  poi  fecondo  la  diverfa  fica  lunghezza  diviene  applicata  olii 
punti  dell'altra  , dcfignati  da'numeri  impari , la  quale  diviene 
a/fc  della  parabola  : convinto  dalla  fila  dmofrazi one  rtjìai  per- 
fuafo, ftcomt  è fucceduto  di  tutte  le  altre.  Per  mezzo  dcll&j 
quale  dichiarazione,  credendo  il.  Monforte  con  cautela-, 
compiacere  all'  Autore,  mamfeftamence,  a fc  ftellò  conrra- 
dicendo, inciampa  in  un  grave  errore:lmperciocchc, quan- 
tunque nella  parabola  fi  pollino  confiderai  infinite  appli- 
cate all’  alle  in  continua  proporzione  arimmetica:  (comej 
fono  quelle,  che  dipendono  da’  numeri  quadrati  dell’  affo, 
fecondo  viene  accennato  dal  Monforte  nell’  addotto  Arti- 
colo della.  fua  Lettera  ; e fi.  può  fpicgare  ; Intendendoli  dal 
vertice  della  parabola  tirata  all' alle  una  perpendicolaro, 
chcfia  divifa  in  infinite  parti  iguali, quantunque  minimo, 
per  le  quali,mediante  infinite,  paralclle  al  medefimo  alfe  ti- 
rate da  punti  della  dettadivifionc,fi-detcrminano  le  infini- 
te applicate  allo  Hello  alfciche  faranno nell'arimmetica  con- 
tinua proporzione  ) nulla  pcròdi  manco  da  ciò  non  fieguc, 
che  tutte  le  infinite  applicabili  al  medefimo  alle  formino 
un  arimmetica  progreflionè;  Perciocché  le  applicate  fecon- 
do la  divilàra  arimmetica  divisione  della  pcrpcndtcolaro, 
per  la  natura  della  parabola, fempre  determineranno  le  por- 
zioni afeifie  dell’  alfe  nella  ragione  de’  numeri  quadrati  i, 
4,  i>,  ió,  cc.,  della  ferie  arimmetica  de’  numeri  naturali  i, 

2 , J , 4 > cc.  ; Onde  fempre  divideranno  Palle  delia  para- 
bola in  parti  dilluguali  denoui mate  da'  numeri  impani  , 
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5V7,  ec.,  fecondo  1'  unità  della  prima  parte divifa  dell’ af- 
fé ; c per  confegucnza  (landò  effe  applicate  arimmctich«_> 
fempre  fra  loro  in  difluguali  di(lanzc,da’predetti  numeri  j, 
y,  7,  ec.  denominate,  (per  qualunque  nuova  divifionc  ini>- 
Ditamente  fi  polli  intendere  dell’  anzidetta  perpendicolare) 
femprcmai  chiaramente  fi  poflono  concepire,  fra  mezzo  le 
mentovate  applicate  arimmctiche,  altre  nuove  applicate.? 
igualmcnte  dalle  prime, e fra  di  loro  dittanti,  che  dividano 
1’  alfe  in  infinite  parti  uguali , ciaichcduna  corrifpondentc 
all'  unità  della  prima  divifionc  dell’  alle;  cioè  fra  la  prima> 
e la  feconda  applicata  arimmctica  , fe  n’  intenderanno  tre;, 
fra  la  feconda  , c la  terza,  cinque:  fra  la  terza,  e la  quarta-,, 
fette.:  e così  indiflìnitamcntc  fecondo  T ordine  de'  numeri 
impari  feguenti  ; le  quali  non.  mai  con  l’ infinite  prime  ap- 
plicate arimmetichc  formeranno  arimmctica  progreflione. 
Conciofiacofache  per  poterfi  dire  , che  le  applicatcall'  al- 
fe della  parabola  fiano  in  proporzione  arimmetica  , bifo- 
gna  provare  , che  devidendofil’  afio  in  infinite  parti  ugua- 
li , ancorché  minime,  onde  nafehi  una  infinita  arimmetica 
progreflione,  tutte  le  infinite  corrifpondenti  applicate  fia- 
no in  progreflione  arimmetica  (come  avviene  nel  triango- 
lo) : locche  c impoflìbile  ; perche  le  dette  applicate  gene- 
ralmente efiendo  le  radici  quadrate  de'  refpettivi  rettango- 
li formati  dalle,  corrilpondcnri  porzioui  afcilfe  dell’  a 
per  lo  parametro  ; ed  elfendo  quelli  rettangoli , come  leu 
afcilTc  (con fiderate  come  loro  bafi)  , che  fi  (oppongono  in 
una  continua  arimmetica  proporzione,  non  mai  elle  appli- 
cate ( radici  di  elfi  rettangoli  > arimmeticamentc  continui 
proporzionali  ) polfono  formare  arimmcrica  progreflione  ; 
come  generalmente  fidimofira  nella  feguente  ferie artn> 
mctica,  14,  24,  j<t,  4 a,  54,  64,74,  ec.,  (che  puòchiarmcnce 
rappielentare  detti  rettangoli)  le  cui  radici  quadrate,  Ya  3 
Yze,  T^4,  2Y4,  T54,  T64,  T74,  ec.,  non  fono  inarim- 
roctica  progreflione  ; Imperciocché  fe  confideraremo  ad 
arbitrio  tre  di  quelle  radici  ordinatamente,  come,  a cagion 
d’efempio  , le  tre  prime  Ya,  Yza,  Y$a,  chefupponcndo- 
£ ai  unmaicamentc. proporzionali , farebbe  la  (bmmidel- 
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Je  clìrcme  uguale  al  doppio  della  intermezza  : cioè  Ya 
❖ Y*4  = 2Y  24  ovcro:  i4  Y J4-V  84*  epcrconfe- 
guenza  1 loro  quadrati  : cioè  , 44*$*aY  *44  = 84*  ovcro 
Y 1244 1:  44  ; c perciò  1244  = 1644  ; Jocche  è imponìbile, 
O pure  per  una, piu  feraplicedimoftrazione,  fi  può  vedere 
nelle  tre  radici  tra  di  loro  equidiltami,  Ya,zTa,  Tja,  del- 
la fieffa  ferie  radicale,  le  quali , in  vigor  della  prima  ipo- 
refi  , dovendo  altresì  efferzrimmCtichc  proporzionali , s’ 
avrebbe  l’ equazione  impoflìbile,  4Y4-:  Y4,  *|*  Y74;c  pcr- 
cio  * Y4  = Y74J  cioè  Yp4tr  Y74.  Non  fono  dunque  le  ra- 
dici quadrate  d’ una  ferie  arimmetica*  in  continua  arim- 
mctica  proporzione  : ciò  che  per  noi  fi  è propofio  dimo- 
11  rare . Per  la  qual  cofa  in  quello  Articolo  4*  Aurore  -della.» 
Lettera , a villa  d’ una  ragione  , che  dimoflrafioli  cali  par- 
ticolari : cioèeflcr  arimmeticamenre  continue  proporzio- 
nali quelle  fole  applicate  ne’  termini  de’  numeri  quadrati 
dell  alfe  della  parabola , clfendofi  dichiarato  convinto,  c 
perfuafod’  una  falla  Propofizionc  dall’ Autor  del  libro  ge- 
neralmente conccputa,  e pronunziata  * come  fi  riferifeej 
in  quefio  Articolo , ed  altresì  generalmente  dal  Monforte 
intefa,  quando  rifpofe,  chc-ci  avea  molta  difficoltà  , in- 
ciampa in  un  manifelliflìmocrrore  , cosi  in  Logica  , come 
inGeotnetriar  non  dovendo  per  modo  veruno  indiftinta- 
mcnte  dichiararli  convinto,  e perfuafo  dalla  ragione  parti- 
colare, che  dall*  Autore  in  contrario  fe  gli  propofe;  nia_, 
dovea  replicare,  che  per  quella  reftava  convinto,  e per  fua- 
lo  della  propofizionc  , incela  però,  e limitata  per  dette  par- 
ticolari linee  applicate,  quantunque  infinite  pollino  ellcrc; 
come  evidentemente  fi  vedea  dalla  dimollrazione  , chej 
dall’Autore  dei  Metodo  in  contrario  fe  gli  adduce  va:E  non 
concedere  indifiintamente  , per  mezzo  d'  una  pruova  par- 
ticolare , come  vera,  una  propofizionc  generale,  a cui  po- 
co prima  a ragione  apertamente  fi  era  oppollo  , c che  da_. 
noi  poco  fa  generalmente  effer  falfa  li  c dimofirata , 

Ol ri  a che  non  fenza  fondamento  potrebbe  dirii , cht* 
egli  , allorché  s oppofe  all  Autor  della  propofizionc^  , 
•uon  iflava  ben  fondato  nelle  dimofirazicni,  per  le  quali  gli 
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contradiffc  ; perche,  fe  foflc  fiato  fòrte  sii  la  verità  di  ciò  , 
che  lì  conrendea,non  fi  farebbe  con  tanta,  debolezza  ritrat- 
tato a fronte d!  una.  ragione  adattata  a cali  particolari,  (co- 
me lì  è dimoflrato  ) confcAfandolì. cotanto  agevolmente.», 
convinto , e perfuafo 

Non  vale,  adunque  il*  replicarli' peravventura  3 favor- 
delMonfortc  : che  potendoli  concepire  1’  unità  dell’affo, 
ovver  pure.l'  unitaceli!  infinite  parti  iguali  della  predet- 
ta perpendicolare  all’  alfe  Tempre  vie  pili  picciola  indeter- 
minatamente, nc  nafehi  che  tutte  le  applicate  all’  affé  della 
parabola  li  pollino  inrcndercarimmeticamcntc  proporzio- 
nali, in  vigor  delle  feguenti  parole,  che  li  leggono.nel  IE„ 
Articolo  della  Lettera , cioè;  Ed  ancorché  nelle  parabole  gene- 
ralmente ogni  linea  , la  quale  è me^a  propor7jonale  tra  lo  pa • 
tamaro  , e /’  afe iffa  dell’  affé  fta  applicata-,  in  quefla.però  dii-, 
la  quale  E.  S.  fi  ferve , vengono  conftierate  quelle,  applicate  fò- 
le , che  cadono  in;  quei  luoghi  dell'  affé che  fono  defigna- 
ti  da'  numeri  impari  , li  quali  ancora  fono  infiniti  , a cau- 
fa  che  L'  unità  y con. la  quale  fi  difegna  il  parametro  puolc  an- 
che concepir  fi  divi  fa  in  parti  indivifìbili  , come  lofleffo  para- 
metro in  quella  e fpreffo-,.  Poiché,  lapredetta.linea  perpendi- 
colare, o lia  la  mentovata  unità,  fupponcndofi.comc.fi  vo- 
glia divifa,  e per  conseguenza  le  iguali; porzioni  dell’ affo 
come  fi  vogliano  minime , non  mai  tutte  le  applicate  dei- 
la parabola  faranno m aritmetica  proporzione,  ma  quello, 
fole,  che  dipenderanno.da’  numeri  quadrati  delie  particel- 
le minime  ( o fiano  indivifìbili  ,,come  al  Monfortc  piaco 
di  nominare  ) dell'  alle  , che  fra  di. loro  Tempre  fono  polle 
in  diffuguali  diflanze denominate  da’  numeri  impari  : ben- 
ché quelle  infinite  pollino  cfferc  , e lc  particelle  dell’ 
Tempre  viepiù  minime  per  una  continua divifione  , cheli 
può  intendere  dcJJafopradctta  linea  perpendicolare  per  lo 
vertice  della  parabola o dell!  unità,  del  parametro.detcr- 
minato.. 

E paffando  ad:  eliminare  per,  lo  lóro  principal  rifkffo- 
lc  poco  fa  notate  parolcdclla  mentovata  Lettera,  e fpezial- 
muue  ove  fi  legge  >,  In  quefla  però  della  quale  E.  S.  fi.  ferve: 
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«vemeno  confidente  quelle  applicate  fole,Ìbe  cadono  inque'im • 
obi  "dell' affé  , che  fono  de  fonati  da' numeri  impari  ec.  Io 
‘?cnza  fallo  mi  perfuado  , che  quando  il  Monforte  ciò 
fcriflc  , •volle  intendere  delle  applicate  a i punti  detratto, 
a’quali  vengono  a terminare  le  porzioni  afeifle  dinomina- 
te da’  nomeri  quadrati  : ‘cioè  le  fole  applicate  nel  termine 
della  prima  unità  , della  quarta  , della  nona  , della  dccima- 
fefìa  cc.,  che  fono  fra  di  loro  diflanti  per  una  porzione  d’af- 
fc  denominata  Aa'numeri  impari  j.,  5.,  7.,  p.  cc.,  come  po- 
co appretto  lo  dichiara  pi’u  apertamente  nel  f.  Articolo,  in 
cui  dice } Per  pruova  di  ciò  prendafi  t' applicata  conveniente 
a, Ila  ftui  ipotefr,  Ma  fe  mai  cotal  credenza  egli  avelie,  oltre- 
modo s’  ingaonarebbe  * Poiché  1’  Autore  del  libro , toppo* 
nendo  il  fuo  Metodo  generale  peri’  invenzionedi  tutte  le 
medie,  fra  due  quali  fi  vogliano  linee  rette  date:  (come  lo- 
divifa  in  tutto  il  fuo  libro, ed  cfpreffaraentc  nelle  Propofr/do- 
neV- 1 c XIII.  dellanuovacdizionc  ) Domandandoli,  per 
efempio  , le  due -medid  , delle  quali  in  virtù  del  metodo^ 
una  farà  1’  applicata  all’  atte  delia  parabola  , e I’  altra  la_a 
corrifpondence  afeitta , n* avverrebbe , che  nel  ca(o,ehc_» 
le  due  medie  fono  irrazionali  (come  accade,  quando  le  da- 
re non  fono  fra  di  loro  corno  numerocubo  a numero  cu- 
bo ) non  poterli  <lt  due  medie  irrazionali  per  lo  detto  me- 
todo ritrovare;coirie  ne  mcno-fi  ritrovarebbono  le  due  me- 
die razionali  fra  due  numeri  dati,  che  fiano  come  numero 
cubo,  a numero  cubo,  che  non  abbiano  per  efponenti  del- 
la loro  ragione  P unità  ed  un  intero  numero  cubico  ; ma_# 
ritrovarli  folamcnte,  o per -me’ dire,  fupponerfi  per  lo 
metodo  come  trovate  le  loie  due  medie  razionali  fra  duo 
date  , che  abbiano  la  ragione  dell’  unità  ad  un  intero  nu- 
mero cubico:  cioè  le  fole  razionali  fra  due  linee  cheabbia- 
no  la  ragione  di  1 ,a'$:dì  1 a’ *7:  di  1 ,*'64,  ec. , che  fo- 
no le  applicatele  1’  afeitte  dipendenti  da’punti  dell'  atte  4, 
p,  16,  ec.,  che  dall’  Autore,  quantunque  infinite  fi  fuppon- 
ghino , vengono  ftabilne  per  ipotefi  nella  cofìruzione  del 
problema  per  l’invenzione  dell’ altre  infinite  itncecubi- 
che  , quadrate,  eradicali  j fra  quelle  porte  ; cornea  ca.- 
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gion  d’cfemplo  fono  quelle , che  4’  Autore  cfprimc  nelinJ 
iudetta  Propofiyone  V.  fra  la  #C,  c la  DE  : e fra  la  DE  , 
eia  NJjl.  Si  renderebbe  dunque  fecondo  quella  limitazio- 
ne del  Monforte  non  folo  oltremodo  particolare  il  Nuo- 
vo metodo  , ma  affatto  mutile  perche  in  vigore  di  quella 
dichiarazione  , fi  tróvarebbono  quelle  fole  medie  , chej 
già  nella  conduzione  del. problema  fi  fon  fuppofte,  ed  an- 
tecedentemente conofciute,  e ritrovate  per  altra  firada. 
Quindi  è che  1’  invenzione  dell’  Autore  dovendoli  in- 
tendere generalmente  per  tutte  le  linee-date  : come  fi  vc- 
dcefpreflò  nella  citata  Proporzione  V. , e nell’  ufo  di  que- 
lla nella  Propofi%ione  XIII.,  fi  feorge  apertamente , che  il 
Monforte  con  le  dctte,parole  , con  accorta  deftrezza  lu- 
fingando  ,-ha  voluto  diftruggerc  in  tutto  quel  Metodo  , c j 
quella  invenzione}  che. pocoprima  fu '1  principio  della.» 
Lettera  efprelfamente  lodando  .,  ed  ammirando , come  di- 
mofirata  avea  approvata:  riducendola  vanamente  a trovar 
particolari  medie  razionali  fra  quelle  fole  linee, che  avran- 
no la  ragione  dell’ unità  ad  un  intero  numero  cubico.'deU’ 
unità  ad  un  intero  numero  biquadrato: ec.Come  per  efem- 
pio, ne  Ile  due  medie,fòno  la  radice  cd  il  quadrato  raziona- 
li fra  x,e8.  : fra  i,  e 27.:  fra  t,  e 64:  ec.j  che  dall’ Autore 
non  fi  ritrovano,ma  fi  fuppongono  nellaconllruzione  del- 
la fua  Propofizione Y.  per  fondamento  dell’invenzione  deli* 
infinite  altre  razionali , ed  irrazionali.  Onde  il  Monforte-» 
con  la  divifata  cfclufione,  o fia  limitazione  condanna  inte- 
ramente, e diftrugge  affatto  l’  invenzione  dei  Nuovo  me- 
todo , del  quale  Lui,  in  vigore  della  fua  prima  propofizio- 
nc  riferita  nel  primo  Articolo  della  fua  Lettera  , dovrebbe 
aver  l’ impegno  di  difendere  con  aperte  ,e  fodc  dimoftra- 
zioni. 

Non -fi  potrà  dunque  da  taluno  in  difefa  del  Monfor- 
te replicare,  che  quelli  non  fia  cotanto  difapprovatore  del 
Nuovo  metodo, che  non  redi  il  medefimo  in  piedi  per  queL 
le  applicate  fole, che  cadono  in  que’  luoghi  deli' affé, eh  e fono  de~ 
fignati  da  numeri  impari,  i quali  ancora  Jono  infiniti-,  Percioc- 
ché rifpondendo , fi  pregherebbe  il  domandarli  al  Moa- 
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forte:  Se  per  mezzo  di  quelle  applicate  fole, benché  infinite 
pollino  clTere.refli  in  piedi  il  Nuovo  Metodo  dell’Autore, 
e per  confeguenza  utile  , e di  qualche  vantaggio  per  l’ in- 
venzione delle  medie, non  dico  fra  due  quallìvogliano  rette 
date  ( che  Luì  già  efclude  dal  Metodo  , e per  confeguenza 
dalla  Propensione  XIII.)  ma  frale  dette  particolari  applica- 
te ne’  luoghi  dell'  alfe  , che  fono  defignati  da’  numeri  im- 
pari (che  Lui  acchiude  nel  Metodo  , c nella  citata  Propoli - 
^ionc)  E fc  a tal  domanda,  rifpondendo,  dirà,  mainò  : ver- 
rà a contradirc  a fe  licito , ed  a ciò  , che  nei  principio  delia 
Lettera  avea  indillintamente  approvato  per  vero  e per  di» 
inoltrato  : come  generalmente  dall’  Autore  fi  vede  propo* 
ilo  nelle  mentovate  Proporzioni  V.  e XIII.’,  c fc  allo  ’ncon» 
tro  dirà , mais!  : verrà  chiaramente  a manifcilarlì  per  poco 
pratico  , per  non  dir  altro , de’  modi  di  conofcerc , e ben 
diAinguere  le  verità  , cd  i matematici  raziocini  : confon- 
dendo l' ipòtcli  con  le  confeguenze  , e le  conltruzzioni  > 
che  fi  fuppongono  per  la  foluzion  del  problema  , con  lo 
verità  principale  , che  fi  propone  di  ritrovare . Ma  eden- 
dò  egli  fenza  dubbio  cofiretto  a rifpondere  per  quella.! 
feconda  parte  affirmativa  , reflringendo  l’invenzione^ 
a cali  cotanto  particolari  ed  inutili,  come  di fopra  lar- 
gamente fi  è divifato  ( perche  altrimenti  avrebbe  1’  inven- 
zion  dell’ Autore  generalmente  difapprovata , c non  già 
limitata  ) inoltra  fenza  fallo  di  non  conofcere , e di  con- 
fondere la  conltruzione  per  l’ invenzion  di  ciò  che  fi  cer- 
ca nel  problema , con  la  cofa  principale  che  per  mezzo  di 
quella  fi  va  trovanno  ; errore  che  da’  Seoialtici,  Petizione 
di  principio  vien  nominato  . 

E riflettendo  di  nuovo,  c fpezialmente  a quelle  paro- 
le del  IV.  Articolo  della  Lettera  di  già  addotte , con-  lo 
quali  alfcrifcc  , che  i luoghi  dell’  alfe  defignati  da’  numeri 
impari  fiano ancora  infiniti:  A confa  che  P unità  con  la  qua- 
le fi  difegna  il  parametro  puoi  anche  concepirfi  divifa  in  parti 
indivifibili , come  P ifiejfo  parametro  in  quella  efprejfo  -,  A Ho 
quali  parole , intcndcndofi  replicato  tutto  ciò  che  di  fopra 
con  altra  occafionc  contro  delle  arimmctichc  proporzio; 
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nah  applicate  alla  parabola,fi  è tirpollo  e ponderato,  fi  fog- 
giunge,domandandofi  al  Monforte:  fe  fupponcndofì  Puni- 
ta, o lia  il  parametro  , ridotta  all’  ultime  parti  indivifibili 
( che  Lui  nomina  ) poffa  mai  aver  ufo  nella  conftruzione^, 
c nella  foluzion  de’  problemi , per  mezzo  de’ quali  dall’ 
Autore  fi  pretende  di  trovar  medie  proporzionali  fra  duo 
qualfivogiiano  rette  determinate,  come  di  ragion  lì  richie- 
de , e dall’  Autore  medcfimo  fi  dichiara  nelle  fue  propofi- 
zioni . 

Inferifcc  finalmente  nello  fteflo  Articolo  jy.  dicendo  ; 
Ond'  è che  V opzioni  fatte  f opra  altre  ipoteft  non  fono  appli- 
cabili alla  fua  , come  fi  vede  mani  fellamente , che  fervendofi  gli 
Oppofitori  d'  una  applicata  , che  cade  nel  punto  dell'  affé  fega- 
to del  numero  z. , il  quale  non  é degl'  impari , ne  rifatta  per 
applicata  Y z ,e  poi  feguendo  il  fuppofto degli  medtfmi  Oppo - 
fuori , ne  nafee  , che  ti  triangoli , li  quali  fi  figurano  che  fieno 
fimi  li , abbiano  i lati  omologi  , r,  $,  Y 8 _ 1,7,  ovvero 
l , 7 , Y 8 — 1 , locche  è chiaramente  contro  gli  Elementi 
della  Geometria  , come  ogni  uno  può  conofcere  dalla  dimofira - 
Vone  della  X.  Propcfnfone  del  X.  di  Euclide,  e tutto  ciò  nafte 
dall’averfi  j celta  tra  l’infinite  quella,  che  non  conviene  alla  fua 
ipotefi  per  la  rifolu^ione  de'  problemi  che  fi  ha  propofti . Nel 
qual  luogo  piu  che  in  ogni  altre  traiucc  oltremodo  unac- 
cortiflìma  delire  zza , per  non  dire  malvaggità  dell’Auto- 
re delia  Lettera;  Poiché  con  le  notate  fue  parole, credendo 
far  dimoftranza  di  deludere  le  oppofiziom  fatte  da' primi 
Oppofitori,chc  nel  libro  fi  lcggono,perav ventura  una  dop- 
pia fi  ni  dima  arte  egli  ulà,con  la  quale  follemente  lulìngan- 
dofi  di  far  credere  al  vulgo,  ed  a’ me  no -intendenti  ,eilerfi 
in  grave  errore  dagli  Oppofitori  inciampato,crcdc  il  buon 
Uomo  far  dimoftra  mento  di  attribuire  a i mede  fimi  un  af« 
furdo  contro  agli  Elementi  di  Euclide  ; ed  in  effetto  coro 
illudiate  artificio,  o per  me’  dire , con  poco  , anzi  niente 
accorta  malizia , viene  a proponcrlo  contro  al  nuovo  me- 
todo dell’  Autore  , di  cui  Lui  vorrebbe  efler  riputato  di- 
fenforc,  ma  non  approvatore,  over  pure  efler  creduto  mal- 
levadore , ma  in  effetto  per  modo  veruno  non  effe  rei;  Inv- 
ale /.  p 1 per: 
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pcrcròchè  l’aflurdo,  che  Lui  infcrifcc  contro  alla  felfa  pro- 
porzione i,  3,  : : V8  — 1,  7 dagli  Oppofitori  comeatTur- 
da  fuppofta,  e riconofciuta : come  quella  che  dipendea  da’ 
triangoli , che  non  poflònoefler  rettilinei , come  dall’  Au-- 
tore  in  virt'u  della  conftruzione  della  fua  V.  Proporzione-, 
conceder  fi  debbono  ) lo  propone  per  altro  fondamenta: 
Cioè  contro  alla  Proporzione  X.  del  X.  di  Euclide  , o fia  per 
via  diverta  da  quella  per  la  quale  fi  notava  dagli  Oppofito- 
ri , che  l’ inferivano  contro  alla  Proporzione  XVI.  del  FA, 
E ciò  fà  per  due  maliziofiflìmi  fini . Primo  por  non  com- 
parire contro  al  fuo  intento  feoverto  difl'approvatore  deli’ 
invenzione  del  Nuovo  metodo  , contrade!  quale  verace- 
mente il  riferito  alfurdo  ( ed  altri  fimiglievoii  che  inferir 
fi  potrebbono  ) 1’  Autor  della  Lettera  artifìciofamcmej 
viene  a fcagliare  : come  fi  feorge  apertamente  dagl’  inten- 
denti. Secondo  per  dare  ad  intendere  alia  turba  de’  meno 
Mite  fi  di  quella  Scienza  , che  lo  sbaglio  contro  di  Euclidea 
fia  per  avventura  ptefo  dagli  Oppofitori, che  per  mezzo  de’ 
triangoli , eh’  cfli  figurano  di  lati  omoiogi  (come  Lui  di- 
ce Rincorrano  in  aflurdi  ; Credendo  il  mal  configliato  di- 
**  pingcrgli  preflò  del  Vulgo  cotanto  deboli,  che  pollino  er- 
rare sii  le  prime  fondamenta  di  coral  Scienza . Micoftoro, 
quantunque  in  cotefta  occafione  fi.  ficn  moftrati  modelli  : 
perciocché  cotali  ii  loro  dovere  c la  bifogna  gli  coftrignc- 
va  Rfan  fapercal  Monforte  , che  fon  pili  forti  di  cidch’ci 
crede,  almeno  perche  hanfaputo  conofccre  iifuo  debole» 
cosi  nella  prefentc  occafione,  come  nelle  preterite,  nelle.» 
quali  vanamente  fi  è lufingato,  che  abbian  per  avventura 
creduto  per  nuovi  que’  ingcgnofifiìmi  ritrovamenti , c le 
magnifiche  invenzioni  d' egli  da  molto  tempo  prima  da* 
loro  veraci  Autori  divulgati  Micrometri , e di  già  molti 
anni  avanti  pretefe  fcopcrte  delle  paraliafò  delle  Stelle.» 
liflfe  , c modi  da  milurar  la  terra,  e i corpi  ceiefti,  ed  altre.» 
dottrine  da  Lui  riferite  per  avventura  come  cofc  nuove;  e 
che  abbian  ricevuto  per  utile  e vantagevole  alla  pratica  la 
fua  rinomata  Trigonomatria  Geometrici  exbibita  abfque  ufi* 
tabularmi  che  non  contiene  piu  di  ciò  che  fi  raccoglier 
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dall’ antica  dottrina  Geometrica-ceotica  de  i Dati  di  Eu-^ 
elide , largamente  poi  divifata  dal  Gran  Franceièo  Vietai» 
nel  cap.  19.  del  tib. 8.  delle  Varie  Rifpofte  Matematiche , « 
da  altri  Autori:  che  difeendendofi  poi  alla  pratica  di  de- 
terminar per  numeri  le  ragioni  degli  angoli  perla  mifiira 
de’  triangoli  ( ciò  che  comunemente  vuol  dire  Trigono- 
metria ) per  isfuggir  V ufo  delle  tavole  , che  fupponendo 
il  raggio  del  cerchio  divifo  in  10000000.  parti  iguali , ol- 
tremodo fi  avvicinano  alla  verità  delle  mentovate  ragioni, 
che  quafi  Tempre  fono  incomtnenfurabili , fi  riduce  all’an- 
tico ufo  di  indurare  per  mezzo  del  vuigatiflimo  quadrato 
geometrico  ; nel  qualc  il  lato,o  fia  il  raggio  del  cerchio', 
che  fi  può  intendere,!! fuppone  divifo  in  1000.  parti  igua- 
li : che  preflò  gl’  intendenti , vuol  dire  , fervidi  di  tavole 
affai  piò  imperfettiffime:  come  fi  vede  nell’  Opufcolo  dato 
alle  fiaropc  , non  già  dall’  Autore  , ma  dal  dottiflVmo  Sig. 
Luca  Tozzi  nell’  anno  1704. 

Siegucncl  V.  Atticoio  con  quelle  parole;  Per  pruova  di 
ciò  penula  fi  l'  applicata  conveniente  alla  fua  ipoteft , e fia  per 
e f empio  quella  che  fifa  nel  punto  dell’  afe  indicata  dal  fecondo 
impare  5,  la  quale  il  fuo  quadrato  è 4:  onde  il  cubo  farà  8, 
in  tutto  come  V.  5.  dimoflra  , e femprefi  trovano  vere  le  fue^ 
propofzjoni  , quandoché  prendano  l'  applicata  a i luoghi  coni 
venienti.  Con  le  quali  , dubbiando  per  avventura  l’Au- 
tor  della  Lettera  , che  i fuoi  giudici  di  fopra  con  idee  co- 
tanto fra  di  loro  contrarie , e con  illudiate  parole  pronun- 
ziati, nonaveffero  a cagionargli  alcun  pregiudicio  coll’ 
eiier  riputato  feoperto  approvator  generale  del  Nuovo 
metodo;  credendo  dicoprirfi  con  cautela , fi  difeuopre  in 
quello  Articolo  a tutti  manifcfto  difapprovatore  del  Meto- 
do generale  , ed  approvatore  evidente  in  particolare;  onde 
fi  conferma  poco  intendente  difeernitore  della  conitruzio- 
ne  , che  fi  fuppone  per  l’ invenzione  del  Metodo  , da ll'in- 
venzionc  principale  che  fi  propone  > dichiarando  aperta- 
mente in  quello  Articolo  Tempre  vere  le  propofizioni  del 
t,Nuovo  Metodo;  c pcrciò  ritrovarlì, non  già  fupponerfi  la 

radice  zy  il  quadrato  4,  ed  tl  cubo-  8,  che  lui  adduce  a ca- 
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fc ion  d’ cfempio:  e così  dell’altre  applicate  a’  luoghi  con- 
venienti dell’  alfe:  comedi  Copra  in  rifpofta  del  IV.  Artico- 
la largamente  lì  è di vifato . 

E laCciando  il  VI.  Articolo,  nel  quale  con  vane  ragioni 
non  lafcia  d’infingerfi  affettati^  fallaciflimi  argomcnn,per 
mezzo  de’  quali  pretende  di  far  credere  , che  l’ Autor  me- 
defimo  abbia  voluto  intendere  il  Tuo  Metodo  per  le  fole*» 
ordinate  a’  numeri  impari  dell’  alTc,  cfcludendo  tutte  le  al- 
tre applicate  a’  numeri  pari  ( per  fervirmi  della  fu  a frafe  ); 
cola»  che  non  mai  elfo  Autore  lì  ha  potuto  immaginare,  o 
giammai  ha  potuto  aver  in  animo  di  dover  dire,  fò  palTa®- 
gio  all’  altro  Articolo  della  Lettera  . 

Nell’  Articolo  VU.  fi  legge  cosi;  E' fimi  Intente  ingeguofa 
e dotta  la  rifpofta  , che  VS.  ha  fatto  all’  altra  oppofigione  co  tu* 
U gliele  fi  pretendea  provare,  che  li  cubi  non  poteffero  termi- 
nare nelle  rette  ftabilite  per  loro  limiti , e perciò  a loro  arbi- 
trio aliavano  alcune  lince  , che  faccffero  angoli  acuti  con 
applicate  alla  parabola  , prodotte  fino  alle  lince,  termini  de' 
<ubi  ; perche  quando  quefte  linee  formano  gl'  angoli  che  gli 
awexfar]  a loro  arbitrio  vogliono  , potrà  un'altro  dire , che  in 
vece  d'angoli  acuti  li  vuole  retti  ; e quando  quefta  linea  poi 
aveffe  da  ejfere  il  termine  de'  cubi , ne  feguirebbe  , che  cubi  di 
radici  diverfe  , dovefficro  ejfere  tra  loro  uguali , lo  che  è impof- 
fibi le  . Dunque  bi fogna , -che  quelle  rette  ''non  fi  piglino  a cafo, 
ma  debbano  pajfare  per  li  punti  ftabiliti  per  i termini  de'  cubi . 

O quante  belle  rifleifioni  potrebbor»  farli  contro  alla  cra- 
ziofa  difefa,  che  il  Monforte  in  quello  Articolo  fi  e ftudiato 
di  fare , non  sò  fe  contro  agli  Oppofitori  ovver  pure  con- 
a follò . Ballerà  J>er  ora  il  replicarli  che  fc  un’  altro 
alla  fuppolizione  arbitraria  , o fia  geometrica  confiruzzio- 
nc  degli  Oppofitori  (con  la  quale  mediante  l’angolo  acuto, 
che  geometricamente  s’intende  deferitto  , difeuoprono  la 
fallacia  dell’  argomcntodella  Propofnfone  V.  dell’Autore  ) 
rilpondcndo  non  volere  le  notate  linee  che  facciano  ango- 
li acuti  con  le  applicate  allungate  cc.,  ma  che  con  quello 
formino  angoli  retti  ; fi  direbbe  elfcr  Collui  un  innocente  , 
per  non  dire  indotto  dell’arte  di  argomentare  in  Geome- 
tria; 
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cria  : e che  perciò  erri  in  Logica,  ed  in  Matematica:  e che 
non  fappia  ancora  che  le  conftruzioni  in  Geometria  ( pur- 
ché non  fiano  impolììbili)per  le  quali  fi  cerchi  di  dimoia- 
re una  verità,  o una  falliti  nafeofta,  fieno,  a guifa  de’  mezzi 
termini,  riferbate  al  foloarbitrio  di  chi  argomenta,  indriz- 
zatc  al  fola  fine  , che  fi  cerca  •,  e che  in  cotal  forma  oppo- 
nendoli, fia  lo  ftelfo,  che  opponerfi  a tutti  i Matemateci, fi- 
no allo  Hello  Euclide  nella  maggior  parte  de’fuoi  Teoremi, 
ne  i quali  per  dimofirare  le  verità  , che  in  quelli  propone, 
fi  avvale  di  particolari  ed  arbitrarie  confiruzioni  j Come  a 
cagion  d’ efeinpio,  tralafciando  infinite  altre,  nella  Propoli- 
%ione  31.  del  1.  libro  degli  Elementi , nella  quale  Euclidea, 
volendo  dimofirare  che  in  ogni  triangolo  , gli  angoli  in- 
iieme  fiano  iguali  a due  angoli  retti,  taluno  gl'  impediflo, 
o gli  turbaffe  la  confiruzionc,  cheantipone  per  far  chiara.» 
la  fua  dimofirazione  (nella  quale  a fuo  arbitrio , vuole,  che 
fi  tiri  da  uno  degli  angoli  del  triangolo  una  parallela  al  la- 
to oppofio  (dicendogli,  non  volerla  altrimenti  parallela.», 
ma  obbliqua  al  lato  predetto  ec.  Si  dimanda  al  degniiiimo 
Autor  della  Lettera, che  cofaacofiui  giammai'rifpondc- 
rebbe  Certamente  , che  chi  rifponde  in  cotal  forma  fia_j 
poco  pratico  in  Geometria,  e che  non  intenda  il  modo,  e_* 
le  fondamenta  di  argomentare  non  folo  in  Matematica,  ma 
in  tutte  le  Difcipline  , nelle  quali  fi  tratti  di  feoprire  uixo 
errore  , o una  verità  nafeofta  di  che  che  fia.  Errò  dunque  il 
Monfortc  in  Logica  , e fpezialmente  nelle  fondamenta  di 
ragionare  in  Geometria  , quando  , fimiglievoli  oppofizio- 
ni  inventando  , fcrific  cotefto  Articolo  della  fua  Lettera;^ 
ciò  non  fi  dice  autorevolmente  nelle  brigate  ove  non  fia  . 
profelfore  , che  afcolti  : come  tal  volta  il  Monfortc  cent- 
rando fi  fe  fcntirc  : ma  collantemente  fiferive  agli  inten- 
denti : Or  quello  si  che  potrebbe  dirli  errore  contro  degli 
Elementi  della  Geometria  , e non  già  il  decantato  alfurdo, 
peravventura  figurato,  prefo  dagli  Oppofitori  coatro  lij 
Propostone  xde  1 X. 

L' Articolo y 111.  feguente  , che  comincia  ; Perquel  eh' 
altri  dicono  ec. , contenendo  ragionevoli  rifpoile  ad  Oppo» 
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fìzionid'Altri , non  mai  da’  primi  Oppoficori  intelò  , non 
che  approvate  , fi  parta  al  Seguente  Articolo. 

Nell’  Articolo  IX.  fi  legge  : Con  gl'  ifieffiprincip}  ba  dot - 
tiffim amente  fciolte  tutte  le  altre  oppofizjoni , che  nafeono  dall * 
aver  quelli  fatte  le  applicate*  loro  modo , e non  fecondo  la^» 
deferitone  fatta  ad  imitatone  di  Galileo , ma  da  U.S1.  ridot- 
ta a Geometrica  , confederando. I' effe  della  parabola  divij'o  fe- 
condo /*  ordine  de'  numeri  impari  deli'  unità  , e la  paralella. * 
all'applicate  divife  in  parti  uguali , lafciando  da  parte  ogni  con - 
fideratonc  de ’ corpi , e de'  loro  moti  .11  Monfortc  , avendo 
di  già  negli  Articoli  antecedenti  con  la  detta  fua  limita* 
zionc  diftr-utta  affatto  tutta  l’invenzione  del  Nuovo  Meto- 
do , come  di  fopra  fi  è dimoflrato,  dichiara  su’J  principio 
di -quello  Articolo  , fciolte  tutte  le  altre  Opposizioni  ; e ciò 
fecondo  il  divifato  fuo  parere,  da  noi  non  fi  niega  ; Poiché 
in  vigore  della  fua  limitazione  , non  rertandoin  piedi  per 
niuna  parte  il  Metodo,  manca  per  confeguenza  agli  Oppo- 
sitori, ed  alla  contelà,  il  foggetto  di  evi  fi  tratta  . 

Sicguc  poi  nel  medefimo  Articolo,  dichiarando  , la  pa- 
rabola del  Galileo  dall'Autore  del  Metodo  cflerfi  ridotta  a 
Geometrica;  Suppone  dunque  la  prima  crter  meccanica, e la 
feconda  Geometrica  , avvegnaché  deferitta  ad  imitazione 
della  prima  ; e la  ragione  , che  nc  adduce  fi  c:  che  quella.» 
del  Galileo  dipenda  dalla  confidatone  de'  moti  de'  corpi  ,c 
quella  del  Nuovo  Metodo  dalla  confidcratone  dell’ afe  della 
parabola  divifojeeondol'  ordine  de'  numeri  impari  dell  unità , 
e della  parallela  all’  applicate  divife  in  parti  uguali ; come  in 
quello  Articolo  fi-  legge;  benché  1’  Autore  nella  I.  Propoli* 
zione  del  fuo  libro  la  consideri  eziandio  deferitta  dalia., 
confiderazione  de'  moti  de'  corpi . Nel  qual  luogo  , ri- 
spondendo , fi  nota  , che  le  mentovate  parabole  eliènziat- 
mente  convengano  neH’invenzione  della  lor  descrizione, 
c per  confeguenza  nella  lor  perfezione  ; Perciocché  per  1* 
uno  e per  l’altro  modo  igualnacnte  fi  vengono  a ritrovare 
infiniti  punti , che  appartengono  alla  parabola  geometrica 
Apolloniana  : come  dal  Galileo  medefimo  fi  dimofira  nel* 
la  PropoSìzionc  prima  del  Dialogo  IV.  delle  NuOVC  Scien- 
te; 
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ze  j onde  l'abbaglio  del  grudicio  dipende  dal  fupponero 
T Autor  della  Lettera  , che  la  prima  , intendendoli  de- 
ferirla dalla  confidcraztone  de’  mori  de*  corpi  , fii  mec- 
canica» e la  feconda  per  via  d intcrfecazionedi  lince  rcttef 
divenghi  geometrica  j quando  per  via  dell’  una  e dcll'aitra 
descrizione  , che  Semplicemente  fi  confiderà,  e s’intender 
con  chiarezza , fi  confeguifcc  ugualmente  lo  (ledo  effetto 
dell'invenzione  degl’infiniti  punti  appartenenti  alia  para- 
bola geometrica  , mediante  la  confidcrazione , nell  uno  e 
nell’altro  modo  , ufata  dell’intcì'lccaztone  -delle  tante  vol- 
te mentovate  lince  perpendicolari  ed  applicate  tirate  ec., 
che  dai  Galileo  s’intendono  geometricamente  defignater 
gèr  determinare  M direzioni , e Icquanutàde  moti,  de? 
tempi,  de’  fpazj  cc.,  per  le  fi»c  am tmrabili/peculazioni in- 
torno al  moto;  .-come  fi  pu  ù r iconofccre  pel,  luogo  fbpfa- 
citato,  ed  altrove.  Senzache  ogài.lincja  gcQmctrÌca,nclIa_» 
fua invenzione , fi  deve  intendere  come  dclìgriata',  o pro- 
dotta da  moti  de’piinti  geometrici,  che  accorpi  fi  pofibno 
ad  arbitrio confidérareT/ 

Si  da  finalmente  termine  alfe  Oficrvàzioni  s'u  quella-* 
Lettera  ) facendo  una  (bla  rifleflìone  (òpra  tutti  gli  Artico - 
li,  che  rimangono)  cioè,  che  io  Scrittore  dieliì,  inoltrando 
che  tutti  i cubi  dell’  ordinate  alla  divifata  parabola  cubica* 
il  cui  parametro  fia  prefo  per  unità  , fiano  in  arimmctica-* 
proporzione , ha  voluto  per  avventura  con  artificio^  in- 
duftria  dar’  un  faggio  a’  Profclfori  ,chc  Lui , conofccndo  t 
veri  luoghi  del  propodo  Problema  delle  medie  continue.» 
proporzionali  fia  due  linee  date  , con  la  fua  Lettera  non^ 
abbia  potuto  generalmente  approvare  il  Muovo  Metodo, 
come  per  utile, e per  vero  l’  avea  approvato  ne*  divifati  ca- 
li particolari,  nc'  quali  figli  Irà  certamente  errato , corno 
parimente  in  pili  d' un'  altro  luogo  è caduto  in  errori  , fe- 
condo ciò , che  di  Sopra  eoa  cvtdeaza  largamente  fi  è di- 
mediato- 
la Napoli  i i.di  Novembre  17 ir- 
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//  Sig»o? ’•  Abitini  veli'  antecedente  Jua  Lettera  cita  l $ 
• propòjrzfofti  e XHL  deìl'  Autor  del  Metodo ; ed  • 

; ‘ 4l  il  Signor  •BoricHi  netta  feguente  Rifpofiafà  * - J 
molte  citazióni  di1  proporzioni y e di  pa\ 

' ‘ / ’-i&f  ne  Idei  me  àejìmo  Autore,  le  qua - t 

* li  tutte  Jì  devono  intendere  , , _ i|(,  . ì lt 
ur|)yi  \ del  Nuove  Metodo'jìami 
' ' paio  nell'  anno 
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PAOLO  BONELLI 

i w • i . » / ~ ✓ «* * f Ti  . » \ ' h f < 

- PROFESSORE  fai  MEDICINA 

* • - i 1 > v ! - *’■  T , . ' ' . ; " . • j e:  t»  r*\ 

Alle  ojferv azioni  fatte  dal  Signor  AgoJUno  Ariani 
sìid'  una  Lettera  del  Signor  Arthnio.Morforte. 

Gli  farebbe  co  fa  certamente  convenevole 
molta  al  decoro  di  quella  Città  di  Napo- 
li Tempre  -,  e in  ogni  tempo  madre  fecon- 
da di  dortiflimi  , e virtuofilTimi  uomini, 
fc  vedendoli  comparire  in  pubblico  una 
fcrittura  * quanto  è quella  , pochi  giorni 
> !:-■  fu  no. data  alle  (lampe  dal  Signor  Agoftino 

Ariani  ; nella  quale  con  modi  y c con  arte  non  fola*  u far  fi 
da  ben  coflumati  uomini , tenia  ofeurar  (a  (lima  » che  i Si- 
gnori Luca  Tozzi , ed  Antonio.  Moq forte,  mercè  le  loro 
virtuofe  Opere Vlianno acqui (luta  ,;sh’  ogni  buon  cittadi- 
nerfi  alzaffe  a reprimere  i 1 Tuo  troppo  ardire* Laonde,  per- 
che io  mi  vanto  de  1 titolo  di  Scolare  di  quelli  Signori  non 
'hò  potuto  inciti  raffrenare il mio  zelo,  nulla  curando  l’in- 
dignazione, che  i fudetti  Signori  prenderanno  contro  di 
me , (degnando  forlì , che  alcuno  prendala  jar.dtfcìà  jhd 
dato  di  mano  alla  penna  per  i (velar*  non  fola  mente  i gra- 
dinimi mòri  in  Geometria , ne’ quali  TAriani  cade  iiu* 
ogni  propofihionc  , cli’  afluroe  in  quel  foo  ferittQ  $ pia  per 
icodvincerlo  «Intesi  di  raenfogna  in tutte  te  cofc*  ch’afieri- 
fcc  contro  ledegniflìme  Opere  , e contro,  la  conofciuta*» 
dànccrità  del  Signor  Montone»  . - . < 

Quello  pubblico  prafe(forefdegBaro  , non  a ragione, 
perche  ’l  Sig.  Monforte  lo  hà  in  una  fua  Lettera  .direna  al 
Sarte  /.  Sig.  ’ 
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Sig.  D.  Pi'olo-MàttiaDom  Autore  del  Nuovo  Metodo  , tc. 
liltimamcmcdzroaiialuccaccufato  d'avere  nelle  fue  ob- 
biezioni a quello  fatte  , errato  direttamente  contro  gl’  cle- 
menti della  Geometria  , fi  sforza  a tutto  Tuo  potere  di  na- 
fconder  Cotto  le  tenebre  di  finte  accula , che  dà  al  Signor 
Manforte  , i fuoi  troppo  roaoifcfti  errori  : c non  s* avvede 
if  mifero , che  fà  cornei'  ucello , che  batte  le  aie  uel  vi- 
fchio;  perche  tentando  di  nafeondere  un  fuo  errore,  in- 
ciampa in  infiniti  altri  ; e procurando  di  porre  avanti  gl’ 
occhi  del  vulgo  la  polvere  a fin  che  non  vegga  la  fua  igno- 
ranza , cadendo  in  infinite  contradizioni  ne’  fuoi  aduliti  , 
ia  fa  piti  chiara  , e manifcfia  . 

Vorrebbe  egli , che  '1  vulgo  fi  perfuadefTe  di  leggieri, 
che  '1  Signor  Monforte  con  arte  foprafìna  lufinghi  l'Auto- 
re del  Nuovo  Metodo,  mentre  che  ne  conofcc  1*  infuflt- 
Acnza;  e ciò  perche.  Capendo  ben  egli  di  quanto  pefo  fieno 
- le  approvazioni  d’  un  tatù'  uomo,  non  sa  , quando  confef- 
ih , che  *1  Sig.  Monforte  veramente  1*  approva , come  gi  u- 
fiificarfi  con  coloro,  co’ i quali  con  tono  raagiftrale  lui,  ed 
altri  hanno  aderito  , che  l’ errore  ndi*  Opera  dell’  Autore.» 
fi  conteneva  era  si  chiaro , ed  evidente , come  chiaro , ed 
evidente  è 1’  errore  di  chi  dicefle  x,  e j fan  7 . 

All’incontro  poi  vedendoli  chiaramente  nella  lettera 
del  Sig. Mohfbrre  , ch’egli  nonlufinga  1’  Ariani  intorno 
all’  errore  manifefio , che  hà  prefo  contro  gl’  clementi  d* 
Euclide:  è di  meftieri  dice  1*  Ariani  frà  fe  fiefTo,  di  far  cre- 
dere , che  '1  Monforte  non  hà  intefo  le  proporzioni  dell* 
Autore  del  Nuovo  Metodo;  e nulla  pensando, che  inciam- 
pa in  una  contradizione  chiara  agi’  occhi  d'  un  fanciullo; 
lo  defidcra  lufinghiere  in  ver  1’  Autore;  c fi  sforza  di  farlo 
comparire  nello  (ledo  tempo  ingannato  dallo  fieifo  Autore. 

1 In  fine  lo  vuole  ora  ingannato , or  condcfcendenccj, 

fecondo  che  li  viene  in  acconcio  a’  fuoi  fini  ; fini  fra  loro 
tanto difeordi,  c ripugnanti,  che  non  può  mai  accordar- 
li ; e ciò  vanamente  tentando  non  s' arrotlifce  di  tacciar 
le  Opere  d'  un  tanto  uomo  , quanto  è il  Sig.  Monforte  , e 
quelle  tacciando  offendere  infieme  la  filma  del  Sig.  Tozzi, 
*3*2  uomo 
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uomo  tanto  celebre  per  le  fue  virt'u,  e per  le  cariche  da  lui 
occupate  , facendolo  reo  d’  aver  pubblicato  la  Trigono- 
metria abfque  ufu  tabular  ut»  del  Sig.  Monforte,  e che  al  fuo 
dire*  era  un  opera  tolta  da  Vieta.  Noi  all*  incontro  iiu» 
quella  Scrittura  pili  finccramentc  operando*  c pili  giullo 
metodo  , ebe  lui  feguendo , dimoftreremo  con  evidenza  , 
che  ’1  Signor  Ariani  in  quella  frittura  da  lui  fatta  fi  è da- 
to a divedere  poco  intelligente  nella  Geometria  ,.chc  pro- 
feto, e fallo  accufatore  degl’  uomini  onorati , dotti,  e nell’ 
Europa  intera  celebri , e ben  conofciuti*  ficcotnc  del  Sig. 
Monforte  particolarmente  dà  teftiraonianza  il  Sig.D.Gia- 
como  Capecelatro  degniflimo  Caftellanodcl  Callellodeir 
Uovo , e Cavalier  d’  alta  ftima , c mio  gran  padrone  , che 
flando  fopra  l*  armata  Inglcfc  nel  tempo,  che  militava  net- 
la  Spagna. , tutti  q.uei  officiali  l’ addimandavano  fecooo- 
fee va  il  Sig*  Monforte  , c con  ammirazione  afcoltavana, 
eh’  egli  non  conofcefle  un  uomo  , eh’  era  pia  celebre  m_» 
Londra,  e in  tintele  parti  del  Settentrione,  che  nella  Italia 
ftcto.Adunque  ritornando  al  noftro  propclito  d imo  flr  e re- 
mo , che  1’  Ariani  fi.  èdato  a cono  tee  re. niente  ùweld  del- 
le cofc  geometriche  , c di  coftume  poco  onefio  in  cià  che 
riguarda  la  morale.  E perche  1’  accufe  , ch’egli  dà  al  Sig. 
Monforte  fon  la  maggior  parte  contro  l’  approvazione^, 
eh’ egli  hà  fatto  del  Nuovo  Metodo:  noi  feguendo  1’  or- 
dine , eh’  eglifteflo  hà  tenuto,  comincercm©  1’  efame  del- 
ie fudette accufe  dal  principio  della  fua  Lettera  - 

Intinta  la  fua  lunga  diceria,  che  comincia  dalla  pa^ 
ginaptima,cfinifcealla  pagina 8 U buon  profeflòre  fi  sfor- 
za dimofìrare , che  ’l  Signor  Monforte  abbia  ammeto  fen- 
za  ragione  una  propofizione  fai  fa  per  fua  natura,  la  quale 
c la  Vi.  e 1’  XI.  Propofizionc  dell’  Aurore  del  Nuovo  Me- 
todo, dove  dimollra  m diverfi  modi,  che  le  infinite  appli- 
cate alla  parabola  fono  in  proporzione  aritmetica  j c fi  af- 
fatica di  dar  ad  intendere,  che  ’l  Signor  Monforte  non  ap- 
prova in  tutto , ma  limiti  in  certi  cali  particolari  il  Meto- 
do  dell’  Autore  ; e per  far  credere  ciò  , dice  ; che  quantun- 
tunque  fu  vero , che  nella  parabola  fi  pojfano  confiderart  infini - 
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tc  applicate  all'  a[fe  in  continua  proporzione  aritmetica , come 
fon  quelle  , le  quali  dipendono  dalla  perpendicolare  tirata  all’ 
affé  del  vertice  della  parabola  ; non, perciò  da  quello  ne  adi- 
viene , che  le  infinite  applicate  alia  parabola  fiano  in  pro- 
porzione aritmetica  . 

Ond'c  che»  al  fuodire  , il  Signor  Monfortc  hà  am- 
meifo  per  generale  , una  propofizione  particolare  : Impe- 
rocché , benché  nella  parabola  AME,  vi  fieno-tante  ap- 
plicate in  -proporzione  aritmetica  , quante  fono  le  partì 
Tav.  IV.  «iella  KX  , le  quali  ancora  faranno  infinite  , perche  la  KX 
Pi.  XXVI.S’  *nr«^e  divifa  in  parti  infinite  ; non  pereto  da  quello  fi 
deduce.-,  «che  le  applicate  infinite  alla  parabola  -fiano  io> 
proporzione  aritmetica  generalmente  ; perche, oltre  a_, 
quelle  infinite,  ve  nc  fono  > al  fuo  dire,  altre  infinite  ; c 
perciò  accufa  il  Sig.  Monfortc  d' aver-amtnefla  una  propo- 
rzione particolare  per  generale;  e la  ragione  per  la  quale  » 
-a  fuo  credere  , ve  nc  fono  altre  infinite  è iafeguente» 

Se  le  afcilfc  dell’  alfe  fono  nell'  ordine  de'  numeri  irti- 
pari  cioè  x,  j, 5,  7;  c le  applicare  , o fiano  le  radici,  nell’ 
ordine  dc'tiumeri  pari  1,  z,  *,4;  c femprc  dividendoli 
quanto  fi  voglia  i’  alfe,  ed  il  parametro  in  parti  infinite  , 
fi  potranno  lempre  'intender  altre  applicate  di  -mezzo, 
cioè, che  fra  f,c  $,-pcr  cfempio,vi  fia  Tempre  il  2,  fra  j,c  jr, 
vi  fia  il  4;  c cosi  fempre  ; per  la^ual  cola  giammai  fi  puoi 
venire  all'  ultima  divi/ìone-dcllallc,  e del  parametro:  ond’ 
è che  mai  la  paratola  fi  puoi  intender  tutta  ripiena  d infi- 
nite applicate,  c da  quello  ne  deduce  , che  ’1  Sig.  Monfor- 
te  abbia  ammdfa  una  propofizionc generale  ch'ai  fuo  dire, 
è particolare;  così  die' egli  nella  pagina  2,  dove  comincia; 
Per  mez^o  della  qual  dichiarazione  , credendo  tl  Monfùrte  con 
cautela  compiacere  all'Autore^  fino  al  principio  della  pagi- 
na J,  dove  finifee  con  dire:  Fra  laprimay  c la  feconda  appli- 
cata aritmetica  fc  n'  intenderanno  $;  fra  la  2,  e la  j,  K\  fra  la 
3>e  la  4>7:e  cos‘  indefinitamente  fecondo  l'ordine  de' numeri  im- 
pari fe putriti , le  quali  non  mai  con  le  infinite  prime  applicate 
aritmetiche  formeranno  aritmetica  pro?reJJionc  . 

Ora  il  buon  Profdlorc  non  vede,  che  da  tjucfto  ruo 
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torto  'raziocinio  nenafce  confeguenza  tutta  contraria  a_» 
quella  , eh'  effo  ne  deduce  ; perch’  egl’  immagina  dedur- 
ne , che  tutte  le  infittite  applicate  alla  parabola  non  polfan 
cflerc  in  proporcene  aritmetica,  e quello  che  Tene  de- 
duce fi  è » che  la  Tua  propofizionc  repugna  ad  Apollonio , 
al  Metodo  degl’  indivifibili , ed  a Galileo  . 

Ripugna  al  Metodo  degl'indi  vifibili;  perche  fe  è vero, 
com’ Egli  dice  , che  Tempre  fi  pollano  intendere  altre  ap- 
plicate di  mezzo  fra  le  impari,  mai  fi  puoi  giungere  all' 
ultima  divifione  nell’alTc,  perche  alla  fine  le  applicate  infi- 
nite fon  quelle  , che  dividono  1*  alfe  in  parti  infinite  ; e fej 
quefie  non  pofiono  occupare  tutti  i punticeli*  alfe , 1'  afle_> 
non  fi  puoi  mai  intender  fii  vifo  in  parti  infinite;  dunque 
una  linea  retta  nonfi  puoi  intender  divifa  in  parti  infinite, 
ciò  che  ripugna*!  metodo  degl’  indi vifibili.,  nei  quale  fi 
vuole  , eh’  ogni  linea  retta  terminata  fi  polla  intender  di- 
vifa in  parti  infinite  » 

Ripugna  ad  Apollonio  , perche  fe  P alfe  non  fi  puoi 
dividere  in  punti  infiniti  , mentre  Tempre  vi  rimangono 
punii  fra  gl' ìmpari,  da’ quali  fi  potranno  intender  tirate 
altre  applicate;  dunque  da  ogni  punta  deU'alfe  non  fi  puoi 
effettivamente  tirare  un  applicata , la  quale  fu  media  fra  1‘ 
afcilfa  , e T unità  , come  vuole  Apollouia  » 

Ripugna  a Galileo  , perche  feda  ogni  punto  dcU’affe 
non  fi  puoi  tirare  un  applicata  , la  parabola  confiruita  nel 
moda  di  Galileo  , non  e parabola  ; fi  vede  da  tutto  quello 
che  ’l  buon  profclfore  non  intende  Apollonio,  ne  Galileo, 
nc  il  Metodo  degl’  indi  vifibili , nc  la  natura  dell’  infinito  ; 
perchè  Tela  intendere  averebbe  veduto , che  nell’  infinita 
divifione  dell’  alfe , e del  parametro  > anco  fecondo  l’ordi- 
ne.de’  numeri  pari , c de’  numeri  impari»  fvanifeono  le_j 
differenze  fra  gl'impari,  e li  pari  ficcomc  infegna  Galileo, 
e fìccome  hà  infegnato  l’Autore  del  Metodo  nella  confi, 
derazione  prima  «alia  Tua  prima  propofizione. 

Si  vede  poi  ,,ch'>Égli  non  hà  intefu  V Autor  del  me- 
todo , perchè  alferifce  con  una  franchezza  d'animo  a lui 
fqlita  , che  non  fi  puoi  provare , che  dividendoli  Talfe  in_» 
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infinite  partifuguali , ancorché  minime , le  applicate  fiano 
in  proporzione  aritmetica  . quando  l’Autore  lo  hà  provato 
nella  VL  Propofizionc . dividendo  la  linea  AG  perpendi- 
colare ad  AD i e «eli’  XI.  Propofizionc  , dividendo  4’aflìt 
AG  in  infinite  parti  uguali, com’egli  vuole, ed  egli  lo  dice 
con  Icfcgucnti  parole  alla  pagina  terza  . Conciofiacofachc 
per  poter  fi  dire,  che  le  applicate  all'  offe  della  parabola  fieno  in 
proporzione  aritmetica,  bi fogna  provare  , <be  dividendofi  Vajfi'e 
in  infinite  parti  uguali , -ancorché  minime  , ottiene  fichi  una  in* 
finita  aritmetica  progrcffionc  , tutte  le  infinite  eorrifpondcnti 
applicate  fieno  in  progrefione  aritmetica  ( come  avviene  nel 
triangolo  ) lo  che  è imponibile . 

La  dimoftrazione  poi  ,ch’  egli  fa  di  quella  Tua  prete!* 
imponibilità  è rutta  falla , a cagion  che  fi  oltina  a voler 
prendere  in  numero  i quadrati  intercetti  -fra  quelli , che_> 
nafeono  dalle  radici  de’numori  impari, cioè  fra  4, e 9,  fra  9, 
e 16;  e che  fiacosi  Egli  dice.  Come  generalmente  fi  dimofilra 
r.cila  ficguente  ferie  aritmetica  1 , z , j , 4 , 5,  6,  Jf&c.  c/;e_. 
puole  chiaramente  rapprefientare  detti  rettangoli. 

Ora  ciò  egli  facendo  altra  cofanonfa , che  prendere 
un  altra  volta  in  numero  i quadrati  intercetti  fra  quelli  di 
radice  razionale  j perchè  quantunque  egli  li  difegni  con  1* 
lettera  A , con  tutto  ciò  non  fono  altro  , che  rettangoli  ir 
c 5,  efprefli  in  numero  , i quali  rettangoli  fono  gl'  inter- 
cetti fra  i,c  4 > ciò  che  non  puoi  fare  , perchè  i rettangoli 
intercetti  fra  a,  e 4,  non  fi  poifono  cfprimerc  in  -numero  * 
fenza  mutare  ^parametro  , comehà  dimoftratO'l’Autoro 
alla  confideraztonc  prima  delia  prima  propofizionc:  Dica, 
egli  dunque  1.4,9,10,  e vedrà,  chclcxadici  fono  in_» 
proporzione  aritmetica , cioè  r.-x,  3,4.  Pofcia  legga  l’XI. 
Propofizionc  dell’Autore , e -vedrà , che  le  applicate  inter* 
cctte  fra  j,  4,  9, 16 , confidcratc  in  linea  , e non  mai  in_» 
numero , fono  in  proporzione  aritmetica.  2 

In  fiamma  quella  fua  vana  pompa  di  calcolo  analitica 
da  lui  non  intcfo,noa  prova  colà  alcuna  contro  l’Autore, 
cd  è affatto  vana,  perch’  è in  tutto  diveria  dall’ipotcfi  deli* 
Autore , il  quale  non  prende  in  numero  i quadrati , ne  io 
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radici  imercette  fra  quelle  di  numero  pari  ; Ma  acciò  egli 
fiperfuada  d’  avere  aderita  una  falfa  propoiizionc , quando 
hadetto,  che  dividendoli  1’  affé  in  infinite  parti  uguali, 
benché  minime , tutte  le  infinite  applicate  corri fpondenti 
non  poffoneflcre  in  proporzione  aritmetica  j li  farò  ve- 
dere , eh’  anche  dividendoli  l’alfe  AF  , ovvero  la  porzio- 
ne di  elio , cioè  BF , in  parti  infinite , li  dimoftra  , che  la-» 
linea  K X viene  divifa  in  parti  infinite  , giuilo  come  divi- 
dendoli la  K X in  parti  infinite , la  porzione  BF  dell'  alfe.» 

AF  viene  divifa  in  parti  infinite  ; e che  tutte  le  applicate 
all’  alfe  fono  in  proporzione  aritmetica  j donde  il  buon-» 

Profeflore  potrà  apparare , che  la  fua  propolizione  , cioè  ^ 
che  | divifa  la  KX  in  parti  infinite , fempre  fi  pojfono  intender* 
altre  applicate  fra  quelle,  Ila  vana,  e falfa  . 

PROPOSIZIONE 

SE  la  porzione  BF  del  parametro  AB  della  parabola^ 

ADE  s' intenda  divifa  in  parti  infinite  } le  applicate  Tav.  IV. 
intercettefraBY  unità  > ed  F£  faranno  in  prQpor-f.XXVI, 
zione  aritmetica. 

COSTRUZIONE,  E DIMOSTRAZIONE. 

S’intenda  dal  vertice  A tirata  la  AX,uguale  a 3 unitàAB, 
e perpendicolare  all’  alfe  AF;  c dal  punto  immediate 
al  punto  B s’ intenda  tirata  un  applicata  lino  alla  parabola, 
e ciò  puòfarli  per  Apollonio  : e dal  punto  d’ e (là  applica- 
ta s’ alzi  una  perpendicolare  fino  alla  AX  -,  c ciò  li.può  fa- 
re per  1’  aflioma  d’  Euclide  . 

Quella  perpendicolare  terminerà  in  un  punto  della-, 

AX  dopo  il  punto  X , termine  dell’unità  AX-  e lo  lìeifo 
intendali  fatto  di  tutte  le  applicate,  che  partono  da  t pun- 
ti della  BF,  cioè  da  i termini  delle  infinite  applicate.  Dun- 
que alla  linea  XX  porzione  dell’  AX  termineranno  infinite 
parallele  perpendicolari  ad  AX , e tutte  termineranno  in_» 
punti , l’ uno  dall’  altro  diverfi  , perche  le  perpendicolari 
Parte  A ‘ R fono 
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fono  fra  loro  parallele;  adunque  la  linea  XX  farà  divifa  in 
parti  infinite  dalle  dette  perpendicolari,  perche  le  parti  in- 
finite della  KXfaranno  tante  , quante  fono  le  infinite  par- 
ti nelle  quali  s*  intende  divifa  laBJ?  : ma  fe  èdivifa  in  par- 
ti infinite  > è anche  divifa  in  parti  uguali,,  perche  fe  una., 
parte  folte  maggiore  dell’ altra  ».  farebbe  anche  divifibi!e_> 
in  altre  parti , e perciò  la  XX  non  farebbe  divifa  in  parti 
infinite  fe  foffe  ancora  divifibile  in  altre  parti 

noi  l'abbiamo  dimollrata  divifa  in  parti  infinitej 
dalle  perpendicolari  infinite  dunque  XX  e divifa  in  parti 
infinite  tutte  immediate  1’  una  all  altra  , e tutte  uguali  fra 
loro;  dunque  fe  alle  parti  infinite  della  XX  fi  aggiunge  co- 
munemente la AX unità,  tuttejc  parti  di  AXfaranno  in. 
proporzione  aritmetica  i Ma  le  parti  di  AX  fono  paralle- 
le, ed  uguali.a  tutte  le  infinite  applicate  inrercette  fra  BY\ 
cd  FE,  dunque  le  appFcatc  infinite  alla  parabola  fono  iru, 
proporzione  aritmetica,  e lo  fielfo  avverrà  fe  fi  prenda  per 
parametro  una  porzione  indivifibilc  , perche  tutta  1 A X 
verrà, divj fa  in  parti  infinite, ed  uguali  dalle  infinite  per- 
pendicolari . 

Ed  ecco  dimoftrato  quello  ».  che  il  buon  profdlbre  ha^ 
dctto,non  poterfi.dimoflrare.dopo averlo  veduto  dimoftra- 
10  in  due  madi,ci»è  nella  Vl.ed  XI.  propofizionc  dcll’Au- 
lorcj.fcnaavcriQintefo.  Qui  vedo,  che  l’Ariani  oppone  di. 
nuovo , deduccndo , come  fuolc,.affurdi  da  quelle  cofe , le 
quali.convenendocon  la  ragione, non  convengono  col  fuo. 
fenfo  >.c.  dice  ; fe  dagl’  infiniti  punti  della  A X fi  di  vide.» 
Falle  A E in  punti  infiniti , tanti  punti,  ci  faranno, ne lla_, 
A X >,quanti  nell’ affé  A E ; ma  a queftofi  rifponde  , chcj 
per  lo  Metodo  degl’  indivifibili , il  lato  del  triangolo  ret- 
tangolo è minore  dell'ipotcnufa,  e pure  tutti  c due  s’intcn^ 
dono  di  vili  in  parti  infinite.. 


AVVER- 
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Dell’  Autore  del  Nuovo  Metodo  intorno  all’  Antece- 
dente Dunoftrazionc. 

*T  N quefla  dimoflr anione  deve  fi  confi der are  , che  7 Sig.  Bonel - 
_L  li  , il  quale  rispondeva  al  Sig.  Ariani  , Supponendo  ancor 
(gli  , come  avevo  io  fiuppojlo  , che  7 luogo  delle  radici  fuJJ'e  al 
perimetro  della  parabola  Apolloniana  , dijfie  ; generalmente , che 
le  applicate  infinite  intercctte  fri  BT , ed'FE  fieno  in  propor - 
•gione  aritmètica  , ciò  che  non  è vero , perche  avendo  io  poficia  Tav.  IV. 
ritrovato  , Siccome  ho  detto  nella  Prefazione , che  7 perimetro. p^X.  VL 
■della  parabola  Apolloniana  fii  compone  di  linee  rette  , che  fono 
fc77j  d' ipotenufie  ; le  applicate  infinite  -,  che  terminano  alla-» 
curva,  nonpoffion  ejjère  in  proporzione  aritmetica-,  appunto 
■come  fi  è dimojlrato  nell'  antecedente  Raccolta  . 

Egli  è benvero  però,  che  quantunque  l'antecedente  dima- 
fìra%ione  dell'  accennato  Sig.  Bonelli  non  vaglia  a provare,  che 
l(  applicate  infinite , i ntercette  fra  AK  unità , ed  AX } fiano  in 
proporzione  aritmetica-,  valc'però  a provar  e, che  tutteje  appli- 
cate,che  fiono  Juccefijìvamcnte  uguali  alle  porzioni  intercette  fri 
AK,ed  AX  filano  in  proporzione  aritmetica-,  perche  fie  le  infinite 
intercette  fri  AK  unità,  ed  AX  fiono  in  proporzione  aritmetica-, 
le  applicate  uguali  a quelle,  cioè  IG,NM, CD,  &c » fono  in  pro- 
porzione aritmetica  fri  effe  : Ma  leapplicateUnfinite  tirate  da’ 
punti  della  BF  porzione  dell'  affé  AF  non  fiono  in  proporzione 
aritmetica  , quando  fi  Suppone v che  terminano  alla  curva, _» 

ATDE-,  perche  ficcome  abbiamo  dimojlrato  nell ' antecedente  . 

Raccolta  , in  proporzione  aritmetica  fon  quelle  applicale  Jole, 
determinano  alla  linea  retta  tirata  da  punti  efiremi  di  BT 
unità,  e di  CD'z,  la  quale  è porzione  d'  tpoteiiu fa.  Così  dunque 
la  dimoJìraz>one  del  Sig.  Bonelli  pruOva  -, che  fi  poJJ'ono  t irdre_» 
alla- curva- tante  applicate  -,  quanti  fono  i punti  della  KX , le 
quali  Juno  in  proporzione  aritmetica  -,  ma  nonpruovi  ,‘che  le 
infinite  applicate-,  che  fi  Suppongono  tirate  da'  punti  dell' affé  -, 
fiano  in  proporzione  aritmetica , quando  fi  fupponeyche  le  ap- 
plicate terminano  alla  curva:  J^uefio  equivoco  del  Sig.-Bouel *> 
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li  però  diptude  dall'  aver  fuppojlo , come  tutti  gli  altri , cbc__* 
la  parabola  Apoi  Ioni  aria  abbia  le  proprietà  , che  fe  le  affegna- 
no . Legganfi  ora  le  altre  rifpofie,  che  7 Sig.Bonclli dà  aoli  al- 
tri articoli  della  Lettera  . 

La  maliziofa  arte  poi , con  ia  quale  Egli  a!  paragrafo 
y , che  comincia  ; B p affando  ad  efaminare  ec -,  fpera  di  por- 
re negli  occhi  del  Vulgo  la  polvere  , acciò  non  vegga  1’ 
accula  , che  ’l  Signor  Monforte  a lui  dà  ne’  paragrafi  } , 
4,  e j , della  fua  Lettera  , per  aver  voluto  efprimere  in_» 
numero  i quadrati , e le  radici  intcrcette  , fra  quelle  di  ra- 
dice  razionale,  cioè  1,2-,  $,c  cosi  poco  cauta,  e niente  ac- 
corta, che  fe  per  avventura  fe  li  toglie  dal  volto  la  mafche- 
ra  , ella  compare  in  tutto  nuda,  c nella  fua  propria  brut- 
tezza agl'occhi  del  Vulgo  ifteifo. 

L'Anani  interpretando  quelle  parole  del  SignorMon- 
forte  , cioè  : /»  quefla  però  della  quale  V.  5.  fi  ferve  vengono 
confiderate  quelle  applicate  fole, che  cadono  in  quei  luoghi  dell' 
affé  , che  fono  defignati  da'  numeri  impari . Spera  in  virtù  di 
quelle  parole , cioè  : Vengono  confiderate  quelle  applicate  fole, 
che  cadono  a i punti  dell'  affé  , di  far  credere  agl’  ignoranti  , 
eh'  egli  efclude  ancora  le  applicate  in  linea  intcrcette  fra.» 
quelle  de’  numeri  pari , cioè  i , z , $ , le  quali  fi  pofiòno 
elpnmere  in  linea , ed  in  numero  ; e quivi  facendo  una  va- 
na pompa  il  mifcro  ProfelTore  dice,  ma  fe  mai  tal  creden- 
za egliaveffc.  Ma  il  Signor  Monforte  mofira  affai  chiara- 
mente in  tutta  la  fua  Lettera,  eh’  egli  non  ha  tal  credenza  , 
perche  ben  fa  , che  k applicate  in  linea,  le  quali  fono  mez- 
ze proporzionali  fra  il  parametro,  e rafeifla,  le  dà  Apollo- 
nio , lo  che  fpiega  chiaramente  in  quelle  parole  del  para- 
grafo 4 , cioè  ; ed  ancorché  nelle  parabole  generalmente  ogni 
linea  , la  quale  è me^ga  proporzionale  fra  il  parametro  , e l' 
afeiffa  dell'  affé  fia  applicata > onde  fi  vede  chiaramente,  che 
in  tutto  quello,  che  ficgue  a dire  ne'paragrafi  j, 6, 7,  c fo- 
lamcnte  per  emendar  1’  Ariani , che  voleva  cfprimcrc  con 
numeri  le  applicate  intcrcette  fra  quelle  di  numeri  pari. 
Dunque  il  Signor  Monforte  non  limitai!  Metodo  dell'Au- 
tore alle  fole  applicate  di  numero  pari,  perche  egli  noaj> 
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cfclude  quell»,  che  concede  Apollonio,  cioè  le  applicate-» 
intercectc  in  linea,  le  quali  fon  quelle,  che  fervono  ail'Au- 
tore  per  formare  i cubi  in  linea  delle  applicare  di  radice.» 
razionale  , li  quali  poi,  fervendo  all’  Autore  di  limiti  de’ 
cubi  delie  intercettc  , fono  il  cardine  della  fua  invenzione.» 
per  ritrovar  le  medie  , come  fi  vede  nella  propofizionc  V., 
nella  quale  Egli  forma  i cubi  intercetti  in  linea,  e non  in_> 
numero,  c nella  XIII., nella  quale  prende  le  medie  in  linea,, 
e Hon  in  numero. 

E che  fia  vero  , che  ’1  Signor  Monforte  non  c capace 
di  penfare  una  tale  fciocchczza  , fi  vede  chiaramente  nel 
paragrafo  7 . E fimilmcnte  indegno  fa  , c dotta  la  rifpoflx  cc.% 
perchèin  quello  egli  emenda  l'Ariani  per  aver  voluto  pro- 
vare , che  i cubi  non  potevano  terminare  nelle  rette  {labilità 
per  loro  limiti  . Quelli  cubi  fono  cubi  delle  applicate  inter- 
ceue  , c quelle  applicate  intercette  fono  lince  non  numeri; 
dunque  il  Sig.  Monforte  non  toglie  le  applicate  intercetre 
in  linea , e perciò  non  limita  il  Metodo  dell’  Autore,  ma-> 
emenda  1'  Ariani,  di  cui  folo  fpecial  privilegio  è d’ opporli 
ad  Apollonio,  e non  del  Signor  Monforte . 

Ma  darutto  quello  ben  fi  fcorgc,che  l’Ariani  hà  una  ma- 
terna conofccnza  della  fua  propria  ignoranza  ; c che  nello 
fielfo  tempo  , che  fa  fembiantc  di  difpre'zzare  il  Sig.  Mon-. 
forte,  nel  profondo  del  fuo  cuore  lo  reme,  perche  or  lo  dc- 
tella,  o*  lo  vuole  ingannato , ora  ingannatore,  ma  fempre 
fi  affatica  di  far  vedere  al  Vulgo, ch’egli  fia  del  fuo  partito, 
ben  fapcndo  di  quanto  pefofiano  approdò  tutti  le  appro- 
vazioni di  un  tanto  uomo  . 

Ma  c ormai  tempo  di  venire  a qud  punto  fatale  , che 
è flato  l'origine,  c la  cagione  di  quella  Scrittura  men  che> 
onefia  , che  l'Ariani  ha  pubblicato  . Quello  vergognandoli 
d’ aver  prefo  errore  negli  clementi , fi  duole  , non  a ra- 
gione , del  Sig.  Monforte,  perchè  ce  lo  hi  additato,  dicen- 
do nel  §.  J.  Ciò  chi  è chiaramente  contro  gli  elementi  Arili  . 
Geometria  , comeogn'  uno  puoi  conofccreec.  E fenza  coafide- 
rare  , che  ’1  Signor  Monforte  non  lo  riprende  , che  con.» 
modefiia  , e foi  tanto  quanto  era  neccflario,  per  non  man- 
care 
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care  alla  difcfa  dell'Autore,  chcavcva  intraprefa;  fi  larda 
trafportare  ad  ogni  eccedo  d'imprudenza , c con  ciò  vor- 
rebbe dare  a terra , fé  poflìbil  foflc  il  Sig.  Manforte  , ofeu- 
raudo  il  pregia  dell?  lue  dottiflimc  Opere  > ed  occupando 
la  mente  de'  Lettori  in  quefta'vana  finirà  , fare-,  che  non 
pongan  mente  agli  errori  manifefii,  *ne*  quaii  cgli  c certa- 
mente inciampato  contra  gl’  elementi  dellaGeometria  ; e 
perciò  nel  paragrafo  che  fiegue,  il  qual  cornine  ia  ; Inferi fee 
finalmente  nell' iftcjfo  articolo  cc.  tino  al  ultimo  , fc  la. palla 
vanamente  tentando  di  oficnder-Talta  (lima,  che  li  Signori 
Luca  Tozzi,  ed  Antonio  Monforte  , mercè  le  loro  fati- 
che s'anno  apprefio  tutti  li  Letterati  d'  Europa  acqniftzta. 
Egli  taccia  i!  Sig.  Luca  Tozzi  di  aver  dato  alla  luceutu» 
Trattato  di  Trigonometria  geomitrice  exbibtta  abjqac  uju 
Tabularum, dicendo,  che  in  quello  trattato  non  fi  contenga 
piu  di  quello, cheli  raccogliodalliriati  d'Euclidejcch'oltr’ 
a ciò  quella  invenzione  fia  fiata  prima  largamence  diviata 
dal  gran  Francefco  Vieta  nel  capitolo  ip.del  libro  S:  Tut- 
te  accufe  tanto  falle,  che  in  vece  di  minorare  il  pregio 
dcirOpcra,  palcfano  Tempre  piu  la  Tua  temerità  , come  or 
ora  farò  vedere . 

Doveria  fapere  T Ariani  per  la  catcdra,  che  occupto, 
che  tutti  li  nuovi  ritrovati  in  Geometria  devono  clfer  fon- 
dati fu  le  dimofirazioni  degli  antichi  geometri  ; ma  cho 
icnipre  fono  invenzioni , quando  da  quelle  fi  deducono 
ufi  , a’  quali  altri  non  han  penfato. 

1 Ora,  che  quella  nobihflima  invenzione  del  Sig.  Man- 
forte ila  fiata,  come  egli  dice  largamente  divifata  da  Fran- 
cefilo Vieta  , crina  nwnifcfia  impofiura  da  lui  immaginata 
per  adombrare  la  mente  degl’  ignoranti  , Iterando  furio, 
che  ficcom’  cgli  non  e capace  d’ intendere  il  libro  di  Vieta, 
non  lo  fiano  ancora  gl’  aiuri.Ncl  luqgO'Citato  di  V icta  tbia- 
riflitnamentc  li  vede,  che  .fi  ferve  dei  Canone  Trigonome- 
trico , anzi  nel ’titolodfiefiO'dcFcapitofo  propriamente  ad 
ujum  matbematui  Canoni t:  -chepoi  per  Canone  intenda  lc_» 
tavole  de1  fini,  non  può  difficuJtariì  ; perche  adii  dati  fuf- 
.fe^ueiiti  fempre  parìa  de’  leni,  proicui  tc.  Icno  rutto,  leno 
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d’  angolo  acuto  \ per  modo  che  Infognerebbe copiaro 
il  libro  di  Vieta  fe  H volcflcro  riportare  tutte  le  propoli  - 
zioni  , nelle  quali  parla  d’ angoli.edefcni  . Mi  dica  però 
quello  invido  Proiettore,  per  non  chiamarlo  calunniatore; 
come  Franccfco  Vieta hà.  fatta  quello,  trattato  fenza  1*  ufo 
delle  Tavole  l 

PalTa  poi  olrre  il  Proiettore  ad  accufarc  il  Signor  Mon- 
forte  di  avcrlhattribuito  nelle  fue  invenzioni  quelle  d'altri 
nelli  Micrometri  : Ma  quella  è.  niente  men  che  la  prima_» 
una  sfacciata  calunnia  , perche  fe  avelTe  faputo  intendere.» 
il  Libro  del  Signor  Monforte  caverebbe  veduto  che  l’ in- 
venzione. della  parallalTe  nelle  (Ielle.  fitte  egli  l'attribuifce 
a Roberto  Hook  , e perche  quello  aveva  nel  fuo  firomcnto 
le  minute  feconde  folamente  a tre  a tremante  che  la  paral- 
lalfe  della  lidia  nella  tetta  del  Dragone,  dice  , eh*  era  fraj 
27t  e jo  fecondcfimc.  Il  Padre  fra  Domenico  Bafile  fabbri» 
cò  uno  firomcnto  da  poterli  difeerner  non  foto  le  feconde 
ad  una  ad  una  , ma  anche  letcrze;  ed  ogni  pcrlòna  curiofa 
può.olTetvarla  nel  Monallcro  della  Sanità, ove. detto  Padre, 
refiede; la  (letta  malignità  ufa,  in  voler  dare  ad  intendere  , 
che ’1  modo  adoperato  dal  detto  Sig.  Monforte  in  mifurar 
Ja  Terra  lìa  ritrovato  d’  altri  ; e ciò  perchè  non  hà  faputo 
conofccrc.  quello  , che  v*  è di  nuovo  , e di  peregrino  inj, 
quella  invenzione .. 

Ma  mi  perdonino  pure  i ludetti  Signori  Monforte, O- 
Tozzi,  fe  hò  io  intraprefo  la  lor  difefa  contra  un  tal  Accu- 
fatore,  il  quale  avendo  dato  faggio  di  non  intender  gli  ele- 
menti nelle  obbiezioni  da  lui  fatte  all’ Autore  del  nuovo 
Mctedo.non  è degno  del  titolo  di  oppofitorc  di  tali  uomi- 
ni: e eh’  egli  noa  intenda  gl*  elementi  lo  farò  vedere  ancor 
io  alfai  chiaro,  malgrado  la  malizia  da  lui  praticata  nelltL» 
fua  Scrittura  per  celare  il  manifcflo  errore, che  ha  commef-, 
fo,  e 1*  arte,  che  ufa  e la  feguente  .. 

Egli  proccura  malizioUtncnte  di  confónder  l’ errore,', 
che  hà.  prefo  contro  agl’  clementi  con  quello  , eh*  ha  prefo. 
contra  1’  ipotefi  , quando  l’  uno  niente  ha  che  fare  coll’  al- 
tro , benché  1’  uno  dall’  altro  dipenda:  E nel  tempo  fleffo 
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.che  cercasfugirc  maliziofamente  di  confcflàrc  fi  vorgogno^ 
fu  errore,  tacitamente  lo  conferma,  perche  egli  non  nomi- 
nila piu  funiii  quei  triangoli,  ma  li  nomina  rettilinei,  quan- 
do nella  fua  Oppofizione  a carte  77.  gli  aveva  nominati  li- 
mili , cioè.  Quindi  per  la  fimili tudtnc  de  triangoli  , ec.  Ma_» 
noi  toglieremo  la  mafehera  dal  volto  alla  malizia , ne  la^ 
feeremo,  che  confonda  l' crror  deU’ipotcfi,  con  quello, che 
ha  prefo  contra  gli  elementi;  e perciò  fare  farem  vedero, 
che  quando  anche  poteflc  dire  , come  ha  detto  -F  L=Yz  , 
ed  FG  squadrato  z,  ed  FZ*Y8  , ed  MZ*Y8 i,  ciò  ch’è 
1’  errore  contra  l’ ipotefi  ; non  per  quello  nc  ficgue , che 
poffa egli  dire,  i triangoli  CMZ,  CV£  , clfer  limili , allo- 
ra che  dice  MZrY  8 — 1 ; mentre  quando  nomin*_» 
MZ  = T 8 — 1 , ripugna  a dirittura  alla  X del  X , perche 
MZ  non  è commenfurabile  con  V£7 , CV z , ed  MCi  ; ri- 
pugna alla  XVI.  del  VI  ; perche  moltiplicandoli  fra  loro 
gl’  intermezzi,  e gli  eftrcmi , non  vengono  uguali,  ficco- 
mc  largamente  hàdivifato  1’  Autore  a carte  78,  e 79 . Nè 
vale  il  dire , che  quelli  triangoli  nafeano  dall’  ipoteii  deli* 
Autore  , perché  le  li  legge  la  fua  oppoiìzionc,  con  la  ri- 
fporta  dell’  Autore  a carte  77, 78,  e 79,  vedranno  anche  i 
ciechi  ellcr  lui,  cheli  forma  , c che  nomina  MZ  Y8  — i, 
e tutto  ciò  a cagione  di  dimoflrarc  per  la  via  dell’  alfurdo  , 
che  FZ  non  fia  cubo  di  FL,  come  vuole  l' Autore,  perche 
il  prodotto  dc’.mcezi  viene , per  fuo  calcolo  fopra  failà_* 
ipotefi  fatto , uguale  a 71  *-  3 . Leggali  dunque  a cario 
7.7  la  fua  oppolizione , e vedali,  fe  tutta  quella  conduzio- 
ne è fatta  da  lui  per  vedere,  che  il  prodotto  de'  mezzi  vie- 
ne uguale  a Y7Z  — z i o pure  fe  viene  per  confeguenza.» 
dell'  ipotefi  deli’  Autore , come  il  Profcllòrc  pretende  far 
credere  agl’  ignoranti . Adunque  11  -vede  mamfcltamento, 
che  l’ Autore  trattandolo  da  debitore  fallito,  cioè,  efigen^ 
do  da  lui  diamente  i debiti  .piu  chiari , non  può  mai  sfug- 
gire il  debito,  che  ha  contra  Euclide,  ancorché  poteiio 
eglidire  FLsYz,  cd  FG=z,  ciò  che  non  può  mai  dire  por 
quello  , che  ha  dimollrato  1’  Autore  . 

Quando  poi  nel  feguente  paragrafo  il  buon  Profeflò- 
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re  pretende , ohe  ‘1  Manforte  prenda  equivoco,  Quando  lo 
emenda  intorno  all’ altro  -errore , che  prende,  volendo 
che  i cubi  poffanotcrrtunaread -una  linea  obliqua  , diverta 
da  quella  , che  1'  Autore  aifegna  : s’ inganna  fc  fpcra,  che_> 
Ja  gente  «oo  s‘ -avveda,  -che  ’A  Signor  Monfottc  altro  non 
fà  >. -che*confidcrarein  genere  l’ oppofizionc  , e ndtar  in_» 
quella  di  falfo -metodo  di  cagionare  da  effe -ufato  ; cchó 
non  prenda  briga  di  dirooftrarlo  . perche  confiderà  , cho 
non  ve  n’era  bifogno-,  mentre  i*  Autore  loaveagia  dimo- 
strato a carte  78,  e 79,  alla  tua  obbiezione  rifpondendo*  e 
dimoltraro  in  mode  , che  Chi  non  vuol  -negar  gl’  elementi, 
ficco  me  T Ariani  fuole  ybifogna  che  con  felli-,  illuogo  de* 
-cubi  aflegnato  dall'Autore -,  edere  le  linee  -GB , ed  £1  della 
figura  a carte  71 . 

£’  degno  di  oftèrvazione  ancora  il  modo , col  qualo 
fiegue  il  fuo  maliziofo  artifìcio , criticando  il  paragrafo 
nono  della  Lettera  del  Mortforte  ; Ha  piaciuto  éflremamcn- 
tccc\  nel  qual’ egli  fpera  far  credere,  che"*!  Signor  Mon- 
force  facendo  conofcere  il  fuo  femimcnto  «fiere  , che  ’1 
luogo  dc’cubi  fla  nelle  lince  s che  patrono  dall’ alle  della 
parabola  cubica,  -e  terminano  all’  ipotcnufa  , ripugni  all* 
Autorc>.'£gli  è motto  innocente  fe  crede,  che  anche  i me- 
no accorti  non  veggano  , efierfi  fatta  quella  dimoltrazionfc 
per  rifptmderc  a coloro  , i quali  indebitamente  dicevano  , 
che  i cubi  terminano  afta-parabola  *cubica;cche -nel  rima- 
nente quello  non  ripugna  a quello  , -che  1’  Autore  -ha  di- 
moiato nella  tua  Propofrzione -XII;  cioè  , che  i cubi  ter* 
minano  a U' alfe,  ed  ail’afctrte  deli’  alfe  d' una  -parabola-,  » 
la  quale-,  ancorché  -fi  deferiva  per  la  via  piana-,  fà  pe- 
rò 1’  ufficio  di  cubica  ìc  che  ancora  terminano  all'  ipore^ 
nula  del  triangolo  ifofcdc  rettangolo  ; e pofeia  k itctfe 
lunghezze  fi  titrovano  ne'  luoghi  da  luialfcgnati , -cioè, 
nelle  due  linee  Bis  cd  f L>,  nef  qual  luogo  Solo  lon  corri- 
fpondentia Ile  applicate;  e che  fu  cosi,  il  Signor  Molitorie 
fc  nc  dichiara  Cfpreflamcritc  ove -dice.  -Benché 'nel  juo  dotti p* 
fimo  trattato  di  i abbia  Jpit«ato  in  altro  modo,  ec. 

■Reità  dunque  manitviumcntc  dimoi  attiche  in  queir 
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k>  fermo  l’ Ariani  fiali  dato  a conofccrc  ugualmente  male 
Mitcfo  di  Geometriche  poco  morigerato  ne'coftumi.Ma- 
Ic  ixucfo  in  Geometria perche  ha  fatto  conofccrc  di  non 
intcndcre'Apollonio  , Galileo»  ed  il  metodo  degl'  indivi* 

Ubili  eia  qual  cola  però  non  è maraviglia , quando  prima 
ha  inoltrato  di  non  intendere  gl’  elementi,  ficcome  fi  e di* 
moftrato  in  rutta  quella  Scrittura.  Mai  morigerato , per 
che  ave  accufato  il  Signor  Monforte  d'aver  ingannato  il 
Signor  Luca  Tozzi , e d’ aver  luiingato  l' Autore  del  Nuo* 
vo  Metodo,  allora  che  la  fèntiva  diverfàmente  -,  quan- 
doché in  quello-  fermo  fi  dimoftra  , che  ’l  Monfoteej 
nella  fua  Lettera  altro  non  dice,  che  tutto  quello , chcl’ 
Autore  medefimo  dicci,  donde  ne  nafee  , che  fe  avelie  er* 
rato  l' Autore, averebbe  errato  ancor  egli.  Lo  accula  di  piu 
di  dfcrli  fervilo  nelle  fue  dcgmllìrae  Opere  dell'  altrui  in- 
venzioni} mai  fiato  convinto  in  quello  ieri  ito  di  non  aver 
egli  mai  faputo  leggere  * ne  intendere  il  da  lui  male  apro* 
polito  citato  Vieta. 

Ma  dov*  egli  molìra  piu  > che  in  altra  parte  lo  fpir  i* 
k>  di  luperbia , dal  quale  vanamente  èpofieduro  il  mifeco 
Trofeffotc , ed  il  quale  è la  piti  potente  cagione  della  fua»» 
ignoranza , è nel  paragrafo  4,  dove  convertendo  in  pecca* 
io  un  atto  .di  iQmma  virtU  del  Sig.  Monforte  dice.  Perche 
fe  (offe  fiato  fotte  fu  U verità  di  siò  , che  fi  contendeva  , non- fi  1 

farebbe  con  tanta  debolezza  ritrattato . I 

Hgh  dunque  credc,chc  fia.  debolezza, e viltà  io  aereo*.  1 
dcrli  alle  ragioni  •,  e erede  altresì , che  fu  punto  d*  onore.»  1 
mantener  ferme  le  oppofizioni,  ancorché  £aUc,quando  una 
volta  lì  fon  fatte.  Quello  è quello,  che  ha  praticato  lui  » 
ma  non  è già  quello  , che  hà  praticato  Euonaventura  Ca-. 

Valerio , il  qua  le  fé  un  libro  intero  Italamente  per  ritrae* 
tarfi  d’  un  errore , che  1’  era  dato  avvertito.  Non  quello  » 
che  ha  praticato  Keplero  . Non  quello , che  averebbe  pra* 
i.icato  1’  Autore  Ittrìd  fé  l’ avellerò  portate  convincenti  ra* 
gioni  in  contrario  ; ma  e quello , che  praticano  fidamente 
gli  uomini  poco  morigerati,  da’ quali  non  va  mai  difgiun*b 
u l’ ignoranza  ; dalla  qual  cofa  poi  ne  avviene , che  per 
, . ‘a  difon* 
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difendere  uno  errore,  Dedicano  infiniti  altri,  come  e acca* 
duco  aH’Ariani  in  quel  Ajo  fcriwo.  Per  le  quali cofc  fi  con» 
chiude  , che  fc  concra  di  lui  fi  volcfle  ufarcil  rigore  dallo 
leggi  prcfcritcoj -queir  iftefla  fcrittura , eh' egli  dice  aver 
fatta  per  decoro  , e difefa  della  Cattedra , che  -occupa  , fa- 
rebbe quella , che  per  la  difpofizionc  delle  leggi  lo  dove- 
rebbe  -condannare  a -perderla . 

Ma  con  tutto  che  la  giufta  indignazione, che  mi  hà  de- 
lta» la  temerità  praticata  da  quello  infelice  Profeflbre,  m? 
abbia  indotto  a far  noto  al  mondo  il  Tuo  poco  onefio  ta- 
lento, e la  fua  infufficicnza  nella  Geometria  che  profeto  ; 
non  è perciò  effe. la -mia  compadrone  non  voglia  dargli 
campo  di  penitenza,  e di  ricuperare  il  fuo  onore . 

Solevano  i Romani,  quando  nelle  battaglie  aveva  . 
una  qualche  Legione  commcto  viltà  manifefta, darli  campo 
di  ricuperare  il  fuo  onore  , operando  qualche  atto  eroi- 
co, e di  gran  valore.  Viltà  maggiore  nella  milizia  del- 
le feienze  di  quella , cheta  commcto  quello  pubblico  Pro- 
fcflbrc  , facendoli  conofccrc  ignorarne  d'  Apollonio  , dei 
metodo  degl*  indi vifibi  li , edcgl' -elementi  Aedi,  certamen- 
te non  fi  puolc  immaginare;  vogliamo  dunque  darli  campo 
-di  ricuperare  il  fuo  onore.  Egli  nomina  nelle  lue  oppos- 
izioni il  gran  Vieta,  e lo  cita  al  capitolo  19.  del  libro  8. 
-dunque  lo  intende,  e come  pubblico  Profeflbre  e obbligato 
a fpicgarc  i, palli  degli  Autori,  che  non  s' intendono  da’fco- 
lari . Mi  fpicghi  egli  dunque  il  metodo  del  medefimo  Vie- 
ta , con  il  quale  fi  ritrova  il  valore  della  fegueme  equazio- 
ne cioè;  926082.  , N — 1 e.  uguale  a 342451844. 

Ma  avverta  , che  la  voglio. per  lo  metodo  di  Vieta  da  lui 
•citato  , .perche  a me  ancora  è noto,  che  per  altra  via  fi  pofla 
fare , ma  lo  richiedo  di  quello  , perche  mio  intento  e fo- 
lamente  d’  intender  Vieta  , che  non  intendo,  e che  lui  fi  e 
dichiarato  d’ intendere . 

Ne  penfi  adombrar  la  mente  del  Vulgo  dicendo  (fico- 
mc  fuolc  )che  i Profeflori  non  fono  obbligati  a fui  verej 
gl’  altrui  problemi  ; perche  quello,  che  s’addiraanda  non  è 
problema,  ma  fpicgazionc  d’ Autore,  alla  qual  cofa  fon  tc« 
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miti  lipubblici  profdfori,  cd  io  particolare  Lui,  eh’  cfprcf- 
fàmcntc  s:  è dichiarato  d’intendere  il  gran. Vieta , • 

Ciò  fatto,  com’egli  e in  obbligo  di.farc,  potranno,  i fuoi 
difccpoli  dati  ad  intenderebbe  tutti  gli  fudetti  errori , che 
ha  prefi  fieno  dati  per  dimenticanza  ,,  o pct  fowcchia  prc-. 
venzione  di  mente , che  aveva,  cantra.  1!  Ope caddi’  Auto-» 
re  dclNUOVO  METODO,  o per  altra  pal£onc,cnan  per 
mancanza  di  conofcenza  i cd  in  quefta  guifa  ricupererà 
egli  in  parte  U. fuo  perduto  onore  odia  letteraria,  milizia.. 
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DIMOSTRAZIONE 

DEL  LUOGO 

Ove  terminano  le  linee-  cubiche  ricercate 
neL  Libro-  intitolato- 

NUOVO  METODO 

GEOMETRICO 

Pec  trovare  fra  due  linee-  rette  date  infinite, 
inedie  continue  proporzionali . 


IN  NÀPOLI  MDCCXV. 
Nella  Stamperia  di  Felice  Mofcat 
CON  LICENZA  DE\  SXJPpJUOM 
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1 A controversa  nata  in  Napoli  intorno  A libro  ititi • 
j tolato:  Nuovo  Metodo  Geometrico  per  trova* 
re  fra  due  linee  rette  date  infinite  medie  continuo 
proporzionali  , di  cui  io  porto  ferma  opinione  , non  effere 
mai  fiata  iti  mondo  la  fimigjiante  , facilmente  fi  può  ri • 
durre  a quejìi  termini  , cioè  di  ritrovare  il  luogo  dove-,  i * 

vanno  a terminare  le  applicate  all'ajfe  della  parabola  al - 
luugate  di  modo,  ebe San  quarte  Proporzionali  di  tre  li* 
nee  date.  Di  tutto  f altro  , che  nel  Libro  lì  contiene  , co* 
me  quello  , che  niente  affatto  fi  appartiene  al  Metodo  , 
non  Sdee  a mio  credere  ragionare  ; poiché  dal  farlo.  y al- 
cun buon  frutto  non  fi  trarrebbe  , anzi  Sfarebbe  un-, 
grave  oltraggio'  alla  Geometri  arrendendola fimile  preffo 
de  menof deliziati  a quelle  dif cipline,  ebe  tutto  di  piati * *• 
fono  dèlie  loro  conclupomfeitza fine.  Alcuni  valentuomo 
ai  con  falde  dimofìr  azioni  ,che  d'  affatto  nemico  non  temo- 
no, Bai)  già  fatto  vedere  , che  te  dette  quarte  proporzio- 
nali non  pojfino  terminare  in  alcune  linee  diritte-,  come 
il  dsttiffmo  Autor  del  Libro  immagina ma  deono  finire 
in  una  curva  . Io  con  quefio fcritto  mi  fiudio  di  fare  il 
me  defimo , e per  la  fìrada  fintetica  dimoftro  il  vero  luo- 
go delle  dette  linee.  Se  la  mia  fia  dimoflrazione  , ovvero 
paralogifmo,  lo  lafcio  confiierare  al  Lettore ; il  quale  fol 
mi  cale  ebe  Lappi  a,  ebe  non  per  mio  voler  e, ma  per  comande  • • 
di  tate , a cui  debbo  ubbidire, hoffatto  quefla  brevi  Scrit- 
tura . 
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LEMMA 

$c  faranno  quatrro  lince  continue  proporzionali 
il  cubo  fatto  fopra  la  terza  farà  uguale 
al  parallelepipedo  fatto  fui  quadrar 
to  della  quarta  coll’-aliczza 

^ della  prima  , . 

D I M D S T R A Z I O U E. 

Tar.  IV.  ^ano  ^uartro  linee-continue  .proporzionali  A»B,C,D, 
F.XX  dico^fil  cubo-fatto  fopra  C farà  uguale  al  parallele» 

pipedo  fatto  fui  quadrato  di  D.coll’-altczza  A.  Il  qua» 
# . drato  di  Dal  quadratoci  C ha  la  medeiima -proporzione  di 

deUeftoV*  a la -proporzione  diD  a B e la  medeiima  di  quella 
Ci  C ad  A,  dunque  il  quadrato  di  D al  quadrato  di  C,  ha  la 
medefuna  proporzione,  che  C ad  Aj  raa  1’ altezza  del  cubo 
•fatto  fu  C,d  C,  e 1’  altezza  del  folido  fatto  fui  quadrato  di 
.D,c  Aj  dunque  farà  come  ia  bafcdel  folido ,ch’e  ilquadra- 
*p*rTa»4. ‘to  di  D alla  bafe  del  cubo  , eh’*  il  quadrato  di  C , cosi  l* 
dell'  unde*  altezza  del  cubo  all'  altezza  del  folido-Dunque  il  cubo^d  il 
cimo  degli  folido  reciprocano  le  bali,  e T altezza  ; dunque,  faranno  ff4 
Elementi*  ^ loro  uguali'*. 

(Per  calcolo  in  lettere  sa  * a’a  •a*  il  cubo  dia  *c  a* , 
il  prodotto  del  quadrato  di  a 4 per  a è a'  . 

In  numeri  z,  4,  8,16.  il  cubo  di  8 e J iz,  il  quadrato  di 
]6  è 156)  •muliiplicato  per  z.  fa  5 iz. 

...  . ; \ 1 -.  *« 

PROPOSIZIONE.  • * 

. . • « ' • v*  , 

SE  in  iinaparabola  piana ‘lì  allungheranno  le  ordinare^ 
all’  Alfe  di  inodo,  che  diano  quarte  proporzionali  del 
Figura  far  «metro  Ordivate  -Afeifft,  termmeranno  tutte 

XXVIII*  in-unaparabolacubica,  ^ : s-  - 

Sia.  data  la  parabola -piana  AMN,  iodico-,  che  fc  li 
allungheranno  la  GL  <in  H , la  DM  in  I , e la  EN  in  P di 
modo , che  Gli  lia  quarta  proporzionale  delle  tre  Pararne» 

tro 
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fr*=a,CL,CA»elaDIquarta  proporzionale  di  a,DM,DAf 
e cosi  tutte  le  altre  applicate  > li  punti  H,  I,  F,&c.  faranno 
lui  perimetro  d'  una  parabola  cubica  , in  cui  il  c'ubo  dFU* 
ordinata  farà  uguale  ai  prodotto  dei  quadrato  dell’  Afctff* 
per  lo  parametro  X * = Y * fatto  il  parametro  tri . 

Per  lo  punto  A vertice  dellaparabola  fi  tiri  la  linea.* 
AQ  perpendicolare  all’  alfe  AE,  ed  uguale  ad  EF , e fi  con» 
giungano  F Q;  e Per  *'  P^nti  1,  H,"G,  fi  alzino  le  pttpdtl- 
dicolari  iP,  HO,GK.  Le  lince  a,  CL,  CA,  CH,  fono  quat- 
tro continue  proporzionali  ( per  la  proprietà  della  para- 
bola , e coftruzeione).  Ma  CA  e uguale  ad  HO  , e CHc 
uguale  ad  AO;  dunque  le  quattro  a,  CL , HO , AO  fono 
quattro  continue  proporzionali  ; dunque  per  lo  Lemma.» 
farà  il  cubo  di  HO  uguale  al  prodotto  del  quadrato  di  AO 
per  a*  dunque  la  linea  HO  farà  un  applicata  della  parabo- 
la cubica  fudetra  , ed  il  punto  H farà  in  detta  parabola^  . 
Lo  dello  fi  dice  de’  punti  I,  ed  F , e di  tutti  gli  altri . Fa- 
ccndofi  HO«X,  AQ*Y,  farà  X * e Y *fuppolloa=i.  Dun- 
que tutte  le  fudette  quarte  proporzionali  vanno  a termi- 
nare nel  perimetro  della  fudetta  parabola  cubica , la  quale 
ha  per  vertice  il  punto  A,  per  parametro  la  della  unità  par* 
ometto  della  parabola  piana,  e per  alle  la  linea  AQ*EF. 

4 

COROLLARIO  L 

DUnque  k dette  quarte  proporzionali  non  poflòno  ter- 
minare in  una  linea  tetta . ; 

1 COROLLARIO  IL 

DUnque  e falfa  la  quinta  propofizionc  del  Libro  imi» 
tolato  Nuovo  Metodo  Geometrico  per  trovare  fra  duo 
linee  rette  date  infinite  medie  continue  proporzionali 
Rampato  in  Anverfa  per  Criftofjpro  Flautini  » 
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Tav-V- 
Fi.  XXIX 


. ’ • COROLLARIO  III. 

DUnque  il  dctro  Metodo  fondato  alfclutamcnte  fu  di 
detta  quinta  proporzione  e falfo  «.• 

» ■ “ **  ( 

& C O.  L I Ok 
* • „ • 

MA  fc  alcun  diceflc  »,  che  quantunque  Ai  vero  »,  che  le 
dette  quatte  proporzionali  vadano  a terramare  ito 
detta  parabola  cubica  > poflbno  ancora  terminare  in  um^» 
linea  retta  , ficcomc  hi  diraoAratoil  Signor  Monforte  in 
.unafua  Lettera  Aarapata  a carte  91.  del.  fudetta  libro  . A 
coAui  farebbe  la  pik  corta*  ed.  acconcia  rifpoAa  il  tacer  A 
o pure  le  gli  potrebbe  dire  , che  è chiara  per  lume  natu- 
raleuchc  il  curvo  non  e l’iAeflo,  che  ’L  retto»  e che  lanoftra 
. mente  è capace  di  diflingucre  il  vero  dal  falfo  » e cheun_>. 
vero  non  può  conrradiare  un’  altra  vero . Ma  perche  bifo- 
gna  io  iscrivendo  addattarA  allo’ ntcndi menta  de’  dcbboli» 
-rifpondo  , che  non  fola  le  linee  cubiche  ».  Accame  ha  di- 
.inoAratoil  Sig.  Monforte  » ma  ogni  forte  di  lince  rette  in 
■qualunque  proporzione  l'uno,  fra  di  loro  . purché  noto- 
liano  uguali , facendoA.partire  perpendicolari,  ad  un  lata 
di  un  triangolo  rettangolo , polfona  terminare  nell’  ipo~ 
tenufa  del  incdcfitào  nel  Arguente  modo  . Siefponga  uua_» 
linea  diritta  , nella  quale  cominciando  fempre  da  un  pun- 
te eAremo  A legnino  le  lunghezze  uguali  alle  linee  darò  j. 
poi  dai  puntoduve  terminano  quelle  lunghezze,  fi.  t irt  la_» 
perpendicolare  uguale  alia  detta  linea  fegnata , e fico  ra- 
pi Ica  il  triangola.  £’  mamfeOa,  chele  da’ punti  y che  fo- 
gnano dette  lunghezze  A tirano  le  parallele  alla  perpendi- 
■colare  finaalL’ iporenufa  ,.  queAc  parallele  faranno  uguali 
alle  linee  date ..  Con  quella  artificio  il  dottiflìmo e geo- 
-uldfcmo  Cavaliere  Signor  D.  Paolo  Dori  a hafano  » chele 
linee  , le  quali  fono  fra  di  loro  ».  come  i numeri  quadrati  r » 
4>  9>  ló,  &c.  chv  egli  chiama  linee  quadrate  , e dai  Galilea 
fi  dimoflrano  terminare  nella  parabola  piana»,  vadano  a_» 
terminare  nella  linea  retta  ». 

. ..  Sia 
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, Sia  data  la  linea  AB  -d'ivifa  in  parti  uguali  AC  >CDf, 

DB,  &c.  fc  da’ punti  C,  D,  B fi  tireranno  le  perpendicolari  Tav.  V. 

CM.  :=  AC  = i,  DN  e=  4,  BO  =:  p,  &c.  li  putiti  M>  N,  Q f*-  Eu  XXX. 
ranno  nel  perimetro  della  parabola  piana  ; ciò  dimofira  il 
Galileo:  ma  il  Signor  D.Paolo  fà  terminare  le  fudette  lince 

nell’  ipotcnufa  del  triangolo  rettangolo*;  qual  dunque  fi  è 
la  differenza  tra  le  linee  del  Galileo,  e quelle  dfil  Signor  D. 

Paolo  ì Ella  fi  è la  diveTfità  del  fito  delie  Jiqcc  ; quelle  del 
Galileo  fono  in  difianze  uguali  fra  di  loro  , quelle  del  Si- 
gnor D.  Paolo  in  diftanze  di fuguali . Equi  mi  cade  in  ac- 
concio di  avvertire, che  tutte  le  linee  diritte, che  fi  polTono 
trarre  , o immaginare  per  tutta  f eternità»  in  riguardo  d* 
un'altra  linea  diritta  data  fi  pollano  chiamare  quadrato, 
cubiche  , biquadrato  > dee.  all'  infinito  ; perdi*  Tempre  fra 
la  linea  data  , la  quale  fi  puoi  prendere  per  unità»  e qua; 
lunque  altra,  fi  pofibno  fijpponcre  una,  due  , tre,  quattro* 

&c.  mezze  proporzionali,  lo  mi  vergogno  di  far  più  para- 
le in  una  cola  cosi  chiara  ; onde  per  dar  fine  ad  un'  oramai 
nojofo  difcorfo,dico,che  Tempre  che  fi  vogliono  allungare 
le  applicate  dcHh.^gftfiuU'tvè'l  [t*>  ,*>pcpfcfi  trovano  allo- 
gate nella  parabola  d‘  tr»d»>ch?  fi^Bo  quarte  proporziona- 
li delle  tre  date,  di  necefiiti  de  vena  terminare  Del  perime- 
tro della  detta  parabola  cubica  , c’noli  poflòno  terminarci 
nella  linea  retta.  * 

11  Sig.  D.  Paoloperò  foggiugnerà  forfè , che  lui  ha_j 
dimofiraio  nella  rifpoAaalIa  prima  obbiczzione  de’  Sign. 

Ariano,  eGalizia  pag.  jì,c  74,*  he  le  dette  lince  nel  (ito 
richiedo  non  pofibno  tciyiinare  nc  piu  qua,  ne  piu  là  del- 
la linea  retta  da  lui  polla  p>r  limite  de’  luoi  cubi,  onde  di 
necelfità  devono  terminare  ig  detta  linea,  lo  replico  , che_> 
il  doaifiimo Cavaliere  ha  crcd-uro  di  dimoltrar  ciò  , ma  ve- 
raccmcnre  non  l'ha  dimofirato.  Unodc’nci  della  fua  dimo- 
llrazione  fi  c,  che  li  triangoli  L 12.  T;  $ D E per  la  medefi* 
ma  ragione  , per  la  quale  egli  li  crede  limili  non  lo  fono. 

Egli  dice  ,che  fono  limili , perche  hanno  due  lati  propor- 
zionali a due  lati,  e’1  terzo  uguale  al  terzo;  ed  appunto  per 
quello  non  lòuo  Umili,  ne  pollono  edere  limili.  Perche  Icj 
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due  triangoli  averanno  due  lati  proporzionali  ad uc  lati  , 
ed  il  terzo  uguale  al  terzo-,  non faranno- limili.  Siccome  an- 
cora li  due  triangoli  I L F , l $ F , perche  hanno  due  lari 
proporzionali  a due  lati  >cd  il  lato  F Icommune  non.  fono 
fonili . 

Dopo  ftaiopara  fin- qui  la  pr  e fonte  fcrittura,  mi  è capi» 
lata  nelle  mani  una  copia  del  Libro  * in  cui  fi  è cambiata  la 
carta  7** , e fi*rcca  nella  novella  carta  alla  faccia  74.  uno 
nuova  dimoftrazionc , la  quale  quantunque  beliiifima  , ha*_» 
una  leggiera  macola . U< dottiamo  Autore  dice  al  1 , e_z 
dunque  [ari  come  L I*z,e  J D a DE,  ovvero  12  D,  così  LE,  t 
3 F ad  FIt  pofeia  conchiude,  dunque  L iz,,  e 3 D-averann» 
i'  ijìeffd  propostone  a-  DE',  e perciò  faranno  uguali  fra  di  loro.', 
e fimilmente  LF,  e J F avtranno  l' tfcffa  proporzione  ad  FI,  e 
perciò  faranno-  uguali  fri-loro  ,il  tutto  alia  partenti  che  ripugna* 
Quelle  ultime 'confeguenze  non  fi  traggono  dagli  antece- 
denti, c perciò  fono  folfc  con  tuttal'altxo,  che  ficgue. 
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R I S P O S T A 

Alt  antect dente  Scrittura  » 

* 

L*  Antecederne  Scrittila  fi  pubblicò  in  Napoli  Panno 
1715".  , e I’  Autore  d’efla  è ii  Sig.  D.  Nicolò  Ga- 
lizia prima  prufelTore  di-matematica,  ed  ora  pubbli- 
co lettore  de’canoni  ne’RcgjSrudj  di  Napoli.  Subito  che  fa 
pubblicata  io  la  feci  riftampere  inficine  con  la. mia  rifpofta  : 

Ma  perche  in  quel  tempo  ad  altro  non  badai.  Ce  non  chc_» 
a difender  le  mie  propofizioni  ; mi  contentai-  Colamentcj» 
nella  mia  rifpofta  di-  far  conofccre  , eh'  egli  non  feguiva** 
la-  mia  Ipotefi  , ne  mi  diedi  briga  di  notare  li  molttflimi-,. 
e manifcfliflìmi  errori , ne’  quali  egli  er*  caduto- nella  fua_» 
brevifltma  Scrittura . Ora  che  hò  avuto  agio-,  e tempo  di 
considerarli  , li  noterò  rutti  partiramente  in  queitamia  ti* 
fpofta  ; e credo , che  ad  ogn’  uomo  mezzanamente  intefi» 
di  Geometria  ciò  dovrà'  recar  meraviglia . Narriamo  dun- 
que le  lue  opposizioni  _ 

• ' Quello  Oppositore  altra  cofa  non  fe  nonché  fpie* 

'gare  per  la  via  fintctica  la  generale  proprietà  della  parabo- 
fa  cubica  del  fecondo  genere  , la  qual  è la  lkflà,che  ’ 1 dot- 
'filTtinoSig.D.Biirtolomeo  Intieri  hà  fpiegato  per  la  via  ana- 
litica nella  lettera, che  lì  legge  alla  pag.9d.di  quello  li^ro,e  ' 
checsmincia  colle  parolct/o-W  fattole farò-ftmpr<,cc.Pi  que- 
lla obbiezione  io-  non  farei  obbligato-  rifponderc  perche 
Eccome  egli  non-ficgue  la  mia  Ipoteli,  appunto-come  noti 
P hà  feguitata  l' Oppositore  fudetco-;  la  rifpofta,  che  hò 
dato  a qucHaalla  pagi  p?.»e'96;  vale  ancora  pct  l' oppofi- 
zionc  del  Sig.  D;Nicolò  Galizia  fatta  per  la  via  fimctica_»> 

E ch'egli  nonficgua  là  mia  Ipotcfr,  è-  ceMiftìmo  -r  perche 
fupponc  l’affc  AE  indeterminato;  Poi  fupponc  deferita  Tav.lV“. 
la  parabola  ApollonianaAGLN  come  una  curvala  cagione, F.XXV  ILI 
che  deferive  quante  applicare  vuole  parallele  all’ alfe  AE, 
come  per  efempio  PI, OH  dtc.Indi  colparamctroAB.ov  ve- 
to BG  fupponc  dcftrivcrc  la  curva  AGH4P  » al  perimetro 
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della  quale  conchiude  , che  tertninado  i cobfCH  , e DI , 
e tutti  gl'aitTi . L’ antecedente  e la  defcrizioac  che  fa  della 
parabola  cubica  ri  flofìro  Oppofìtorc , coniìdcrandola_> 
comccurva-* 

Io  all’incontro  nella  mia  Ipoteiì  divido!'  alfe  AE  in 
nove  pani  uguali  ad  AB  parametro, o £a  unitàidipoi  fopra 
1’  alfe  AE  prendo  la  porzione  AD  uguale  a 4 unità  AB,  in- 
di tiro  la  BG  uguale  ad  AB  , la  D.V1  uguale  a z unità  AB  , 
e la  £N  uguale  a j unità  AB  . In  apprdlo  tiro  per  corru- 
zione la  Dlugualcad  8 unità  AB, e per  ciò  cubo  per  corru- 
zione di  DMz,c  la  £F  uguale  a zj  unità  AB,e  perciò  cuOj 
per  corruzione  di  EN$  ; e per  1 punti  A,  G , I , F,  tiro 
tre  linee  rette  AG  , Gl , IF  , ed  in  virtù  di  queda  nuqva^ 
coilruzione  dnuodro  , che  i cubi  terminano  alle  linee  ret- 
te da  me  tirate;  dalla  qual  cofa  n‘  avviene, chela  fu»  curva 
non  polla  elfer  il  luogo  da’  cubi  ; ma  di  tana  queda  mia 
nuova,  e in  tutto  geometrica  corruzione  il  nùo  Oppoii-  . 
«ore  non  fà  alcun  conto , e bada  italamente  ad  tnfegna- 
rc  a deferiver  la  parabola  cubica  de’  signori  moderni , la_> 
quale  io hò chiaramente  dimorrato  nonavere  le proprier 
tà  , eh’  elfi  le  ^legnano  ; ond'  e, che  la  degniflìma  lpicga_, 
della  parabola  cuqica  del  fecondo  genere  , che  fati  uno 
Oppolicore  , coniìdcrandola  come  una  curva , niente  no- 
ce a me  , perche  niente  hà  che  fare  con  quello , che  io  hò 
fatto  - 

Maquelchc  dee  recar  meravìglia  è il  vedere  quanto 
^quedo  ano  Oppofìtorc  fi  era  fortemente  intedato  di 
quella  fu  a fpicga  della  parabolj  cubica  , pcrcho 
tic' tre  corollari^  , che  fieguuno  alla  Cui  pretefa  dimq- 
Brazione , grida  con  si  fatta  cufali , replicando  ne  voltce», 

VVRyDVHWEtlìVNgyE,  di  modo  che  fcrobra,  eh’ 
egli  vcdclfe  di  quella  chiaramente,  e didimamente  le  prò- 
prictà,chc  gli  geometri  l’adegnano.E  pure  vero,  che  io  te- 
mo , eh'  egli  non  avelie  ietto  in  quel  tempo  ne  la  mia  ipo- 
tciìjiie  le  mie  dimoftraziom;  e quel  che  e più,  io  credo, eh’ 
egli  non  avelie  ne  meno  ititelo  la  fpkga  , eh’ egli  , me- 
ddìmo  faceva  della  parabola  cubica , ma  che  ragionale  in 
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tutto  sb  la  fede  d’altri  > ficcorae  per  tutta  Napoli  lì  mor- 
ra ura  va  ^ 

Ed  invero  leggendoli  lo  fcolio,  che  lieguc  alla  Tua  df- 
* inoArazione  sébra,  chcnon  abbiacgli formata  L’  anteceden- 
te oppofizionc  , perche  in  quella  (piega  affai  benda  para- 
bola cubica  per  modo  tale,  che  non  cadeinaltra  errore,  fc 
non  in  quello,  ch’c  comune  a ture’  i ma  tenutici,  moderni 
cioè  di  credere»  che  quelle  parabole  cubiche  da  moderni 
penfateabbino  le  proprietà  > eli’  elfi  le  alfegnano  : Ma  nel- 
lo fcolio  poi  moltra,chc  quando  egli  fece  l'antecedente  op- 
poiizioney  11  era  dimenticato  affatto  la  proprietà,  della  pa- 
rabola Apolloniana  >.  donde  dipende  la  cubica»  la  qual  co- 
là, è giullo  lo  ffelfo,  che  dire  » che  in  Aritmetica  un  uomo 
poffa  multiplicare  quando  non  sà .(bramare  »ondeè  , ch^> 
non  11  potrebbe  dichiarar  rea  di  grave  colpa  colui»  ilqui- 
le  die e<Te  chML  Sig.  D_Nicolò  non  poteva  certamente  ra- 
gionar della  parabola  cubica  > quando  s’ era  dimenticato  la 
proprietà. generale  della  piana  . Dimoflriama dunque  , eh’ 
egli  in.queJ  tempo  non  n ricordava  la  proprietà  della  pa- 
rabola piana, e perciò  face  eliminiamo  il  fua fcolio.. 

Egli,  nel  principio,  del  fuo  fcolio»  che  comincia  : Mi 
fc  alcun  dice/fe  ec.,fi  a fe  Aedo  una  diifìcultà,  c dice:  che  ’L 
«gnor  Monforte , cd  io  dicemmo»  che  gji  Aedi  cubi  » che 
.terminano  alla  curva  , polfono  terminare  ancora  alla  retta} 
e poi  a queAo.rifponde  magiAralmcnte  dicendo, è chiaro  per 
lume  naturale  , che  il  curvo  non  è lo  jìcjfo  che  il  retto  , e che  li 
tioflra  mente  è capace  di  diflinguere  il  vero  dal  falfo  e che  un 
vero  non  può  contradiarc  ad  un  altro.vero,cd  in  ciò  dice  bene» 
perche  io  rifpondo,.chr  appunto  appunto  i cubi  non  polfo- 
no terminare  alla  curva»  quando  hòdimoArato  per  la  via. 
d’  Euclide  , che  terminano,  alla  rcrta  .. 

Ma  duv*  egli  trapalli  i limiti  dell’ en  fa  IT»,  c A ditnoQra. 
un  poco  troppo  fdegnato  » c in  quel  che  lieguc  alle  an- 
tecedenti enfatiche  d'prclfioni  ;.  perche,  quivi  ci  trattai 
da  menti  deboli  dicendo  ,.  che  inranto  feri  ve  , perche  i.x>- 
fcrivcndo  bifogna  adattarA  all’  intendimento.  de  deboli: 
c quel  eh’  c bello  li  c,  che  nello  Aedo  tempo  A.  coire  ra- 
-r’  - dice, 
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ree  , perche  afferifee  » che  non  fole  lc-finec  ’oobichej, 
ma  tutte  qualunque  linee  , purché  non  fiano  uguali  ,■  fi 
•poffono  far  terminare  all’  ipotenufa  d'  un  triangolo  ret- 
tangolo; ed  in  confcgucnza  di  od  coalefCi.che’l  Sig.Mon- 
forte  hà  dimoftrato,  che  i cubi  cerminano-air-ipotcnufa . Iti 
cjuefta  propofizione  fi  contradice  certa  meriterete  he  tn  poi- 
ma  hà  detto,  ohe  ’1  curvo  -non  è lo  (tetto,  che  ‘1  retto,  c -che 
«perciò  i cubi  non  poffono  terminare  alla  retta,  ed  alla  cur- 
vai >n  appretto  dice,  che  qualunque  lince, purché  non  fu  no 
uguali  , fi  poffono  far  terminare  dove  fi  vuole  , c confetta, 

‘ -che  '1  big.  Moffette  hà  fatto  ‘terminare  i cubi  alia  retta_»  , 
dunque  fi  contradice  : leggali  nello  fcolioda  dove  comin- 
cia: Afa  perche  hi  fogna  in  Jcrivendo  adattarli  alC  intendimene* 
de’  deboli,  fino  alle  paro  le, «ri  fedente  nodose. 

Di  poi  il  mio  Avversario  indegna  a deferi vere quefk  li- 
nee,che  fi  poffono  far  terminare  all'ipotcnufadel  triangolo 
rettangolo,  ne  però  difccndcal  particolare  delle  linee  cu- 
biche , ma  mofira  fola  mente  , che  dal  lato  d' un  triangolo 
rettangolo  fi  pofTono  tirare  infinite  lince  rette  , le  quali 
terminino  ali'  ipotenufa  , e fiano  parallele  all'altro  lacoc 
DimoArazionc  invero  troppo -facile , ma  che  però  non  è . 
al  mio  cafo,  perche  io  parlo  de' Cubi  , i quali  hó  dimoAra- 
to  , che  non  poffono  terminare  alla  curva  : leggafi  nel  fuo 
Scolio  da  dove  comincia,/»  cfponga  una  linea  dentea,  fui  dove 
'termina  colle  feguenù  parole  cioè  : .ffueftc  parallele  faranno 
uguali  alte  linee  darete.  Indi  applica  la  fua  antecedente  di- 
moArazione  al  mie  cafo  ; c qui  c,  dove  fi  conolccrc  , che 
' in  quél  tempo  non  intendeva,  o fi  era  dimenticato  la  pr«- 
prietà  generale  della  parabola  A polloniana  > perche  dice, 
che  Galileo  fà  terminare  al  perimetro  della  parabola  piana 
i quadrati  delle  radici,  la  qual  cofa, non  hó  fentito  dite  da 
■ alici , quantunque  mi  fia  avvenuto  di  lentirc  molte  Arane 
opinioni  di  alcuni  geometri  - £ qui  mi  piace  di  traferivete 
tutte  le  Aie  paro  le. Con  quefìo  artificio  il  dottiffimo,  e gentiltjjì* 
mo  Cavaliere  Si?.  ZX  Paolo  Doria.  hà  fatto  , che  le  Unte  , te _» 
quali  fono  fra  di  loro,  come  i numeri  quadrati  1,4,  p,  l6',  <yc. 
eh'  egli  chiama  linee  quadrate  ,e  dal  Galileo  fi  dimofirano  ter • 
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trinare ‘nella  parabola  piana, vadano  a terminare  rila  linea  rot- 
ta  . Ecco  ch’egli  dichiara  , che  li  quadrati  delle  radia  ter- 
minano alla  parabola  piana. 

£ non-e  già,  eh’  egli  abbia  ciò  ferino  a cafo  , e eoa.» 
poca  rifleflìonc  j perche  in  appello  lì  affatica  di  dimo- 
Arare  , chei  quadrati  delle  radici  terminano  efprclfamcn- 
teal  perimetro  della  parabola  Apolloniana:  ed  ecco  tra* 
fcritta  la  dimofìrazione  , che  pretende  farne. 

Sia  data  la  linea  AB  divi  fa  in  parti  uguali  AC,  CD,  DB  Fi.  XXX. 
&c,  fé  da  punti  C,  D,  B fi  tireranno  le  pcrpcndiculari  CM~  AC  Tav.  V. 

=3  I,  DNzLq.,80  =p  (j re.  li  punti  M,  N,  O faranno  nel  perime- 
tro della  parabola  piana  ; ciò  dimoftra  il  Galileo  ; Ma  il  Signor 
£>.  Paolo  fà  terminare  le  fudette  linee  nell ’ ipotenufa  del  trian- 
golo rettangolo  . Ecco  dunque  , eh’  egli  chiaramente  dico, 
che  Galileo  fi  terminare  alpcrimetro  della  parabola  piana 
i quadrati  delle  radici  ; e eh'  ave  ititelo  di  dimoftrarc  , che 
veramente  terminano  al  perimetro  della  parabola  piana, 
le  lince , CM  , JDN  , e bO  , le  quali  efprimono  i,  q,  e p, 
che  fono  i quadrati  delle  radici  i,  z,  ; . 

Sicgue.poi  a far  conofccre,  che  in  quel  tempo,  o non 
intendeva,  o s’cta  dimenticato  il  modo  , col  quale  Ga- 
lileo ci  hà  infognato  a defcriverc  Ja  parabola  Apollonia- 
na  : ed  eccone  la  pi  uova  chiara  nelle  feguenn  fuc  parole: 

Jgiial  dunque  fi  è la  differenza  tra  le  linee  del  Galileo  , e quel- 
le del  Sig.  D.  Paolo  ì Ella  fi  è la  diverfitd  del  fito  delle  linee  \ 
quelle  del  Galileo  fono  in  dittante  uguali  fra  di  loro  , quelle _» 

■del  Signor  D.  Paolo  in  diflanze  diffuguali . 

t qui  è dove  di  nuovo  erra  il  nno  Qppofitorc  intor- 
no alia  generale  proprietà  della  parabola  piana, della  quale 
iicra  dimenticato-;  Forche.,  fc  egli  intende  ragionare  del- 
le applicate  di  numero  intero, come  fono  i,  z,  j,  &c.  que- 
lle ne  Galileo,  ne  il  big.  D.  Paolo  le  fituano  in  didanzej 
uguali , perche  le  fituauo  a i termini  delle  afeifle  dell'  alfe 
i,  4,  e p : Se  poi  intende  ragionare  delle  infinite  intcrccc- 
■re  fra  i , e z , e delle  infinite  intcrcette  fri  z,  e $ ; quelle  il 
Signor  D. Paolo  le  fitua  in  parti  uguali,  perche  divide P 
a/Ic  in  parti  infinite,  c tutte  uguali  fri  clic  3 la  qual  cofa_» 

Parte  I.  ~ V ' * non , 


gilized  by  Google 


Obbiezioni, 


*54 

non  hà  fattoGalilco.  Ecco  dunque  dimaftcaro  chiaramen- 
te, che  ’I  Signor  D.Nicaiò.GaJiziainquel  tempo, che  a me 
opponendoli  fpiegava  le  proprietà  delle  parabole  cubiche, 
fi  era  affatto  dimenticato  della  proprietà  generale  della_, 
parabola  Apolloniana,che  vale  a dire, della  parabola  piana. 

Ma  ne  meno  terminano  qui  gl’ abbagli  del  mio  Op- 
pofitorc  , perche  dopo  le  tante  ftravaganti  propofizio* 
ni , quante  fon  quelle , che  abbiam  detto  contenerli  in_» 
quel  fuo  breve  fcolio  , egli  afferifce  ; che  tutte  le  linee  drit- 
te ,ihe  fi  poffono  immaginare,  0 trarre  per  tutta  l'eternità  in  ri- 
guardo di  un’altra  linea  retta,  dataffi  poffono  chiamar  cubi, qua- 
drati biquadrati  , e come  fi  vuole,  e Ciò.  dicendo  non  conufce 
1’  artificio  da  me  ufato,il  quale  con  fide  nell'  arte  di  trova- 
re i cubi  dentro  i limici  de' cubi  1 , ed  8 , e de'  cubi  8 , c_> 
27,  e non  denrro  i limiti  deli'  unità  , c di  qualftvoglia  linea 
data,com’  elfo  dice  t leggali  nei  fuo  fcoltodondc comin- 
cia ■>  e quìmt  cade  in  acconcio,  iindove  finifce  z , j , 4,  &c. 

proporzionali.  Ma  il  piu  grazmfo  li  e,  che  dopò  tutti 
Ji  fuoi  antecedenti  mamfelliflinn  abbagli,,  egli  ragiona  con 
tal  forza  d' cfprdfione  , come  fe  veramente  vederti:  chia- 
ramente, c didimamente  lecofe,  che  hà  aderite  , perche^ 
prorumpendo  nelL’  impatienza  dice  : Io  mi  vergogno  di  far 
più  parole  in  una  cofa  così  chiara  , onde  per  dar  fine  oramai  ad 
un  nofffo  difeorfo  dico, 

A*  quelle  parole  ( c mi  perdoni  pure  il  Sig.  D.  Nicolò 
Galizia  ) un  poco- troppo  deprezzanti  delle  mie  inven- 
zioni , li  potrebbe  rifpondere  , che  per  molta  , eh.-  egli  li 
Julinghi,  che  fia  in  Napoli  la  fua  autorità  in  ciò  che  riguar- 
da le  faenze,  dovea  un  poco  piu.  temere  il  biafuno.  de  let- 
terati d’  Europa , e quello  de’  poderi , econliderar  la  me- 
ra viglia  , che  recherà  a tutti , il  lentie  ragionare  con  tuono 
corneo  autorevole  un.  uomo,  che  poc’anzi  hà  ferino  , 
ed  hà  impecio  di  dimoftrare,che  i quadrati  delle  radici  termi- 
nano al  perimetro  della  parabola  Apollonianaic  qui  potrei  an- 
cor'ioncllc  imprecazioni  ptorompcrc}ma  perche  non  fono 
accolìumato  ad  ufarsi  fatti  termini , me  lapalieracon  una 
coniiderazionc  morale , e dirò , che  le  maniere  cotanto 
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cfprcflivcdel  niioOppofitorc  fan  conofcere , che  Rena- 
to dcs-Cartcs  con  quel  fuo  precetto  -,  col  quale  ci  pre- 
ferivo di  conofcer  ,per  vero  quello,  di  che  facciamo 
idea  chiara,  «didima,  fenza additarci  il  mododi  ben  de- 
terminare, quando  nodra  mente  faccia  delle  cofe  idea  chia- 
ra, c didima,  ha  rovinato  le  feienze;  imperciocché  la  mag- 
gior parte dcgl’uomini  confondono  i loro  fofìfmi  coll’idce 
chiare,  e didime  } e per  lo  pili  fpeflo , fenza  penetrar  nel 
intimo  delle  cofe,  ammettono  le  ragioni  apparenti  per  di- 
modrati  ve  , ed  in  confeguenza  di  -ciò  confondono  il  vero 
col  falfo  . Diciamo  ora  quello  , ch’egli  «narra  ne’  duefe- 
guenti  fu 01  paragrafi  » 

Ne’  due  paragrafi , che  deguono , i quali  comincia- 
no, 1’  uno;  Jl  Signor  D-  Paolo  peròec e l’altro  ; dopò  fiata- 
pota  ec.  . Nel  primo  egli  accenna  la  mia  dimodrazione , ma 
non  la  Ipiega,  ne  l’tmpugna,  perche, come  fi  è veduto,  non 
poteva  ne  (piegarla  , ne  impugnarla,  mentre  s’  era  dimen- 
ticato della  generale  proprietà  della  parabola  Apollonia- 
na,  c del  modo,  con  il  quale  Galiico-ce  l' infegna  a deferi- 
verc  » eh’  e il  cardine  di  tutta  la  mia  Invenzione  : E 
nel  fecondo  poi  fi  duole  , che  io  abbia  mutato  il  redo  di 
una  rifpolla  , e mi  riprende  di  aver  errato  nella  rifpoda_», 
che  feci  a carte  7J  , e 74.  del  mio  nuovo  Metodo  dampato 
in  Amderdam  l’ anno  171  j.  per  Cridofaro  Platini  > pren- 
dendo per  triangoli  fimili  quelli  ,-che  non  fono  Umili-.  A 
quedo  però  io  brievemente  nfpondo,  come  rifpofi  all’ora* 
che  è Tempre  dato  permeilo  a gii  Autori  di  fupplire  le  loro 
dimodrazioni,  perche  in  Geometria  potendovi  edere  delle 
propodzioni  vere, e mal  dimodrate,  non  e gran  fatto,  che 
dagli  Autori  lì  fupphfcanojla  qual  cofa  però  m n può  fard, 
quando  le  propodzioni  fono  di  lor  natura  faife,  decome 
appunto  fon -quelle  dell’  Oppodtorc  , perche  all’ora  non 
fi  podono  in  vcr-un  conto  fupplire . 

£ di  poi  li  rilpondo , che  io  non  nutrifeo  nell’animo 
la  temeraria  opinione  d’edere  infallibile  ; perche,  riputan- 
do poco  dncerrtuttt  quelli  matematici,  che  moitrano  reni- 
tenza a ritrattarli  de’  loro  errori , temerei  di  cadere  ne’me- 
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definii,  errori , che  riprendo* negr altri,  fc  mi  attinaflì  a di- 
fendere i mici  abbagli  ; ond’è  , che  io  non  fon  renitente  a 
confettar  di  buon  cuore  d*  aver  prefo  abbagli  m quella  ri- 
fpotta  : dirò  bensì , che  non  è gran  fatto  ad  uno  In  ventore  , 
il  quale,  oltre  1'  avere  da-dimoltrare  le  Tue  propoiizioni,  A 
ritrova  impegnato  a rifponderc  alle  oppolìztoni  di  tutti,  il 
pigliare  abbagli;  ma  all' incontro  dirò,  che  è molto  il 
cadere  fpeffe  volte  in  abbagli  ad  un' Oppofitore  , il  qual 
non  hà  da  penfare  ad  altro,  che  ad  e fa  minare  una  p ra- 
po [iato  ne  altrui  a foto  line  d’ impugnarla. 

' £ per  ultimo  dico,  che  a me  balla  , che  la  mia  Inven- 

zione fia  vera, come  certamente  e,  perchè  poi  non  importa# 
eh’  io  l’abbia  fupplita,c  fupplita  piu  voltej.perchc  il  pregio 
del  Opera  confitte  nei  invenzione  ; lo  male  s’  c,.  quando  la 
mente  penfa  le  cofe  falle, perche  come  tali, fono  indimottra* 
bili-  ; c ette  fia  cosi:  il  mio  Oppofirore  «fpernnenti , fc  può 
fupplir  gii  tanti  abbagli  ,chc  hà  prelì  nelle  fue  oppofizioni, 
ed  in  quello  brevifltmo  feoho, per.  potere  impugnar  poi  con 
vere  dimottraziom  la  mia  Invenzione  , e vedrà  , che  non_> 
puole  in  alcun  conto  fupplirli;  perchèciò  eh’  c vero,  non  fi 
può  far  , che  fia  fai  fu  : £ come  che  hò  detto  -,  che  tutte  le_> 
propofizioni  r che  fon  vere  , ma  che  non  fono  fiate  per- 
fettamente dimottratc  , fi  polfono  agevolmente  fupplire: 
Voglio  qui  appretto-  narrare  quella  dimoftraaionc  , nella 
quale  il  Sig.  D.  Nicolò  Galizia  mi  accufa  d’aver  prefo 
abbaglio  , per  Cupplirla  ^ficcarne  ho  prometto. 

fc'da  faperfi>  che  all-’obbiczione  prima  pag.85-  di  que- 
llo libro,  fi  big.  Agofiino  Ariani ,-  cd  fi  Sig.  D.  Nicolò 
Galizia  unitamente  aveano  fcritto  , come  fi  può  vedere  da 
quella  obbiezione,  che  tutti  i cubi  potevano-  terminare  ad 
altre  rette,  fuori  delle  rette  GE  , ed  EQ_,  lenza  che  ni  un 
cubo  degl’  intercetti  fri  8 , c 27  dovette  ftccclTariamcnieji 
eflcr  uguale  , o maggiore  di  27  ’r  leggafi  la  di  loro  obbie- 
Tav.IV,  zio  rie  a carte  85.  di.  quello  libro,  aJla  quale  io  rifpofi  gcne- 
Fig.XXI.  talmente  , come  fi  vede  dalla  mia  ri fpotta  pag*  86 , C87,, 
eh-’  etti  non  davano  fermi  su  la  mia  Iporefi  , perche  ragio- 
navano di  una  proprietà  , che  appartiene  latamente  alle 
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Jince  rette  fcmplici, nel  mentre  che  io  ragionava  di  quarte 
proporzionali,  o Ha  di  cubi  1 m.’  impegnai  dunque  a d 1 ino- 
li rar  per  gl’  ekmenti  di  Euclide , che  tutti  i cubi  non  pof- 
fono  terminare  ad  altre  rette  dentro,  o fuori  delle  mie_» 
linee  rette  , c la  feguentefu  la  mia  dimottrazionc,  la  quale 
li  legge  alla  pag. 74,  e 75  del  Metodo  lìampato  in  Amftcr- 
dam  L'anno  17 1?.  per  Criftofaro  Platini  ; e la  quale  mi  è 
piaciuto  di  trafori  ver  qui  appretto.. 

k isposta: 

Delf  obbiezione,  che Jì legge  a carte  8f.j 

QUefli  miei  ftimatiflìnn  Oppofitorl  applicano  al  mio- 
cafo  una  proporzione,  che  niente  hà  che  fare  con.» 
quello,dichcio  ragiono, perchè  io  parlo  de’cubi,o  ila 
di  terze  proporzionali, ed  etti  parlano  di  linee  rette  fempli- 
ci;ondc  fon  etti  tenuti  a dimoftrare,che  ne’  cubi  avviene  lo 
fletto,  che  nelle  linee  rettc.Io  però  dimoftreròil  contrario, 
per  far  loro  conofcerel’èquivoco,chehan  prefo,a  me  oppo- 
nendoli; e dirò,  chefe  le  parallele  mterccttefràDE,  ed  FI 
terminano  a qualunque  altra  linea  fuori  della  E1 , non  pof- 
fono  effercubi  delle  applicate  alla  parabola  ACG;ed  ecco- 
ne  la  pruova ..  Tzv.  V. 

Non  negano  i miei  Sig.Oppofi  roride  he  DE  8 fla  cubo  p(  xXXl 
di  DOz  per  cotti  azione, ed  £1  27  cubo  di  FGj.  Non  nega- 
no parimente.che  nella  mia  feconda  propoflzione  abbia  di- 
inoltrato, che  tutte  le  parallele, le  quali  terminano  ali’ipote* 

- nufa  AH  del  triangolo  AFH  fiano  quadrati  delle  applicate; 

Prcndafl  adunque  fra  ÓP  quadr3tadi  DOz,cd  FH-quadra- 
10  di  FGpercoflruzione,una  mezza  proporzionale  in  pro- 
porzione geometrica^:  fia  per  cfempio\LY;c  fard  come  DP 
ad  M Y,cosi  MY  ad  FH;  E perche  le  radici  fono  fra  di  loro 
in  fubduplicata  ragione  de’  quadrati , farà- come  DO  ad 
MZ  , cosi  MZ  ad  FG-;  Adunque  per  Euclide  farà  ancóra 
come  1 1 cubo  di  DO, eh’  e DE,  al  cubo  di  MZ,  cosi  il  cubo 
di  MZ  ad  Fi  cubo  di  FG  • Prolunghino  dunque  1 miei  si- 
gnori 
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gnori  Oppofitori  Ja  MY  lino  al  punto  18  della  perpendi- 
colare 1,  io  ; e non  potranno  certamente  negare,  che  nella 
lunghezza  di  M,i8  vi  lìa  la  lunghezza  dclcubodi  MZ,  luo- 
go da  me  ricercato. 

Determinino  adunque  efliinqual  punto  della  Yii8 
vogliano  , che  termini  il  cubo  di  MZ  , c ila  per  efempio, 
nel  punto  N fuori  della  El  ; congiunghino  la  MN  , e Ia_* 
prolunghino  lino  al  punto  L , dove  li  unifee  coll' alfe.» 
FA  prodotto:  fe  dunque  MN  è cubo  di  MZ,  farà  co- 
me DE  ad  MN,  cosi  MN  ad  FI  : Ma  fe  è cosi;  facciali  co- 
me IL  ad  LN,  cosi  LN  ad  un  altra  , c fia  per  efempio  LR, 
e tirifi  la  parallela  QR  : farà  dunque  per  Euclide , cornea 
QR.  ad  MN  , cosi  MN  ad  FI  : ma  era  come  DE  ad  IN  cu- 
bo per  gl’Oppoficòri,  cosi  MN  ad  FI;  dunque  DE,  e QR, 
avendo  l’ilkfla  proporzione  ad  MN,ed  FI,  faranno  uguali 
fra  di  loro  , il  che  ripugnai  c lo  Hello  avverrà  in  qualun** 
que  punto  della  M,r  8 , che  li  voglia  , che  termini  il  cubo 
di  MZ.,  fuori  che  nella  EI , -nel  quale  prolungandoli  IE 
fino  al  punto  3 dell’ alfe  ; i riè  cubi  faranno  nello  ftelfo 
triangolo  3 F I , e non  in  triangoli  di  verfi , e termineran- 
no all’ipotcnufa. 

Ecco  dunque  che  io  hò  chiaramente  dimoflrato  per 
gl’elementid'Euclide  , che  i cubi  non  poflbno  terminare.» 
ne  fuori  , ne  dentro  della  retta  £1,  equclta  dimofirazionc 
farebbe  certamente  badata  ad  ogni  piu  fcrupolofo  geo- 
metra : contuttociò  io  feci  a me  Itcffo  una  fuperflua  oppo- 
Jizione  , la  quale  è la  feguenre  interamente  traferrtra  dal 
novo  Metodo  da  me  pubblicato  Fauno  1715.  L'  oppofi- 
zione  e la  feguentc.  % 

Non  sò,  ch’altro  pollano  dire  a quello  imiei troppo 
fcrupoiofi  signori  Oppofitori , fe  non  che  potrebbe  avve- 
nire , chediccfTcro,  la  terza  proporzionale  di  LI , c di  LN 
elfcrc  LT  ; dalla  qual cofa  n'addiverrebbe , che  la  paralle- 
la 12, T fufle  uguale  a DE8  ,c  perciò  fulfe  come  FI  ad  MN, 
Ccs;  MNa  12,1',  ovvero  DE;  onde  icubi  fufl’ero  nella  lidia 
proporzione  fra  di  loroycioecome  DE  ad  MN,  cosi  MN 
ad  Fi;  Ma  prolunghino  elfi  Ja  IE  fino  al  punto  3 dell’alfe,  c 
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farò  loro  vedere  ,che  fequclto  fufle,  l’angolo  LIF  farebbe 
uguale  all'angolo  5 1F,  cioè  il  maggiore  al  minore. 

Ora  volendo  cui  dimollrarc  , Itimai  li  triangoli  L,iz 
T,  ed  LFI , fienili  a i triangoli  $ DE,  e j FI;  e con  ciò  preli 
abbaglio,  perche  fon  triangoli  , ch’hanno  due  lati  pro- 
porzionali a due  lati  , ed  il  terzo  uguale  al  terzo  , ma  notu 
han  tutt  i ati  proporzionali  a turi,  lati, come  devono  ave- 
re i triangoli  limili  : ma  come  che  non  nutrifeo  nell’ ani- 
mo la  temeraria  Temenza  di  edere  infallibile  , fupphròqui 
in  apprelTo  la  mia  dimollrazione , facendo  conofcerc,  che,» 
la  linea  izTnoapuò  eflèr  terza  proporzionale  di  MN,  ej 
di  FI . Dimoftcerò  dunque , chela  parallela  MN  non  può 
etTcr  mezza  proporzionale  frà  la  parallela,  iz  T uguale  ad 
8 unità  AC  , ed  FI  17 

Se  1’  Avvetfario  vuole  , che  MN  ITa  mezza  propor- 
zionale fri  iz  r,cd.Fl,  la  parallela. MN  farà  cubo  dell* 
applicata  MZ.  Prolunghili  la  DE  uguale  ad  8 unità  fino  al 
punto  1 1 dell-'  iporcnufa  LI  ; e fuppongafilaCF  divifa  in 
punti , 0 parti  infinite  - Iadimollrerò  generalmente  , che_> 
ni  una  parallela ,.  che  termina  alla  retta  Li  puoi  cdcrcubo 
della  Tua  applicata  corrifpondente  ;cche  per  ciò  .MN  non 
è.  mezza  proporzionale  frà  12 T,  ed  FI  .. 

DLM  OS  TRAZIONE.. 

P,  Erchè  1’  Awcrfàrio  vuole,  che  tutti  li  cubi, come  FI  , Tav.V . 

MN  , il  T , ec.  cadano  nell’ ipotcnufa  LI;  tutti  i F.XXXI. 
cubi  delle  applicate  intercette  , frà.CCi  , c DOz  ,.  c frà 
DOi  , cdFG  j,caderanno  fucceflivamente  nell’  tflcfTa  ipo- 
tcnufa  Li  ; ma  nel  triangolo*  LFI ,. il  cubo  8 dell'applicata 
DO  r,  cade  nel  punto  lagnato  iz  della,  retta  LF  ; dunque 
il  cubadelL’applicata  immediato  a DOcaderà.pir  l’Avver* 
fario,  in  un  punto  fotto  il  punto  iz  , come  per  cfcmpio  , 
nel  punto  20;  ed.  il  cubo  della  applicata  immediata  a DOz, 
farà  la  parallela  fegnata  zo  , c zi  , ccosì  fuccelfivamen- 
tc,  per  modo  tale  che  nel  triangolo  FL1,  li  cubi  delle.» 
applicate  frà  DO,  cd  FG  cadcranno  tutu  ne’  pumi  non 
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corrifpondcnti  alle  applicare,  cioè  i cubi  non  fi ranxo  nel- 
le applicate  allungate,  fino  a tanto  che  nel  triangolo  LFI, 
all’  applicata  DOz  corrifponderà  la  parallela  Ugnata  D,  i r 
maggiore  di  DE  uguale  ad  8 unità  AC. 

Ma  fe  è così , la  parallela  D,  1 1 farà  cubo  d*  una  delle 
applicate  intercede  fra  DOz  , ed  FG  j } perche  la  parallela 
D,  1 1 è maggiore  di  8,  c minore  di  zy  : e lo  fteffo  avverrà 
di  tutti  gl’altri  cubi, che  fono  fiotto  la  D,  i r,  fino  a tanto 
che  MN  làrà  cubo  d'  un  applicata  molto  di  fiotto  all'  appli- 
cata MZ.  Mafie  none  cubo  dell'applicata  MZ,  nemeno  è 
mezza  proporzionale  fra  iz  T,  ed  Fi,  cioè  fra  8, e zj,  per- 
che, fie  abbiamo  fiippofto,  chela  radice  MZ  fia  mezza  pro- 
porzionale di  DOz, ed  FG$;ed  il  quadrato  AM  mezzo  pro- 
porzionale fra  il  quadrato  AD4  , ed  AFp  : da  ciò  n'avvie- 
ne, chele  MN  e cubo,  come  vuole  l'Avvcrfario,la  paralle- 
la MN  ikv’  effier  mezza  proporzionale  fri  DE8,  ed  FGZ7. 
Ma  noi  abbiamo  dimofirato,  che  la  parallela  MN  non  può 
efier  cubo  della  radice  MZpdunque  non  può.  nè  meno  efler 
mezza  proporzionale  fra  DE8,  ed  FI  zj,  eh’  è ciò  fi  dovei 
dimofirarc:  lo  ftefiò  fi  dimoftra,  fe  1 ipotenufiaJLIfi  tiricon 
qualche  angolo  alla  retta  EÌ. 

Dello  lìdio  modo  fi  dimoftra  , che  i cubi  non  portò» 
no  terminare  dentro  alla  retta  EI;  perche  fe  fi  tira  la  retro  r 
I,ip,  quella  taglierà  il  cubo  DE8  nel  punto  legnato  col 
numero  7;  e perciò  nella  retta  I,ipnon  vi  è il  cubo  dell' 
applicata  DO  uguale  a z unità;  adunque  i cubi  delle  appli- 
cate intercctte  fra  DOz  , cd  FG$  non  pollano  terminare 
altra  linea  retta-,  che  alla  retta  El,  la  quale  congiungcj 
per  1 punti  cftrcmi  li  cubi  DE8  , cd  FI  Z7.  E dello  ILlfo 
•modo  fi  dimoftra,  che  i cubi  intercetti  fià  GCz,c  DOz  ter» 
•minano  alla  retta  CE . 

CONSIDERAZIONE. 

Uì  mifovviene,  che-pocrebbe  avvenire,  che’l  dot- 
tiflìmo Sig. D.  Nicolò  Galizia  diedre,  ch'egli  in» 
tende  , che  i punti  A,  C,  E,  N,  ed  I,  fiano  punti 
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d’una  curva:  ed  io  li  rifpondo,  che  quello  non  è l’alTunto, 
eh'  egli  , ed  il  Sig.  Ariani  hanno  imprefo  di  provare  nella 
loro  prima  obbiezione  pag.8y.,e  la  quale  il  Sig.EXNicoló 
s’è  sforzato  difendere  nel  fuofcolionel  paragrafo,che  co- 
mincia \dopo  fìampata  fin  qui  la  preferite  fcrittura&c., perchè 
in  quella  obbiezione  hanno  prctefo  foiamente  di  dimo- 
flrarc , che  tutti  li  cubi  poifono  terminare  a qualunque  li- 
nea rena  fuori  della  retta  £1;  ond’  è,  ch'io  altro  non  et*_, 
tenuto  di  fare  per  rifponderc  a quella  obbiezione,  fe  non 
che  dimoflrare,  che  non  poifono  terminare  ad  altra  retta , 
che  alia  retta  £1. 

Per  quello  poi, che  s'appartiene  al  dimoflrare, che  i cu- 
bi non  peflòno  terminare  alla  curva  ; io  ho  già  nella  mia 
antecedenteDuplicaeioncdcICubo  in  piu  modi  dimoflra- 
to,chc  le  parabole  piane,  c le  cubiche  non  hanno  le  prò - 
prictà,che  fe  le  affegnanojc  che  perciò  i mici  foli  Rettili- 
nei fono  il  vero  luogo  de  i cubi  delle  radici  .*  Leggano 
dunque  quelle  imiei  dottiflimi  Avvcrfarij. 

Alla  perfine  mentre  io  hò  provato  , che  i cubi  non 
poifono  terminare  ad  alcuna  linea  retta  fuori, o dentro  del- 
ia retta  EI,e  che  non  poflono  terminare  ad  alcuna  curva; 
poflò  dire,  avvalendomi  de  i termini  efprefiìvi  dal  Sig.D. 
Nicolò  Galizia  ufati  nell’ antecedente  fuo  fcolio , cioè, 
che  qualunque  retta,  o qualuque  curva,  che  fi  polla  trar- 
re per  tutta  l’eternità  fuori  della  mia  retta  £1 , non  potrà 
elfer  il  luogo  , nel  quale  cadono  i cubi  delle  applicate  al- 
lungate, ed  intercctte  fra  DOz,  ed  c che  perciò  fo- 
iamente la  linea  MS,  la  quale  termina  alla  retta  £l,,c  non 
altra,  è il  cubo  dell’applicata  MZ. 

Ecco  dunque,che  perche  la  noflra  dimofirazione  era 
vera , ma  mal  dimoflrara  , ci  c flato  agevole  cofa  il  fup- 
plìrla  . Rimane  ora , che  il  Signor  D.  Nicolò  Galizia», 
dimoflri  , che  i quadrati  delle  applicate  terminano  al 
perimetro  della  parabola  Apollonuna  jdimoltri,  che_» 
Galileo  pone  le  applicate  in  fui  uguali  , come  le  pone»» 
elfo  ,c  tutte  le  altre  belle  fpccolazioni  in  quel  fuo  breve 
fcolio  contenute;  ovvero  da  lineerò,  qual’ egli  e con- 
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felli,  come  hò  confettato  iò,  gl' abbagli, 
fi  ; cd  io  di  piu  ingenuamente  confetto  , che  _ 

D.  Nicolò  potea  notare  molti  altri  miei  abbagli  nella  ri* 
/'porta,  da  me  fatta  alla  Tua  obbiezione  Tanno  1 71  j.,  per* 
che  in  quella  rifpofi  bensì  per  quanto  badava  a far  cono- 
/cere,chc  la  fua obbiezione  non  poteva  offendere  la  mia  In. 
venzione  mentre  dirti, ch'egli  non  feguiva  la  mia  Ipotefì; 
ma  pofeia  profeguendo  il  difeorfo  non  ragionai  molto  a 
propofito  intorno  alle  proprietà,  che  i sig.  geometri  alfe* 
gnanoalla  parabola  cubica;c  la  ragione  di  ciò  fu, ch’io  oc- 
cupato nella  moltitudine  delle  opportzioni,non  ebbi  tem- 
po di  con/iderar  le  proprietà  delle  parabole  cubiche,  lcj 
quali , come  cofe  de’  sig.  moderni,  non  mi  era  dato  briga 
di  molto  rtudiarc:  Intendeva  però  bene  Apollonio  , ed  il 
modo,  coi  quale  Galileo  ci  infegnò  di  deferivere  la  para- 
bola piana, c mi  contentava  d'avere, per  lo  mezzo  di  quel- 
lo, ritrovato  il  luogo  de  cubi  ertere  alle  mie  linee  rette;  ne 
mi  curava  di  cercare  a qual  luogo  i sig.  moderni  facelfcio 
terminare  i cubi;  ma  pofeia  ritrovandomi  inviluppato  in 
un  labirinto  di  curve, m'ingegnai  di  ben  rtudiarne  le  pro- 
prietà ; c ciò  fatto  fupplij  agl'  abbagli  da  me  preii,  publi- 
cando  una  Lettera  diretta  al  gentiiillìmo,  e dottiflìmo  Si- 
gnor D.  Paolo  Prancone  Marchefe  di  Salcito , il  di  cui  ti- 
tolo è : Confider  anioni  intorno  alle  parabole  di  grado  fupe- 
nore  ; qual  lettera  e quella,  che  fi  legge  qui  appreflb  ; ma 
prima  voglio  narrare  in  nrtretto  le  obbiezioni  con  le  mie 
rifporte. 

RISTRETTO 


Di  tutte  le  antecedenti  Obbiezioni  • 

QUelle,  che  hò  narrate  fono  tutte  le  oppolizioni , che 
hà  ricevuto  la  mia  Duplicazione  del  cubo, alle  quali 
ogn'  uomo,  che  hà  idea  di  dimortratione  geometri- 
ca, può  conofccre  aver  io  pienamente  foddisfatto;  perchè 
tutte  le  lòpranarratc  obbiezzioni  o fon  fatte  l'opra  ìpote/i 
diverfa  dalla  mia,o  fon  tali,chc  ripugnano  a dirittura  agl’ 
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elementi  di  Euclide  , alle  proprietà  da  Apollonio  aflèrire, 
ed  alle  cofc  piu  note;  che  Zia  così . 

Nella  prima  obbiezione  i mciOppofitori  fuppon- 
gono  una  proprietà  , che  riguarda  le  linee  rette , quando 
io  ragiono  de’  cubi , o fiano  quarte  proporzionali  ; cd 
ecco , che  non  Seguono  la  mia  iporcli  : Ma  oltre  a ciò 
ponendo  elfi  un’  ipoiefi  tutta  diverfa  dalla  mia,  Appon- 
gono, che  i cubi  infiniti  intercetti  fra  il  cubo  8,  e zj. 
pollano  terminare  ad  una  linea  retta,  la  quale  non  palli 
per  il  punto  diremo  del  cubo  8 da  me  fatto  per  coflruzio- 
nc/la  qual  cofa  appare  da  fe  medefiraa  falfilfima; imper- 
ciocché icubi  delle  radici  intercctte  fra  z,c  ; devono  cf- 
fcrc  dentro  i limiti  de  i cubi  8,  c zj,  la  qual  cofa  non_» 
può  avvenire,  quando  la  linea  retta , o curva,  che  fi  vo- 
glia che  Ila,  non  palla  per  i punti  ellremi  di  8,  e zi. 

Nella  feconda  obbiezione  i miei  Oppolìtori  fieguo- 
no  la  mia  ipoteA  , ma  nel  dimodrare  errano  a dirittura 
contro  gl'  clementi  d’  Euclide  ; imperciocché  formano, 
ficcomc  hò  fatto  vedere,  l'analogia  delle  quattro  feguenti 
quantità,  cioè  i, 7,  e V 8 — i,  c moltiplicando  i mezzi 
per  gl’  direnai , pretendono  ritrovare  la  quarta  propor- 
zionale , o Aa  il  cubo  j e con  ciò  non  s’ avvedono  , ch;_> 
paragonando  tre  quantità  razionali  colia  quarta,  eh' è 
irrazionale,  errano  contro  la  X del  X d’Euclide,  in  quel- 
la guifa  appunto  , che  il  Signor  Monfortc  lo  hà  a loro 
notato  nella  fua  Lettera  a me  diretta  poc’  anzi  riferita. 

Nella  terza  oppolizione,  che'l  gentili  (lìmo,  e dot- 
tiamo Anonimo  chiama  per  fua  gentilezza  avverti- 
mento, egli  prende  meccanicamente  fopra  l 'alfe  il  qua- 
drato della  Yz-j  , che  e6-J  ; poi  calcola  in  numeri  il 
cubo,  e fi  affatica  di  dimoltrarc  per  la  via  de’ -triangoli 
Amili , che  '1  cubo  deve  terminar  dentro  delia  mia  linea 
retta  tirata  per  i punti  ellremi  de  i cubi  8 , c z 7 ; c con 
ciò  egli  non  s’  avvede , che  cade  nel  meccanico , per- 
che è corretto  a determinare  sii  1’  alfe  quel  punto  , eh’ 
egli  fuppone  elTcr  punto  diremo  del  quadrato  6 , don- 

de ne  e avvenuto,  che  10  le  abbia  a buona  ragione  rifpo- 
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fio,  che  il  termine  del  quadrato <5  £ farà  un  pòco  pili 
al  di  Copra  del  punto  , eh’  egli  determina  sii  l'alTe  , e con 
ciò  il  cubo  terminerà  alla  mia  linea  retta. 

Nella  quarta  oppofizione  poi  il  dottiamo, e genti- 
li (Timo  Sign.  D.  Bartolomeo  Intieri  mi  oppone  incontro 
la  parabola  cubica  del  fecondo  genere , la  quale  in  vero 
era  la  fola  , che  mi  fi  potea  opponcre  , a cagione,  che_> 
ficcome  hò  piu  volte  detto  in  quello  Libro  , quelle  si 
fatte  curve  erano  Hate  da  tutt’  i matematici  ricevute  per 
lince  geometriche  ; ed  egli  in  particolare  per  tali  lej 
riputava,  mentre  sii  di  quelle  avea  dottamente  ferie» 
io,  quanto  alcun  altro  de  i moderni  geometri  abbia.» 
mai  ferino  su  di  tal  materia  : con  tutto  ciò  però  egli 
non  fi  diede  briga  d’  dammare  lamia  ipotelì , come  do- 
vca  fare  nell’  dame  di  una  novella  Invenzione  ; non  la- 
fciò  però  di  conofcerc,  eh’  egli  era  tenuto  a ciò  fare,  ma 
credette  di  poterfene  difpcnfure  sii  la  confiderazione,  che 
alrri  aveva  imprefo  di  dimofirarmi  l'abbaglio, che  male 
a proposto  fupponevano , che  io  avelli  prefo. 

Dopò  quelle  obbiezioni , che  furono  le  prime  ,chc 
f»  pubblicorono  contro  il  mio  nuovo  Metodo, li  Sig.Ago- 
llino  Ariani , e D.  Nicolò  Galizia  forfè  dentro  il  lor 
animo  non  conrenti  delle  loro  prime  obbiezioni , fece- 
ro, come  fi  è veduto,  le  feconde,  fenza  però  confedero, 
com’  era  lor  obbligo  , i raamfelli  abbagli , che  avevano 
prefi  nelle  prime  : il  Sign.  Ariani  fece  la  lettera  da  me  ri** 
ferita , il  di  cui  titolo  è : Offerva^ioni  sù  d'  una  lettera  del 
Sìvnor  Monforte  &c,  cd  a quella  rifpofe  in  mia  vece  il  Si- 
gnor Bonelli , perchè  conteneva  cole  contro  il  buon  co- 
llumc. 

Viene  poi  in  campo  coll’ antecedente  fua  fcritruraJ 
il  Sign.D.Nicolò  Galizia , e fpiega  fintcticamente  la  para- 
bola cubica  del  fecondo  genere  , e con  ciò  non  folo  non 
ficguc  la  mia  ipotefi , ma  altra  cofa  non  fà  , che  far  la  fin- 
teli alla  quarta  oppofizione  del  Sig.D. Bartolomeo  Intieri 
portata  per  la  via  analitica;  e nello  Delfo  tempo  moflra 
di  cficrii  dimenticato  della  proprietà  della  parabola  Apol- 
lonia- 
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lontanai  è Commette' tanti  abbagli , quanti  fon  Quelli  't 
che  abbiamo  moftraro  cflere  nello  fcolio  della  Tua  feri  et  li- 
ra. Quello  dunque  è quello,  che  li  contiene  nelle,  obbicz- 
zioni  de’  mieiSig.  Contrari;,  alle  quali  non- folo  mi- fem- 
bra  di  avere  ampiamente  foddisfatto  anco  à giudicio  di< 
quegli  huomini,  che  fono  mezzanamente  inArutti  nella.» 
Gcometria;ma  di  avere,  rifondendo  ad  ogni  oppofizio- 
ne  , portato  una  nuova  dimoArazione  generale  della  mia. 
proporzione,  per  modo  tale,  che  la  mia  Invenzione  vie- 
ne in  moltiAtmi , e diverfi  modi  dimofirata  : Con  tutto 
ciò  però  i miei  Sign.  Oppofuori  non  A fono  dichiarati 
cfprdfarnente  foddisfatti;  polTo  bensì  credere  in  virtù  deL 
iìlenzio  , che  hanno  ufato che  abbino  conofciuta  Ja  ve- 
rità delle  mie  d imo  A razioni-. 

Il  bello  però  fi  è,  che  in  quella  mia  Invenzione^ 
della  Duplicazione  del  Cubo  fono  fiato  da  alcuni  signo- 
ri matematici  fri  elfi  collegati  contro  di  me , dipinto- 
a i giovani  fiudiofi  nella  figura  di  un  huotno  , cho 
avelie  pubblicato  una  cofa  alla  letteraria  repubblica-, 
pcrniciofiflìma , c da  celarli  nel  piu  cupo  fondo  del- 
la  terra  per  modo  tale  , che  pare  avcflcro  formato  fr.V 
effi  come  una  lega,  nella  quale  tacitamente  fi  fufTe  frà  efll 
convenuto  di  celare  tutto  il  miftero,  che  difeopre  il  falci- 
di tutta  la  loro  nuova  geometria;  perchè  a qualunque.* 
geometra,  che  iì  addimandava,fclc  miepropofiziom  era- 
no bene,  o mal  dimofiraie.,  fubitofe  li  vedeva  ufaru- 
un- aria  di  filenzio,  appunto,  come  farebbe  un  huomo,che 
volefic  sfuggir  di  ragionare  intorno  a materia  pcricolola. 
alla  santa  Religione  attinente  ; c fe  poi  alcuno  de  i mate- 
matici a vefle  fatto  comparire  qualche  fegno  di  fmeerità,. 
lodandola  mia  Invenzione, fubito  li  minacciavano  il  bia- 
mo  univcrfalc  della  Repubblica , per  modo  tale , che  ogn' 
uno  ^rimaneva  di  ftudiarc  le  mie  propofizioni,o  fiudian- 
dolc , di  confelfarne  il  lor  vero  fentimento.  Con  tutto 
ciò  però  per  molte , .che  fiano  fiate  le  arti , che  ugual- 
mente da  i feoverti,  che  dagli  occulti  mici  Contrar;  fono 
fiate  praticate  , non.  haa potuto. ottenere,  che  a lungo 
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andare  cudli  ancora,  che  non  vogliono  ftudiare  le 
propofizioni,  non  abbino  donde  avvederli  ,chc  Icoppo- 
jizioni  de  miei  Contrari;  non  fono  Hate  fuflilìentiilmpco 
ciocché  il  vederli , che  l’accademia  di  Lipfia  niun  conto 
hà  tenuto  delle  oppolizioni  de  mici  Contrari;, ma  che  all* 


incontro  a tutto  fuo  potere , lì  e affaticata  di  farne  dello 
e,  alle  quali  io  hò  pienamente  foddisfatto  nella  Letto 
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ra  * che  fi  legge  nel  line  di  quello  libro , è un  argomcn* 
to  ballante  a pcrfuadcre  a chi  hà  il  foto  naturale  lumo 
della  ragione , che  le  oppofizioni  fono  Hate  vane  , e in* 
fuflìficnti . A quelli  poi,  che  fon  capaci  d’ intendere  una 
dimoflrazionc  fintetica  , li  apprefentano  a prima  vifla_» 
gli  errori , che  alcuni  miei  Contrari;  han  commefli  con* 
«ro  i primi  elementi  della  Geometria. 
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MARCHESE  DI  SALCITO. 

Contenente  alcune  confiderazioni  fopra  le  para» 
bole  di  grado  fuperiore . 
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Voi , pi'u  che  ad  ogn’  altro,  gemiJiffim» 
Sig.  Marchcfe , ani  veggo  tenuto  indrizW 
zare  i miei  penfieri  ; perche  Voi  lieto 
quello,  che  in  una  voflra  degnifiìma  Ope- 
ra avete  francamente  prometto  quello  , 
che  io  poi  nel  mio  Nuovo  Metodo  hò 
pubblicato;  Ma  pili  d'ogn’aitra  cola,  pec- 
che Voi  liete  quello,  in  cui  hò  feorto  un  cuor  si  coftanto, 
e lineerò  , ed  una  mente  sì  giufta  nel  ragionare  di  tutte  le 
materie , ed  in  particolare  delle  geometriche,  in  modo  che 
da  Voi  poflò  fperarc  un  benigno  gradimento  di  tutte  quel- 
le cofc  , che  da  me  vengono . 

Quella  appunto  fu  la  cagione,  per  la  quale  alcuni  an- 
ni fono  v’indrizzai  certe  mie  «moderazioni  ’ntorno  allo 
parabole  di  grado  fuperiore  da’  (ignori  moderni  geometri 
inventate:  ma  in  quel  tempo  , (paventato  ancor  io  dal- 
la moltitudine  de’  feguaci  delle  curve  d'Apollonio  , non 
ebbi  ardimento  di  efprcfómcnte  dire, che  la  parabola  Apol- 
loniana  non  hà  le  proprietà  , che  da  Apollonio  fc  1*  affe- 
gnanoi  mi  contentai  però  folamentc  d’  accennare  nel  XI. 
proporzione  del  mio  Nuovo  Metodo  Rampato  in  Anvcrfa 
1* anno  17 1 J.  che  ’l  perimetro  della  parabola  Apoilonuna 
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fi  componeva  di  lince  rette  i dalla  qual  cofa  chiaramente  fi 
deduceva  , che  '1  perimetro  della  parabola  Apolloniana^ 
.non  poteva  edere  una  curvai  contuttociò  però  non  lo  di- 
chiarai efpreflamcnte. 

Dell’  iddio  modo  , ragionando  con  Voi  delle  para- 
bole cubiche  , mi  contentai  dire  che  le  propiictà , chej 
ifignori  moderni  geometri  ritrovano  nelle  loro  parabo- 
le cubiche  , io  le  ritrovava  ne’  mici  Rettilinei  » len- 
za dichiarare  efpreflamentc  > che  le  loro  parabole  cu- 
biche non  potevano  avere  le  proprietà  , eh*  eflì  lo 
adeguano  ; quantunque  ciò  fi  deducete  per  necclTaria_> 
conseguenza  dalle  mie  dimoflraziooi . Ora  però  che  mi  fo- 
no apertamente  alzato  contra  la  parabola  Apolloniana.» 
medefima  con  tante  evidenti  dimofirazioni  » quante  foto 
quelle , che  fi  leggono  nella  Raccolta  delle  dimofirazioni 
da  me  fatte  intorno  a tal  materia  » la  quale  fi  legge  nel 
principio  di  quello  libro  dalla  pag.  i.  fino  alla  Voglio 
un'altra  volta  dimofirarvi , che  le  parabole  cubiche  da  sig. 
moderni  geometri  inventate  non  hanno  le  proprietà»  eh' 
eflì  le  afiegnano  ; ma  che  quelle  medefime  proprietà»  ch'cf- 
fi  han  pentito  male  apropofito  di  ritrovare  nelle  loro  cur- 
ve di  grado  fuperiore,  fi  ritrovano  nc’miei  Rettilinei  para- 
bolici cubici.  Gradite  vi  priego  mio  Riverito  Sig.  Marche- 
fe  quelle  mie  confiderazioni  con  quella  itefià  bontà  d'  ani- 
mo , colla  quale  ficte  /olito  rimirare  tutte  le  cofc»  cho 
da  me  vengono  , ed  attendete  a quello  , che  imprendo  di 
dimofirarvi . 

. Per  dimofirarvi  , che  le  parabole  di  grado  fupcrioro 
non  hanno  le  proprietà  , che  da  sig.  moderni  geometri  fe_j 
le  afiegnano , baderebbe  a me  1’  aver  dimofirato  chiara- 
mente , ficcotnc  hò  fatto  nella  Raccolta  > che  la  parabo- 
la Apolloniana,  o fia  la  parabola  piana, non  hà  le  proprietà, 
che  da  Apollonio  fc  le  afiegnano  -,  perchè  le  parabole  cu- 
biche fendo  dedotte  dalle  piane  , fc  le  piane  non  hanno  le 
proprietà  » che  Apollonio  le  adegua  , ;lc  cubiche  non  pof- 
fono  certamente  aver  le  proprietà , che  i sig.  moderni 
geometri  le  afiegnano.  Contuttociò  però  cllcndo  mia in- 
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unzione  farvi  conolccre , che  Tc  i miei  Sig.  Oppofirori 
non  fuflero  (lati  tanto  fortemente  attaccati  ali’  opinione^» 
che  ’ntorno  alle  curve  avevano,  ed  avdfero  conlidcrata  la 
mia  ipotefi,  avrebbero  intefe  le  proprietà  de’  Rettilinei  da 
me  ritrovati, i quali  hanno  quelle  proprietà,  chefir  aflegna- 
noalle  lor  curve:  Voglio  di  nuovo  brievemente, accennan- 
dovi il  modo , com’  effi  le  fpiegano , farvi  conofccr  la_» 
vanità  delle  loro  Invenzioni  fatte  su  le  curve.  Le  forma- 
le, colle  quali  fpiegano  la  proprietà  delle  loro  parabole» 
cubiche,  lon  le  feguenti. 

La  prima  formola  . Il  cubo  dell'applicata  all'  affé  è 
uguale  al  fotido  , che  fi  produce  dal  quadrato  dell'  intercetta 
nell'unità  : ovvero  la  fcguentc,  che  è lamcdcfima.  Se  faran- 
no quattro  linee  continue  proporzionali  , il  cubo  fatto  fopra  la 
terza  farà  uguale  al  parallelepipedo  fatto  su'  l quadrato  del- 
la quarta  coll'altezza  della  prima.  La  feconda  formola  poi  è 
la  lcgucntc.fi  tubo  dell'applicata  all’affe  è uguale  al  folido, che 
fi  forma  della  porzione  del!' affé  nel  quadrato  dell' unità. Diurna 
ora  l' efempio  in  numeri  delle  due  antecedenti  forinole. 

Siano  quattro  continue  proporzionali  1,2,4 ,8; 
11  cubo  di  4,  eh’  è 64,  è uguale  al  quadrato  di  8 moltiplica- 
to per  1’  unità  ; in  quella  guifa  il  cubo  della  terza  è uguale 
al  parallelepipedo  fatto  dalla  quarta  con  l’altezza  della  pri- 
ma . E perche  il  4 li  fuppone  efler  Tempre  1’  .applicata  all* 
alfe  della  parabola  cubica  -,  da  ciò  ne  avviene  , che  il  cubo 
dell’  applicata  fia  uguale  al  folido,  che  fi  produce  dal  qua- 
drato dell’  intercetta, eh'  è 8,  nell’unità.  Diamo  ora  l’dem- 
pio  della  prima  formola  della  parabola  cubica  del  primo 
genere  » 

Siano  le  quattro  continue  proporzionali.  1, 2, 4,  8.  Il 
cubo  di  2,  eh’  e 8,  e uguale  al  folido  facto  da  8 moltiplicato 
*per  il  quadrato  dell' unità,  che  vale  a dire  per  l’unità:  le  an- 
tecedenti fon  le  formole.  I sig.  moderni  geometri  però  non 
avevano  ancora  ritrovato  1’  arte  di  fpicgarc  in  numeri , cd 
in  linea  l’unità,  e 1’  applicata  4,  c l’intercetta  8;  e la  cagio- 
ne , per  la  quale  non  avevano  ritrovato  quella  arte, era  fo- 
lamcntc , perche  non  avevano  conlidcrata  quello , che  fi 
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poteva  dedurre  dal  modo,  col  quale  Galileo  cihàinfe- 
gnato  deferiver  la  parabola  Apolloniana,  cioè  , defignan- 
do  le  applicate  co’  i numeri , i , e z , e l’ alle  col  numero 
4: -perche,  fc  aveflero  confiderato  il  fopradetto  modo  , 
avrebbero  ritrovato,  come  io hò ritrovato  , che  tanto  il 
perimetro  della  parabola  piana  , quanto  quello  della  pa- 
rabola cubica  del  fecondo  genere  fi  compone  di  iineej 
rette  determinate  da’  punti  determinati;  che  fia  cosi . 

11  dottififimo  Sig.  D.  Bartolomeo  Interi  nella  fua_» 
oppofizione,  che  fi  legge  alla  pag-9$»  c 94,  fpiega  la  pro- 
prietà della  parabola  cubica  colla  prima  forinola  da  noi 
deferitta  . 11  gcniiltflimo  Sig.  D.  Nicolo  Galizia  la  fpiega 
col  fecondo  modo , col  quale  fi  (piega  la  medefima  prima 
formula  ; ma  ne  1*  uno , ne  1‘  altro dilegna  col  numero  al- 
cun’ applicata,  ne  alcuna  porzione  dcll’afle;  c con  ciò,  non 
feguendo  la  mia  ipotefi  , fi  figurano  di  trovar  nella  curva 
quelle  proprietà, che  io  hò  dimollrato  trovarfi  nella  retta; 
c quefla  è la  cagione, per  la  quale  non  hanno  intefo  le  pro- 
prietà de’  mici  Rettilinei  parabolici  cubici . Vi  farò  vede- 
re ora  breviflìmaracntc  , che  fc  aveflero  confideratc  quelle 
applicate, e quelle- afeiflè  in  numero, quali  io  hò  confiden- 
te, avrebbero  ritrovate  quelle  proprietà  , che  hòdimo- 
ftrato  eflcrealla  retta  . Veniamo  alla  pruova  . 

Tav.1V.  11  Sig.  D.  Nicolò  Galizia  deferi  ve  , ficcome  hò  detto 
Fig.  a lui  rifpondendo,  la  parabola  piana  AGN , col  parametro 
XXVIII-  AB,  coll’ alfe  AE.  Dipoi  prende  OH  terza  proporzionale 
dell’  unità  AB,  e dell’  applicata  CL.  Indi  prende  PI  terza., 
proporzionale  dell’unità  AB,  c dell’  applicata  DM  . In  ap- 
prelfo  prende  QF  terza  proporzionale  dell’  unitàAB.e  dell’ 
applicata  EN,  e tira  la  BG  uguale  all’  unità  AB,  e conchiu. 
de  ,che  i punti  A , G,H,  I,  F,  fono  punti  di  perimetro  di 
parabola  cubica  , il  di  cui  alfe  è AQ , c le  applicate  delhL,’ 
quale  fono  KG,  OH,  PI,  c QF,  e con  ciò  mira  la  parabola^ 
Cubica  del  fecondo  genere  come  una  curva  . 

Ma  feall’  incontro,  difeendendo  piu  al  particolare^, 
come  hò  fatto  io,  averte  detto:  Dividali  Palle  AE  in  nove 
parti  uguali,  e che,  per  cfempio,AB  fia  1 delle  nove  parti 
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uguali;AD,fia  4;Poi  applichili  al  punto  D la  DM  uguale  a 
a unità  AB  , e la  £N  uguale  a $ unità  AB  ; avrebbe  ritra- 
vato, che  la  terza  proporzionale  di  AB  i , e di  DMi , c 4, 
c che  perciò  1’  applicata  PI  della  parabola  cubica  è 4.  Deli’ 
ifleflò  modo  avrebbe  ritrovato,  che  la  terza  proporzionale 
di  ABi , e di  EN$  , è 9,;  c che  per  dò  V applicata  QF  è 9. 
Se  poi  avelfe  ordinato,  come  io  hò  ordinato,  che  dal  pun- 
to D li  tiri  la  DI  uguale  ad  8 unità  AB , e perciò  cubo  di 
DMz;e  che  dal  punto  E li  tiri  la  EF  uguale  a 27  unità  AB, 
e che  da  i punti  G,  I , ed  F fi  alzino  le  perpendicolari  GK 
uguale  ad  1 , IP  uguale  a 4,  FQ_uguale  a 9 ; c che  pofeia  li 
tiri  la  AQ_uguale,c  parallela  ad  EFjc  dopo  tutu  quella  co- 
flruzione  aveffe  ordinato  , che  per  i punti  A , G , I,  F fi 
ri  raderò  , in  vece  della  curva  , le  linee  rette  AG,  Gl , IF  , 
avrebbe  ritrovato  la  Beffa  proprietà  , eh’  egli  affegna  mala- 
mente alla  curva , nelle  lineerette  Gl , IF  j.ed  ccconc  la_> 
pruova. 

PI , che  termina  per  coftruzionc  al  punto  diremo 
della  retta  Gl,  è applicata  di  parabola  cubica  , perché  fo- 
no quattro  continue  proporzionali  , cioè  AB,  DM , PI , cd 
AP  • Ma  per  coftruzionc  ABè  i,DNfl,  z,  PI, 4,  ed  AP  è 8 i 
dunque  il  cubo  di  PI  è 64,  uguale  al  parallelepipedo  fatto 
dal  quadrato  di  AP8,  coll'altezza  di  AK  unità;  ed  ecco, che 
abbiamo  due  applicate  di  parabola  cubica  , le  quali  termi- 
nano a i punti  eftremi  delia  retta  Gl, .cioè  PI,  e KG  . Ri- 
mane fidamente  di  dimoftrare , che  la  retta  HO  termina^ 
aUa  retta  Gl  non  alla  curva:  Ma  quello  lo  abbiamo  dimo>* 
firato  nella  quarta  propofizionc  della  noftra  Duplicazione 
del  cubojed  in.appreffa  la  abbiamo  diraollrato  indette  modi 
diverfi  nella  Raccolta  , e perciò  è fupetfluo  il  replicar  di 
nuovo  le  medefime  dimoftrazionuDeirifteflò  modo;il  cubo 
di  QF9  è 729  uguale  al  parallelepipedo  fatto  dal  quadrato 
di  AQ27  peri’  unità  AK  , onde  fc  fi  tira. la  retta  IF  ; le  due 
applicate  Pl4»c  QF9,  faranno  ne’punti  eftremi  di  una  retta 
linea, e tutte  le  applicate  iatcrcette  frà.PI,e  QF  termineran- 
no alla  retta  IF,  ficcomc  abbiamo  ditnoftrato  nella  quarta^, 
propofiztone  della  noftra  Duplicazione  del  cubo.Ecco  duiv 
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que  ,che  anche  in  numeri  fi  vede  , che  ’l  perimcrro  deilsL» 
parabola  cubica  del  fecondo  genere  fi  compone  delle  lince 
rette  AG,  Gl,  IF  ; dalla  qual  «ofa  ne  avviene  ,che  tanto  il 
Sig.  Galizia  , quanto  il  Sig.  Interi , fé  fi  fuflero  degnati  di 
confidetar  la  mia  Ipotcfi,  avrebbero  conofciuro , che  il 
mio  .Rettilineo  parabolico  cubico  ha  le  proprietà  , ch’  efll 
con  tutti  i moderni  geomari  malamente  aflegnano  alla  lo- 
ro parabola  cubica  confiderata  come  una-Curva.  Vi  farò 
ora  vedere  come  icubi  delle  applicate  alla  parabola  piana 
fi  ritrovano  nell'ipotenufa  di  un  triangolo  rettangolo. 

PROPOSIZIONE. 

LA  quale  è la  medefima , che  la  XII.  del  noflro  Nuovo 
Metodo  ftampato  in  Anverfa  l’ anno  1715.  perCri- 
fiofaro  Piantini. 

Sia  deferitta  nel  -modo  da  noi  infegnato  nella  prima_, 
propofizione  della  Raccolta  la  parabolaADH.il  di  cui  alfe 
fia  AG  ;-e  fiano fatti  i cubi  CF8  , e GLì7,  CUÌ5Ì  delle  appli- 
cate CDz  , c GH7  . Tutti  i cubi  delle  applicate  intercette 
fra  BBi  ,c  CDz  ; fri  CDz,  c-GHj  termineranno  all’  ipo* 
tenufa  di  untnangolo  ifofcclc,  e rettangolo  , il  di  cui  lato 
■è  la  retta  GL  uguale  a -z.7 -unità  AB. 

COSTRUZIONE. 

Tav.  V»  O Uppongalì  nel  -modo  da  noi  infegnato  nella  Raccolta  > 
Figura  fatta  la  figura  , dentro  la  «quale  fia  Ja  parabola  ADH,  1’ 
XXXII.  alfe  della  quale  fia  AG  uguale  a p unità  AB  , ovvero  BB 
uguale  ad  AB  .-E  fuppongafi  finalmente  tirata  l’ ipotenufa 
AI  del  triangolo  AGI  ifofcele  , c rettangolo  in G, alla  qua- 
le ipotenufa  terminino  rutti  i quadrati  delle  applicate,  per 
. la  feconda  propofizione  j e fuppongafi  tirata  la  CF  uguale 
ad  3 unità  AB,c  la  GL  uguale  a 27,  cubo  di  GH$;  e le  due 
lince  -rette  BF  , «d  FL  > le  quali  congiungano  peri  punti 
cftremi  i cubi  fatti  per  coftruzione  . Di  poi  fi  prolunghi  1* 
alfe  GA  fino  in  M , di  modo  che  GM  fia  tripla  di  GA,  cioè 
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uguale  a GL  fatta  uguale  a 27  unità  AB,  e chiudali  il  trian- 
golo  MGL  rettangolo  in  G»  Indi  dalla  MG  taglili  la_> 
MN  uguale  all'  unità  AB  j e la  MO  uguale  a CF  , o Zìa 
ad  8 unità  AB  » c dal  punto  N tirili  la  NN  uguale-» 
ad  MN  , e parallela  a CF  , c dal  punto  O tirif*  la  OP 
parallela  a CF  , ovvero  GL,  ed  uguale  ad  MO;  ed  il  rima- 
nente NG  dell’affe  MG,  fi  concepita  divifo  in  pumi  infi- 
niti; e s’ intendano  nel  triangolo  MGL^dagl’  infiniti  pun- 
ti della  NG  , tirate  infinite  linee  parallele  a GL,  le  quali 
terminino  all’  ipotenufa  ML  ? come  fono  le  parallele  defi- 
gnate  co’  i numeri  1 1,  e 12.  id,  e 18  , e tutte  le  altre.  Da 
i punti  della  BG,  porzione  dell’  affé  AG. , s’ intendano  ti- 
rate tante  parallele  alla  GL  , le  quali  terminino  nelle  due 
linee  BE,ed  FL,.  quanti  fono  i punti  della  BG  , e fiano  , 
per  e fem pio,  le  parallele  defignate  6, e 47, X,  e K,  e tutte  le 
altre.  Indi  da  tutti  i punti  eftrcmi  d’ effe  parallele  fi  alzino 
tante  perpendicolari , le  quali  terminino  nella  ML  , co- 
me per  efempio  , la  perpendicolare  defignata 47  ,e  12  *o 
la  perpendicolare  K,c  22,  cc.  In  quello  modo  avremo  nelli 
due  fpazjBCFB,  CGLF  tante  parallele, quanti  fono  i pun- 
ti della  BG  , le  quali  corrifpondonoad  una  porzione  delle 
parallele  infinite  intercette  fra  NN  , c GL  nel  triangolo. 
MGL.  Dico,  che  tutte  le  parallele , che  partono  da  i punti 
della  BC,  e terminano  alia  BF  , fono  cubi  delle  applicato 
intercette  fra  CO,  e BB , ogn’  una  alla  fua  applicata  corri- 
fpondente  » come  XK  cubo  di  XY  cc.  ; e che  fono  in  pro- 
porzione aritmetica  •. 

dimostrazione. 

GM  27  è terza  proporzionale  di  GHj  , e di  G Ap  ; ed 
M08  è terza  proporzionale  di  CD2,  e di  CE4;  dun- 
que dentro  1 limiti  diMN  unità,  e di  M08  , vi  fona 
tutti  i cubi  delle  applicate  intercette  fra  BB  , e CD;  e den- 
tro i limiti  di  MO  8 ,,  e di  MG27  , vi  fono  tutti  i cubi 
delle  applicate  intercette  frà  CD,  e GH;  perchè  niuncubo 
delle  applicate  intercette  fra  BBi,  eCD2,  può  effer  mi- 
nore 
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nore  di  i , nc  maggiore  di  8 ; eniun  cubo  degl’ intercetti 
fràCDz,  eGHj  può  effer  minore  di  8 , nè  maggiore  di 
27  • Dunque  nc  1 limiti  di  MN  , di  MO , c di  MG  , vi  é la 
lumina  di  tutti  i cubi  delle  radici  intercette  frà  BBi  , o 
CD2  , c fra  CD2  , eGHj  . 

Ma  le  parallele  intcrcertc  fra  NN  , ed  OP  fono  uguali 
alle  parti  dell’aire, cioè  la  parallela  1 i,ciz, uguale  ad  M,* 1; 
c tutte  le  altre  , perchè  MN  effondo  uguale  ad  NN , ed  * 
MO  uguale  ad  OP  ; tutti  gl’  altri  triangoli  intercetti  frài 
triangoli  MNN  , MOP  fono  ancora  ifofceli:  Adunque  tut- 
te le  infinite  parallele  , le  quali  terminano  ad  NP  , faranno 
fucceflivamenre  cubi  delle  applicate  intcrcertc  fri  CD,  ej 
BB:  c dello  ftefio  modo, tutte  le  parallcleintercette  fra  OP8, 
e GL27  , le  quali  terminano  all’ ipotcnufa  ML , faranno 
cubi  delle  applicate  intercette  frà  CD2,c  GH;  ; Dunquo 
i cubi  delle  «applicate  terminano  ali’  iporenuk  del  triango- 
lo rettangolo  . 

Ma  noi  abbiamo  fuppofto  tirate  da  i punti  della  BC 
tante  parallele  a CF,  quanti' fono  i punti  della  BCjdunque, 
fé  dagl’  infiniti  punti  della  BF  il  alzeranno  tante  parallele 
ad  MG  , le  quali  terminino  ali’  ipotcnufa  ML  ; tutte  le  pa- 
rallele intercette  frà  BB  unità , e CF8  faranno  cubi  delio 
applicate  inrcrccttc  fra  BBumtà,  eCDzj  perche,  fc  Balza- 
no 1$  perpendicolari-FP  , e BN*  CF  , ed  OP8  fono  uguali 
frà  loro , come  iati  di  paralleligrammi  ; BB  unità  , ed  NN 
unità  fono  uguali  frà  di  loro  ; e tutte  le  altre  , come  XK 
Tav.  V.  uguale  alla  linea  fegnata  co’  i numeri  7,  c 22  , c lo  Beffo  di 
Figura  tutte  le  altre . 

UCX1I.  Ma  tutte  le  intercette -fra  NN,  cd  OP  fono  cubi  delle 
applicate  intercette  frà  BBi,  e CDz  ; dunque  anche  tutte  le 
parallele  intercette  fra  BB  i,cGF  -8  faranno  altresì  cubt  delle 
intercette  frà  BB  unità  ,eCDz  ; dunque  i cubi  delie  appli- 
cate terminano  ancora  all'  ipotcnufa  ML  ,ch’  e ciò  fi  do- 
veadimollrare  . 


CON- 
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considerazione; 

D Eefi  con  fiderare  , che  quantunque  nell'  antecedente.» 

propofizione  abbiamo  dimoflrato , che  i cubi  delle 
applicate  intercctte  fra  BBi  , e CDi  ; fra  CDx,  e GH$ 
fiano  nel  triangolo  ifofcile  , c rettangolo  MGL  ; contutto  - 
ciò  però  i cubi  corrifpondenti  alle  applicate  ali’  aflc  della  . 
parabola  Apolloniana  , o per  dir  meglio  all’ alfe  del  noflro 
Rettilineo  parabolico  piano  , fi  ritrovano  folamente  nelle 
noflre  due  linee  rette  BF,  ed  FL, alle  quali  terminano  i cu- 
biche nafeono  dalle  applicate  allungate, perchè  tutti  i cubif 
che  terminano  all’ipotenufa  MLfono  bensì  ognuno  uguale 
ad  uno  de’cubi  intercetti  fra  BBi,e  CF8,e  fràCF8,c  GL27; 
ma  non  effendo  nelle  applicate  allungate,  non  fono  corri- 
fpondenti alle  applicate, come  a cagion  d'efempio;neli’ipo- 
tenufa  ML  , la  parallela  OP  uguale  a CF8  c cubo  dell’  ap- 
plicata CD2  , ma  non  è corrifpondente  all*  applicata  CD, 
perche  non  è nell’applicataCD  allungatardalla  qual  cofa  ne 
avviene,  che  tutti  gl’  altri  cubi  intercetti  frà  OP8,  e GL27 
non  fiano  corrifpondenti  alle  applicate  ; perche  la  paralle- 
la , che  parte  dai  punto  immediato  al  punto  O , come  dal 
punto  fegnato  25,  farà  cubod*  una  applicata  intercetta  fri 
CDx,  c GHj  , c lo  fieflò  avverrà  di  tutte  le  altre  ; ma  non 
faranno  corrifpondenti  alle  applicate,  perche  non  fi  ritro- 
vano nelle  applicate  allungate.  Dalla  qual  cofa  fi  deve  con- 
fiderarc  , che  niuna  linea  retta  fuorché  le  noflre  , le  quali 
congiungono  per  i punti  eflremi  i cubi  1,  ed  8,  8,  c 27,  ec. 
come  per  efempio,  BF,ed  FL,puòcflere  il  luogo  generale 
de  cubi  corrifpondenti  alle  applicate  , appunto  come  ab- 
biam  detto  nell’  antecedente  rifpofla  al  Sig.  Galizia. 

Da  quello , che  abbiamo  dimoflrato  nell'  anteceden- 
te propofizione,  il  Sig.  Monforte  prefe  motivo  di  con- 
fermare la  noflra  propofizione , dimoftrando  per  lo  mez- 
zo del  calcolo  analitico,  che  icubi  delle  applicate  ancora 
terminano  all’ ipotcnufa  del  triangolo  rettangolo  , ed  ifo- 
fcile , e ciò  facendo  fi  fervi  della  parabola  cubica  del  pri- 
mo genere,  le  proprietà  della  quale  ora  vogliamo  (piegare 
fayte  /.  Z qui 
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qui  apprcffo,  fervendoci  del  fcgucnte  lemma  riferito  da_» 
Rinaldino  j e vogliamo  fpicgarla  a fine  di  far  conofccre  , 
che  non  hà  le  proprietà  > che  i fignori  moderni  geometri 
le  affegnano .. 


LEMMA, 

SE  fono  quattro  linee  continue  proporzionali , il  cubo 
fatto  fopra  la  feconda  farà  uguale  al  folido  fatto  dalla 
quarta  nell'  altezza  del  quadrato  della  prima  . 

DIMOSTRAZIONE. 

Tav.  V.  Q lano  quattro  linee  continue  proporzionali  A,  B,  C,  D . 
Fig.  u Dico,  che  il  cubo  fatto  fopra  B c uguale  al  folido  fatto 
XXXIII.  da  JD  ncl  quadrato  della  prima  A . 

Perchè  i detti  lati  fono  in  continua  proporzione  , fa- 
rà il  quadrato  fatto  fopra  A al  quadrato  fatto  fopra  B , co- 
me il  quadrato  fatto  fopra  C ,al  quadrato  fatto,  fopra  D;  e 
dell'  i Beffo  modo  , come  il  quadrato  fatto  fopra  A ai  qua- 
drato fatto  fopra  B , così  il  quadrato  fatto  fopra  B ai  qua- 
drato fatto  fopra  C : e come  il  quadrato  fatto  fopra  B al 
quadrato  fatto  fopra  C,cost  il  quadrato  fatto  fopra  Ù al  qua- 
drato fato  fopra  D . 

Ma  per  Euclide  il  quadrato  fatto  fopra  la  terza  C al 
quadrato  fatto  fopra  la  quarta  D , è come  la  feconda  B alla 
quarta  D dunque  farà,  come  il  quadrato  di  A al  quadrato 
di  B , cosi  B ad  D i dunque  il  folido  fatto  dagL’ellremi  , 
cioè  A , e D i è uguale  al  folido  fatto  dal  quadrato  di  B 
moltiplicato  per  1'  > Hello  Iato  B . 

Ma  il  foltdo  fatto  dal  quadrato  di  B.pcr  1'  ifieffo  laro 
B , è il  cubo  della  feconda  B : ed  il  folido  fatto  dalla  linea 
D per  lo  quadrato  A è il  folido  fatto  dalla  quarta  per  lo 
quadrato  della  prima  ; dunque  abbiamo  dimodraco  ciò  che 
s>'cra  propoflo. 

La  Beffo  fi.  vede  manifefiaroente  in  numeri:  Siano  le..» 
quattro  quantità  A,  B , C > D;  1,  a,  4,  8,  il  cubo  del  fecon- 
do 
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do  numero  z , è 8 , uguale  al  folido , che  nafce  dal  quarto 
numero  8 moltiplicato  per  lo  quadrato  dell'  unità  . Spie- 
ghiamo ora  in  confequenza  di  quello  lemma  la  parabola 
cubica  del  primo  genere . 

> 

COSTUZIONE. 

DEfcrivafi  la  parabola  piana  ABDH  , fecondo  1’  ordi<  Tav.  V. 

nc  de’ numeri  pari , ed  impari , cioè  che  1’ affé  lìa_,  Figura 
uguale  a 9 unità  AB  , AC  uguale  a 4,  GH  uguale  a j ,CD  •XXXill. 
uguale  a z : e fuppongali  descritta  tutta  la  figura  ABGLFA 
nel  modo  prefcritto  nella  mia  V.  propolìzioae  . 

Di  poi  prolunghili  l’ affé  GA  lino  in  M,  di  modo  che 
GM  fia  uguale  a GLz7,  e prendali  1'  unirà  MN  uguale  all’ 
unità  AB  della  parabola  piana  ABDH  , e facciali  la  NN 
parallela  a GL  , ed  uguale  all'unità  MN,  c taglili  dal- 
la GM  la  porzione  MO  uguale  ad  8 unità  AB  , ovvero 
MN  , c perciò  cubo  di  CDzj  indi  dal  punto  O tirili  la_» 
perpendicolare  OV  uguale  all'  applicata  CDz,  e dal  punto 
N tirili  la  linea  retta  NN  uguale  , e parallela  all'  unità 
£B  ; pofeia  fopra  la  MG27  prendali  la  MO  uguale  ad  8 , 
e tirili  la  OP  parallela  a CF  , la  quale  OP  , per  il  triango- 
lo ifofcile,  e uguale  a CFjc  per  i punti  M,N,  V,  H.inten- 
dafi  deferitta  la  curva  M N V H , la  quale  per  l’ iporefi  de 
sig.  moderni  geometri  c la  parabola  cubica  del  pruno  ge- 
nere . Dico,  che  quella  non  ha  la  proprietà  , che  fe  1’  alli- 
gnano . 


DIMOSRAZION  E* 

LA  proprietà  della  parabola  cubica  del  primo  genere  è, 
che  il  cubo  dell'applicata  all' affé  lia  uguale  al  folido  , 
cheli  forma  dalla  porzione  dell' affé  nel  quadrato  dell’ 
unità:  Ma  MN, ovvero  AB,  è ij  OV  , ovvero  CDè  t ; AC 
è 4 i ed  MO  e 8 : dunque  fono  quattro  cantinue  prop  >r- 
zionah  MN  , OV  , AC , cd  MO  ; dunque  per  lo  lemma.* 
antecedente , il  cubo  fatto  dalla  feconda  O Vz,  il  quale  è 8> 
Parte  I.  Z z è ugua* 
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è uguale  al  folido  facto  da  M08  per  lo  quadrato  della  pri- 
ma MN  ; dunque  OV  è applicata  di  parabola  cubica  del 
primo  genere . 

Dell’  ifteflò  modo  MN, ovvero  AB  unità,  GHj,  Gip  -, 
GM27  fono  quattro  continue  proporzionali,  e perciò  il 
cubo  di  GH  è uguale  al  folido  fatto  dalla  quarta  G.V1  per 
lo  quadrato  della  prima  MN  ; dunque  GH  è applicata  di 
parabola  cubica  del  primo  genere  ; dunque  abbiamo  tre 
applicate  di  parabola  cubica  del  primo  genere  , cioè  NN, 
GV  , GH  , dunque  MNVH  è parabola  cubica  del  primo 
genere  . Dunque  per  la  fuppolìzione  de  sig.  moderni  geo- 
metri tutte  le  applicate  alla  curva  MNVH  faranno  radi- 
ci cubiche  de’  cubi  intercetti  fra  MNi,  c M08,  c fra  MO8, 
ed  MG27;  la  qual  cofa  ii  dimoftra  non  efler  vera,  ed  ecco* 
ne  la  pruova . 

Se  lì  fuppone  , come  abbiamo  noi  fuppofìo  , che  1’  af- 
fé MG  ila  27  , cioè  quarta  proporzionale  di  AB  1,  dell'ap- 
plicata GH$,  c del  quadrato  Gl,  ovvero  £Gp  : dentro  i li- 
miti di  MNi  , e di  MO8  vi  farà  la  fomma  di  tutti  i cubi 
delle  radici  intercette  frà  BBi , e CD2  ; e dentro  i limiti 
di  MOS , e di  MG27  vi  farà  la  fomma  di  tutti  icubi  dello 
radici  intercette  frà  CD2 , c GH$ . 

Ma  fe  fi  fuppone , come  vogliono  i fignori  moderni 
geometri,  che  le  applicate  alla  curva  MNVH  fiano  radici; 
le  applicate  alla  curva  , cioè  alla  parabola  cubica  MNVH 
faranno  maggiori  in  numero, che  le  applicate  alla  parabola 
piana  ABDH  ; c fuorché  NNi,OV2,  c GHj  , le  quali  fo- 
no fatte  per  coftruzione  , tutte  le  altre  applicate  , che  fi 
confidcrano  nella  parabola  cubica  fono  maggiori  in  lun- 
ghezza delle  applicate  all’  alfe  della  parabola  piana., 
ABDH:  dunque  fc  ne  i limili  di  MN , c di  MO  ; di 
MO,e  di  MG  vi  è la  fomma  de’ cubi  delle  applicate  albo 
parabola  piana  , le  applicate  alla  parabola  piana  compren- 
dono tutta  la  fomma  delle  radicil  cubiche  de’ cubi  inter- 
cetti fra  MNi,  ed  MQ8;  e fra  M08  , ed  MGa7  : mafeè 
così;  nella  parabola  cubica  MNVH  non  vi  puoi  efler  Ja_» 
fomma  delie  radici  cubiche  de’  cubi  intercetti  fra  MN  , ed 
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MO,fra  MO  , cd  MG  ; perche  la  parabola  cubica  MNVH 
è molto  maggiore  della  piana  ABDH.  Dunque  le  applicate 
alla  parabola  cubica  non  fono  radici  cubiche  de’  cubi  con- 
tenuti nell’  affé  MG  , e perciò  l’affe  MG  non  rapprefonta 
i cubi  delle  applicate  alla  parabola  cubica  . 

Ma  fe  l' affé  MG  non  rapprefenta  i cubi  delle  applica- 
te all?  parabola  cubica  del  primo  genere  , le  applicate  alla 
parabola  cubica  non  fono  radici}tna  ne  meno  fono  quadra- 
ti,perche  GHj,OV z non  fono  quadrati, mentre  fono  radici 
per  coftruzionej  dunque  fe  le  applicate,  che  terminano  alla 
parabola  cubica  non  fono  radici , e non  fono  quadrati , la 
parabola  cubica  del  primo  genere  non  hà  le  proprietà 
contenute  nell' antecedente  lemma,  ne  hà  alcuna  cono- 
feiuta  proprietà  , che  è ciò  fi  dovea  dimolìrarc  . 

L’abbaglio  dunque  , che  prendono  i signori  moderni 
geometri  intorno  a quella  parabola  cubica  del  primo  ge- 
nere, dipende  dall’  errore  generale,  nel  quale  fono  caduti, 
confiderando  la  parabola  Apolloniana  , olia  piana  al  mo- 
do d’A polloni©  ; perche  , ficcome  cofiruendo  eflt  la  piana 
fenza  determinar  le  applicate  i,z,  e 3,  non  han  potuto  co- 
nofccrc,  che  le  radici  non  terminano  alia  curva:  per  l’iftef- 
fa  cagione  non  potevano  conofcere  , che  la  parabola  cubi- 
ca non  poteva  effere  il  luogo  delle  radici  de’  cubi  * a ca- 
gion  che  la  fomma  delie  radici  de’  cuhi  fi  ritrova  nella  pa- 
rabola piana* 

CONSIDERAZIONE  l. 

DA  quel  che  abbiamo  detto  intorno  alle  parabole  cu- 
biche del  primo  , c fecondo  genere,  chiaramente.» 
fi  conferma  quello , che  abbiamo  afferito  ragionando  del- 
la parabola  piana  cioè , che  tutto  ciò , che  non  fi  de- 
fcrivc  col  cerchio  , c con  la  riga  non  può  avere  in  Geo- 
metria- conofciutc  , e collanti  proprietà  ; onde  fi  vede 
coll’  efpericnza  , che  quando  Renato  des-Cartes propofe 
a’ geometri  di  ampliar  la  dottrina  delle  curve , gli  diftol- 
fe  dallo  ftudio  della  vera  ftienza , e gli  impegnò  in  quello 
- di  una 
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di  una  fcicnza  vana,  e chimerica,  Eccome  abbiamo  ampia- 
mente dimoftrato  nella  Dilatazione,  dove  abbiamo  pro- 
vato , che  il  perimetro  della  parabola  piana  , la  quale  c il 
fondamento  delle  cubiche  fi  compone  di  lince  rette. 

CONSIDERAZIONE  II. 

MA  qui  dirà  alcuno , che  il  Sig.  Monfortc  ancora  nel- 
la fua  lettera  ,che  fi  legge  pag.p7,  c 98  di  quello  li- 
bro , hà  fuppolìo  deferitta  quella  parabola  cubica  del  pri- 
mo genere  ; perchè  nel  calcolo  analitico  , che  fà  per  dimo- 
Urare  , che  i cubi  terminano  all'  iporcnufa  del  triangolo 
ifofcilc , egli  ancora  fuppone  , come  ii  vede  nella  F ig, 
25,  deferitta  quella  parabola  cubica . 

A quello  lì  rifponde  , che  il  Sig.  Monfortc  altra  inten- 
zione non  ebbe  fe  non  di  far  la  dimollrazionc  alla  XII.  pro- 
pofizionedel  mioNuovo  Metodo  llampato  in  Anverfa  l'an- 
no J7Ì5.  per  Crillofaro  Plantini,  nella  quale  io  aveva 
dimoftrato  , che  i cubi  terminano  ancora  ail’ipotenu- 
fa  del  triangolo  ifofcile  ; c per  ciò  fare  egli  s'  appigliò 
al  partito  di  far  conofccre  , che  quantunque  lì  conceda.,, 
che  le  parabole  cubiche  abbiano  le  proprietà,  che  i signori 
modani  geometri  a quelle  alfcgnano  , i cubi  delle  appli- 
cate terminano  all’  ipotcnufa  di  un  triangolo  rettangolo, 
c con  ciò  fece,  come  avea  io  fatto  rifpondendo  a’  miei  sig. 
oppofitori,  perche  in  quelle  rifpofte.ed  in  quella  Lettera  10 
ancor  hò  iuppoftocom’cflì  vogliono,  la  parabola  piana 
come  una  curva  , quantunque  abbia  dimoftrato  tlìere  un 
Rettilineo  : cosi  il  Sig.  Monforte,  lenza  darfi  briga  d'efa- 
uuncrefele  parabole  cubiche  aveifero  quelle  proprietà, che 
fc  J'aifcgnano,  le  fuppofe  curve,  come  ella  le  vogliono;  c E 
contentò  di  provare  per  il  calcolo  analitico,  che  1 cubi 
terminano  alle  linee  rette.  Eccome  -avea  10  dimoftrato 
per  la  via  Emetica  - 

Non  e poi  maraviglia  , che  il  Signor  Monforte  ìil» 
quella  dimollrazionc  lì  Ea  lervito della  parabola  cubica  dei 
primo  genere  ; perche , Eccome  10  non  ancora  aveva  in, 

quel 
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quel  tempo  , ch’egli  fece  la  fui  lettera,  nella  quale  appro- 
va il  mio  Metodo  , cfprdTamcnte  impugnata  la  parabola 
Apolloaiana,  ne  diraoìlrata  l’infuflìftcnza  dell’altre  curve, 
ma  follmente  aveva  dimoftrato  che.  i cubi  delle  applicate 
terminano  alle  linee  rette  : Il  Sig.  Monforte  ancora  ad  al-, 
tro  nonattefe  , che  a confirmate  col  calcolo  analitico  la_» 
mia  dimoftrazionefintcrica  pc  che  ciò  lìa  vero  t Olfcrvili  , 
che  i Dialoghi,,  ne’quali  hò  la  prima  volta  a dirittura,  im- 
pugnato la  parabola  Apolloniana , furono  da  mè  pubbli- 
cati dopo  che  il  Sig.  Monforte  con  grave  dolore  cÙ  tutti  i 
buoni  amici  era  già  morto,  perchè  furono  da  me  pubblica- 
ti. Tanno.  1718  ; dunque  in  quel  tempo, che  il  Sig.Monforte 
approvò  le  mie  proporzioni , io  non  avevaancora  aperta- 
mente impugnato  le  curve  , ma  lolaracnrc  aveva  fatte  di- 
moflraziom,  dalle  quali  fi  poteva  dedurre  , che  le  curvej 
non  hanno  le  proprietà,  che  fe  le  adeguano,  e perciò  il  Si- 
gnorMonforre  non  era  tenuto  di  riprovare  nelle  fue  dimo- 
frazioni  quelle  curve  , che  tutti  i signori  geometri  aveva- 
no abbracciate  per  linee  geometriche  .. 

Adunque  le  antecedenti, gentiliflimo  Sig.Marchcfe, fon 
* le  confidcrazioni , che  io  hò  fatte  intorno  alle  parabole  di 
grado  fuperiorc , o lìano-  cubiche  da  signori  moderni  geo- 
metri inventare,  Je  quali  confiderazioni  y ficcome  vi  hò 
detto  nel  principio  di  quella  Lettera,,  erano  fuperfluo  ; 
perchè  dopò  che  io  hò  dimofltato , che  la  parabola  piana 
' non  hà  le  proprietà- , che  i signori  moderni,  le  alfegnano, 
le  cubiche, che  dalla  piana  dipendono, non  polTono  avere  le 
proprietà,  eh’ elfi  le  alfegnano.. Ma  la  cagione,  perla  quale 
mi  fono  indotta  a far  conofcere  , che  le.  parabole  cubiche 
da’sign.  moderni  geometri  penfatenon  hanno  le  proprie- 
tà:,.^' elftlc  adeguano , è Hata  folamcnte  per  far  chiaro, 
che  tutte  le  curve  da’  sig.moderni  penfate  non  hanno  alcu- 
na di  quelle  proprietà  , eh’  eflìa  quelle  aflegnano  ;.  c che 
ciò  fia.  vero  , è certiflìmo , che  da  quello,  che  io  hò.  dimo- 
iato intorno  alle  curve, fc  nc  deduce  la  feguerue  generale 
propolìzione  ciò èi.Che  tutte  le  curve  , fuorché  il  cerchio,  non 
hanno  le  proprietà , che  i signori  moderni  geometri  le  ajjìgnano-, 

don- 
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do  ndc  ne  avviene  , che  fiano  tu  ite  chimeriche  invenzioni 
qu  ei  gran  numero  di  nuove  cur  ve  , che  i signori  moderni 
geomcrri  han  ritrovato  per  lo  mezzo  de’loro  calcolile  del- 
ie quali  fi  veggono  pieni  i libri  d’ alcuni  signori  moderni 
matematici. 

lo  fon  certo  però  , che  i signori  moderni  geometri 
non  gradiranno  lo  avere  io  additato  loro  gli  errori,  ne” 
quali  Tono  inciampati  , affaticandoli  di  ampliare  la  falfa_* 
dottrina  delle  curve;  e quel  eh'  è pii» , d’  aver  io  fupplito 
a quello,  che  Tempre  fi  è defidcrato  da  tutti  i geometri, 
con  avere  additati  t veri  luoghi  delle  radici.de'  quadrati  de* 
cubi,  e di  tutte  le  potenze  Tino  all’  infinito  : dalla  qual  cofa 
n'è  a v venuto  .che  io  abbia,  per  lo  mezzo  della  geometria  d' 
Euclide,  rifoluto  il  gran  problema  della  Duplicazione  del 
Cubo  , come  voi  ben  potete  conoscere  . Balta  a me  però  , 
che  le  gradite  Voi,  c che  attribuiate  quelle  riflcdìoni  , che 
in  quella  Lettera  fi  contengono  , ad  un  animo  defiderofo 
di  appagare  almeno  in  parte  quell’  alto  vofiro  genio , del 
quale  in  tutte  le  voftre  opere  vi  rendete  ammirabile;  c pre- 
gandovi di  confervarrni  nella  voflra  grazia,  divoramento 
vi  bacio  le  mani  . 

Napoli  x <5.  Novembre  ijzj. 
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PAOLO  - MATTIA  DORI  A 

Ne’  quali,  rifpondendofi  ad  un’ Articolo  de*  Signori 
Autori  degl’  Atti  di  Liplìa  dell’  anno  j 71 7.,s'infe» 
gna  l’arte  di  efaminareuna  dimoftrazione  geo. 
metrica  , e di  dedurre  dalla  Geometria  Sin. 
tetica  la  conofcenza  del  Vero,  c del  Fai. 
lo  : ed  in  confeguenza  di  ciò  li  elami. 
nano  1*  Algebra , e i nuovi  Me- 
todi de*  Moderni  . 

1 ft  quejìa  nuova  impreJpon$  dall'  Autore  accrefciuti  di 
altre  conjìder azioni , e di  altre  rijitjjtom  , 
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NUOVO  METODO  GEOMETRICO 

Per  trovare  fra  due  linee  rette  date  infinite 
medie  continue  proporzionali,  &c. 
i.  e. 

NOVA  METHODUS  GEOMETRICA 

Pro  invenicndis  mediis  continuo  propor  rionali  bus 
infìnitis  , inter  duas  rettas  datas  ; /littore 

PAH  LO  -MATTIA  LORIA . 

Antverpix  , apud  Chriftophorum  Piantinura , 1715,4 
Plag.  ij.cumfig. 

Ui  inde  ab  aliquo  tempore  inter  Itali® 
Geometra»  quofdatn  turba*  exciravit  lr- 
ber,  jam  fecundum  edttus,  &c  fero  tamen 
ad  no*  pervenir . Primum  enim  Auguftae 
apud  Danielem  Hopper  prodiit  A.  1714* 
alio  & ordine  propofizionum  , & Itilo. 
Quas  enim  fuccinft»  ibi  tradita  erunt,  ea 
in  hacedìtione,  quam  non  Antverpiae  quidem,  fed  in  ipfa 
Italia  prodiifle  pcrluafi  fumus  , ubcrius  cxplicantur,  muta- 
ta etiam  interdum  propofizionum  forma  , & num.ru  co- 
rollariorum  , Reliqua  diverfitas  omnis  fub  hnem  praefa- 
tionisfatis  prolixc  ab  Autore  exponitur . Ininum  enim  il-* 
lius  praefationi*  ;fontes  errorum  aperit  , quos  pei  fu  fum_i 
ipfi  eft,  & omncscommittcre  , qui  novis  fe  inventi*  uppu» 
nunt,  & nupcr  illos  Mathcmaticos  cwmmifilfe,  qui  varia»* 
novae  buie  folutioni  problematis  medururo  objecerunt  . 
Indicar  autem  precipue  fequentes,  impctu3phant.»fi:e,ani- 
mum  prarventum  ; <5 c tumultum  commotarum  pjilìonum. 
Remediura  hifee  affignat  ftudium  Geometri®.  Vino  ta- 
men methodorum  evenire , ut  tam  pauci  fi  uétum  e Geo- 
metria , qua  remedio  , capta nt.  Nihil  enim  primo  tam  ufi' 
tarum  effe,  quam  a folvcndij  probleroatibus  abhorrere.quo 
fit, ut  invenicndi , & inventa  aliorum  examiirandt  faculta- 
lem  paucilfimi  confequantur  ' Sccundo  complurcx  Analyfi 
iic  abuti,ut  Syntheticam  meditationem  prorlus  fugiemes, 
in  calculi  facilcm,&  expeditam  praxin  fefe  prtecipius  detit, 
& malint  in  examinandis  aliorum  invcntiscalculo  agao, 
Parte  li.  A a z quam  ' 


Tab.vi. 

Figura 

XXXiV. 


18S  ACTA  ERUDiTORUM. 

quam  iis,  qua  fingulorum  praconcepta  praftat  meditatio.' 
Terno  novas  methodos  magno  numero  adoptari  non  mo- 
do idem,  quod  Algebra,  vitii  habentes  , fcd  & alienas  a ri- 
gore deraonlìrationum  , & fola  approximatione  contentas. 
Deinde  poflquam  merhodum  indivifibilium  fatis  laudavit, 
Italos  reprehendu , quod  Cavalerio  invicteanc  fua  , & in_» 
aliarum  nationum  methodos  tam  perdite  fcrantur.  Qua , Se 
hic  , & in  fcquencibus  de  adverfariis  ptxfcntis  inventi,  de- 
que  conatibus  Antoris  dicuntur,  ea  , Se  in  illos  duriora,  & 
de  fc  ipfo  magnitìce  magis  ditta  vidcri  pofiint , quam  fcri- 
ptorem  Mathematicum  decet;  fcd  danrfum  aliquid  rati  co- 
thurno  linguai  rei  potiusaggredimur  caput. 

Inventi  fumrtia  hac  eli  . Dcfcripta  concipiatur  Para- 
bola ABD,  Parametro  AB  , fitque  BQj=j  AB,  adeoque  e 
Parabola  natura  QHl  :=  z,  fi  loco  AB  Icribatur  unitas;por- 
xs>  ht  QC  ez  J AB,  adeoque  AC  s=  9,  Se  ergo  CD  = j.  Fiat 
QB  x 8,  qui  cubus  eli  QH , Se  CF  :=  17  ,qui  cubus  eli  re- 
stai CD  , Si  hoc  modo  produtta  parabola  verfus  D , quan- 
tum  lubet , capiantur  cubi  ordinatarum  intermediarum_, 
omnium  in  ipfis  produttis  , Se  conncttatur  terminatio  re- 
ttilinea ALF,  &c.  quo  fatto  , cubos  omnium  ad  lincas  BL, 
LF  , Sic.  terminan  Autori  perfuulum  dì  , huncque  habet 
prò  genuino  cuborum  loco  v.  prop.  5.  xz. 

Fodera  modo  confiruendo  loca  quadrato^quadrato- 
rum  , Si  rbliquarum  poteutiarum  , facile  libi  iter  paratura 
putar  , ad  conflruttionem  problematis  gencralem,  quam_» 
pio  unica  media  fic  cxpcdit.  Si  intcr  X , Si  Z quxracur 
media  unica  , deferibatur  Parabola  parametro  X zz  AB  , 
axeque  produco  verfus  C , donec  AC  exceflerit  Z , con- 
liruatur  ACl  triangulum  xquicrurum,  unde  erit , & BB  tz 
AB  , Se  MP  zMA  , Si^  acque  adeo  ad  Bl  terminabuntur 
quadrata  rcfpondencium  ordinatarum  BB,  MN  , CD,  &c. 
io  ipfarum  produttionibus  fumra  ; uri  txplicatur  propoli- 
tiene  z.Fiat  C 10  = Z.duttilque  io/ Se  df  cura  AC,&  CD 
refpettive  parallelis,  erit  d e media  quxfita,  qua  dì  mate- 
ria propor.  Acque  hoc  idem  piane  di , ac  fumerc  Ad  x 
Zjcngerequc  d c neque  adco  quicqusm  novi.  Ai  nimis  no- 
va 
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va  font  , qux  nunc  fequuntur.  Inter  X,  & Z defiderantur 
media:  duae,  iddi,  habccur  Z prò  cubo  , X prò  unitatc  .Pro 
ducatur  parabola  ABD  cum  BI,BL>  EF,  &c.  loci»  potcn- 
riarum»danec  cubus  CF,cu  ufdam  ex  afiumtisordinatre  CD, 
evaferit  major  quam  Z.  Fiat  CV  sz  Z,  duétifque  ut  antej 
VE,  & EM;eruoc  MN,  & MP,  ut  radix  ,<Sr  quadratum-»- 
id  eh  , linea:  quelita: , quod  qui dem  e figura  infpcftione.* 
fatis  manifcftum  eli , modo  BL,  EF  &c.  fuerit  genumu» 
cuborum  locus;  fi  Z fuerit  minor  quam  QL  , faciendum 
QX  rr  Z,  reliquis  ut  ance  manentibus  ► 

Porro  requiruntur  media:  tres  , ideft,  lit  Zquadrato-^^  yj, 
quadratura  , & X unitas  , querumur  radix,  quadratura,  &F.XXXV'. 
cubus.  Fatti*  lisdem  , quibuxantc»  ficCVH  locus  qua- 
drato-quadratorum.fiatquc  DX  Z,  & duttis  YV  & QV 
ad  AD&  DE  paralleli»,  erunt  quaefuae  QK,  QR,  QS,  mo- 
do CVH  verus  quadratorum  CG  cuborum  fuerit  locus  . Ec 
hoc  modo  progredendo  in  infinitum  , conhruttro  cadem 
infinitas  medias  fuppeditabit  , modo  loca  potentiarum  ge- 
nuina in  rettilinei*  Autori»  habcatuur  . 

Et  hicquidem  , fi  quorundam  calis  eh  novità»  , ut  cam 
parum  valeanc  ad  vetcra  evertenda  , ut  tuto  opcrofo  ipfo- 
rum  examme  fuperfcderc  quis  pohic  : hoc  ex  eorum  for- 
talfo  numero  eh  dicendum  . Examen  fufcepcrunt  tamen-» 
Augultinus  Arianus , publicus  in  Regio  Ncapoleos  hudio 
■Lettor , & Nicolaus  Galizia  , Profeiìbr.  Mathcfeos  Neapo- 
lrtanus;  porro  Anonymus  quidam,  & par  iter  fine  nomine 
Bartholomaeus  intieri  , proditus  vero  ab  Autore  p.  88. 
quorum  omnium  ob;cétioncs  cum  refponliombus  Autoris*jn  j ^ 
operi  fubjunguntur.T  Hyacinthienim  de  Chriftophoro  im-  bro  fune  i 
pugnationes  ideo  orni  basai  t »,  quod  cum  reliquis  coitici-  pag.8j.ufq; 
dcrent.  Qmncsaurein  in  oppugnando  cuborum  loco  ver-  adpag.ioi. 
fantur . Et  Augnhinus  quidem  Arianus  ,Nicolaufque  Ga- 
lizia prima  objettionc  negane  praccipuum  momentum  in- 
diretta: demonhrationi»  allatx  prò  loco  cuborum  ad  prò-  Tab.vr. 
pos.  5.  Summa  dcraonhraiionisfuuc  eh  : CF,  QL,  BB,  fune  Figura 
cubi  per  cunltruttionem  ; li  ergo  intermediarum  ordinata-  XXXi V. 
rum  cubi  relpectm  non  adBL&LF  terminantur  , intrio 
x.  vcl 
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vcl  extra  cadent  ; quod  fané  certiflimura  cfl  . At  fi  extra  ca- 
dere dicanutr  , qui  inrer  QL  & CF  v.  e.  interfunt  quum_» 
major  fcquens  continuo  fit  priecedente  , ob  ordinatas  ver- 
fus  CD  majorcs;  ca , quae  proxime  praecedit  CF,  ipfam  CF 
cxcedet  : & eodem  modo  j fi  incus  cadere  dicantur  regre-’ 
diendo  a CF  ad  QL,  fequi  putat  Autor , cani , qua:  proxi- 
ma  cftipfi  QL , hac  utique  effe  minorem . Opponentes 
utrumque  negant  inftando , qua:  ad  KL&LF  tcrminan- 
tur  ordinatarum  produzione»  , & extra  BL , LF  cadere 
&cas  qua:  ipfius  QL,  CF,  proximac  funt , non  -faccre  ma* 
jores  ipfis  QL  ,CF,  refpcitive  , ncc  fecundo  cafu  ultimas 
earum  , quae  ad  LS  & FO  tcrnainantur  , & intra  angulos 
CFO,  QLS,cadunt , minoreseflc  ipfis  CF,QL&c.  Cui  ad- 
di poterai,  differentias  produZarumordinatarum  extra.» 
vel  intra  BL&  LF  cubos  cerminancium  , polle  decrcfccre, 
ncque  illa  incommoda  fequi , nifi  fupponatur  differenria- 
r-um  aequalitas , quod  idem  cft  , ac  fupponere  id  quod  pro- 
bari oportebat.  Secunda  objeZio  corundem  ad  incommo- 
■dum  ducit . Idem  agit  tcrtia  Anonymi , quanquam  ratione 
aiiquantum  diverfa  . Bartolomaeus  Intieri  calculo  genera- 
li ofiendit , locum  cuborumnon  rcZam  die  , fed  parabo- 
lani cubicam  .Quibus  omnibus  idem  fere  obtigic  refponfi. 
Nam  praeter  difimZioncm  inter  id  , quod  reZis  convcnit 
qua  talibus&quacubis,  & novas  fatifque  longas  dcraon- 
ftrationcs  locicuborum  reZilinci  ad  I & III  objcZioncs 
allatas  (ola  excufatio  refiat , opponentes  confiderai  Parar 
bolam  in  alia  genefeos  hypothefi  , quam  qua  utitur  Autor. 
Qui  ipfo  allìrmat , prò  gcncrationum  diverfitatc  contrarias 
Parabolae  elle  polle  proprietates  , feu  potius , quod  juxttu» 
unam  generationem  ccrtifiìmum  efi  id  in  incommoda  du- 
cere , fi  juxta  aliam  exigatur  : quod  quantum  conveniac 
cum  uniformi  non  extenforum  tantum,  fed&rcicu/ufvis 
natura  alii  judicaverint . 

Quibus  de  cctero  volupe  fuerit  idcam  formare  totius 
inventioms  , & generationem  Parabola:  perfpicerc  , ad 
quam  ubique  provocar  Autor:  ii  confilium  ejus  omne  per- 
wpient  e fcquentibus , quibus  innotuit  oobis , per  fchcdam 
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ex  Italia  una  cuna  libro  transmiflum.  Deprehendit  fciicct, 
parabola  genefin , qualem  exhibuitGalilxus,  Apollonia- 
nx  multum  pr sellare , in  qua  quippe  uniras  feu  parameter 
con  tantum  per  lineam  , fed  & per  numcrum  exponicur , 
perinde  ac  ordinata  integrisi, j, 4,  &c.  defignatx  , quae  ad 
determinata  axis  punita  ducumur,  & a vertice  dillantias 
habent  fequentibus  1,4, 9,16  ikc.  exprimendas,  Quibus 
quidem  commodis  omnino  carere  Autori  videtur  Apollo- 
niana  coniìruéìio , qux  quippe  ad  numcros  non  attcndit . 
Exiftimavit  igitur  Autor,  utidux  medix  quantitates  in 
numcris  ideo  habentur , quod  habeatur  exprefià  numero- 
unitas,  ire  opc  deferiptx  hac  metbodo  parabolse , in  qua 
& unitas  & ordinata  linea  & numero  explicantur , haberi 
polle  medias  duas  & iniìnitas  . Tandem  inter  commoda_r 
iiliusgcncfcos  haud  ultimum  effe  invenit , quod  linea  nu- 
meri loco  pofifu  adhiberi , & quod  ordinate  intercep- 
ix  iniìnnx  haberi  poiTtnt  ope  methodi  indivifìbilium_» , 
inter  illas , qux  numero  exponuntur  . Arte  rem  pera- 
git  fcquente . Principio  in  prima  p'ropolitione  gencfin_r 
titano  parabola; docet , & interceptas  intcr  illas  ordinatasi 
qux  numero  exprimuntur , numero  cxplicari  eadem  ferva- 
la parametro  non  podè , in  prima  con/iderationc  iubjunéta 
ptopofittoni  oilcndic , quanquam  mutata  parametro  pec 
facile  exponantur . Deinde  unitate  & ordinatis , qux  nu- 
mero exponuntur,  tanquam  limitibus utitur  intermedia- 
rum,  eavere  quadrata  in  numerisobtinet  1,4,9  &c.  ad  hy» 
potenufamtrianguli  xquicruri  terminata , &limitescon-  - 
iiituentia  quadratorum  interceptor  um  & irrationalium , uti 
c prop.  fccunda  patct  r mediamque  unam  hispofitis  inve- 
nit » ut  fupra  commemorai  uno  eli , propofizione  teriiscj. 
Porro  ordinatis  numero  iìc  exprcffis  utitur  ad  parabolani 
planam  invenicndam  , qux  rcipcttu  ordinatx  datx , non 
autem  cujusvis  oflicium  cubicx  faciat , utadeo  nova  para- 
bola opus  fu  ad  habendum  cubum  ordinai*  cujusvis  , uc 
patct  e propos.  quarta,  & ad  conftruendos  cubos  1,  8,  27, 
&c.  qui  limites  funt  intcrceptorum  , horumq;  integrimi  lo. 
cum  dcierminandum , quod  fuo  modo  excquitur  Autor 
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prop.quima  . Ex  iisdem  tandem  cubis  ad  hypotenufam 
aequicruri  tcrminatis  & limitum  inQar  alTumtis  intìnitos  ad 
eandemcubos  tcrminari  oRendcre  fufcipit  , quo  poilttve 
demonflret  prop.  iz,  quodin  guinta  negative  rentavcrar. 
Ucadeoin  univcrfum  quatuor  in  locis  propofuionis  pri- 
marix  demonftrationem  tcntaverit  Autor  prop.  5.  iz>& 
cor.i.bujus:  itera  in  refponfionibus  ad  objcd'tiones  p.  72, 

7J»74»7y-  . , 

Cetcrum  quxpropofitionibus  fubjungitur  cpiRola  ad 
Antomum  Monforte  meditata  quxdam  continet  circa  dif- 
fcrentias  potentiarum  fuperiorum  , at  numericc  , id  cil , 
particulanter  expedita.  Alta  cft  fub  finem  operi s addita-. 
epiRola  Antonii  Monforte  ad  Autorem , qux  in  probanda 
Cc  extolienda  inventione  Doriana  occupatur  . Qux  vero 
ab  Autore  feor/im  edita  elt  epiRola,  fcripta  11.  Apnlis 
171$.  ad  Pauium  Pranconem  Marchioncm  de  Salcito  * id 
agii , ut  confettarla  quxdam  explicet , qux  e Nova  Metbo- 
dodeducuntur,  circa  parabolas  generum  fuperiorum.  Cura 
enim  CI.Autori  perfuafum  fit , potentias  ordinatarum  ter* 
minati  ad  rtttas , alitcr  exiflimarc  non  poterat , quara  Pa- 
raboias  aJtiores , quas  oranes  haftenu*  Gcometrx  prò  cur- 
vi* habucrc  ,-curvas  non  effe  , fed  particulas  aut  fruRa  hy- 
potenufarura  diverforum  tnangulorum  rcdangulorum . 
Uti  igitur  in  confideratione  ad  prop.undccun.on  no  vx  me- 
thodr , paraboJam  vulgarem  nirvani  ait  die  , ex  inde  Imito 
redarum  numero  compofiratn  , qu.s  rttt<s  prò  hypotcnu- 
fis  habet  indefìnitorum  numero  truncorum  triauguLriura; 
ile  prima  piopoiìiionc  & ns quibus  abfolvuur  cpiltoia  om- 
nibus, altiores  tmtits  comodo  ex  hypotenuiis componi 
fatagit  u Rende  re . quo  in  conltruendis  rettilinea  iupra 
cxpiicatis  fuerat  ufus . Qui  horum  omnium  accuratius  cXi- 
mcn  inRitucnt  , quod  nobis  jam  perni  idem  non  clt , li  > fi 
atiunde  non  innotvit  ìpfis  deprehtnutrit  vwritatem  eoium 
qux  A-i686.p.298.horum  Adorun»  legunmr  , Sed  Geome- 
tria Indivifibilium  Cavalletti  Selenita  tenafecntis  non  tufi 
in  fan  tta  fuit , ruuirumque  ex  methodis  aliarum  nailon  unt-» 
iubfidii  die  puenuum  > nifi  quia  vene  a via  aberrare  . 
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DIALOGO  PRIMO. 

INTERLOCUTORI, 

t j 

Dori  a , e Fiìotimo , 

TiU  0*  iìatno  a mal  partito  Signor  Doria . Quel  Me- 
1^1  todo,  che  m’ avete  aderito  per  vero  è Ihtto  prc- 
fo  con  difprezzo  da  una  celebre  Società  d’Europa  • 

Dor.  E come  I e da  quale.’ 

FU.  Dal  li  Signori  Autori  degli  Atti  degii  Eruditi  di  Liplìa; 
vi  parroco 

Dor.  Mi  par  molto perche  cotcfla  Società  è (lata  femprej 
riputata  prodiga  di  lode  , e mai  avara  ; anzi  di  ciò  è (la- 
ta fpefle  volte  tacciata  ; or  mentre  muta  il  Tuo  (olito  co- 
(luane  per  mia  cagione , qualche  grande  argomento  la-» 
muove  . Ma  ditemi  ? Formano  eglino  perfetto  giudici»  - 
della  mia  Opera  i Additano  in  quella  alcuno  errare 

Fil.  Non  (àprci  dirlo , perche  non  adeguano  errore  , ma-» 
narrano  la  voltra  Opera  con  termini  di  politi  vo  deprez- 
zo ; ed  è cosi  confufa  la  narrazione  , che  non  (ì  può  in- 
tendere le  fanno  da  (empiici  Relatori , o da  Giudici.  Il 
certo  fi  è,  che  vi  bifogna  ufare  un  poco  di  morale,  ed  ar- 
marvi di  pazienza . • ; *. 

Dor.  Potete  credere,  che  quelle  cofe  non  mi  giungono  nuo- . 
ve  ; perche  nella  Prefazione  al  mio  Nuovo  Metodo  lui 
narrati  Ji  penfieri  del  Signor  Falcale  , il  quale  ragionan- 
do delle  avvediti , che  foflrono  gl’  inventori  di  nuove 
cofc  dice  , che  quelli  fon  cofiretti  ad  accoftumare  il  lor 
animo  fino  a vederli  trattati  da  yifiooai  j . Tela  prtvifa 
inni  hs  feri  un  t . 

■pii.  Non  voleva  dirvdo;  ma  giacché  vi  vedo  d’animo  ben 
difpollo  a fofferirc  dico,  che  poco  men,  che  da  vilio- 
• nano  vi  trattano,  perche  delie  vollrc  cofe  ragionando 
fempre  ufano  ilfcguefltc  termine  cioè  , ut  illi  perfuafun 
- Parte  li.  B b di 
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tjì , quafi  dir  volcflcro,  che  voi  folo  fiere  perfuafo,  o 
non  a ragione  , delle  voflre  cofc  , ciò  che  con  termini 
dtfcrcti  vuol  dir  vifionario  . 

Z>or  .Tutto  ciò  però  gratis , c fenz’  affegnar  ragione  di  quei 
che  dicono . Non  è così  ì 

FU.  Parlano , ficco  me  vi  hò  detto  ,confufaraentc,  di  modo 
che  non  fi  sà  , fc  fanno  1’  officio  di  Relatori  , o di  Giu* 
dici  • Se  confidente  il  difprezzo,  col  quale  parlano  del* 
la  vofira  opera,  fembra , che  fi  portano  da  Giudici;  pcr- 
ch  è certilfimo  , che  una  Società  non  può  dichiarar  va- 
na una  invenzione  , fenza  prima  averla  efattamente  , ej 
per  tutte  le  fuc  parti  confiderata;  ma  fcall’incomro  con- 
fiderate  il  vario  modo  di  ragionare  fembra , che  facci- 
no da  fcmplici  Relatori  ; e poi  vi  è un  luogo  , nel  qua- 
le par  che  vi  faccino  una  brievc  oppofizionc:  impe- 
rocché parlando  dell’  obbjezione  prima  de’  voftri  con- 
trari Soggiungono  * Cui  Addi  poterai . In  fomma  io  noiu 
1*  intendo . 

JDor.  Oh , quello  che  mi  narrate  dell’  obbiezione,  tanto  piu 
muove  la  mia  curiofità,  quanto  men  curo  i difprczzi 
fenza  fondamento  fattimi.  Di  grazia  lafciatc,  eh’  io  veg- 
ga il  libro  * 

Ji7.  Io  non  voleva  darvclo;  ma  giacché  così  volete  , ecco- 
lo , e leggiamolo  inficine , mentre  per  alleviarvi  la  fati- 
ca , hògù  notati  i luoghi , ne’  quali  vi  tacciano  . 

Dor.  Leggiamo  dunque  nel  principio  quelli  sì  fatti  luoghi. 

jF il.  Li  Signori  Autori  degl1  Atti  degli  Eruditi  prima  nar- 
rano la  vofira  prefazione , c quella  narrando  dicono  , 
che  avete  condannato  1 Nuovi  Metodi  delle  ftranicre_> 
Nazioni  ; deinde  pofìquam  Methodum  indivi fibi li um  fatis 
landavit, Italos  reprxbcndit,quod  Cavalcrio  invideant  jua,& 
in  aliarum  Nationum  Methodos  tàm  perdite  ferantur,  e ter- 
minata la  narrazione  della  vofira  prelazione,  profieguo- 
uo  con  quelle  parole  ingiuriofc,a  mio  credere,  al  vofiro 
coflume  : J^ux  , & bic  , & in  fequentibus  de  Adverj'arijs 
prxjentis  inventi  , dcqnc  conatibus  Amori s dicuntur  ea,  & 
in  illos  duri  or  a , & de  Je  ipjo  magni fieé  magis  ditta  vidcri 
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pcffmt , quam  Scriptorem  Matbematicum  decet  ,fed  dandutn 
ali  quid  rati  <otkurno  lingua  , rei  potine  cggrediamur  Caput. 

Dor.  Oh,  la  prima  fccna  fa  chiaramente  vedere  l’ intrico , 
e il  fcioglimento  di  tutta  la  favola , ciò  eh*  è un  grau_> 
difetto  della  Cotnedia  - 

rii.  E come  ì 

Dor.  Non  vedete  , che  li  fono  adirati  meco  , perche  penfa- 
no  , eh’  io  abbia  nella  mia  prefazione  condannato  i Me- 
todi degli  Oltramontani, lo  che  chiaro  lì  feorge  in  quel- 
le parole:  Deindè  poftquam  Methodum  Iudivifibilium  fatis 
laudavit , Italos  reprabendit  -,  c pi'u  ancora  in  quell’  altre 
cioè  -,  dandum  ali  quid  rati  cotburno  lingua.  Non  vi  accor- 
gete , che  in  quelle  parole  parlano  a guifa  di  ofFefi , li 
quali  vogliono  benignamente  perdonare  all’  offenfore? 

FU.  Per  Dio  eh’  c vcriflimo  ; ed  avete  ottimamente  avvi- 
fato  , che  la  prima  leena  inoltra  lo  fcioglimento  della.» 
Comedia,  perche  finifeono  la  relazione  del  voftro  Me- 
todo appunto  appunto  mordendovi  per  quel  che  avete 
detto  di  Cavalerio  ; che  lia  cosi  : Nel  terminar  la  nar- 
razione della  voftra  Invenzione  primieramente  citano 
quello  , che  han  detto  del  Metodo  di  Cavalerio  negli 
Atti  del  t686.,  pofeia  concludono  : Multumq.  ex  Metho- 
dis  allarma  Nationum  fubfidij  effe  petendum  , nifi  quis  velie 
a via  aberrare  ) parole , che  inoltrano  chiaramente  aver 
elfi  contro  di  voi  concepito  fdegno  , a cagion  che  ave- 
te antepolto  agli  altri  Metodi  , il  Metodo  di  Cavalerio. 

Dor.  Adunque  l' ira  li  hà  molli?  Non  voglio  di  piu,  l' ira  è 
fufficicntc  ad  ofeurar  l' intelletto  : 

Impedii  ira  animitm  ne  pofflt  cernere  vcrum . 

FU.  Ma  credete  voi,  che  l’ ira  polla  tanto  nell'  animo  uma- 
no, che  fìa  valevole  a far  si,  che  una  intiera  Società  pon- 
ga in  abbandono  la  conlìderazionc  della  propria  Itima 
per  aderire  allo  fdegno  ? 

Dor.  La  mente  umana  è , come  vi  ho  detto  piu  volte  , a_» 
guifa  del  Sole  , la  luce  del  quale  ogni  picciol  vapore!’ 
ofeura  , e la  nebbia  delle  paflioni  è affai  denfa  : ed  oltro 
a ciò  in  un  problema  tanto  grande , quanto  è la  Dupli- 
Farte  II.  B b z cazio* 
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«azione  del  Cubo , nel  quale  tutti  fon  prevenuti , che 
non  polla  ritrovarli , e quali  tutti  fono  ottelì  da  invidia, 
fi i flima  vana  fatica  il  ftudiarlo  , fi  ammette  di  leggieri 
ogni  obbiezione  , fi  legge  fidamente  l' idea  in  generale 
dell’opera  , nè  fi  riguarda  alla  forza  delle  dimoflrazio- 
ni , perche  s’  htnno  certamente  per  falfe  -,  e quando  an- 
che fi  conofeeffeto  vere  , le  ne  cela  artificiofamcne  ia_* 
conofccnza  , acciò  si  fatti  Metodi  non  fianolìu  diati  dio 
giovani, i quali  poi  poieflcro  rimproverare  a loro  maefiri 
la  poco  accortezza  da  citi  ufiata.neHaver  trafandati  prin- 
cip;  cosi  facili , come  fon  quelli,  da  i quali  io  hò  dedot- 
ta la  mia  novella  Invenzione . 

fJ • Ma  voi  indovinate  tutto  fenza  aver  letta  la  loro  rela- 
zione^ perche  appunto  appunto  delle  volile  proporzio- 
ni altro  non  narrano  , fic  non  che  la  coflruzionc  ; ed  all’ 
incontro  delle  obb  ezioni  de’  voftri  Contrari  narrano 
ogni  cofd  diilintamcnte.ciò  che  fà  chiaramente  conofcc- 
re,  che  veduta  la  fiuppofizionc  , non  fi  fono  degnati  di 
leggere  le  dimofirazioni . 

Dor.  Voi  dunque  fetìtgete  lempre  piu  le  pruovc  della  paf» 
filone,  che  li  hà  molli  . Ma  volete  vedere  fin.dove  giun- 
ge la  paflìon  di  colui, che  quella  Società  hà  dcllinato  per 
cfaminare  il  mio  Metodo’  Egli  non  ha  Caputo  ne  pur 
leggere  la  prefazione,  perche  fe  Tavelle  ben  letta,  a» 
vtebbe  veduto,  che  io  non  lodo  folamence  il  Metodo  di 
Cavalerio  , ma  Galileo,  e Cavalerio  , dal  primo  de'  qua- 
JLriconofco  fi  origine  della  mia  Invenzione  e c pofcia_j 
avrebbe  veduto , che  io  non  hò  , nemen  per  fogno  , di- 
fpreggiato  i Metodi  de'  Signori  Oltramontani . Che  fia 
cosi:  Leggete  il  paragrafo  zi.  alla  mia  prefazione,il  qua- 
le incomincia  tpiiuhe  l'  Ahebra  poi  ,e  vedrete  , che  no 
;uio  ingegnofilfimi  i Metodi  degli  Oltramontani  5 e ben- 
ché dica,  Che  dalla  rigorofa  dimojlrarjonc  /&  allontanano  , 
dilla  fanplice  approntatone  contentando/}  , di  ciò  non_» 
credo  , che  poflan  dolerlii  perche  oiuno  de’  fav;,  cdot.» 
ti  Oltramontani  , che  10  fappia  , ha  prctefo  , che  i Marte» 
di  > come  Con  quelli  degl'  infiniti  Piccioli , deiii  Diflfe» 
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rcnziali  cd  Integrali  « fiano  rigorofamente  geometrici, 
come  Euclide  . Ignoro  io  forlc  i divini  lumi  di  fapien- 
za.chcin  tutte  le  fetenze  hanno  fpar/3  li  Francelì,  gi'In- 
gle/r,  gl1  Olande!!  , gl’  Alcmani , e tante  altre  Nazioni? 
Sarci-troppo  fciocco  fc  1’  ignoralfi  ; ma  non  perciò  me- 
rito di  edere  di  temerità  imputato , fe  (limo  la  Geome- 
tria degli  Antichi , e reputo  ingegnofa  sì,  ma  dannofa  1' 
Algebra  , e pili  di  quell  ai  nuovi  Metodi  . Duerni  un  po- 
co-, quanti  fono  in  Francia  ,quann  in  Inghilterra  anco- 
ra oggidì, che  lì  fanno  dalia  parte  degliAntichi,il  nnovo 
■modo  di  lìudiar  la  Geometria  rifiutando?  Di  che  fi  fono 
eglino  oflfefi  ? Forfè  perche  io  ho  detto  , che  non  veg- 
go andar  di  buon  animo  gl’  Italiani  alla  fcuola  degl’  Ol- 
tramontani ? Ma  ciò  perche  a me  ferobra  , che  ntxf  nej 
abbiano  di  bifogno*  quella  è una  palfione  tanto  natura- 
le a tutre  le  Nazioni  , che  in  tutti  i fecoli,  una  Nazione 
1’  hi  comportata  nell’  altra:  e voler  per  forza  tenere  alla 
fcuola  una  Nazione  , come  l’ iraiiana , è quello,  che  non 
folo;  Scriptorem  Matbcmaticum  non  decet,  [ed  tyrannfcutn 
fentit . Ma  palliamo  di  grazia  agl’  altri  capi  dove  dito, 
che  mi  offendono  > perche  , per  quanto  li  appartano 
all'acre  modo  di  nfpondere  da  me  olito  vctfoli  miei 
Oppofuori  , eglino  non  fan  quello,  che  nella  Città  di 
Napoli  fri  me,c  quelli  è accaduto,  e perciò  non  mi  curo 
di  darcontoa  loro  del  modo  , colquale  hò  fcritto  ; il  fa- 
rò forfè  in  altra  occafione  per  giulìificarmi  in  quello, 
che  a me  piu  preme  , eh'  è la  pratica  del  buon  collume . 
jpjl.  Ottimamente  awifatc  ; profeguiamo  dunque  1’  efame 
della  loro  critica.  Elfi,  dopo  narrata  la  prefazione , nar- 
rano la  volita  ipotefi  fenza  far  nemeno  parola  , come  vi 
bo detto,  delle  voitre  dimoftrazioni , c pofeia  danno 
quello  nobile  giudicio  della  vollra  opera  . Et  bic  quidem 
fi  quorumdam  talis  cft  novità s,  ut  tam  parum  valcant  ad  ve- 
ter a evertenda  , ut  luto  epirofo  ipforum  cxamiue  fuptr fede- 
re quii  pclfit,  hoc  ex  eorum  fortaffe  numero  efi  dieendum  : E 
bene  , che  dite  di  quello  ? Oh  quanto  goderanno  ì noltri 
nemici  di  Geometria  non  intendenti , i quali  regalano.! 

loro 


15,8  . Dialogo*. 

loro  giudicj  dall’ altrui  autorità  . 

.Dor.  Quello  si  fatto  giudicio  c cosi  falfo  in  fc  medcfimo, 
che  fi  manifefta  anche  agl’  occhi  de’ non  intendenti  di 
Geometria,  e muove  a rifo  gl’  intendenti  di  quella- . 

Fil.  Perdonatemi  : Li  non  intendenti  di  Geometria  danno 
fede  alle  relazioni  de’  profelTori  ; e quando  fentono  una 
Società  come  Liplia  parlar  di  quello  modo , giudicano 
controdi  voi. 

Dor.  Giudicano  contro  di  me  quelli,  che  non  hanno 
meno  il  naturale  difeorfor  c volete  , che  ve  ’l  faccia  ve- 
dere con  una  dimollrazione  niente  raen  forte , che  lo 
geometriche  ? 

FU.  Di  grazia  . 

Dor.  Credo  che  ben  Tappiate  , eh’  il  dcllino  delle  cofo 
nuove  è , che  nel  principio  non  lìano  intefe  , ne  da  ve- 
runo ricevute . Di  ciò  ne  fan  fede  i molti  travagli , eh* 
han fofferti  Copernico  , Galileo  Galilei,  e tant’  altri, 
che  troppo  lungo  farebbe  narrargli . Ora  fc  avviene,  eh’ 
una  invenzione  nuova , c tanto  importante  , quanto  è la 
Duplicazione  del  Cubo , ila  approvata  da  un  matemati- 
co celebre  , e da  tutti  riputato  per  tale  ; certamente  deo 
crederli  , che  quella  Invenzione  ha  vera  ; Imperciocché 
non  vi  ha  dubbio,  che  nelle  nuove  invenzioni , merita 
piu  fede  uno,  che  approva  , che  mille , che  impugnano  ; 
perche  quello  che  approva  , purché  ha  fuflicientc , non 
e d’ invidia , non  d’ ira  , non  di  prevenzion  di  mento, 
nè  d’  altra  palfione  fofpetto  : In  vece  che  gli  Oppohto- 
ri  fon  Tempre  fofpetti  d'infufficienza  ad  intendere.d’ira, 
d’ invidia  , e d’  altre  si  fatte  ree  padroni . 11  mio  Meto- 
do l’ ave  approvato  il  fu  Sig.  Monfortc , huomo  della_> 
di  cui  fullìcienza  non  pocea  dubitarh;  perchè, oltre 
la  fama  di  matematico  , che  avea  per  tutta  1’  Europa , 
lo  (ledo  celebre  Signor  Leibenitz  l' hà  lodato  in  molici 
fuc  lettere,  quanto  egli  meritava;  ciocche  h vedrà  di 
breve  in  urr'  Òpera  poituma  , che  di  lui  h dà  alla  luce.» . 
Ma  ditemi  un  poco  ; quelto  argomento  non  è badante  a 
pcrfuaderc  a quelli,  che  non  fono  inteh  di  Geometria.,, 
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che  la  mia  Invenzione  fia  vera  ì Certo  fi  è , che  per  fa- 
per  quello,  altro  non  lì  richiede  , fe  non  che  riflette- 
re , che  li  dotti,  c li  virtuofi  fcmpre  fono  flati  nel  Mon- 
do minori  in  numero  , che  gl’  ignoranti  , e li  maliziofi  t 
c poi,  le  li  non  intendenti  di  Geometria  non  vogliono 
credere,  che  la  mia  invenzione  fia  vera,  quello  argomen- 
to vale  almeno  a provare  , che  non  fia  affatto  vana  , co- 
me la  dipingono  li  Signori  Autori  : ma  acciò  vcdiatcj  , 
che  li  Signori  Autori  medelìmi  non  mi  flimano  capace 
di  dare  alla  luce  una  politiva  fciocchczza  , ofiervate,  eh' 
effiflelfi  negli  Atti  del  1716, riferendo  la  mia  Vita  Civi- 
le, nella  quale  non  han  creduto,  eh.'  io  impugnali!  i Me- 
todi de’  Signori  Oltramontani  dicono  : Debcrr.us  , & ri- 
devi ingcniofìjfimo  Autori,  qui  Nespoli  ingemi,  & Maibtma- 
tum  ft lentia  clarns  agit  librum  aiium  ■vernaculum  , nftef- 
fioni  intorno  alta,  meccanica  de  corpi  infenftbili  : c del  mio 
Metodo  ragionando  dicono  -,  nec  ita  pridem  ab  amico  ac - 
ccpimus  nobilijfimum  Problema  , de  inveniendis  duabus  , & 
infiniti s mediis  proportionalibus  inter  duas  data  , folvijfe  . 
Ora  da  quello  certamente  ne  rifulta  un  forte  argomento 
contro  di  cflì  : Imperocché  fc  mi  credevano  nel  1716. 
huomo  , che  in  Matbcmaticis  difciplinis  clarus  agit,  come 
poi  nel  1717.  mi  credono  huomo  incapace  d’inten- 
dere un  errore  in  Geometria  , quando  mi  viene  addita- 
to; la  qual  cola  è tanto  facile,  come  incendere,  che  due,e 
tre  non  fan  lctte.Quefla  e una  gran  contradizione,  nella 
quale  inciampano  1 Signori  Autori , ed  è tale  , che  può 
anche  perfuadere  agli  non  intendenti  di  Geometria,  che 
il  mio  Metodo  Ila  vero. 

Pii.  E’cerciflìino:  ed  io  credo, che  quella  lia  una  Univerlìtà 
incauta, e parzialc;c  volete  vederne  un’altra  pruova.’  Of- 
fcrvatc.che  con  Una  arte  rapportano  quattro  l'ole  parole 
della  lettera  del  Signor  Monfbrtc  , nella  quale  egli  ap- 
prova la  voftra  opera  ; Alia  ejl , dicono  cfli , fub  finente 
opcris  addita  Epiftola  Automi  Monfortt  ad  Autorem,  qu.«  in 
probanda  , Cr  cxtolltnda  inver.tione  Doiiana  occupatur , e_> 
polcia, della  feconda  obbiezione  del  Sig.Anani  ragionali- 


.300 


D I ALO  G O 1. 


do  , dicono:  Secunda  objettio  eorumdem  ad  incommodum 
ducit  ; fcnza  niente  accennar  la  rifpolta , che  voi  a fa- 
te , c quella  che  ci  fà  il  Signor  Monfortc  , nelle  quali  , 
liccome  voi  mi  avete  detto  , amendue  fate  conofccre.»  , 
che  non  fi  c bene  oppofto  al  voftro  Metodo- 

Dor.  Vedete  dunque  ,che  l' ira  , c la  parzialità  de'  Signori 
Autori  c manifefla . 

FiL  Maiàpcte  che  diranno  a quello  vollro  argomento  ì 

jyor.  Che  cola  ì 

pf.  Diranno,  che  il  Monforte  vihà  lufingato,  ficcome  hà 
detto  T Ariani  nella  fua  lettera  intitolata:  Offervayoni 
fu  di  una  lettera  del  Sig.  Antonio  Monforte  ferina  al  Sig.  D. 
Paolo-Mattia  Doria . 

Z>or.  A quello  hà  rifpollo  fufficientcmente  il  Bonclli;  e po- 
feia  voi  ben  vedete  » che  li  Sig.  Giornalifit  di  -Venezia,  i 
quali  han  fatto  della  mia  Opera  al  tomo  1 8,  ed  al  tomo 
24  una  vantaggiofa  relazione  ; nel  tomo  poi,  che  fiegue, 
fcandalizati  di  quella  si  fatta  lettera  dcH'Ariani , dicono; 
il  Sig.  Monforte  l'approva:  e li  lleiTi  Signori  Autori  di  Li- 
pfia  , quantunque  Sdegnati  contro  di  me,  fapendo  quan- 
ta forza  debba  fare  a tutti  gli  huomini  di  giufto  fenno  la 
lettera  del  Signor  Monforte,  la  padano  lotto  filenzio 
bensì,  manonofano  aderire,  eh' egli  mi  hà  Infinga- 
lo ; perche  ben  fanno  , che  quella  propofizione  è troppo 
jngiurioia  a tutto  il  ccto-dcgli  huomini  di  lettere  ; non 
xdendofi  mai  veduto  nel  Mondo  un  letterato,  che,  a fo- 

10  irne  di  compiacere  ad  un  altro  t approvi  affirmati  va- 
mente  con  fua  vergogna  una  cofa  , che  conofcc  falfii_» 
in  Geometria  : quello  lo  fanno  i femplici  Relatori , ma 
non  gli  Autori  in  Matematica  , come  il  Sig.  Monfortcj,  L 

11  quale  ha  dato  faggi  di  curar  la  fua  fama  . 

/^/•Certamente..  Maper  quel  che  io  veggo, .parlandoli  di 

Giornalifli,voi  avete  per  parte  vollra  1 Signori  Giorna- 
lai di  Venezia , quelli  hanno  li  Autori  di  Lipfia  , pote- 
te contentarvi;  perche  li  Signori  Giornalilli  di  Venezia 
non  fon  meno  di  chi  che  fia-,  fc  però  non  s’  avveradc_> 
fra  gl'  Italiani  il  detto  di  Tacito  , che  /V/ujor  ex  longiquo 
reverenti  a . Dor.  Nc 
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Dar.  Nè  meno  han  per  eflì  gli  Autori  di  Lpfiaje  per 
farvi  chiaramente  conufeer  ciò  , vediamo  fe  han  detto 
qualche  cola  di  pofitivo  contro  le  mie  dimeflraziotri  ; 
perche  delle  alfertive  non  fi  deve  da’ geometri  tener 
conto  . » 

FU.  Voi  burlate . Il  giudicio  che  fanno , dopo  narrata^, 
l’idea  della  volita  Invenzione  , cioè:  Et  hìc  qmdeta  fi 
quorumdam  &c.  pare  una  decifiva  difàpprovaztone  del 
volito  Metodo. 

Dor.  E’veriffimo;  ma  in  quello  afferifeono  fenza  provare, e 
le  fatire  mai  fono  fiate  riputate  dimofirazioni  Filotimo. 

FU.  E poi,  quando  narrano  le  obbiezioni  de’  voftri  Con- 
trai;,fembra,  che  parlino  pofitivamentea  favore  di  quel- 
li,ed  ecco  le  loro  parole:S«/»wa  demonfirationis  hetc  efi  CF,  Tav.V  I. 

, BB  fimt  cubi  per  conflruthonem  ; fi  ergo  intermedi*- .Fjpura 
rum  ordinatarum  cubi  refpeftivi  non  ad  BL , & LF  termi - XXXIV- 
nenttir  , intra  vcl  extrà  cadent  , quod  fané  ccrtijfimum  efi  , 
quel  certifiimum  efi  c aflìrmativo. 

Dor.  Volete  che  ve’l  dica  ; mi  pare  , eh’  abbiamo  volu- 
to burlare;  perche  appunto  quelche  io  hò  dimoltra- 
to  altro  non  è , fe  non  che  li  cubi  delle  ordinato 
terminare  alle  due  linee  BL,  & LF . Li  mici  Oppolitori 
poi  dicono  , che  fe  non  terminano  alle  due  linee  BL,  & 

LF  , termineranno  dentro  , o fuori  delle  modelline  , e 
li  Signori  Autori  dicono  , quod  fané  certifiimum  efi  : per 
Dio  eh’  han  difeoperta  una  gran  verità  , dicono  , che 
fe  non  c diritta,  è torta;  ma  bifogna  prima  dunoltrarcj, 
che  non  ila  diritta  , come  io  hò  dwnoltrato  che  lo  e, 
ed  allora  fi  potrà  dire  , eh’  e torta  . 

Fil.  Voi  fcherzatc  ; ma  andiamo  un  poco  al  fodo,  perche.» 
qui  non  concludono  ancora  . 

.Dor.  E ditemi  dove  concludono  , perche  fe  li  Signori  Au- 
tori dimoflraflero  eflere  qualche  errore  nelle  rate  di- 
moflrazioni  , io  mi  dolerci  bensì  con  efii  della  poca_, 
cortefia  , che  avrebbero  meco  ufdta  la  mia  opera  nar- 
rando , ma  li  ringraziarci  dell’avvertimento , e mi  ri- 
trattarci; perche  alla  perfine  io  amo  piade!  nome  di 
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Spiente  quello  di  lineerò  j e poi  qual  gloria  io 
potrei fperare  di  trarre  dal  folìenere  un  errore?  nò  per 
l’altjrc  opere  da  me  fatte  , io  hò  dato  faggio  di  cosi  poca 
niente,  che  non  vaglia  ad  intendere  un  errore  in  Geo- 
metria additatomi  ; quando  , come  hù  già  detto , quello 
è cosi  facile , come  intendere  , che  due  , c tré  nonfan_» 
fette;  per  le  quali  cofe  ogn’  uno  può  perfuaderfi , che 
farò  valevole  ad  intendere  il  mio  errore  , fe  me  1’  addi- 
teranno, e che  lo  confeflarò  ingenuamente;  perche  non 
farebbe  mia  vergogna  non  aver  io  duplicato  il  Cubo . 
Giufeppe  Scaligero  non  fi  recò  a vergogna  il  ritrattar- 
li dopo  aver  pubblicata  una  quadratura  di  cerchio  ; ed 
io  , ad  cfcmpio  di  quel  gran  huomo,  potrei  ritrattarmi 
ancora.  Vcggiumo  dunque  dove  additano  il  mio  errore. 

fjl.  Additar  1*  errore  ! Non  1’  additano  certamente  , ma_» 
Umbra,  clic  approvino  le  obbiezioni  de’vollri  Contrari; 
mentre,  poco  dopo  terminata  la  narrazione  della  prima, 
oppofizione  de’ vodri  Contrari, aggiungono  quello  cioè; 
Cui  addi  poterà : dijfernitias  produci  arum  ordinatami n extra , . 
'ucL  intra  EJL  , & LF , Cubos  terminantium  poffe  decrefccre , 
ncque  tlla  incommoda  f equi , nifi  fupponatur  dijfcnntiarum 
squali  tas,  quod  idem  e fi,  ac  fupponcie  id,  quod  probari  opor- 
tcùat  : quelle  fono  le  loro  parole.  Ora  a dirvi  il  vero  , 
quando  in  Geometria  uno  non  folo  non  impugnala-, 
dimoflrazionc  di  un  altro  ,anzi  vi  aggiunge  , lcmbra_>, 
che  intrinfccamentol’  approvi  ; dii  non  impugnano  le. 
pppofizioni  de’  volici  Contrari  * anzi  vi  aggiungono, 
dunque  le  approvano  .. 

Dor.  Quello  che  aggiungono  li  Signori  Autori  degl’ Atti 
non  c contro  di  me;  c perchè  voi  non  ignorate  la  Geo- 
metria, ve  lo  farò  intendere  in  poche  parole.  Li  Signori 
Autori  dicono, che  li  miei  Oppofitori  potevano  aggiun- 
gere, che  Jc  ordinate,  o fiano  le  applicate  prodotte,  po«  . 
tevano  elfcr  lcmprc  una  minore  Celi'  altra;  e notate,  che 
dicono  ; quando  però  non  fi  fupponghino  le  differente  de  Cu - 
b i ifiire  uguali  ; la  qual  co  fa  farebbe  dare  per  dimofirato 
quello , chi  fi  fuppont . Cucinici  ute  ora  f ilotimo,  che  con 
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quello  non  dicono  , che  le  differenze  de*  cubi  non  pof- 
lono  edere  uguali , ma  che  ciò  lì  deve  dunoftrarc;  dun- 
que non  mi  acculano  d’  aver  fuppollo  una  cofa  falfa_»  ; 
ma  bensì  d’aver  fuppollo  unacofa,  che  fi  dovea  dimo- 
flrare  . Ma  volete  vedere,  che  di  ciò  mi  accufano  a tor- 
to ; leggete  la  decima  propolìzione  al  mio  Nuovo  Me- 
todo , e vedrete , che  in  quella  iodimoftro,  che  i cubi 
fono  in  proporzione  aritmetica}  dunque, fc  averterò  let- 
ta la  mia  opera  , avrebbero  veduto  , che  quello  io  1‘  hò 
già  dimolìrato  : e quando  hò  dimolìrato,  che  tutti  li  cu- 
bi intercetti  fra  i,cS,  terminano  in  una  linea  retta  > la_» 
quale  c un  pezzod’  ipotcnufa,  e che  perciò  fono  in  pro- 
porzione aritmetica  , hò  dimolìrato  , che  le  differenze.» 
irà  i cubi,  quando  querti  fi  fuppongono  infiniti , fono 
uguali,  nè  credeva  10  che  forti  obbligato  a dire , che  i 
cubi  lì  eccedono  con  uguale  eccello  } perche  quello  non 
s’  infogna  ad  altri , fc  non  a coloro , i quali  non  fanno  , 
che  le  quantità  , che  fono  in  proporzione  aritmetica_,, 
s’  eccedono  con  uguali  differenze  } dunque  con  quel , 
Cui  addi  poterai  , i Signori  Autori  non  approvano  po- 
fitivamencc  le  obbiezioni  de’  miei  Contrari , ma  mi 
domandano  folamcnte  la  dimortrazione  d’  una  cafa_> , 
che  non  s’  erano  avveduti , eh’  io  l avea  già  d mo* 
llrata  . Allora  li  potrebbe  dire,  aver  clll  approvate^ 
le  oppofizioni  de’  miei  Contrari , quando  , dopo  aver 
narrate  le  oppofiz.oni  di  quelli  , averterò  detto  quel , 
JPuod  fané  certijftmum  efi , eh’  hannoaggiunto  alla  fup- 
poiìzione  di  quelli. 

fili  Ora  dite  ciò  che  vi  pare  , perche  a me  fembra,  che  chi 
aggiunge  all’altrui  oppofizione,  fenza  niente  additar 
contro  di  quella  , approvi  quanto  in  quella  fi  contiene. 

Dor.  Voi  dunque  volete,  che  gli  Autori  degli  Atti  abbia- 
no in  tutti  i modi  approvate  le  obbiezioni  de’  miei  Con- 
trari .‘Porgetemi  la  di  loro  relazione  , c lafciate,  eh’  io 
legga  un  pocofe  in  apprelfo  fono  uniformi  ne’  loro  di- 
lcorfi  , perche  fino  adedo  certamente  non  lo  fono  flati . 

Fil.  Eccola}  leggetela, di  grazia,  tutta,  acciò  dal  compierti» 

C c 2 di 


Digitized  by  Google 


204 


Dialogo'  I. 


di  tutte  le  cofe  vediate  meglio  ; e leggete  appretto  an- 
cora dove  rapportano  le  obbiezioni  del  òignor  Intieri . 
Idem  agit  <*•<■.,  e vedrete,  che  vi  tacciano  ancora. 

Dar.  Tacete  di  grazia  , lafciatcrai  leggere  . 

J'iL  Vedete  dico  , che  vi  tacciano  d‘  aver  rifpoflo  con  di- 
mofìrazioni  troppo  lunghe . Novas  , fatifque  longas  de- 
monfirationcs  , CTc. 

Dar.  Lodato  fia  il  Cielo,  Filotimo;  ecco  che  li  Signori  Au- 
tori non  difapprovano  il  mio  Metodo,  ed  in  confeguen- 
zu  di  ciò  non  approvano  le  oppofizioni  de’ mieiCon- 
trarj .. 

FU.  E come  l 

Dar.  Eccolo  . Ottervatedi  grazia  , che  dopo  aver  etti  nar- 
rate tutte  le  obbjeziom  de’  miei  Contrai;,  dicono:  Jgttir 
bus  omnibus  idem  fori  obtigtt  refponft  . N.im  prxter  dijtin- 
tiioiu.Tr.  ir.ur.  id  , quod  rcttis  convenit  qua  talibus  , & qua 
tnbis , & novas,  fui  fune  longas  demonfirationcs.,  loci  cubo- 
rum  rettilinei  ad  i ,(2*  1 1 1 obicttioncs  allatas  , fola  excu- 
fatio  reflat , opponente  s confi  derare  Parabolani  in  alia  gene- 
feos  bypotbefi , quarti  qua  utitur  Author . JVui  ipfo  affirmat 
prò  gcnerationiim  divcrfitaie  contrarias  Parabulx  effe,  poffe 
proprictatcs  , feti  potius  , quod  ut xt a mani  genera t lonem^» 
ccrtijjìmum  efì  id  in  incommoda  due  tre  ,fi  tuxta  aliam  caì<- 
gatur  , quod  quantum  conveniat  atm  uniformi  non  cxtcn- 
forum  tantum  ,fed  & rei  cuiufvis  natura  ; a li]  indi  cave- 
nnt  ; Con  quefie  parole  , Eilotimo  , dicono  , che  contra 
tutte  le  obbiezioni  a me  fatte,  nn  rimane  Jolamentcj 
per  fculà  il  poter  dire,  che  li  miei  Oppofitori  non  han_j 
ieguita  la  mia  ipocefi  ; Sola  excu fitto  refiat  ; E di  ciòfcj^ 
ce  rimettono  al  giudicio  degl’  altri  . Ah]  ytdicavcrint . 
Non  c cosi  ì 

Fih  Certamente. 

Z)or.  E fapete  quanto  importano  quefie  parole  ì Impor> 
tan  tanto,  quanto  dire  , che  mentre  li  miei  Oppofitori 
non  han  ragionato  s'u  la  mia  iporefi,  han  parlato  al  ven- 
to, c non  contro  di  me  . Con  quello  diltruggono  tutto 
ciò,  che  in  tutta  f antecedente  narrazione artihciofa-- 

men- 
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mente  hanno  aderito  per  far  sì,  che  i feiocchi  nel  legger- 
la formaflcro  mala  Idea  dalla  mia  Opera  ; volete  vede- 
re , che  fìa  cosi  ì Voi  ben  fapete , che  in  Geometria  Ite» 
verità  è una  , e che  la  dimofirazionc  geometrica  non  la- 
feia  dubbio,  c perciò  non  lafcia  feufa  ; dalle  quali  cofe  n’ 
avviene  , che  fc  1’  oppofirore  non  fi  è bene  oppofio,  ri- 
manga fenza  taccia  la  propofizione  dell’  Autore  : c fe  11 
Signori  Autori  rimettono  al  giudicio  degli  altri  il  ve- 
dere , fe  li  miei  oppofitori  han  feguito  , o nò  la  mia  Ipo- 
tefi  , certamente  non  han  giudicato , c tutte  quelle  pri- 
me loro  aderti  ve  fono  tumultuarie  , e fenza  giudicio  fat* 
te  . Sapete  che  cofa  vuol  dire  in  Matematica  , non  fe- 
guire  1’  ipotefi  dell’  Autore  ? Quello  è giallo  conre  fe  ad 
un  Pilota  , il  quale  afleriflé  di  aver  trovato  un  nuovo 
cammino  per  andare  al  Giappone  , palTando  per  il  Set>- 
tentrionc  , un  altro  fcioccamente  li  rifpondclTe  , quello 
non  potere  accadere, perche  quando  io  vado  al  Giappo* 
ne  colleggio  P Africa  , e palio  per  il  Capo  di  Buonalpc- 
ranza  ; certamente  il  Pilota  primo  , ed  inventore  li  ri- 
fponderebberfdegnato;dovete  Cbnfiderare  il  nuovo  cam- 
mino da  me  ritrovato , c non  dirmi , eh’  è impofltbile_y, 
perche  non  è lo  lidio  , che  quello  , che  voi  fate  . Ora_* 
vedete  bene , gentiliiTuno  Filorimo  , che  del  valore  del- 
le ragioni  del  Pilora  oppofitorc  fon  le  oppofizioni  de’ 
miei  Contrari;  c li  Signori  Autori  dicono  ; fola  excufa- 
tio  refiat . Quella  piccioia  feufa  è il  fondamento  di  tutta 
la  mia  Invenzione  ; perche  la  mia  Invenzione  da  altro 
non  dipende  , che  dalla  nuova  forma  di  cofiruire  ; e I’ 
equivoco  , che  prendono  li  miei  Contrari  non  dipende 
da  altro  , che  dal  non  avere  elfi  intefa,  ne  feguita  la  mia 
l ipotefi  :.e  vedete  di  piu  , che  non  folo  io  fono  il  Pilota, 
che  hà  ritrovato  il  nuovo  , ed  incognito  cammino  , mi 
fon  quello , che  inoltro  a i Pignori  moderni  geometri , 
che  la  terra,  che  penfavo.no  aver  feoverra,  non  è quella, 
eh’  efiì  credono:. perche  le  curve  d’Apollonio,  che  han- 
no ricevute  per  il  vero  luogo  delle  radici  delle  afcifltJ 
non  hanno  le  proprietà  , eh’  elfi  le  aflegnano:  ond’  e eh’ 
é>  ~ tifi 
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etti  li  mici  Oppofitori  fon  quelli,  che  mi  vogliono  flra- 
feinar  per  forza  per  la  via  antica  fenza  efaininarc  1’  utile 
della  n jova  da  me  ritrovata  . Per  Dio  , Filotimo  , li  Si- 
gnori Autoria  quella  leufa  doveano  dire.  Magni  exenfa - 
tio  reflue , non  fola  : e fe  etti  credono  picciola  feufa  il  non 
feguirc  , opponendo»  l’altrui  ipotefi,  han  poca  idea  del- 
la dimoitrazionc  geometrica . Per  Dio  , fe  quello  è,  fi  è 
ridotta  la  Geometria  al  Scctticifmo;  ed  oh  quanto  gode- 
rebbe Sedo  Empirico  fe  folle  fra  viventi  , vedendo  ne  i 
modi  deformi , cò  i quali  vico  trattata  la  Geometria,  di- 
roccati i fondamenti  del  vero  , ed  avvalorato  da’  mate- 
matici dellc.piu  celebri  Univcrfiii  , il  fuo  male  intefo 
Scctticifmo  . Vedete  dunque,  che  li  Signori  Autori  di 
Lipfiadifprcgiano  tumultuariamente  il  mio  Metodo, ma 
non  decidono  intorno  a quello  veruna  cofa:  anzi  di  piu 
olfervatc  qui  apprelfo , che  fi  dichiarano  efprciramcnte_> 
di  non  averlo  ben  dudiato  ; perche  dopo  narrata  di  nuo- 
vo l' idea  della  mia  Invenzione  di  un  modo  , che  fem- 
bra  i che  dopo  averla  difprcgiata  vogliano  pur  foddis- 
farc  a quelli,nclla  mentede’quali.tanto  potette  la  curio- 
fità,  che, malgrado  ciò  ch’eflì  ne  han  detto,  volctfero  pur 
fludiarla.  ,Quibus  de  estero  volttpe  fuerit  idearti  formare^, 
totius  inventionis  : Si  proiettano  di  non  averla  accurata- 
mente ttudiata  ; lo  che  chiaro  fi  feorge  da  quel  che  ag- 
giungono : .Qui  bontm  omnium  accuratius  examen  infli- 
tuent,qtiod  nobii  )xm  pcrmiffum  non  cflte d ccco,ficcome  vi 
hò  detto,che  chiaramente  fi  dichiarano  di  non  aver  efa- 
minato  il  mio  Metodo.  Ma  di  grazia  vi  pare,  che  fi  pof- 
la  dar  giudicio  in  materie  geometriche,  fenza  prima  ac- 
curatamente eliminarle  2 Nò,  nò;  i Signori  Autori  han 
follmente  fatta  del  mio  Metodo  una  relazione  tumul- 
tuaria , dettata  dallo  fdegno  , o fuggerita  dalla  parziali- 
tà , ma  non  han  fatto  giudicio  , gcnttliifimo  Pilotimo  . 

FU.  Ma  Dio  buono  , fe  non  lun  fatto  giudicio  , perche.» 
proferire  incautamente  quelle  parole  , che  a prima  villa 
Jcmbrano  decifive  ì Et  bic  quidem  fi  quorumdarn  talis  eft 
novità,  ut  tini  parum valeant  ad  vetcra  evertenda,  &c. 

Quc- 
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Quelli  si  fatti  giudicj  in  cofe  tanto  nuove  , quanto  fon_» 
le  voflre,  farli  fenza  un  profondo, c perfetto  c fame,  cer- 
tamente ; Scriptorem  Matbtmcutcum  non  decet . 

Dor.  Quello  è il  modo,col  quale  oggi  vien  trattata  la  Geo- 
metria  , Filotimo  mio  : ma  fingiate  di  grazia , un  huo- 
mo  di  giuflo  fenno  , il  quale  voltile  formar  giudicio 
del  mio  nuovo  Metodo  dalia  relazione  de’  Signori  Au- 
tori : qual  giudicio  potrebbe  egli  fare  doppo  aver  lctta_» 
la  di  loro  relazione  ì Certamente  giudicarcbbe , che  det- 
to Metodo  vien  vilipefo  dalli  Signori  Autori  degli  Atti 
con  una  fentenza  gratis  fida  , ma  che  fin  ora  rimane  il- 
lcfo  da quaifivoglia  taccia  d’ errore;  imperciocché  elfi 
non  decidono  intorno  all'  importante  punto  cioè  , fe  li 
miei  Oppofitori  abbiano  feguito  , o nò  la  mia  ipotefi  , 
ciò  che  rende  vane  tu'tc  le  opposizioni  da  quelli  fatte.», 
ne  moftrano  alcun  errore  nelle  mie  propofizioni  ; dun- 
que quello  . Et  hic  quidem  fi  quorundam  talit  ejt  novitas  , 
sire.  con  quel  che  fiegue,  è una  temeraria  affettiva,  e 1<l> 
mie  propofizioni  rimangono  Tempre  illefc  da  taccia  d’ 
errore  . V i par  egli,  che  chi  ragiona  in  quella  guifa  pof- 
fa  dirli  geometra  2 Ma  volete  vedere  , che  in  tutti  i luo- 
ghi della  loro  relazione  afferifeono  Tempre , fenza  mai 
impegnurfi  a tacci  ar  me  d’ errore  : oflcrvate  la  narrazio- 
ne che  fanno  della  Lettera  da  me  indrizzata  al  Sig.Mar- 
ebefe  di  Salcito  mio  grande  Amico  , c vedrete , che  in_» 
quella  dicono . 4?»-  z/erò  ab  Autore  feorfim  edita  tft  Epi- 
fìola  fcripta  &c.  Or  dovete  fapere,chc  in  quella  Lettene» 
io  dimofiro  che  il  Rettilineo  della  V.  propofizione  al 
mio  Nuovo  Metodo,  ha  le  fleffe  proprietà , che  i mo- 
derni geometri  male  a propofico  allignano  alla  parabola 
cubica  del  fecondo  genere,  c li  Signori  Autori  fc  la  pat- 
fano  artificiofamente  dicendo:  Cum  cium  Clar.  Alidori 
per fua firn  fit  potentini  ordinatarnm  terminar i ad  redas,ali- 
ter  cxifÌirH.ir e non  potcrat  : da  quelle  parole  fi  deduce,  che 
fono  fiati  cotanto  arditi , che  h«n  dichiarato  il  imo  Me- 
todo indegno  di  effer  letto,  e confiderà to  ; potevano 
bene  ufar  la  carità  con  dirmi  liberamente,  fc  a ragione. 
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o a torto  fon  io  pcrfuafo  , che  le  potenze  dell’  ordinate 
terminano  alle  rette  . Ma  qual  maraviglia  è mai  , oW- 
Jotimo,  che  li  Signori  Autori  non  abbiano  lludiaco  il 
mio  Metodo,  quando  ne  meno  hanno  intefo  quello,  che 
la  fe  npliee  narrazione  riguardatvolcte  vedere  ch’c  cosi? 
Li  Signori  Autori  annoverano  tra  miei  Oppolìtori  di- 
chiarati il  Signor  Giacinto  di  Criflofaro  , quando  io 
non  l’ho  riferito  al  mio  Metodo  , che  per  mio  oppofiro- 
re  incerto,  e per  altrui  relazione.  Dicono  elfi  di  quello 
ragionando  : Hyicinti  enim  de  Cbrifiopbaro  inepugnatìones 
ideò  omiffas  ait , qnod  cum  reliquie  coinè iderent  : cd  io  a_* 
carte  pi.  del  mio  Metodo  dichiaro  elprelfamenre  di  non 
aver  potutoavere  da  quello  medelimo  le  fuc  obbiezioni. 
Per  Dio  , che  in  quello  fatto , Fiiocimo  , fembra  , che  li 
Signori  Autori  di  Liplia  fiano  d’  intelligenza  co  i miei 
Contrari  ; o che  qualch’uno  di  quelli  abbia  ufato  con.» 
efli  Signori  Autori  di  Liplia  l’ ìfteffa  malizia  , che  usò 
con  li  Signori  Giornalilli  d’ Italia  : Perche  dovete  fape- 
re  , come  per  lo  mezzo  d'  una  falfa  relazione  , che  quel 
tale  fece  pervenire  al  li  Signori  Giornalilli  d'  Italia,  fece 
si  che  nel  tomo  25.  de'  loro  Giornali  riferiffero , che  il 
Signor  Giacinto  avea  pubblicata  una  lunga  fcritcura_» 
contro  il  mio  Metodo  ; ma  il  Signor  Giicmco  ciò  fapu- 
to  mi  feriffe  un  biglietto,  nel  quale  mi  attcftò  di  non 
aver  inaisi  fatta  frittura  pubblicata  , e li  Signori  Gior- 
naliftidi  Venezia  poi,  avendo  avuto  notizia  dell’equi- 
voco ,.chc  avevano  prefo,  finceramentc  nel  tomo  z6.de' 
loro  Giornali  li  ritrattarono,  dolendoli,  da  qua  finccri 
huomini  che  fono,  della  trama  , che  dal  falfo  relatore  i’ 
era  (lata fatta  ; or  che  vi  pare  Filotimo  ì 
pii.  Mi  pare,  che  alcuno  de’  volta  Oppolìcori  vada  , co- 
me fi  fuole  volgarmente  dire,  facendo  popolo  contro  di 
voi , e forfè  quello  ha  rifvegliato  i Signori  .... 
j)0r,  Nò , nò  Filotimo  ; 10  fon  certo  , che  li  miei  Oppofi- 
tori  tutte  quelle  si  fatee  maliziofe  , e tumultuarie  rela- 
zioni di  Liplia  nell’ intimo  del  lor  cuore  non  approva- 
no: Ma  lafciamu  di  piu  far  menzione  di  si  fa  cu  relazio- 
ne. 
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ne  , c confidcrqtc  gcntilitlimo  mio  Fi  lati  ino  , quanto 
nociva  fia  la  malizia  a’  inali  zio  fi  mcdcllmi.  Li  Signori 
Autori  han  creduto  con  si  fatti  difprezzi  di  lepclireil 
mio  Nuovo  Metodo;  ed  io  ali’incontro  «redo, che,  mer- 
cé le  inlinitc  contradizioni, nelle  quali  fono  inciampati» 
c gf  inlinm  errori,  che  han  fatto  nel  riferirlo,  ogn  huo- 
mo  di  giuda  mente  debba  dedurre  confcguenze  a favor 
della  verità  del  mio  Metodo;  perche  alla  perline  credete 
voi  Filotimo,  che  verun  huomo  di  giudo  fenno,  ancor- 
ché di  Geometria  non  intefo  , polla  dar  fede  ad  una  re: 
Fazione,  nella  quale  fui  principio  li  Signori  Autori  con- 
dannano con  termini  alfoluti  la  mia  Invenzione  ; dipoi 
fi  ritrattano  , e dicono  , che  a me  rimane  leu  fa  di  po- 
ter dire  , che  li  miei  Oppostoti  han  ragionato  di  una_» 
cola  tutta  dalla  mia  diverfa  , perche  non  han  feguito  la_» 
mia  ipotefi  ; ed  m appretto  concludono  , eh’  elfi  non  lo 
hanno  efattamentc  lludiaco.5  Per  Dio,  bada  fapcrc  , che 
in  Geometria  la  verità  Zia  una,  perconofcere  si  molli  uo- 
fc  contradizioni  ; bada  vedere  l’ odio  , chequedaUni- 
vcrlità  ha  mollrato  verfo  di  me  perconofcere,  che  fc_> 
avellerò  potuto  approvare  le  obiezioni  de’ miei  Con- 
trari, non  avrebbero  detto  . Excu fatto  rejt.it-,  ma  con  ter- 
mini decifivi  averebbero  pronunciata  la  Temenza  , di- 
cendo . Obiezione!  eJJ'c  t^cras  , & ideò  f ’alfis  Auftoris  pro- 
pofitiones  . Ma  fapctc , o Filutimo  , qual  c il  frutto , che 
da  si  modruofo  modo  di  ragionare  di  una  intiera  Socie- 
tà noi  dobbiamo  trarre  2 

FiL  Quale  ì 

Dor.  Quello  di  falvar  la  noflra  mente  dal  quali  comunej 
naufragio:  c come  che  vero  da  , che  la  Matematica  fola 
ila  la  vera  dilciplina  della  mente  umana,  c fola  Jia  vale, 
volc  ad  ordinare  il  nodro  dilcorfo  , voglio  nel  Arguente 
ragionamento, che  fra  noi  terremo, infognarvi  a ileuurrc 
dalla  Matematica  il  grand'utile  di  didingucre  con  lìcu- 
rezza  il  vero  dal  falzo;  c diilinguere  altresì  quelli  ogget- 
ti , ne’  quali  la  noflra  mente  polla  quello  vero  nuova- 
re  , da  quelli , ne’  quali  è collrecta  a contentarli  del  folo 
Porteli.  D d pro- 
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probabile  ; c voglio  in  quella  guifa  rendervi  fnfficicnto- 
ad  intendere  quello,  mio  Nuovo  Metodo  , che  la  mente 
di  tanti  protendo  in.  Geometria  ave  adombrato  . 

Jil.  Io  credeva  di.cllcr.  capace  d’ intenderlo , mentre  ho , 
come  gli  altri., Ja  Geometria. ftudiato  .. 

Dor.  Nò  Filotimo  ..Vedrete  con  efpericnza , che  fc  l’ave- 
te fludiata  , come  la  (ludiano  la  pili  gran  parte  de  i Si- 
gnori .Moderni  , non  Acce  abile,  a diftingucrc  il  vero  dal 
falfo. 

Til.  Voi  ricrnpite.il  mio  animo  di  curiofiti,  perche  fato, 
eh'  io  iteflfo  diffidi  . di  quello , che  fin  ora  ho  fludiato . 

j)or.  Se  nel  feguente  ragionamento  darete  attento, a mici 
difeoriì,  lo  vedrete.. 


^*****************/ 

*****************.' 

*************** 

*************  * 
***** 
******* 

* * * * 
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* * * * 
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Nel  quale  t Autore  dimostra  a Filotimo , quanto  utile , 
e naturale  fi  a il  Metodo  Jint  etico  fe  i danni  , che 
( Algebra fpeciófa,  e l'ufo  del  Calcolo  anali  /*• 
co  producono  ; e come  Jtan  JafJty  e dan • 

mjì tutti  i nuovi  Metodi  t fi*or^  * 

* che  quello  di  Buonaventura 
Cavalerio. 

Dot.  T7  Cco , Filotimo , ci»'  ora  mai  fiato  gioliti  al  ci- 
mento,  nel  quale  voi  dovete  moilrarmi qual 
fu  l'idea  , che  avete  formata  dello  (ludto  della  Geome- 
tria , e fc  avete  dallo  Audio  di  quella  dedotta  un’  idea 
generale  dei  vero  , e del  falfo. 

FU.  Io  ho  ben  inrelè  le  propofizioni , che  mi  fono  fiate» 
fpìegatc,  perche  fon  ri  mallo  convinto  dalla  dimollra- 
zione  di  quelle  s\  fatte  propofizioni  * dunque  ho  avuto 
la  fufficicnza  d’  intendere  : l'idea  poi  del  vero  in  gene- 
re a me  fembra-,  che  fiai'iilelTa  > che  l'idea  della  duna- 
-fi  razione, 

Dor.  Oh.  Voi  fietc  molto  lungi  dal  fine,  al  quale  dovete 
afpirare;  quella  parola  intendere  e generale  , e per- 
ciò poco  men  che  tutti  s’ ingannano  , credendo  d'aver 
già  penetrato  nei  fondo  delle oofe  , quando  ton  rimaili 
nella  fola  fupcrficie  di  quelle.  Il  vero  intendere  è quel- 
lo, quando  voi  intendete  unacofa  in  guifa,  che  ne  for- 
mate di  quella  un’idea  cosi  chiara,  come  voi  fteflo  folk 
di  quella  tal  cofa  l’ Inventore*  nc  qucfto  ti  fa  col  fiorir 
folamente  fpiegar  dal  Maeftro  le  propofizioni  d Eucli- 
de, perch’eflcndo  naturale  all’  huomo  il  dcJiderio  di  ri- 
correre Tempre  al  piu  facile  » il  difficile  abborrcndo  ; 
quindi  è,  che  la  mente  quelle  vi  fatte  fpicgazrom  ama.» 
piti  d’albergarle  nella  memoria , che  di  Lrlc  fuc  pro- 
prie per  lo  mezzodì  una  feria  , profonda  , cpenufari'* 
"Parte  11 . D d z 
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Bor.  Avete  niente  ftudiato  il  calcolo  analitico,  e gl’  infl» 
niti  piccioli , li  differenziali  e gl'integrali  .* 

FU.  Ancora  un  poco  , ma  non  mi  fono  molto  in  quelli' 
colla  mente  profondato  « 

Bor.  Se  non  avete  fatte  fopra  la  Geometria  quelle  medita- 
zioni , che  vi  hó  poc’  anzi  follmente  accennate  , farete-» 
geometra-d-  erudizione  bilotimo,  ma  non  già  vero  geo- 
metra ; c mi  contenterei,  che  inveccd'avcr  Mudiate  tut- 
te quelle  cofe  , che  avete  dette, avelie  Mudimi  follmen- 
te gli  clementi , ma  nel  modo  , come  io  intendo  , che 
fi  debbano  Mudiare  ; i calcoli  poi  mi  rallegro  , che  non 
li  abbiate  molto  coltivati , perche  fareMc  divenuto,  co- 
me la  maggior-  parte  degli  altri, un  femplice  pratico  cal- 
ciatore lenza  difeorfo . 

Fil.Ah.  Voi  tornate  adincianaparc  nell’indignazione  di 
tutti.  iMatcmacici  , appunto  come  vi  è avvenuto  a ca- 
gione di  quella  voAra  maledetta  prefazione  al  nuovo' 
Metodo,  la  quale  hà  molli  a /degno,  come  fapcte,li  Sig. 
Autori  degli  Atti  degli  hruditi  di  Lijma  .. 

Bor.  Io  hò  ricavato  Fiiotimo  , dallo  Audio  della  Geome- 
tria, e da  quello  delia  Filofofia, quell'  amore  vcrfoil  ve- 
ro , eh'  e poderne  a farmi  obbliare  ogni  baffo  , e vile  ri- 
guardo; e pcrciò.clfendo  io  a buona  ragione  convin- 
to, che  l’Algebra  fu  a quell’ umano  raziocinio  , ch;_»\. 
dalla  Geometria  li  deve  ricavare  , perniciolìflìma  ; e.» 
clic  i nuovi  Metodi  da  moderni  inventati-,  come  fon..» 
quelli  de’  differenziali , ed  integrali,  c quelli  degl’ infi- 
niti piccioli  , ed  altri , Mano  non  folo  perniciolì , ma_» 
falM  : indegna  cofa  d’ huomo  lineerò  reputo  efTcre  il  ce- 
lare al  Mondo,  per  timore,  la  conofccnza  del  danno  , 
che  arrecano  si  fatti  pcmiciofi  metodi . 

Fil.  Dura  imprelà  intraprendete  Signor  Doria.  L'Algebra 
è da  tue  ti  appellata  divina  , come  quella , che  difeopro 
alla  noMra  mente, per  una  via  faciiiMtma,  c a tutti  ugua- 
le ,’nobiliflìme  verità  . 1 nuovi  Metodi  poi , che  avete-» 
accennati,  fon  da  tutti  fcguiti,  come  quelli,  i quali  poe- 
tano ancora  piu  oltre  , che  l’ Algebra , la  potenza  della 
Geometria . Bor.  Il 


Digitized  by  Google 


214 


Dialogo  IL 


fior.  Il  facile  alletta' tutti  : ma  conrurtociò  la  Sapienza  è 
una  madre  , che  non  fi  difeopre  fe  non  a chi  con  ordi- 
nata si  , ma  inficine  penula  fatica  la  ricerca  . 

Virtutem  pofuert  Dtj  Judore  par  and  am  , 
dille  Efiodo  , e la  virtù  dalla  diffìcile  fapienza  dipende , 
Noi  non  podiamo  mutar  le- leggi  della  naturaFiIotimo; 
end '.e  mcglior  configlio  feguirlc,  che  tentar  di  mutar- 
le :ed  invero  la  natura  ha  cosi  inviluppata  ne’fenzi  la_» 
noltra  anima  , che  fenza  un  lungo,  e ben  ordinato  ra- 
ziocinio ella  non  può  fprigionarfi  da  quell’  errore  , che 
il  corpo,  che  la  velie,  e l’ immenfa  divediti  delle  fenfi- 
bili  cofe  a lei  cagiona;  e quindi  è , che  non  di  calcoli  , 
ina  di  quell'  ordinato  , e naturale  raziocinio  iinrctico  , 
che  Iddio  ha  póllo  nella  nollra  mente,  ella  abbia  bifo- 
gno  per  formare  a fe  della  quella  ragione  , per  mezzo 
della  quale  ella  è valevole  a rcfidcre  all'errore, nel  qua- 
le di  legieri  inciampa  ad  ogni  momento . ■ 

Ma  gli  Algcbrtfli  anch’cffi  pretendono  di  coltivar  la 
ragione  ; pretenrono  , che  il  raziocinio  analitico  da  le- 
gitimo  al  par  del  Emetico,  e che  il  calcolo  analitico 
agevoli  bensì  le  dimodrazioni , e la  foluzion  de'  pro- 
blemi , ma  che  non  guada  la  ragione  , anzi  che  difcipli- 
na  la  mente,  ed  accrelca  la  ragione . 
fior.  Non  e quedo  il  tempo,  Filotimo  , nel  quale  io  pofla 
con  evidenti  ragioni-modrarvi , che  il  raziocinio  anali- 
tico non  è all’  ordine  di  quel  difeorfo  , che  la  natura  ha 
podo  in  noi, come  il  Emetico  confarmele  che  il  calcolo 
analitico,  come  quello,  che  accoduma  la  menre  alla_» 
pratica,  impcdifcc  a quella  il  formar  l'abito  a ben  ra- 
gionare ; perche  , per. ciò  dimodrarvi  è necedario  , che 
prima  io  vi  faccia  conofccre  quanto  Ea  all’  ordine  del- 
la natura  conforme  il  raziocinio  Emetico,  acciò  poi,  pa- 
ragonando 1’  un  coll' altro-,  polliate  bene  intenderei, 
quanto  dal  naturaleordinc  di  ragionare  l'analitico  fidi- 
lunghi  , e quanto  pcrniciofo  fu  il  calcalo  degli  Alge- 
brici , da  Settatori  de' moderni  Metodi  ufato. 

FU.  Ma  fe  il  pratico  calcolo  dagli  Algcbridi  uùto  nafeej 
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in  confeguenza  di  un  lcgi timo  raziocinio  ,dond’avvic- 
n'  egli , che  il  pratico  calcolo  tifandoli  , non  poflà  for- 
marli la  mente  a ben  ragionare  ì 
Dor.  Mi  avvalerò  per  ora  della  fimilitudine  di  una  cofà_> 
da  tutti  praticata,  per.  farvi  fcnlibilmentc  intenderò, 
come  il  calcolo,  analitico  rii  itomi  la  mente  dal  razioci- 
nio • Ditemi  un  poco  , Filotimo  ,voi  ufatc  il  cocchio 
per  camminare  ì. 

Fil.  Certamente . 

jDvr.  Ma  ditemi  ; vi  conofcete  voi  valevole  a fare , al  par 
d’ogn'altro  huomo,  il  quale  non  abbia  mai  uiàto  il  coc- 
chio, il  cammino  di  una  intiera  giornata.. 

FiL  Certo  chc.nàÌJ  j >■»  > . . - : «p  .. 

Dot.  E quello  donde  avvienigli  ì Certamente  non  da  al- 
tro » fe  non  che,  non  avendo  voi  mai  fatto  abito  a cam- 
minare per  una  intiera  giornata  colle  vollrc  gambe, a ve- 
re perdura  quella  forza,  e quella  .vinìliche -la  natura  ha 
data  a voi  egualmente, chead  ogni  ruftico.  Cosi  avvie- 
ne a'calculatori  analitici,  pcrdonoxflà,  abbandonandoli 
al  pratico  calcolo  , quella. virtù  di  raziocinare?  che  Ijl, 
natura  loro  ave  apprettata  nel  Metodo  fintcrico}  ma  vi 
hò  detto , Filotimo  , che  non  è quello  il  tempo  di  mo- 
firarvi  dall'  intimexagioni  la  verità  di  quello  , che  oia_> 
vi  hò  fatto  vedere  foia  mente. in  immagine  . • 

Beliiffuna  è Ja  firn  ili t udinc,  però  mi  nferbo  a contem- 
plar meglio  , . nelle  intime  cagioni , il  vero  di  quello , 
che  inelfa  avete  precefo  inoltrarmi.  In  tanto  additatemi 
qual  iìa  quello  gran  utile  , che -dalia  Geometria  finte  ti- 
fica , fi  ricava . . *-  ^ . ■ 

Dot.  Il  primo,  c principal  utile,  che  a noi  appieda  la  Geo- 
metria, è quello , di  far  fare  altamente  umana  un'  idea_, 
generale  del  -vero,  e del  falfo?  per  modo  che,  a qualun- 
que particolare  ella  fi  rivolga,  veda  la.verità,chc  in  quel 
particolare  fi  contiene,  o Ja  verità  della  quale  manca  . 
Fit  E come  fi  pcrvicn  egli  n quefiò  utiliffuno  line  ì- 
Dcr.  Attraendo  il  voflro  difcorlb  dall’ oggetto  medefimo 
della  Geometria  rxb’.èla  quantità  > c contemplando  in 
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attratto  il  geometrico  raziocinio  , che  su  della  quantità 

.avete  fitto  . Quella  , Filotimo  , è,  come  prima  vi  hò 
detto,  l'arte  di  rifvegliarc  , per  lo  mezzo  delle  remi- 
nifeenze  , le  voftrc  idee  , e combinandole  avvalorare  il 
difeorfo.  Infine  bifogna  meditare  fopra  la  cagione,  per 
la  quale  liete  rimatto  delle  dimottrazioni  geometriche.» 
convinto . 

F‘l.  Confetto  il  vero  , che  la  Geometria  ftudiando,  mi  fori 
fentito  bensì  convincere  dalle  dimottrazioni,  ma  quella 
meditazione  , che  voi  dire  intorno  alla  cagione  , per  la 
quale  fon  ri  matto  convinto,  non  1’  hò  mai  fatta,  ne  cre- 
do ch’altri  la  faccino-* 

Dor.  E quella  e la  cagione,  per  la  quale  voi  non  avete  fatto 
idea  del  vero  in  genere, e per  la  quale  pochi  fon  quelli, 
che  la  faccino  , e perciò  non  liete  valevole  acono- 
feer  la  verità  , o l’errore  in  qualunque  cofa  , che  al- 
la vottra  mence  s'apprefcnta  ; in  prova  di  ciò  voi  co- 
nofccrcte  fidamente  la  verità  in  quelle  cofc , che  hanno 
per  oggetto  quelle  materie,  alle  quali  la  vottra  mente  è 
accottumata  a penfare , ma  non  si  torto  vi  s’  apprefen- 
rarà  una  nuova  materia  , che  rimarrete  confufo , e per- 
derete 1'  ufo  di  tutto  quel  raziocinio  , che  avete  fopra^ 
particolari  materie  fatto  a forza  d'  abito  di  raziocinare^ 
fopra  quelle.  Chi  non  medica, Filotimo,  fopra  il  difeor- 
fo , non  acquirta  l’ idea  . del  vero  in  genere  , ma  acqui  Ita 
Italamente  un  fcmplicc  abito  di  raziocinio , il  qualar  « 
quando  lì  dilunga  da  quelle  .materie,  alle  quali  è abi- 
tuato , fi  perde  ; e quelta  è la  cagione,  per  la  quale  qua- 
tti si  fatti  geometri  abituati,  e non  mentali,  che  cosi  vo- 
glio nomarli,  quando  vogliono  cfanainare  le  altrui  nuo- 
ve invenzioni  naufragano , per  cosi  dite  , in  un  piccio- 
lirtìmo  lago  , e prendono  di  quelli  abbagli,  che  quando 
poi  conoìcono  Ja  verità  , fi  vergognano  de'  grolTolani 
errori , che  han  prefi . 

FU.  Mi  fembra,  che  voi  da  buon  Metafilico  facciate  l’ano, 
tomia  alla  mente  de’  Matematici . Ma  di  grazia  ditoni 
un  poco  , qual’  è quella  idea  generale,  che  voi  del  vero, 
c del  faJfo  avete  fattoi  z>or.  lo 
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Dar.  Io  fopra  il  raziocinio  geometrico  meditando,  hò  co- 
nofciuco  , che  l’cfTenza  del  vero  in  generale  conlìllee» 
nell’unità,  per  modo  olle  , vero  e loto  quello  , che  è 
uno,  e rutto  ciò,  che  da  diverfe  caule  dipende  , noi 
non  polliamo  mai  eder  certi  che  Zìa  vero  in  fc  , quan- 
tunque polla  forlc  elier  vero  in  riguardo  de’noftri  lenii, 
ovvero  in  quanto  a i modi  del  noilro  penfarc  . Alla_. 
perfine  Filotimo,  in  quella  guifa  che  Iddio,  il  quale  Co- 
lo è 1'  unico  vero  , e uno  ; cosi  la  nollra  mente  a lua_» 
immagine  , e limilitudine  da  lui  creata,  non  può  ritro- 
vare tl  vero  in  altro,  che  nell’  uno  . 

Fil.  Ma  ditemi  un  poco  , Ce  quello  è , la  Geometria  non  è 
vera  ì perche  l’ oggetto  della  Geometria  c la  quantità, 
la  quantità  li  compone  d’  infinite  forme  diverfe , dun- 
que la  Geometria  manca  di  oggetto  , c la  mente  non_* 
può  nelle  infinite  diverfe  forme  ritrovar  i’  unità  ; dun- 
que non  fi  può  ritrovare  il  vero  nella  Geometria . 

Dar.  La  quantità  in  genere  è vera,  Filotimo,  ed  elicente  , 
come  da  Dio  creata  ; l’ irnmenfo  numero  poi  delle  for- 
me , che  la  compongono  , è appunto  la  cagton  de- 
gli errori  della  noflra  mente  ; perche  generando  nel- 
la noftra  mente  una  quali  infinita  dtverfità  d’  idee_> , 
nelle  quali  tutte  fi  comprende  l’ immagine  di  cofc  fen« 
Cibili  ; queltc  un  torbido,  confufo,c  violento  moto  nel- 
la corporea  machina  cagionando,  la  mente  turbano  , e 
confondono  per  modo  , che  llrafcinata  da  lenii  nell'  cr- 
ror  li  fommerga  . Ma  Iddio,  il  quale  mai  abbandona  1’ 
huomo  del  fuo  foccorfo,  ha  conccifo  alla  mence  umana 
la  facoltà  di  poterli  afiracrc  da  quelle  forme  , c par  lo 
mezzo  dell'aftrazione,  contemplarle  in  generale.  Quell’ 
attrazione  è quella,  che  apprclta  all'  huomo  la  facoltà  di 
ridurre  le  proprie  idee  all’  unità:  imperciocché  quando 
la  mente  umana  , in  fe  ftelia  ritirandoli , fi  attrae  ila  i 
particolari,  le  proprietà  delle  cofe  fenfibdi  ella  rimiran- 
do in  generale,  le  rimira  come  una . Qudtu  si  fatta  pro- 
prietà poi  della  mente  umana  è cagionata  , Filotimo , 
dall’  alta  origine , dalla  quale  ella  dtlccnde,  eh’  e Iddio; 
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imperocché  quando  l'anima  cade  nella  materia,  fen- 
icndofi  battuta  dalle  infinite  feoife  de’  fenfi,  ella  conferà 
va  Tempre  in  fé  mcdefwna  utkdeftdcrio  di  ritornar  col- 
la contemplazione  al  Tuo  primo  fonte  , il  quale  e Iddio, 
e nel  quale.  1’  unità  di  tutte  le  perfezioni  fi  comprende. 
Giunta  poi,,  eh!  è. la  mente  all’  acquino  di  quella  nobi- 
le facoltà  di  poter  contemplare  in.  Dio  la  natura  , el* 
«(lenza  delle  cofe  particolari  ; ella  acquifta  ancora  la  fa- 
coltàdi  conofcere  ne’ particolari  un  vero  in  quanto  al 
modo  dell’  edere , ciò  che  vale  a dire  , che  la  mente  co-  , 
nofee  con  ficurezza,  che  un  tale  particolare  non  può 
edere  inaino  modo , che  in  uno  : c quindi  è,  che  la  no- 
flra  mente  è ficura  delle  verità  particolari , che  Ja  Geo- 
metria c’  infegna .. 

TU-  Son  forfè  quelle  le  idee  innate  di  Platone 
jjor.  Appunto  , Pilotimo;  perche  le  idee  innate  altra  cofa 
non  fono, che  le  idee  del  vero;  e come  che  il  vero  per  fe 
/ia dolo  Iddio,,  la  prima  idea  innata. della  mente è.qucl- 
la,  che  abbiamo  d’iddio:,  pofcia  quelle,  che  dall’  idea^» 
delie  fue  perfezioni  ianoi , come  da  Jimpidiitìmo  fon- 
te difccndono  , c tutte  lealtre  ,.  che  fono  nella  mento 
umana  , fono  idee  acquidatc  , come  formate  dalla  men- 
te a cagion  del  corpo,  nel  qual  ridede:  onde  le  idee 
innate  fono  le  idee  di  Dio  , e di  quelle  cofe,  che  imme- 
diatamente dalle  perfezioni  d’  Iddio  dipendono  i come 
lono  appunto  P idea  del  giuflo  , e dell’  onefto  , le  quali 
fono  in  noi , a cagioa  che  in  noi  è la  copia  di  tutto 
quello  , che.  in  Dio  e per  effenza  * la  onde  ellendo  lui 
la  verità  » e la  giultizia  percfTenza  , in  noi  è l’idea  della 
verità  , e della  gtuftizia  , per  mezzo  della  quale  pollia- 
mo divenir  giudi , ed  onedi. 

FU.  Ottimamente  voi  ragionate  . Ma  ditemi  un  poco  ; la 
fola  attrazione  dunque  c quella , che  ci  conduce  a fare# 
idea  di  quella  verità  in  genere,  che  voi  dite  ì 
Eor.  Come  che  quefta  unità  non  è lenJìbile,  fonza  l'adra- 
zione  dalie  cole  fenfibili  non  potete  pervenire  alla  per- 
fetta cooofccnza  della,  verità , e eoa  effa  delle,  altre  vc- 
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rità  , clic  da  quella  dipendono  . 

FU.  Ma  io  Tento  bensì  , che  in  me  c naturale  il  defiderio, 
di  allracrmi  dalle  cole  fcnftbili  j perche  (perimento  in.j 
me  mcdefimo,che  la  mia  mente  piu,  e piu  volte  ama  di 
alienarfi  dalle  fcnfibili  cole  , c ritirarli  in  fé  lidia  ; ma_, 
non  veggo  con  quat  mezzi  -ella  pervenga  a quella  uni- 
tà, che  voi  mi  dite . 

Dor.  Quando  a voi  fembra  , Filotimo  , di  allracrc  la  vo« 
lira  mente  dalle  fcnlibili  cofc  , non  feguendo  l’ ordine  , 
che  la  natura  ha  pollo  in  voi  per  ragionar  Copra  le  mal- 
terie afiratte  ; voi  altro  non  fate  , che  aftracrvi  da  un_* 
oggetto  fenfibile  , e paffar  ad  un  altro  pur  fenlibilc  og- 
getto, perche  folamente  l’ordine  è quello, che  condu- 
ce alla  conofccnza  dell'unità  in  genere  , o dei  modo 
dcH’effcrc  d'  una  cofa  particolare  . 

Fi 7.  E qual’  è mai  quell’  ordine  , che  la  natura  ha  pollo  in 
me  , il  qual  è valevole  a far  si , che  io  perfettamente.» 
ragioni  Copra  le  cofc  aArattci 

Dor.  La  Geometria  , la  quale  v’  infegna  d'  aflraervi  dalla 
quantità  , c ragionar  con  perfettiflwno  ordine . 

FU.  E con  quai  mezzi  ì 

Dor.  Per  il  mezzo  del  liliogifmo  , il  qual’ c un  difeorfo 
pollo  nella  noilra  mente  dalla  natura  , nel  quale  fi  con- 
tiene la  perfetta  unità  . Che  Ila  cosi  ; nel  fillogifino  , la 
magiorc  entra  nella  minore  , c la  minore  , che  contiene 
la  magiorc  non  c che  una  ; la  magiorc , c-la  minore-cn-  . 
trano  nella  confeguenza  , e formano  il  difeorfo  , eh’  è 
uno  : da  ciò  vedete  Filotimo  , che  1’ ordine  c quello,  il 
quale  riduce  all’  unicà  1’  umano  difeorfo  , che  per  fe  fa- 
rebbe vario,  ed  errante  : Cosi,  nel  fillogifmo,  che  Iddio 
ha  pollo  nella  mente  umana,  cunfillc  quella  unità,  del- 
la  quale  la  mente  umana  è capace  ; quello  si  fatto  lìllo- 
gifmo  poi  la  Geometria  infegna  farlo  nelle  cofe  aflrat- 
re , ed  a combinare  fra  di  loro  1 lìllogifmi  in  modo  , che 
porti  ifuoi  difeoriì  intornoall'aliratco  fino  ali’  infinito,  1 
come  in'apprelfo  vedrete  . Ora  , che  Iddio  abbia  pollo 
quello  filiogtfmo  nella  mente  umana  , è evidente;  pcc.- 
f arie  II.  E e z che 
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che  veg giamo  i fanciulli  far  quefti^i  fatti  fìllogifmi 
lopra  le  cofe  fcnfibili , i quali  poi  generano  quell’  uma- 
na prudenza,  colla  qjuale  la  vita  umana  fi  regge  ; è di- 
verfa  però  dalla  Sapienza  , la  quale  c valevole  a formar  f 

non  folo  il  femplicc  cittadino  , ma  il  legislatore , ap- 
punto  come,  fe  voi  leggetetela  mia  Vita  Civile,  vedre- 
te, che  io  1’  hò  detto  nel  primo,  e facondo  ragionamen- 
to . Conlideratc  di  piu  , Filotimo  , che  in  quello  razio- 
cinio , da  Iddio  alla  mente  umana  concedo  , lì  feorge  la 
differenza,  che  vi  è fra  Iddio,  e P huomo  ; imperocché 
Iddio  , eh' è la  verità  ideila  , tutto  il  vero  è a lui  Tem- 
pre prefentc,  né  ha  bifogno  di  pervenire  alla  conofcen- 
za  del  vero  per  mezzo  de  i fillogifmi,i  quali  formano  il 
raziocinio  ; in  vece  che  P huomo  , per  lo  mezzo  di  si 
fatto  foccorfo,  è valevole  a falirc  alla  conofccnza  del 
vero  bensì , ma  fempre  col  mezzo  di  non  poco  pcnofa 
fatica  ; ond’  è,  che  1‘  umano  difcorfo  altro  non  iia,  che 
un  rimedio  da  Dio  dato  all’ huomo  a cagion  dell’  in- 
ferma umana  natura  , il  quale  umano  difcorfo  tutto  nel-  < 

raziocinio  geometrico  lì  comprende  . 

FU.  Voi  vi  liete  troppo  immerfo  nella  Metafilica, e perciò 
ormai  troppo  dilungato  dal  nodro  propolito . lo  vor- 
rei faperc  , come  per  io  mezzo  di  qucfli  lillogifmi , o 
iia  del  raziocinio,  IL  formi  l' idea  generale  del  vero  , 
il  quale,  liccomc  avete  detto , nell’unità  confiile  ì 

Dor.  Voi  mi  avete  richieda  l’ idea  del  vero,  eh'  io  ho  fat- 
ta in  conieguenza  della  Geometria,  c queda , che  io  vi 
hò  narrata  , appunto  è l’ idea  , che  del  vero  in  generale 
ho  fatta  iaconfegucnza  della  Geometria  , che  hò  ftu- 
diata . 

FU.  Dunque  voi  avete  dedotta  la  Metafilica  dalla  Geo- 
metria.’ 

Dor.  Certamente 

J il.  E come  i 

Dor.  La  Geometria  c la  Metafilica  della  quantità  , perche 
da  quella  s’adragono  da  i corpi  cofe, che  non  fono  real- 
mente eMcnti y come  fono  li  punti y le  lince  , e Jc  fu- 

pcr- 


Digitized  by  Google 


D^I  A L O G O II.. 


221' 


perfide  ; e pofcia  Je  dimottrazioni  da  altro  non  lì  for- 
mano , che  da  un  aggregato  de’  lìlJogifmi , tutti  veri  a 
partea  parte  , cl’  uno  dall’ altro  dipendenti,  per  mo- 
do tale,  che  nella  conclu/ìone  di  una  dimottrazione,  vi 
lì  comprende  perfettamente  quell’  unità,  nella  quale  il 
vero  confitte  ; e quindi  è,  che  1’  idea  della  Geometria  è 
tanto  innata  in  noi , quanto  in  noi  è innata  l’ idea  del 
vero  : Così  Filotimo  , non  vi  è buon  metafilico  fcnzsu. 
Geometria,  nò  buon  geometra  fc  non  è buon  metafilico; 
perche  la  Geometria  e fcala  , per  la  quale  fi  afeende  al- 
la Metafilica,  come  quella  , che  guida  con  ordine  natu- 
rale la  mente  a volar  nell’  attratto  : ma  la  Metafilica  è 
quella  , la  quale  fà  , che  la  mente  miri  ,come  dall’alto, 
la  fcala  , per  la  quale  è falita  , c fà  altresì , che  di  ogni 
particolare  facciamo  la  giutta  idea  , ne  miriamo  le  par- 
ti, e che  le  idee  , che  delle  cofc  abbiam. formate  ,come 
nottre  le  contempliamo . 11  folo  metafilico  è quello 
Filotimo  , che  ha  l’ idea  del  vero  in  genere , e che  può 
formare  feienza  da  ogni  particolare,  al  quale  colla  fua 
mente  fi  rivolge. 

Pii.  Voi  mi  fvelate  cofc , che  fin’  ora  fono  (late  alla  mia^> 
mente  nafeotte , e vedo , come  da  un’  alto  monte , quel 
cammino  , che  non  conofceva  nel  mentre  lo  calcava. 
Ma  , di  grazia  , efaminiamo  un  poco  la  Geometria  inj 
particolare  , c nelle  fue  parti  ; ed  additatemi  la  via,  per 
la  quale  liete  falito  a quelle  univcrfali  conofcenze . 

Dor.  Fate  ufo  di  quelle  reminifeenze,  che  abbiam  dette,  e 
lo  vedrete. 

fil.  Voi  mi  avete  già  addita  la  ftrada  , cd  io  fon  pronto  a 
fcguirla . 

Dor.  Confidcriamo  prima  l’ ordine  , che  tiene  Euclide  per 
infegnarci  le  proprietà  particolari  della  quantità  . Fcr 
primo , Euclide  prende  per  oggetto  della  fua  faen- 
za il  corpo  , come  prima  idea  , che  alla  mente  uma- 
na fi  apprefenta  , fubito  eh’  entra  nel  teatro  di  quello 
Mondo  fenfibilc  ; c pcrch’  egli  vuole  bel  bello  guidar- 
la a ragionar  ncll  attratto , e in  confeguenza  di  ciò,  a 
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far  idea  della  quantità  in  genere  ; egli  attrae  dal  corpo  < 

punti , linee,  c fuperfìcie  , e inquclta  guifa  accottuma 
la  mente  nelle  definizioni  ad  attraerfi  , quali  fenza  av- 
vedetene , dalla  materia  . Per  fecondo  , vedendo  Eu- 
clide , che  la  mente  non  può  tutta  in  un  colpo  dittac- 
carfi  da’  fenfi , e che  per  contemplar  ella  le  proprietà 
della  quantità  , quantunque  in  attratto  , ha  di  metticri 
dell'  opera  de'  fenfi , egli  li  permette  di  poter  fegnarej 
le  Tue  meditazioni  con  ligure  , che  fono  in  parte  fc nfi- 
bili,  e formai  pottolau  ; ma  in  quelli  egli  elegge  le.) 
pili  fempliei  cofc  , che  poflon  deferiverfi , come  fono  , 
la  linea  retta , ed  il  cerchio  : Ed  in  vero  quelle  fono  fo- 
llmente quelle, nelle  quali  fi  ritroverebbe  perfettamen- 
te ciò,  che  la  mente  intende  , fe  l’ infermità  de’ nollri  - 
fenfi  non  ci  vietaflc  di  poter  perfettamente  efegui- 
rc  in  praticale  cofe  in  quella  guifa,  che  la  mente  le 
intende  . E qui  è da  notarfi  , tilotimo,  che  Euclide,  a 
gran  ragione , non  ammette  per  linee  geometriche^ 
quelle  , che  fono  pili  compoftc  ; e ciò  perche  quelle  , t 

che  non  fi  deferivono  da  punto  a punto  , o con  centro, 
cd  intervallo,  non  fendo  femplicifiìme  , la  mente  in»  • 
tende  , che  in  quelle  si  fatte  lince  , come  non  fempliei , 
non  fi  contiene  perfezione;  laonde  non  poflonoitLj 
pratica  altro  dare  per  lor  natura  , che  una  femplicc  ap- 
proflimazione  al  vero  ; in  vece  che  la  linea  retta  , c il 
cerchio  cttcndo  femplieittìme  , niente  manca  dalla  lor 
parte  per  darci  in  pratica  quello  , che  colla  niente  in»  ^ 
rendiamo;  c fe  non  polfiamo  ciò  in  pratica  perfetta- 
mente efeguire , quello  non  da  altro  , che  dall’ imper- 
fezione de'  nottri  lenii , c non  da  quella  delle  lince,  che 
Euclide  ci  permette,  vicn  cagionato  . Cosi  dunque^ .r 
dall’ aver  Euclide  permclfc  le  piu  fempliei  operazio- 
ni , che  polfon  farli , fi  vede,  che  il  primo  oggetto  d' 

Euclide  è fiato  di  coltivare  il  puro  raziocinio,  e sfuggir 
dal  meccanico  , fenza  però  dilungarli  dal  l’ordine  dei-  \ 

la  natura , eh’  c quello  di  trattar  le  cofe  fcnfibili  , come 
fcnfibili,  c le  pure  attratte, come  puramente  attratte, fot- 
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tomettendole  però  tutte  alla  ragione,  ed  al  difeorfo  . 
Perrcrzo,  voi  avete  veduto  Filotimo,  per  quel  chej 
abbiamo  ragionato  poc’  anzi,  che  l’ dTenza  dell’  umano 
raziocinio  e il  fillogifmo»  nel  quale  fi  contiene  l'unità; 
ed  Euclide  apprefenta  alla  mente  umana  gli  affiomi , li 
quali  altra  coli  non  fono,  che  verità  notiflìme  , o fia- 
no  fillogifmi  primi . Chejia  così  , quando  la  mente  di- 
ce , il  tutto  è maggior  della  parte,  altro  non  fà  , che 
confiderar  la  parte  , e il  tutto,  c dice  : Quello  che  con- 
tiene è magior  del  contenuto , il  tutto  contiene  in  fe_» 
la  parte  , dunque  il  tutto  è magior  della  parte  ; in  que- 
lla guifa  la  mente  fà  l'opra  la  quantità.quello  (ledo,  che, 
come  vi  hò  detto  poc’  anzi  , naturalmente  fanno  i fan- 
ciulli fopra  quelle  cofe,ic  quali  hanno  i lenii  per  ogget- 
to. Per  quarto  poi  , parta  Euclide  a comhioar  quelli 
si  fatti  raziocina , per  formare  le  propofizioni , che  di 
magior  numero  di  fillogifmi,  1' un  dall’altro  dipen* 
denti  fi  compongono  ; e in  quella  guifa  , partando  Tem- 
pre la  mente  umana  dalle  cofe  note,  alle  ignote  , fi  fot- 
leva  fopra  i’  oggetto  della  quantità  fino,  a penetrare 
nelle  piu  attratte  meditazioni  ; Per  efempio  , E accorto 
geometra  rammentandoli,  che  le: linee,  che  partono  dai 
centro,  e Terminano  alla  circonferenza  di  un  cerchio, 
fono  uguali  fra  loro  , dice  in  fe  Hello  : fe  mi  vien  data_j 
una  linea  retta , io  prendendo  quella  per  femidiametro 
rì’un  cerchio,  poflò.avere  una  linea  uguale  a quella  data; 
pofeia  deferivendo  dall’  altro. punto  ellremo  della  me- 
defima  linea,  un  cerchio, porta  avere  un  altra  iiuqa  ugua- 
le alla  data  dunque  avrò  due  linee  uguali  alla  data  ; e_> 
fe  avrò  duc  linee  uguali  alla  data  , tutte  tre  faranno 
uguali  fra  di  loro  , ed  io  avrò  il  triangolo  equilatero;  ed 
ecco, che  combinando  Euclide  i fillogifmi, ritrova  le  pro- 
prietà particolari  della  quantità,e  combinando  in  quella 
guifa  poi  fino  all’  infinito  i fillogifmi , ritrova  infinito 
proprietà  della  quantità  In  oltre,  per  infegnarc  a noi  le 
proprietà che  hà. ritrovate  , ricorre  all’  ordine , e for- 
ma le  dimoftrazioni . Quell'  ordine  è quello , che  ha  la 
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forza  di  ridurre  all’ unità  quelle  cofc  , che  perfefteflè 
farebbero  diverfe  , quantunque  1*  una  dall’  altra  dipen- 
dano : per  efempio  , egli  forma  per  primo  la  propofi- 
zione-,  nella  quale  efponc  quello , che  per  lo  mezzo 
del  fuo  induftriofo  difcorlb  ha  ritrovato  ; per  fecondo 
nell' efpofizione  loctnarifcc;  per  terzo  nella  codruzio- 
nc  c' infogna  far  quello,  ch’egli  hi  fatto  per  ritrovar  la 
propofizione  ; per  quarto,  richiamando  alla  fua  remini- 
feenza  i fillogifmi , eòi  quali  ha  ritrovata  la  propofi- 
zione, c i quali  1’  uno  dall’  altro  dipendono  , li  narra  a 
noi  con  quell'  ideilo  ordine , col  quale  hi  gli  uni  dagli 
altri  dedotti , e formando  una  catena  d' illazioni,  l'una 
dall’ altra  dipendenti,  forma  la diraodrazionc . Final- 
mante  deduce  dalla  dimoltrazione,  la  concludono,  nel- 
la quale  ugualmente  , che  nel  fiilogifmo  femphee  , Ia_» 
perfetta  unità  fi  contienetimpcrciocche  nella  coftruzio- 
ne  non  fi  può  fare  alcuna  cola  , che  non  ferva  a quello, 
che  fi  è propodo  ; aella  dimoftrazioac  fi  contiene  quel- 
lo , che  nella  codruzione  fi  è fatto  ; ed  oltre  a ciò  , vi  fi 
contengono  i fillogifmi , per  mezzo  de’  quali  fi  è ritro- 
vato quello,  che  fi  e fuppodo,  onde  i diverfi  fillogifmi, 
perche  1’  u-no  dall’  altro  dipendono  , fanno  1’  officio  di 
un  folo  fiilogifmo  ; c quindi  e,  che  nella  conclufione 
la  perfetta  unità  fi  contiene  . Euclide  pofeia  ritrovata.» 
una  proprietà  la  .pone  per  bafe  , fopra  della  quale  egli 
polfa  in  alzar  la  fua  fabbrica,  cd  altre  verità  ritrovare;  e 
inqueda  guifa  deducendo  ferapre  nuove  verità  dalle-» 
verità  , che  difeopre,  forma  quella  mirabil  catena^ 
di  propofizioni , per  mezzo  della  quale  egli  folleva  la 
mente  umana  fino  alle  piu  adratte  conofcenze  , che  han 
la  quantità  per  oggetto.'  Alla  perfine  Euclide  fa  a gui- 
fa dì  un  prudente , c accorto  Aumentarore  del  proprio* 
avere,  il  quale  una  femplicc,e  picciola  facoltà  accrcfce 
prima  conia  propria  indudria  ; poi  ponendo  Tempre  a 
profitto  quclche  guadagna, c ritraendo  Tempre  con  buon 
ordine  da  guadagno  nuovo  guadagno  , all’  acquido  d’ 
immenfe  ricchezze  perviene . Dell’  idclfo  modo  Eucli- 
de 
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de  per  mezzo  deile  notiflimc,  e gcncraliflimc  verità, 
che  fi  contengono  ncll’atliomi,  acquilla  !a  conofcenza_» 
di  quello  , che  fi  contiene  nel  primo  problema;  da  que* 
ile  due  conoscenze  unite  acquilta  la  terza  , c quello  prò- 
gitilo  egli  porta  aU’infimto.per  modo  che  arricchiice  la 
noflra  mente  di  un  numero  innumerabilc  di  conofceuze 
particolari  , riguardanti  le  proprietà  della  quantità . 
Quello  e P ordine , che  Euclide  liegue  nella  ricerca  , c 
nellafpiega  delle  fue  particolari  proporzioni.  Vifem- 
br3  egli , tilotimo  , che  quello  Ila  indullriofo  ; ed  oltre 
a ciò , conforme  all'  ordine  di  ragionare , che  la  natura 
ha  pollo  in  noi  • > 

fri.  Indullriofo , e in  tuttoconforme  all’  ordine  -,  che  Ia_» 
natura  ci  addita  , mi  fembra  il  modo  di  ragionare , ch^9 
£uclide  ci  mollra  . Però  ditemi  un  poco  ; non  farebbe 
egli  meglio  adracrc  a dirittura  la  mente  umana  dal  fen- 
libile , ed abbituarla  fui  bel  principio  , a conlìderar  la_» 
quantità  in  altratto , come  han  fatto  molti  moderni  ì 

Dor.  Nò  Eilotimo  mio,  perche  ciò  s’  oppone  a dirittu- 
ra alle  leggi  della  natura  , guaita  la  nolìra  mente  , e fà 
s) , che  noi  non  confeguiamo  il  noltro  fine.  E in  vero  , 
chi  volclfc  a dirittura  ergerli  dalia  materia  , che  P im- 
prigiona , lenza  partir  per  quei  gradi , che  la  natura  ci 
addita  , farebbe  appunto  come  colui , il  quale  avendo 
il  piede  tiratamente  cinto  da  una  catena  , tent.ilfc  toiu 
violcnzadi  fcioglierlo,  egli  potrebbe  llrappare  il  pie  le, 

• ma  non  liberarlo  da  quella  lenza  guadarlo  ; cosi  l’ani- 
ma non  può  , fe  non  a poco  a poco,  e per  gradi  , alzarli 
fopra  le  idee  , che  forma  a cagion  della  materia , che_> 
da  tutte  le  parti  la  circonda,  c la  percuote  : ma  volete 
vedere, .quanto  1’  ordine  di  Euclide  Ila  naturale  ì Otfcr- 
vatc,  ch'anco  ne' lenii , gli  huomim  formano  a loro 
medeJìmi  una  geometria  torta  , c guaita  ; ma  torta  , c 
gualla  a fola  cagione  , che  noi  non  polliamo  , come  vi 
hò  detto,  ritrovare  il  vero  in  altro  , che  nell  unità  ; c 
perciò  non  polliamo  ritrovarlo  ne’  fenfi,  c nelle  paf- 
lioni , che  fon  quali  infinite  nel  numero  , « cagionano! 
iurte  II.  'Si  ' ift 
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in  noi  moto  , e non  ci  folleviamo  da'  fcnii  per  lo  mez- 
zo dell' aftrazion  e. 

JFiI.Di  grazia , efaminiamo  un  poco  quella  geometria.» 
naturale  , che  i’  huomo-  tenia.dt  formare  a fc  Hello  nc’ 
fenfi . 

Dcr.  Quando  1*  anima  entra  nella  materia  y ella  difegna_j 
con  nomi  particolari  le  idee  , che  forma  delle  cofe  fen- 
fibilijed  ecco, che  fa  a fc  ftelTa  le  definizioni,lc  quali  non 
fono  in  altro  diverfe  da.qucllc  di  Euclide. , fc  non  che 
quelle  fonoallratte , qucltc  materiali, cfcnfibiii;  quelle 
determinate,  quelle  infinite  in  numero  : Formate  pofeia 
le  fopradette  lenfibili  definizioni  , l’ anima  allcttata  dal 
piacere,  o fgoraenta  dal  dolore  , che  fente  dalle  percof- 
fe  de  fcnfi, forma  a fellcfla  certi  falfi  afliomi,dcttati  dall’ 
amor  del  piacere  , come  per  efempio  -,  quel  che  piace  è 
buono , la  tal  cofa  piace  , dunque  la  tal  cofa  e buona  -,  e 
con  conclusone  a quella  oppolla,  conclude  altresì,  che 
lì  dee  fuggire  ciò , che  non  piace  . Quelli  affiorai  for- 
mati fopra  1’  amore  del  proprio  piacere  fon  la  forno  , 
dalia  quale  featurifeono  le  nolìre  paffioni , le  quali  poi 
precipitando  nell'  eccdfo  , cd  andando  nell"  infinito , 
nell'  infelicità  la  fommergono  ; c quelli  fon  quelli,  che 
come  i primi  tengono  altresì  il  primo  luogo  nel  noltro 
animo , come  ben  a v vi  fa  Virgilio  , quando  dice  ì 
. Trabit  fu a,  quemque  voluptas  .. 

Egli  non  è già  però  , che  1’ anima  ammonita  dal  dan- 
no , che  fpcrimenta  in  molte  di  quelle  cole  , che  a lei 
piacere  recato  accano,  non  formi  certi  altri  affiorai  op- 
porti a quelli,  che  il  fenzo  1’  avea  dettati,  come  per 
cfcmpio^quelche  nuoce  è male,  la  tal  cofa,  benché  piac- 
cia nuoce  , dunque  bilogna  fuggir  la  tal  cofa  , ancor- 
ché piaccia  ; e quelli  fon  quelli  atiiomi  naturali  , rifuc- 
gliati  irr  noi  dalla  rifieffione , che  la  mente  fa  fopra  1' 
utile  , c il  danno  , che  il  piacere  in  lei  cagiona  ; e que- 
lli fono  altresi  quelli,  i quali  fogliono  arricchir  l’ani- 
mo di  quel  naturale  giudicio,  che  farebbe  valevole 
reggerci  coll'  ajuto  delle  buone  leggi , nel  corfo  dclla_» 
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nodra  vita  , fe  l'amore , che  prima  l'anima  contrae  ver» 
fo  il  proprio  diletto,  non  facclTc  si  , ch'ella  nbbliaflc  di 
legicri  quelli  utili  aflìomi  ,da’  quali , come  abbiam  det- 
to , il  naturale  giudicio  dipende  . torma  pur  l’anima_> 
ne’  fenfi, come  nella  Geomctria,i  Tuoi  raziocini  compo- 
rti, i quali  equivagliono  a i teoremi  ; e quelli  fon  quel- 
li,! quali  (on  cagione  , che  le  umane  paffioni  lino  all* 
infinito  fi  accrcfchinq;  imperciocché, telTcndo  l'anima  i 
Tuoi  difeorfi  fopra  l’oggetto  delle  parttoni , nel  qualo  , 
come  abbiam  detto  , non  elfendovi  l’unità,  non  vi  è al- 
tresì il  vero  , e forza  che  vada  Tempre  errata  ; per 
efempio  . L’anima,  formate  che  ha  le  lue  martìme  , cioè 
i Tuoi  aflio mi  in  confeguenza  delle  proprie  paflioni  , 
medita  fopra  i mezzi,  che  al  confeguimento  di  quel  che 
brama  conducono  , e medita  fino  all’  infinito  , Tempre 
affaticandoli  di  dedurre  nuove  confeguenze  da  qucllej 
martìme,  che  la  propria  partione  le  fuggerifce  come  ve- 
re ; ed  aggiugnendo  ancora  voglie  a voglie  , -fini  a fini 
fino  all'  infinito , ella  fà  quello  nel  regno  de'  fenfi,  ma_* 
condifcorfo  tumultuante,  c precipitato, che  un  perfet- 
to geometra  fa  nel  regno  della  ragione  con  ordinato 
raziocinio;  e ciò  avviene  , perche  le  fcnfibilicofc  fendo 
infinite  , e diverfe,  agevolmente  ci  dilungano  dalla  co- 
nofeenza  del  vero , quando  avviene  , che  nollra  mcnttj 
non  conofca  la  lor  natura  : ed  oltre  a ciò  , perche  ca- 
gionando in  noi  violento  moto  le  idee,  che  per  lo  mez- 
zo de'fenli  formiamo,  la  mente  è Itrafcinata  ad  ammet- 
tere , fenza  perfetto  cfame  , quei  gmdicj,  che  fa  intor- 
no alle  fenfibili  cofc  ; e quindi  c , ch'ella  palla  femprej 
torbida  , cd  inquieta  da  delio  , in  defio  , da  errore  in_» 
errore . Nella  Geometria  all'incontro,  nella  qu„/o, 
quantunque  fi  contempli  la  quantità  , li  contempla  pe- 
rò Tempre  un  vero  unico  in  quanto  al  modo  particolare 
dcU'crtcrc;la  mente  cammina  Tempre  da  vero  in  vero,c 
in  confeguenza  di  quello,  fi  fa  palleggio  da  quell'ogget- 
to Icniibile  alla  meditazione  delle  cole  inlìnite  , cd  eter- 
ne J c finalmente  fi  palla  da  i veri  particolari  al  vero  per 
Parte  li.  i?  f z fc  » 
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fe  , e fi  forma  l’ idea  di  quel  vero  unico  , dal  quale  la_» 
giuftizia , e tutti  i veri  particolari , che  fono  in  noi,  di» 
Scendono  : e Siccome  da  quella  naturale  geometria,  che 
vi  ho  deferitta  (fé  gii  obblii  all  huotno  troppo  naturali, 
non  fiopponcflcro  all'umana  ragione)  potrebbe  for- 
marli un'  oneflo  cittadino  -,  da  quella  Geometria  fi  for» 
ma  un  fapicnce  filofufo  , un  perfetto  legislatore.)  ; 
Perche  alla  perfine  in  quella  guifa  , clic  nella  mia  Vita 
Civile  ho  detto  , niun’  altra,  cofa  fuor  che  la  vera  Filo- 
lofia  , la  quale  è quella  , che  infegna  aconofccre,  efe- 
guire  il  vero  unico  , è atta  a produrre  i moderatori  de' 
notil  i coAumi  , c i fenatori  ; c che  fu  cosi.  Mai  vedrete 
Jhlotiino  i veri  geometri,  li  quali  hanno  accoAumara  la 
lor  mente  a conofccre  il  vero , eh'  è uno  , albergarti 
nel  loto  animo  la  materiale  dottrina  d’Epicuro  , ne  il 
vano  etrore  de’  Scettici , ma  bensì  la  feienza  di  Plato- 
ne , c quella  de'  Stoici , le  quali  fono  Aate  madri  delle 
kggi  ,t  delle  Rcpubblicc  ..  Vedete  voi  dunque  Filoti- 
mo, quanto  la  Geometria  Sintetica  Sia  conforme  a_> 
quel  raziocinio  , che  la  natura  ha  poAo  in  noi;  c vede- 
te altresì  ,che  quando  la  mente  umana  cammina  libera, 
c fciolta,  per  quel  cammino,  che  i fcnzi  gli  fuggerifeo- 
no  , ella  cammina  per  la  lirada  , che  la  Geometria  li 
addita  ,c  non  và  errata,  fé  non  a cagione,  che  fon  falli 
i principi , l'opra  1 quali  fondò  i fuoi  difeorfi;  ed  oltre  a ■ 
ciò,  perche  non  vi  e verità  nè  i fini , che  a le  propone, 
c perche  c Solamente  dal  fenfo  guidato  il  metodo , col 
qual’  ella  ragiona;  in  vece  che  nella  Geometria  , i 
principj  fon  veri , e nell’  oggetto  de’  fuoi  difeorfi  vi  è 
quella  unità  , nella  quale  il  vero  conlìAe , e il  metodo 
di  ragionare  è femprc  giuAo  , ed  ordinato,  come  quel- 
lo , die  Tempre  da  antecedenti,  che  Sun  veri,  dipen- 
de ; onde  è che  a gran  ragione  gli  antichi  chiamorono 
qucAa  feienza  Maibefts  , thè  vale  adiredifciplina.  Vi 
n.oAra  ancora  quanto  Sia  conforme  a quel  difeorfo  , 
che  la  natura  ha  pollo  in  noi,  1’  ordine  , eh’  Fuclidej 
tiene  nella  catcua  delie fuc  piopoiìzions  • 
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fif.  Di  grazia  , narratimi  qucflo  si  fatto  ordine  , perche 
io  gii  fono  così  invaghito  delie  rifleflìoni , che  foprau 
la  Geometria  avete  fatte , che  non  voglio  pi'u  inter- 
rompere i voflri  difeorfi . 

2)cV'  Dopo  avervi  inoltrato  l’ordine  , che  Euclide  ticnej 
nelle  propofizioni  particolari , vi  moflrcrò  quello,  che 
tiene  nella  ferie  delle  fue  propofizioni.Comincia  egli  la 
ferie  delle  fue  propofizioni  da  un  problema  , nel  quaiei» 
vi  fa  conofccr  l'ufo  degli  aflìomi  , olia  di  quelle  veri- 
tà prime  , e (empiici , che  come  note,  non  fi  pollòno 
dimofirarc;  e in  quello  v’  infogna  altrcsìla  differenza, 
che  vi  è fra  la  meccanica  coftruzione , c la  geometria; 
perche  fc , per  efempio  , un  faggio  maefiro  , dopo  aver* 

, Vi  fatta  leggere  la  prima  propofizionc  d’  Euclide  , vi 
dicelfe  > fate  quello  problema  , voi  vedendolo  facile.?, 
* meccanicamente  farefie  un  triangolo  di  tre  lati  fra  loro 

uguali  ; ma  fc  il  maefiro  poi  vi  riipondelfe,  io  non  crcr 
do  , che  quelli  lati  fiano  uguali  ; voi  non  potrefic  al- 
tra ragione  allignarli , fe  non  che  la  mifura  , che  valej 
a dire,  la  meccanica  cofiruzione , la  quale  voi  efamina- 
refic  col  fcnfo,non  con  la  mente.  Fingete  poi, eh’  egli  vi 
fpiegalfe  la  dimofirazione  in  quella  guifa  , non  vi  fa- 
rebbe egli  conofcere  la  differenza,  che  vi  è fra  l’inten- 
dere , cd  il  fentirc , fra  la  ragione  , ed  il  fenfo  , fra  la 
dimofirazione  geometrica , e la  meccanica  , perche  voi 
conofcerefie  la  differenza  , che  vi  è fra  il  indurare , e il 
dar  ragione  di  quello  , che  fi  mifura. 
fil.  Oh  Signor  Doria  , voi  havetc  fatto  un  ben  lungo  co* 
mento  alla  prima  propofizionc  , e pur  quella  è quella 
per  la  quale  i moderni  tacciano  Euclide . Dicono  elfi, 
eh’  è contrario  al  buon  ordine  cominciar  da  un  proble- 
ma , ma  che  fi  deve  cominciar  dal  teorema  , nel  quale 
la  mente  vede  piu  in  afiratto  la  verità  propofia. 

X> or.  Quello  è il  primo  errore  de’  moderni  critici  d’Eucli- 
de  : impcrciòcchc  dovendoli  l’anima  afiracrc  da  fenfi, 
come  vi  ho  detto  , per  gradi  proporzionati , ed  alla  na- 
tura conformi  ; Euclide  non  poccva  cominciare  da  al* 
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tra  proporzione  più  atta  al  Tuo  fine,  che  daquefla,  nel- 
la quale  il  fenfo  v’ifpira  di  farla  per  pratica,  e poi  vede- 
te , che  di  quello  flcffo  , che  avete  fatto  per  pratica-, , 
non  ne  potete  aflegnar  la  ragione  , fc  non  ricorrete  a_» 
quelle  verità  prime  , e femplici , che  fono  nella  mente  , 
e non  nel  folo  fenfo  ripolìc . Oh.  Filotimo  ; fapete  per- 
che la  più  gran  parte  de’  moderni  amano  tanto  di  con- 
iìderar  folamcntc  in  aflratto  le  cofe  perche  vogliono  , 

■ che  noi  crediamo  per  utili,  le  cofe  da  eflì  peniate  , lo 
quali  in  vero  non  hanno  alcun’ufo;  olire  che  la.» 
mente  non  ne  forma  alcuna  vera  idea  , avvenga  chej 
le  confiderà  con  fegni  di  lettere  dell’  alfabeto  , e per 
mezzo  de-calcoii,  come  a cofe  pratiche,  la  mente  non_> 

.fà  alcuna  attenzione  alla  ragione  , perche  nelle  loro 
dimoflrazioni  non  vi  e l'unità  , ne  fi  polfono  intendere 
per  vere  in  pratica  , perche  la  loro  coflruzionc  none 
femplicc;  quello  però  lo  vedrete  in  appreffo. 

f/LProfeguite  dunque  a narrare  Lordine,  che  tiene  Eucli- 
de nella  ferie  delle  fuc  propofizioni. 

Dot.  Odcrvate  , filotimo  , che  nelle  prime  otto  propor- 
zioni Euclide  vi  propone  due  modi  di  argomentare  » 
che  vuole  ufarc  in  Geometria  , cioè  il  pofiuvo  , e il  ne- 
gativo ; e il  negativo  lo  propone  di  due  maniere  , una.» 
e , quando  l’adurdo  nalcc  a cagione  , che  quella  pro- 
prietà, che  fi  propone,  ripugna  ad  una  cofa  al  fenfo  ma- 
niglia , come  nella  quarta  ; e l'altra  , quando  l’alTurdo 
nalcc  dalia  ripugnanza , che  s’ incontrerebbe  con  uni, 
colà  dimolìrata , fé  ciò  che  fi  propone , fulfe  in  altro 
modo  , diverfo  da  quello  , che  il  propone  : e qui  vede- 
te com’egli  vi  fa  conoscere,  che  il  difeorfo  aflratto 
ferve  folamentc  per  fviluppar  le  cofe  , che  fon  compo- 
ne, ma  che  le  cofe  chiare  , e note  al  fenfo,  non  fi  pollo- 
no  per  lo  mezzo  di  quelle  verità  , che  l una  dall'  altra 
dipendono  , dimoftrare  , quantunque  non  lì  polfono  a _ 
buona  ragione  impugnare;  che  iìa  cosi.  Euclide  ne- 
gl' affiomi  vi  propone  verità  prime,  ma  aflratte  , lej 
quali  fono  flllogifmi  primi , e (empiici , e perciò  non_» 
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hanno  bifogno  di  dimoArazionc.Nella  quarta  propofi- 
zionc  poi , vi  propone  una  verità  nota  al  fenfo , ma  non 
vera  per  fe  , perche  non  femplicc  , e prima  * come  gl’ 
a (Homi  , e perciò  non  può  darla  , come  gPaflìomi 
per  vera  , ne  come  le  proporzioni  allrattc , e compoAc 
dimo  Ararla  j e quindi  è.  che  la  dimoAra  colia  foprapoA- 
zione  de  triangoli, eh’ è unafpcciedi  dimoArazione  fen- 
Abilc,e  razionale  tutt’ad  un  tempo  . All’  incontro  nel» 
la  fettima  moAra  1’  aflurdo  , che  ne  avverrebbe,  fe  la.» 
cofa  fulle  in  altro  modo  da  quella , che  propone  ; ma  l’ 
aAurdo  lo.  fa  nafeere,  ragionando  con  quella  catena  di 
verità , 1’  una  dall’  altra  dipendenti , nella  quale  confi- 
Ae  1’  ciienza  della.  dimoArazione  , e non  prova , corno 
nellaquarta  , che  ripugna  al  fenfo  chiaro  ,c  manifeAo, 
ma  bensì,  che  ripugna  alla  ragione  :.ed  ecco,  eh’  egli  vi 
fa  connlcere  nelle  prime  otto  proporzioni  i legitimi 
modi  di  argomentare  , e quelli  di  diAingucr  le  cofo  , 
che  A difeoprono  per  lo  mezzo  della  dimoArazione  , la 
quale  dipende  dal  retto  difeorfoj, e quelli  , chedimo- 
firano  aflurdo  , foiamentc  perche  ripugnano  a cofc  » 
che  fono  al  fenfo  manifefle,  per  modo  che  , per  cosi  di- 
re , con  fenfibile  dimoArazione  A provano . Vedete  poi, 
com'egli  và  follevando  dal  fenfibile  la  voAra  mente  per 
gradi , che  fono  fempre  in  tutto  ali’ ordine  della  natu- 
ra conformi  : imperciocché  Ano  alla  propofizione_> 
XXXII.  voi  non  ne  trovate  alcuna  , che  in  qualche  par- 
te non  Aa  al  fenfo  manifeAa , per  modo  che  voi  direAe 
cfler  in  quella  fuperflua  la  dimoArazione  , e pur  egli  le 
dimoAra  , a fine  di  accoAumare , fopra  il  facile , la  vo» 
Ara  mente  a dimoArarc  , e a non  ammetter  cofa  , che 
non  Aa  dimoArata  . folci  a ncllaXXXll.  vi  propone-» 
una  cofa  in  tutto  al  fenzo  ignota  , e la  quale  fenza  Ja_» 
dimoArazione  mai  potreAe  intendere.  £d  ecco, che», 
Euclide  vi  ave  accoAumato  tratto  tratto  a dimoArarc 
quelle  verità  , che  hanno  molto  del  fenfibile  , per  ren- 
der la  voAra  mente  atta , e capace  d’ intendere  quelle.» 
propoAzioni,  che  fono  m tutto  dal  fenfo  aAratte , e eoa 
^ ordì- 
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ordine  ammirabile  ha  preparata  la  voftra  an  ima  a volar 
nell’  attracco  , la  quale  prima  follmente  era  accoftuma- 
ta  , come  avete  veduto  , a non  mirar  altro  , che  le  Ten- 
ibili cole  . 

FiL  Dunque  la  XXXII.  èia  prima  propofizionc , eh' è 
perfettamente  attratta  ì Io  non  aveva  mai  fatta  tal  riflcf- 
fionc  fopra  Euclide, 

Dar.  Certamente  Filotimo, perche  quelle  prime  proporzio- 
ni , che  riguardano  i triangoli , e le  linee  parallele,  Tono 
in  qualche  parte  al  fenfo  note  : Ma  confuieratc  ,di  gra- 
zia , l ordine  , col  qual’cgli  vi  ha  condotto  ad  intendere 
unacofa  in  tuttofi  fenlo  ignota  , ed  attratti. 

FU,  Qual’  è egli  ì 

Dar.  Quello  di  dedurre  Tempre  dalle  cofe  note  le  igno- 
te , formando  lìllogifmi  , 1’ uno  dall’altro  dipenden- 
ti , per  modo  che  la  mente  giunge  a far  idea  di  cofej 
in  tutto  al  fenfo  ofeure;  come  fono  la  celebre  Pitagori- 
ca, la  XII.  eia  XIII.  del  Secondo}  la  XXX  \Il.  del  Per» 
zo  , la  proporzione  in  geuerc  applicabile  a tutte  Icj 
quantità  , le  quali  egli  fpiega  nel  Quinto  : oltre  a ciò  , 
la  proporzione  applicata  alle  fuperficie  nel  Setto  . Alla 
perfine  per  l’ingcgnofitfimo  artificio  di  dedurre  le  cote 
note  dalle  ignote  per  lo  mezzo  de’  iiltogifmi,  vi  condu- 
ce nei  X.  Libro  a fare  idee  di  quelle  quantità,  che  per  lo 
piti  dalla  coltra  mente  s’intendono  , fenza  che  mai  pof- 
iiamo  in  alcun  modo  efprimerle,  come  Tono  le  quantità 
irraziona  li . Qui  vedete,  Filotimo,  che  la  Geometria 
fine  etica  e quella  fola , che  ha  la  potenza  di  fare  , chcj 
-la  mente,  perle  mezzo  della  dimottrazione  , faccia  idea 
chiara,  e ddtinta  di  quelle  cofe  , delle  quali  aveva  foia- 
niente  ideaofcura  , econfufu  , e tutto  ciò  con  ordine.» 
Tempre  a quello  delia  natura  conforme  } perche  ciia^ 
alla  conofcenza  di  quelle  altrartiilimc  verità  vi  Tot  leva  , 
alzandovi  dalle  idee  fenfibili , Tenza  sforzo  , e per  gra- 
di proporzionati  alla  mente  umana  , la  quale  , come  ab- 
biate detto , nel  comparire  alla  luce  del  Mondo  , e me- 
ta involta  nella  materia.  Ecco,  Filotimo , come  Eucli- 
de 
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ck  apprefla  afuoidifccpoli,  per  Io  mezzo  della  propria 
induliria , e del  naturale  raziocinio  , un  ricco  patrimo- 
nio di  conofceazc. 

TU.  Gli  effetti , che  avete  narrati  fono  veramente  quelli 
che  la  Geometria  lì  melica  nella  nollra  mente  produce  ; 
e vedo  , che  coll’ ufo  della  Geometria  fintctica  ben  ftu- 
diata,  fi  forma,  tutto  adun  tempo, una  mente  mctafìlìca, 
e pratica  : Ma,  a dirvi  il  vero,  io  bramo  un  poco  fapere, 
come  fia  tanto  ammirabile , quanto  voi  dite , l' ordine-», 
che  Euclide  tiene  nella  ferie  , o fla  nella  catena  dclle_> 
file  proporzioni  ; imperocché  intorno  all'ordine  po. 
comcn  che  tutti  li  moderni  Jo  tacciano.  Dicono  efiì  ,ch‘ 
egli  confonde  , 1'  una  coll’  altra , le  materie , delle  qua- 
li tratta  , perche  non  le  tratta  per  ordine  rpercfcmpio, 
ilcerchio  e una  figura  piu  fempliee  , che  le  trilatere  , c 
le  quadrilatere,  ed  egli  tratta  prima  le  proprietà  dello 
quadrilatere-:  gli  angoli  fono  ancora  piu  /empiici , che 
i triangoli  , e ilcerchio,  cd  egli  non  li  tratta  didima- 
mente; ora  da  tutte  queftecofe  ne  deducono,  che  non  fa 
egli  paflbggio  dalle  cofe  piu  femplici  allcpiu  compone, 
come  il  buon  ordine  addimanda. 

Dor.  Voi  potetela  voi  raedcfimo  intendere  , quanto  fìa 
vana  quella  taccia  , clic  ad  Euclide  fi  dà  : imperciccchc 
egli  non  poteva  , ficcome  vi  hò  poc’anzi  detto  , fe  non 
che  cominciando  da’triangoli , far  si,  che  la  mente  uma- 
na conofcelfc  prima  i modi, con  i quali  hà  d'argomenta- 
re in  Geometria  , c l'eflcnza  della  dimollrazionc  , eia 
differenza  , che  vi  e frà  la  dimofìrazione  meccanica  , o 
la  geometrica:  oltre  a ciò  ollcrvate  Eilotimo  , corno 
pili  volte  vi  ho  detto  , quanto  l'ordine,  che  tiene  Eucli- 
de fia  un  forme  a quello  , che  la  natura  in  noi  ave.» 
inferito.  Dovete  faperc  Filotimo  , che  quando  l'anima  fi 
confiderà  come  al  corpo  congiunta  tonofee  , che  quel- 
le confidcrazioni,  che  nel  principio  fono  a lei  piu  facili, 
fon  quelle  , che  meno  fon  diliaccatc  dal  fenlo  , o per 
meglio  dire  quelle  , che  fono  al  comun  fenfo  pili  note, 
c meno  aitratte  • Ora  coniidcrate  Eiiocimo , le  propo^ 

G g fizio- 
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iizioni  del  primo  Libro  fino  alla  XXXII.,  le  quali  ri- 
guardano i triangoli  , e le  lince  paraldJe  ; e trove- 
rete , che  , lìccomc  vi  hò  detto,  fon  quali  tutte  proprie, 
tà  al  fenfo  ma  nifcftc..  Confidente  poi  il  terzo  Libro  , e 
troverete  bensì  proprietà , che  per  lo.  mezzo  di  fa- 
ci liilìmo  raziocinio  lì  dimoflrano  , ma  non  già  tanto  al- 
fenfo  manifcfle  , quanto  le  figure  trilatere  , e le  quadri- 
latere ; e ciò  a cagione  , che  il  perfetto  cerchio,  clfcndo- 
una  figura  , che  fente  dell'  unità  , e in  qualche  parto 
dell'infinito  , non  può  mai  edere  alla  mente  cosi  fenile 
bile,  come  lo  fono  le  figure  trilatere  , e le  quadrilatere, 
le  quali , come  compone  , partecipano  piu  della  natu- 
ra corporea  , e fenfibule  . Cosi  dunque,  Euclide  , il  qua- 
le volendo  difciplinar  la  mente  umana  , la  quale  li  con- 
fiderà come  polla  nel  corpo  , credeva  a gran  ragione 
che  1 gradi  di  conofccnze,  per  li  quali  la  doveva  far  paf- 
làre  , folTcr quelli  , che  la  conducono  tratto  tratto,  e 
bel  bello  dal-piufcnfibilcal  piu  attratto  , per  dittaccarla 
ordinatamente  , e fenza  violenza  da’  fcnli  > e perciò  do- 
vea  cominciare  dalle  figure  trilatere,  come  hà  fatto. 
Ma  volete  veder  di  piu.,  quanto  ha  vero  , che  Euclidea 
ha  creduto  , che  1 ordine  , che  h-.deve  tenere  per  diftac- 
car  1’  anima  dalle  cofc  fallìbili , clfendo  al  corpo  con«- 
giunta,  ha  quello  di  farla  fempre  pillare  dal  piii.fenfibi- 
iCfComcad  dia  pili  facile,  e piu  naturale,  al  piu  attratto, 
come  piti  d. ilici  e, c piu. ripugnante  ad  ella  medchma;of*- 
fervatele  materie  , eh’  egli  prende  a trattare  in  tutta  la 
ferie  delle  propohztoni.chcha  ordinate, e vedrete  quan- 
to egli  perfettamente  hegue  l ordine  di  Cernire  , c di  ra.- 
gionare  , che  la  natura  ha  pollo  in  noi . 

Sii.  Elfendo  vero  quello  principio dihuciide,  che  riguarda 
le  proprietà  dell  anima , la  vollra  propofizionc  cccrtif- 
hma  :c  iti  vero  a ine  fembra,  che  ’l  piu  facile  all'huomo 
ha  il  piu  fallìbile  . Ma-fcguicc  di  grazia,  le  votttc  de- 
gni (lime  cuniìderazioni . 

Dir.  Quando  l’anima  apre  gl’  occhi  in  quello  teatro  del 
Mondo  fallibile , U prima  idea  che  forma , a cagiou 
*-  del 
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del  corpo  nel  qual  rifiede , è l'idea  del  corpo  di  tré  mi- 
Ture  ; e la  prima  proprietà , che  confiderà  ne’  corpi 
di  tre  mifure  , e la  differenza  di  pili  e di  meno,  ej 
l'uguaglianza,  eh' e fri  quelli;  ed  Euclide,  feguen- 
do  l’ordine  della  natura,  fa  confiderai  alla  mentej 
fidamente  1'  uguaglianza  , e la  differenza  di  pili , e 
di  meno  , eh'  e fra  le  fuperfìcic  : ond’  è , che  la_» 
guida  a meditar  nell’  aflratto  con  quello  fleffo  ordi- 
ne , col  qual’ ella  inclina  a ragionar  nel  fenfibile . Po- 
feia  oflervate  , che  la  mente  da  fc  medefima  , confidc- 
rando  il  corpo,  fi  sforza  d’alzarfi  dalle  idee  materiali, per 
confiderare  alquanto  pik  in  attratto  la  quantirà  ; cchc_> 
perciò  comincia  a confidcrar  ne' corpi  una  certa  rela- 
zione , eh’  hanno  fra  di  loro  : per  elcnipio  dice  . Vi  é 
tanta  differenza  di  grandezza  fra  tal  corpo,  e quell’al- 
tro  , quanta  ve  n’c  fra  il  tale  , ed  il  tale  ; e lo  ftclfo  ar- 
gomento fa  nelle  cofe  morali  , c in  tutti  gl’  altri  fuoi 
•difcorfi-j  la  qual  cofa  mottra  , che  l'idea  della  propor- 
zione è in  noi . Cosi  Euclide  nel  quinto  Libro  , avva- 
lendoli dell’oggetto  delle  fcmplici  lince  , alza  la  mente 
a confiderare  in  attratto  le  proprietà  generali  della  pro- 
porzione ; in  quello  infegna  la  mente  a conofccrej 
la  proporzione  , eh’  è -fra  tre  , o quattro  quantità 
infìcmc  paragonate  ; indi  infegna  a far  paragone.» 
fra  le  pioporzioni  medefimc  , prendendo  un'intie- 
ra proporzione  di  quattro  termini  come  una  fo- 
la , c quella  con  altre  intiere  proporzioni  parago- 
nando -z  dalla  qual  cofa  nafee  , che  la  mente  urna na_. 
porti  le  idee  , che  ha  della  proporzione,  eh' è fra  le.» 
quantità  , fino  all’infinito  , come  fi  vede  nella  propofi- 
zioncXI.  del  Quinto  . Cosi  form.ira  la  vottra  mentcj 
di  un  modo , che  già  c valevole  a fjrc  un'  idea  in  gene- 
rale della  proporzione  , ed  a moltiplicar  le  proporzio- 
ni fino  all’infinito, applica  di  nuovo  nel  V 1.  la  propor- 
zione alle  fupcrftcìc,  lafciando  a voi  libero  il  campo  di 
applicar  le  proporzioni  a tutte  le  altre  fpccie  di  quanti- 
tà , come  fono , per  efcmpio  , il  moto , il  fuono , c tut- 
> G g z tc 


Dialogo  IL 


z)6t 


te  le  altre , che  la  quantità  han  per  oggetto . £ voi 
poi  continuando  a paragonar  l'ordine  > che  la  natura.* 
ifpira  alla  mente  umana,  con  quello,  che  fiegue  Euclide, 
vedrete  Eilotimo , che  dopo  , che  la  mente  ha  forma- 
te fopra  le  cofe  fonfibih  le  fue  idee  , ella  naturalmente^ 
inclina  a mollar  con  fogni,  i quali  liano  valevoli  a far- 
ii diitingucre  le  proprietà  particolari  , e le  piarti  minu- 
te di  quelle  cofo , delle  quali  ha  fatto  idea  per  lo  mezzo 
dell'attrazione  . Ed  Euclide  applicando  nel  Vll.Vlll.e 
IX.Libro  a i numeri  le  lìefle  proporzioni,  ch'aire  appli- 
cate nel  Sedo  alle  fupcificic,  infogna  fare  innumeri 
molte  di  quelle  cofo  , eh’ ave  infognato  far  con  linee  . 
c con  ciò-appre(ta  alla  mente  il  comodo  di  poter  piu  in 
particolare  , c piu  d (tintamente  additar  con.  fogni  J piu. 
che  le  linee,  Temibili,  perche  piu  particolari , le  idee 
della  quantità  , che  ha  formate  perche  fo  , per  cfompio 
ragionando  di  lince  rette  , la  mente  dice,  la  linea  A è 
alla  linea  E,  come  la  linea  C alla  linea  D;  pofcia,  mercè, 
il  foccorfo  de’numcri , dico,  la  linea  A , ch’e  z,  è alla 
linea  B,ch’è  4,  come  C 8,  a D.  16,  e qui  la  mence  vedej» 
con  numeri  piu  didimamente  , c piu  in  particolare  la_j 
quantità  di  quelle  si  fatte  linee  A,B,C,D,  che  non  le  ve- 
de folamcntc  con  linee  fognandolezed  oltre  a ciò  , i nu- 
meri fan  sì  , che  la  mence,  vedendo  quelle  cofe  , che.» 
non  può  mai  defignar  con  numeri , come  per  efompio, 
le  radici  irrazionali , conofoa  , elvella  può  far  idea  di 
molte  proprietà , che  non  può  mai  lenfibilmcnre  efpri- 
merc  ; dalla  qual  colà  ne  deduce  la  differenza  , che  vi  è 
fra  le  conofocnzc  pure , e le  fondibili  j.e  quel  ch'è  piu, 
nelle  proprietà  de’  numeri  ben  confiderate  fi  ritrova  l’ 
cfompio  fonfibile  di  quelle  cofo  pili  aflrattc  ,.  che 
Mctalilìca  c'infogna  perche  nell'unità  , la  quale  nei 
mcdcfimo  tempo  ha  le  proprietà  di  tutti  li  divedi  cor- 
pi fino  ali'intinito  moltiplicati,  fenza  inai  lafoiar  d effer 
unità , fi  vede  un  cfompio  imperfetto  deU’immenfità,  c 
dell’immutabilità  di  Dio,il  quale  è in  tutte  le  cofo  , fon- 
ai mai  lafciar  d’efler  Uno  ,.c  molte , c molte  altre  pro- 
prie; 
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prietà  dc’numeri , che  lungo  fora  , tutte  annoverarle  r 
le  quali  et  danno  un  efempio  fenfibilc  delle  proprietà- 
delie  cofc  infinite,  ed  eterne)  le  quali  cofe  han  fatto  for- 
fè dire  al  noliro  Galileo  , che  ne  1 numeri  vi  e qualche, 
cof»  di  divino  . Nei  X.  Libro  poi  alza  Euclide  la  voltra 
mente  a confidcrazioni  tanto  aftratte,  che  fono  rultimo 
affinamento,  che  nell'oggetto  della  quantità  può  far  la. 
mente  umana  ; e in  quello  vi  fa  altresi  conofcere  coll* 
efempio  delle  quantità  commcnfurabili,  e.  incommen» 
furabili  i limiti  di  quelle  proprietà  , che  potete  fenfi-, 
bilmente  efprimcrc  , e di  quelle,  che  non  potete  mai 
«fprimcre,  quantunque  chiaramente,  e dilli  nramcntejt 
le  intendiate . Pofcia  concludendo  , che  la  diagonale 
non  ha  proporzione  efprimibilc  in  numeri  col  lato- 
del  quadrato  » perche  il  lato  -,  e la  diagonale  fono 
folamcntc  commenfurabili  in  potenza  , non  in  radice, 
vi  dà  una  pruova  di  quello  , che  delle  incotnmenfura- 
bili  vi  hà  infegnato.  Alla  perfine  dopo  aver  alzatite- 
la voftra  mente  fino  all’  ultimo  affinamento  dell'altra-, 
zionc  , fempre  facendovi  ritornare  aL  concreto,  ed  al 
fenfibile;  ed  applicando  a i corpi , nclli  feguenti  Libri, . 
le  proprietà- generali  della  proporzione,  vi  infegna  for- 
mare li  corpi  folidi , c vi  addita  per  quanto  può  le  pro- 
porzioni, che  fon  fra  quelli  : e in  quclta  guifa  dopo  ter» 
minata  la  ferie  delle  fue  ammirabili  prupofitioni,  ricon* 
duce  la  mente  a quei  corpi  di  tre  mifure,  da’  i quali  l’ha 
follevata  per  lo  mezzo  delle  allrazioni,  nelle  definizio- 
ni delpriraoLibrojc  vi  fa  vedere  le.proporzioni,ch‘hau- 
no  fraeflìjcon  idee  tutte  diverte  da  quelle  , colle  quali, 
prima  le  miravate.  Cosi  dunque,  bilotimo  mio, Euclide, 
feguendo l'ordine  di  ragionare  , che  la  natura  ha  in  noi; 
inferito  , porta  l'umana  mente  a raziocinar  nell’alìrat- 
to  fino  ad  un  fegno  , che  è l’ultimo  affinamento  , al 
qual  può  giungere  per  lo  mezzo  del  buon  ordine  ; ,c. 
pofcia  fempre  c’ infegna  a ritornare  al  fenfibilc, e coglie- 
re in  quella  guifa  il  frutto  delle  nofire  allrazioni . Ecco- 
dunnue  f che  meditando  voi  da.mctaMco  fopra  quello». 
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eh;  U vodra  mente  h«i  fatto  , quando  avete  la  Geome- 
tria ftuduta  , vi  avete  formata  una  mente  metafilica , 
cgu  limante  atta  a meditar  fopra  i'aliracto;chc  a ritorna- 
re al  concreto  , ed  al  fenlìbile . 

FU.  Ammirabile  , c da  perfetto  conofcitorc  della  mento 
umana  è in  vero  l'ordine  , che  tiene  Euclide  nella  ferie 
delle  fue  propolizioni  : ma  con  tutto  ciò  ,i  moderni  di 
molti  d.f.tti  lo  acculano  ; c per  primo,  dicono  , ch'egli 
non  ha  ben  definita  nel  quinto  Libro  la  proporzione  ; 
imperciocché  gl'  cqutmoltiplici  , dc’quali  fi  vale  , non 
ben  adequano  l’ idea  , che  della  proporzione  dobbum 
fare,  ond  e,  che  la  proporzione  non  e ben  definita;  £ in 
vero  fembrami , che  gl'  cfponenti  ufati  da  moderni  cf- 
primano  meglio  la  natura  della  proporzione,  che  gl’ 
equimoitipliei  ; vi  dirò  poi  le  altre  obiezioni , chej 
fanno  ad  Euclide  . 

■JDor.  Quella  fembra  , a prima  villa  ,ajn‘  oppofizione  plau- 
fibile  , ma  fe  ben  fi  confiderà  la  mente  di  Euclide  , fi  ve- 
de , eh’  egli  a gran  ragione  non  ha  ufato  nel  quinto  Li> 
bro  gl'  cfponenti  . 

.FU.  E perche  ì 

.. Dor . Non  vi  hò  io  detto  , Pilotimo  , che  nel  quinto  Libro 
Euclide  vuole accodu mar  la  mente  a rimirare  in  univcr- 
fale  , ed  in  attratto  le  proprietà  della  proporzione  ; e 
che  pofeia  nel  fettimo , ottavo  , e nono  Libro  appieda 
alia  mente  il  foccorfo  di  poter  rimirare  per  mezzo  de' 
numeri  piu  in  particolare,  cd  in  concreto  le  proporzio- 
ni , che  fon  fra  le  quantità  ì Dunque  fe  Euclide  s'av  va- 
leva degli  cfponenti,  come  vogliono  i moderni,  guada- 
va T utilidiino  ordine  , che  fi  era  pretìlfo,  e non  infc- 
gnava  la  mente  a rimirare  , prima  che  in  concreto , iil» 
aliratto  la  proporzione  . Cosi  era  forza  ad  Euclide  con- 
fidcrar  le  parti  di  quelle  linee  , delle  quali  confiderà  la 
proporzione  , c in  confcguenza  delle  parti , confidcra- 
re  ancora  li  molnplici  , come  fa  nelle  definizioni  del 
quinto  Libro;  cd  ancorché  pa;a  , che  quclta  si  fatta  de- 
finizione degli  equimoitipliei  non  bene  adequi  Ja_» 
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niente  , pure  è affai  pi'u  profittevole  queflo  luogo  , che 
quello  degl'  cfponenti  , a cagion  che  accofluma  la_> 
mente  a rimirare  in  attratto  la  proporzione  -y  tanto  pili 
che, dopo  ch’Euelidc  vi  ha  dato  il  foccorfo  dc'oumcri 
nei  fcttimo,ottavo,c  nono  Libro,  a voi  e lecito  di  appli- 
care li  numeri  a tutte  le  proporzioni  del  Quinto  , 
vederle  in  concreto  ed  ecco  , che  già  con  non  lieve 
profitto  deliamente  le  avete  vedute  m umverfalc  , ed- 
in  attratto  ... 

Fii.  Ma  voi  avete  detto  poc’  anzi , eh’  Euclide  ha  ripur 
tato  pili  facile  quello , eh'  e pt'u  fcnttbilc  ; dunque.? 
dovea  fpicgarc  nel  Quinto  le  proprietà  per  lo  mez- 
zo de’ numeri,  c poi  lpicgarle  per  io  mezzo  dello 
linee. 

fior.  Quello  non  poteva  fare  Euclide.,  perche  nel  Sc- 
ilo vi  fono  molttffime  propofizioni  , le  quali  non^ 
poffono  (piegarli  in  numeri  ; ed. oltre  a ciò  , egli 
non  poteva  Ipiegare  le  propofizioni  appartenenti  a* 
numeri,  le  quali  fpiega  nel  Settimo,  Ottavo  , c No- 
no , fc  prima  non  applicava  la  proporzione  gene- 
rale alle  fuperficic  , come  ha  fatto  nel  Setto.:  Im- 
perciocché fra  le  operazioni  numeriche,  toltane  1&^ 
moltiplicazione,  la  divifione,  il  foramarc,  il  futtrar-- 
re  , e 1’  cflrazione  delle  radici  quadrare  , che  firicava-- 
no  dai  fecondo  Libro , le  altre  li  ricavano  dagl’altri  Li- 
bri di  Euclide  ; come  per  elcmpio , la  regola.,  chcj 
chiamano  aurea,  è la  ttcflà , chela  XVI.  del  Setto.. 
Cosi  dunque,  fe  Euclide  non  voleva  rimanerfi  nella^ 
fpiega  della  fola  proporzione  aritmetica,  ma  voleva*» 
infegnarcia  fpicgarc  in  numeri  ancora  quelle  proprie- 
tà attenenti  alla  proporzione  geometrica,  le  quali  li-: 
poffono  cfpri  mere  in  numeri  j-cra  Decedano,  che  pri- 
ma dimortraffe  in  lìnee  le  proprietà,  liccome  ha  fat- 
to nel  Vi.  Libro.  Finalmente  Euclide  dovea  prinstoj. 
trattar  la  quantità  continua,  che  la difereta  , le  vole- 
va prima  confiderai, per  mezzo  delle  linee,  la  quantità*, 
inattratto,  e poi  rendere,  per  lo  tnczzjo  de’  numeri,  co- 
. « me 
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me  piu  fenfibili  alla  nortra  mente  la  proprietà  , 
ha  confiderata  in  attratto  ; ne  poteva  Euclide  confi- 
derare  nel  particolare  de’  numeri  la  proporzione  gene» 
rate  , fé  prima  non  la  confiderava  nelle  linee  , c nelle.» 
fuperficie,  come  ha  fatto  nel  Setto  . Infine  doveva  an- 
teponcre  la  quantità  continua  alla  difcrcra. 

JFiLVoi  rifpondete  ottimamente  a tutte  le  obbjezioni» 
che  i moderni  fanno  ad  Euclide  , ma  non  sò  fc  potrete 
rifponderc  a quella  , che  ora  vi  propongo, 

JDou  Dite  di  grazia  , perche  io  fono  avvocato  di  un  gran.» 
clicntolo  , mentre  1’  autore  , del  quale  ho  prefo  la  di’! 
le  fa  non  è diffìcile  a difenderli. 

FU.  Dicono  i moderni , che  nella  Geometria  fintetica  d’ 
Euclide  vi  e tanto  poc’  ordine  nelle  propofizioni , che.» 
quando  volete  rifolverc  una  quittione  propella  , fiere-» 
coltrato  d’andar  tentone  ricercando  quello , che  vi  bi- 
fogna,  in  uno  iminenfo  numero  di  propofizioni , le_» 
quali  tutte  han  per  oggetto  materie  divcfc^  per  la_> 
qual  cofa  , le  Eduzioni  de’  problemi  , che  fi  fanno 
per  la  via  fintetica , oltre  l’  cffcrc  faticofiflìmc  , Hfanno 
acafo.  in  line  dicono  , che  il  geometra  nella  fintetica 
«pera  come  colui , il  quale  dentro. una  biblioteca  feora- 
polla  , c difordinata,  ritrova  acafo  quel  libro,  cheli 
bi  fogna  i perche  la  mente  nonha  nella  fintetica  una  via 
generale  , c ficura  , per  la  quale  polla  indrizzare  i Tuoi 
patti , e ritrovar  con  ficureaza  il  luogo  della  quittionc  . 
Che  rifponderetcaqueftoStgnor  Doria* 

3) or.  Se  avete  fatto  quella  idea  della  proprietà  della  men- 
te umana  , ch’io  vi  ho  infegnato  fare  fopra  Eucli- 
de meditando, agevolmente  conofceretc,  che  non  è,  co- 
me 1 moderni  dicono,  impropria  la  Geometria  fintetica 
per  la  foluzione  de’. problemi. ; e che  quello.,  che  ad 
Euclide  attribuifcor.o  a difetto^  all’ingrandimento  del- 
la mente  umana  utilittìmo,  c con  ottimo  configlio  fat- 
to. 

,Fil.  Ma  fc  , come  voi  dite  , è in  tutto  perfetto  1’  ordinej» 
.«he  tiene  Euclide  ; tanti  libri  fattila  faaliurejìucli- 
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de  , e per  (piegare  le  proprietà  della  quantità  , e tanti 
vari  Euclidi  riformati , tutti  fono  inutili , e vani  ? 

Dor.  Tutti  quelli  Euclidi  riformati  de  fignori  moderni, 
fapete,  che  cofa  fono  , Filotimo.1  fono  Euclidi  defor- 
mati ; fono  rutti  vani  attentati , che  contro  la  Geome- 
tria degli  antichi  han  fatto  i moderni  . In  fine  tut- 
to ciò , che  i moderni  fanno  contro  gl'  antichi , è ap- 
puntOi  come  la  guerra  immaginaria  , che  Tito  Livio  fa 
fare  da  fuoi  Romani  ad  Alelfandro  già  eflinto;  che  fia  - 
cost . Dicono  dii  , eh  Euclide  non  hà  intefo  , come  i si- 
gnori moderni,  qual  fu  il  vero  ordine  , che  fi  deve  da- 
re alle  proporzioni , perche  fé  1‘  avelie  intefo,  avrebbe 
pollo  in  miglior  ordine  le  lue  proporzioni , come,  a_» 
iordire,  han  fatto  i moderni  ; onci' c , che  poi.  ino  Ura- 
no uq  benigno  compatimento  degli  antichi  matema- 
tici , a cagione , che  non  fi  fono  avvitati  di  ricever 
le  curve  per  linee  geometriche;  e dicono  ancora  , che 
fe  quelle  gran  menti  fulfero  vilTute  in  quelli  nollri 
tempi , avrebbero  veduto  quello  , che  non  han  mai 
penfato di  vedere:  laonde  dicono  di  Euclide  appunto 
quello,  che  Livio  dice  di  Alelfandro:  imperciocché  Li- 
vio dice  , che  fe  AldTandro  avelie  volte  le  fac  armi  vcr- 
fo  l'Italia  , avrebbe  trovati  in  Roma  molti  capitani  mi- 
gliori di  elfo  -,  ed  i moderni  dicono , che  fe  Euclidea  • 
vernile  ai  mondo  , vedrebbe  tanti  nuovi  metodi  d'tnfc- 
. gnarc  le  fue  proporzioni; e ritroverebbe  molti  matema- 
tici migliori  di  elfo . Legete  di  grazia  la  prefazione  del 
Sign.  Arnaldo  , quella  del  P.  Lamy  , quella  del  Signor 
Kaynù,  c tante,  e tante  altre  . Ma  quelle  fon  ruttej 
ciancc  Filotimo,  Euclide  intefe  bene  quel  ordine,  che 
è naturale  alla  mente  umana  , ed  Euclide  è Tempie  Eu- 
clide, come  Alelfandro  è Tempre  Alelfandro  ì 
Fil.  Ma  i Romani  fecero  poi  un  gran’  imperio  , 

Dor.  Sì,  ma  fapete  perche1  perche  quei  primi  Romani 
faggi  ,e  virtuofi  non  invidiorono  , ma  iinttorono  lc_> 
virtù  de'  Greci , c perciò  gurorono  1 fondamenti  d'una 
gran  Repubblica,ncila  quale. poi  vi  fu  un  Celare, il  .quale 
Puree  //.  H h fur- 
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forfè  nel  valor  militare  fupcrò  Aleflàndro  : ma  ciò  non 
farebbe  avvenuto  fe  avellerò  voluto  nel  principio  non 
imitare , maofeurare  le  virtb  de  Greci , come  appunto 
han  fatto  certi  nofìri  moderni , i quali  han  modo  guer- 
ra alla  Grecia , penfando  di  ofeurar  la  gloria  d’ Eucli- 
de , di  Pappo  Alcflandrino  , c d'Archimede  , e fi  han 
figurato  un  imperio  chimerico  , come  quello,  eh’  è Co- 
pra falli  principi  appoggiato. 

JFiL  Voi  forfè  vi  lufmgatc  Signor  Doria  , perche  avetcj 
con  poca  prudenza,  ( c perdonatemi  feve'l  dico) di- 
chiarata la  guerra  a poco  men  , che  tutta  la  moderna  re- 
pubblica de  matematici,  c piaccia  a Dio , che  ne  ufeiate 
coll’onor  vollro . 

Dor.  E’  legge  eterna  Filotirao,  che,  a lungo  andare  alme- 
no, la  verità  debba  venire  aldi  Coprale  perciò  i signori 
matematici  potranno  bensì  moleftarmi,nu  non  potran- 
no opprimere  le  verità , ch‘  io  propongo. 

FU.  Cosi  fpero  » ma  ci  lìamo  troppo  dilungati  dal  no- 
ftro  argomento . Spiegatemi  di  grazia  , come  la  Geo- 
metria Emetica  d’Eudidc  fia , Eccome  avete  detto  , pili 
profittevole  per  la  Eduzione  de'  problemi  , che  la  via_» 
generale  dell’  analitica,  perche  quefio  è un  gran  para- 
dodo. 

Dor.  Quel  eh’  io  hò  promeflb  provarvi,  Fiiotimo  , è , che 
l'ordine,  eh*  Euclide  tiene  nella  ferie  delle  fue  propofi- 
zioni,  trattando  materie,che  fembrano,a  prima  villa,  di- 
verte , non  toglie,  che  il  metodo  Enterico  non  Ea,  alla 
mente  umana , piu  che  qualunque  altro  , profittevole: 
cd  oltre  a ciò  non  impedifce , che  la  mente  non  polla , 
con  pili  profitto  , che  per  le  vie  generali  de  calcoli , ri- 
fui vere  le  geometriche  quiftioni. 

TU.  Infognatemi  queEo  di  grazia. 

Dor.  La  mente  umana  inclina , come  già  vi  hò  detto  , per 
proprio  naturale  iftinto,a  tempre  ritornar  con  fuoi  pcn* 
fieri  all'  unità  , c perciò  non  è mai  paga  nelle  molte  , e 
diverte  idee, ma  le  molte,e  diverte  idee  afpira  tempre  di 
comprendere  in  una  fola  . Quello  E fpcnmenta  ancora 

• quan- 
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quando  !a  mente  fi  rivolge  alle  cofc  fcnfibili;  per  efem* 
pio  . Se  voi  foraftiere  entrate  in  una  Città  , andate  cer- 
tamente prima  coniìderando  le  cofe  a parte,  a parte , e 
formate,  di  ogn’ una  di  quelle,  una  particolare,  e diver- 
fu  idea  ; poi  tutte  quelle  idee  particolari  inficine-? 
unendo  , formate  una  fola  idea  generale  di  tutta  quel* 
la  Città  , c in  confeguenza  di  quella  idea  generalo  , 
formate  un  giudicio  di  tutta  quella  Città  , nel  qualo 
giudicio  fi  comprende  rutto  citi , che  ne’  giudicj,  a ca- 
gione delle  idee  particolari,  prima  fatti,  fi  conteneva  . 
Così  fcuclidc, feguendo  Tempre  l’ordine  della  natura,  vi 
apprefia  egli  nella  ferie  , colia  quale  ha  difpofio  le  fuc 
propofizioni , il  modo  di  poter  fare  il  limile , c formar 
quelle  idee,  le  quali  a buona  ragione  polliamo  no- 
mare compleffe,  perche  in  ogn’ una  di  effe,  molto 
idee  particolari  li  comprendono . Quelle  si  fatte  ideo 
compleffe  fon  quelle  , le  quali  producono  in  noi  la  fa- 
cultà  di  far  fittemi  fopra  le  cofe  tutte, c ridurle  a feienza. 

FU.  Datemi  di  grazia  qualch'  efempio  di  quello, che  avere 
detto  intorno  all'  ordine,  che  tiene  Euclide  nelle  fuo 
propofizioni  j e come,  per  lo  mezzo  dello  Audio  di 
quello,  fi  formano  quelle  idee  compleffe  , che  voi  dite. 

Dor.  Eccolo.Nclle  prime  otto  propofizioni  del  primo  Li- 
bro , nelle  quali , come  avete  veduto , egli  ave  appre- 
fenrato  alla  vofira  mente  la  differenza  fra  il  meccanico , 
e il  geometrico  , e li  modi  di  argomentare  , che  vuo- 
le ufarc;  egli  vi  apprelta  ancora  il  modo  di  fare  un’idea 
complotta  della  natura  in  genere  de’  Triangoli , e di  ffa- 
bilire  una  legge  generale  per  tutti  li  raziocm;  geome- 
trici ia  ciò  che  s' attiene  all’  uguale,  maggiore , e mi  - 
norc. 

FU.  DÌ  grazia  fpiegaremi  quello,  perche  io  non  fono  fiato 
valevole  a penfur  tanto . 

Dor.  Se  voi  fate  riti. filone  sii  le  prime  otto  propofizioni  , 
.trovate  la  feguente  generale  proprietà  , la  quale  com- 
prende una  proprietà  attinente  a tutti  i triangoli , ed 
è;  che  Tempre  , èiie  nei  triangolo  voi  avete  ere  quaiun» 
P.M e II.  H h i que 
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quc  cofe  note  i'avctc  noto  il  rimanente,  cioè  , le  altre^ 
tre  cofe  , che  ii  comprendono  nel  triangolo  : perche  in 
quelle  otto  proporzioni  Euclide  dimoflra,che  fé  in  due 
triangoli  avete  noti  due  lati,  c un  angolo  , o due  ango- 
li , e un  lato  , o tre  angoli , ov ver  tre  lati  , avete  nota 
tutta  la  quantità  de  triangoli . Ed. ecco  un’  idea  co m- 
pleffa , la  quale  è generale  per  tutti  i triangoli , e vi  fer- 
ve per  la  foluzione  delle  quiftioni  : c quella  leggo 
è una  legge  generale , cd  inviolabile  deil’  umano  ra- 
ziocinio; pèrche  in  tutti  li  difeorfi  , che  fi  1’  umano 
intelletto  , voi  feorgete , che  Tempre  lu  bifogno  di  tré 
cofe  note,  per  conolcere  le  tré  altre,  o di  due,  per  con- 
cludere la  confeguenza , eh' è la  terza  ; e quella  è forfè 
la  cagione , Eilotimo  , per  la  quale  gli  antichi  Filofofi 
tanto  miltero  fecero  fopra  quelto  numero  ternario  . Ed 
in  vero  noi  veggiamo  , che  quello  st  fatto  numero  Pi- 
tagora lo  appellò  il  numero  dell’anima,  c ciò  a mio 
credere , a fola  cagione  , eh’  egli  confiderò,  che  l' elfen- 
za  dell'  umano  dilcorfo  è il  fillogifmo , il  quale  di  tré 
parti , che  fono  maggiore , minore  , e confeguenza , fi 
compone . 

fil.  Veggo  già,  che  nella  Geometria  hò  trafeurato  di  fare 
una  utilillima  riflelfronc,  cd  è, ch'ho  lafciato  di  avvertire 
una  cofa  , che  naturalmente  hò  fatta  intorno  alla  quan- 
tità fenza  avvedermi  di  farla.  Di  grazia,  moilratcmi  le 
altre  idee  complclfe  , eh'  io  poteva  fare . 

J)or.  Le  noltre  conofcenzc  fono  figlie  delle  reminifeenze, 
dice  Platone,  come  vi  hò  detto , e in  confeguenza  dt 
ciò,  i nofiri  errori  fon  figli  dell'  obblio  ; e quindi  è,  che 
voi , come  molti  altri , obbliatc  di  confiderar  nelle  co- 
le tutto  ciò  , che  in  quelle  fi  può  penfare  , e vi  rimane-' 

• te nella  fola  fuperficic  di  quelle.  Altri  poi  vogliono 
affettatamente  far  nelle  cole  quelle  ride flìoni , che  non 
vi  capifcono  ; e con  ciò  , feguendo  la  lofillica  temera- 
ria,obbliano  le  reminifeenze  importanti,  e ragionevoli. 

Fil.  Egire  troppo  vero  quel  che  voi  dite  ; ma  di  grazia», 
moilratcmi  le  altre  idee  complejfe , eh'  io  hò  trafeura- 
to di  fare  fopra  Euclide . jjor. 
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jrjor.  Fattavi  fare  già  l’ idea  completo  de’  triangoli  Eucli» 
de  , fubito  vi  moftra  un’utile,  che  da  quelli  potete  de- 
durre, ed  è quello  di  poter  dividere  un'  angolo , ed  al- 
zar perpendicolari , e tirar  perpendicolari  da  un  pun- 
to alle  linee  foggette  : pofcia  profeguendo  , in  tut- 
to il  primo,  e fecondo  Libro  vi  porge  materia  di  for- 
mare un'  altra  idea  completo  , riguardante  1'  oggetto  di 
tutta  la  quantità  , confidctata  nell’  uguaglianza  delle.» 
figure  trilatere,  c quadrilatere;  quella  sì  fatta  idea  com- 
pleto c la  feguentc  cice.  Che  per  lo  mezzo  della  celebre 
pitagorica  , e della  trafmutazionc,  che  v’  infegna  farej 
nelle  propofizioni  XXXXV , XXXXVI  » c nell'ultima 
del  Secondo  & c;  voi  potete  fare  paraileligrammi  uguali 
a qualunque  data  figura  trilatera, o quadrilatera,  o diflu- 
guali  a quella, per  qualunque  data  ditferenza;c  v’infcgna 
altresì, tutto  ad  un  tempo,  a conofcer  quello,  che  per  lo 
mezzo  de  i due  foli  primi  Libri  non  potete  fare  ne’  pia- 
ni: cd  ecco  un'  altra  idea  completo , nella  quale  li  com- 
prendono i limiti  della  potenza, cioè  del  punìbile  a farli, 
e del  non  poffibile  a farli , la  quale  li  contiene  ne  i pri- 
mi due  Libri  di  Euclide  . Nel  Terzo  , c nel  Quar- 
to poi  conclude  un' altra  idea  completo  , riguardante 
i-  limici  di  quello,  che  per  lo  mezzo  de  i quattro  primi 
Libri  {blamente  fi  può  fare,  e confiderà  1'  uguaglianza 
fra  le  figure;  perche  nel  Terzo,  per  lo  mezzo  della  de- 
fcrizione  de  i cerchi, v'infcgna  di  ritrovare  angoli  ugua- 
li fra  cllì,  infcgnandovi  a confidcrare  angoli  nel  cer- 
chio, nel  femicerch-io,  e nelle  porzioni  di  eili,  ed  angoli 
delle  porzioni  : Ed  oltre  a ciò,  per  lo  mezzo  delle  tan- 
genti, e delle  fecanti , v’  infegna  trovare  di  nuovo  pa- 
ralleligrammi  uguali  alli  quadrati  ; c nel  Quarto  v'infc- 
gna ad  infcrivcre  dentro  il  cerchio, ed  a delcrivere  fuuri 
del  cerchio  le  figure  piane  rettihnee.Nclli  quattro  primi 
Libri  dunque  voi  potete  concludere  quella  feguente^ 
idea  completo  cioè,  che  noi  nonfolo  polli  a in  farej 
paraileligrammi  uguali  , o con  qualiivoglia  deferen- 
za, a qualunque  data  figura  trilatera  * o quadrilatera; 

ma 
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ma  che  di  pili  poliamo  infcriycre  dentro  ii  cerchio,  e 
defcrivcre  fuori  del  cerchio, tutte  le  figure  di  molti  lati, 
come  fono  il  triangolo, il  quadrato,  ii  pentagono,  i’exa- 
gono,  cd  il  quindecagono,  ma  non  quelle  figure  , che_j 
s’ interpongono  fra  1’  cxagono,  cd  il  quindecagono;  c 
con  ciò  conofcete  i limiti  del  poflìbilc , e del  non  polli- 
bile. Nelli  quattro  primi  Libri  dunqueBuclide  v'mfcgna 
confidcrar  le  fuperficic  colla  fempliee  relazione  di 
maggiori , minori , o d’  uguali  fra  effe  ; e v’  infegna.» 
formar  1’  idea  compleffa  di  quello  , che  fi  può  faro 
nelle  fuperficic  intorno  all’  uguale,  al  piu,  o al  meno 
confidcrato  nelle  figure  piane  - Di  poi  Euclide  alza  !&_, 
voffra  mente  ad  uno  pili  fotti  le  modo  di  confiderar  le 
proprietà  della  quantità  , eh'  è la  proporzione, c fà  paf- 
làggio  al  V.Libro,  nel  quale  v’infegna  formare  idea  ge- 
nerale della  proporzione,  che  vale  a dire,  della  relazio- 
ne, ch’c  fra  le  quantitàjv’infegna  ne  i modi  d'argomenta- 
re a trafmutare  i termini  delle  proporzioni,  e con  ciò  a 
venire  in  cognizione  di  quelle  proporzioni  fra  le  quan- 
tità, che  prima  erano  ofeure  alia  vollra  mente.  V’  mfe- 
gna  poi  a conofccre  non  folo  la  proporzione  di  equali- 
tà  , ma  la  maggiore  , e minore  proporzione  , cd  a pa- 
ragonare proporzione  con  proporzione , come  fi  vede 
nelle  prò pofizioni  VII.,  Vili.,  e IX;  c v’  infegna  mol- 
tiplicare le  proporzioni  fino  all' infinito,  come  fi  vedo 
nelle  feguenti  proporzioni^  e v'infegna,comc  vi  hò  det- 
to  poc’  anzi,  a venire  in  cognizione  delle  proporzioni 
per  lo  mezzo  de’  i modi  d'argomentare, cioè  trafmutan- 
do  , convertendo  , e dividendo  i termini  delle  propor- 
zioni. Infognato  poi,  che  vi  hà  £uciidc  le  proprie- 
tà generali  della  proporzione,  ufa  il  fuo  utiliflimo  (lile 
di  dtfccndcre  da  i generali  alii  particolari , e daila_, 
teorica  , alla  pratica  ; ed  applicando  nel  VI.  Libro  la_, 
proporzione  alle  figure  , vi  appretta  l’aggio  di  forma- 
re nel  fello  Libro  tiè  idee  complcffe,  nelle  quali  tut- 
ta la  Geometria  piana  fi  comprende,  e fono  le  fe- 
guenti - Nelle  prime  otto  ptopofiziyni  dclScfio  vi 
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fa  conofccre  , che  oc’  triangoli  avete  in  proporziono 
quello  netto  , che  nelle  prime  otto  propofiziom  del 
primo  Libro  avete  folamcntc  in  uguaglianza;  dond’  e 
che  Tempre,  che  avete  tre  cofe  note  in  proporziono, 
ritrovate  le  altre  tre  per  lo  mezzo  della  proporzio- 
ne, come  nel  Primo  avete  trovate  le  altre  tre  confide- 
rando  la  uguaglianza:  e quella  è la  prima  idea  com- 
pietti . Da  quelli  triangoli  poi  in  proporzione  con- 
fiderà» , egli  v*  infegna , nelle  feguenci  lue  propofizio- 
ni , a prender  terze,  e quarte  proporzionali , ed  una 
mezza  proporzionale  fra  due  linee  rette  date:  dal  che 
ne  avviene  , che  voi  polliate  fare  , per  lo  mezzo  della.» 
proporzione , coll'  invenzione  di  una  fola  mezza  , o 
di  una  terza  proporzionale  , tutto  quello  , eh  egli  vi 
ha  infermato  fare  , intorno-  alla  quantica , negli  antece- 
denti Libri;  imperciocché,  efiendo  gcncralmcnre  i qua- 
drati , li  parallciigrammi , e li  triangoli  fatti  su  la  pri- 
ma , e la  feconda  , come  la  prima  alla  terza  linea  pro- 
porzionale, prendendo  mezze  , a terze  proporzionali, 
voi  fate  le  fopradette  ligure  in  qualfivoglia  data  pro- 
porzione , e le  riducete  all’uguaglianza  di  qualunque* 
triangolo  * di  qualunque  quadratolo  di  qualunque» 
parallelogrammo  ; e per  lo  mezzo  delle  linee  re- 
ciproche , potrete  ancora  fare  , prendendo  mezzo, 
e terze  proporzionali  , parallciigrammi  uguali  .fra 
loro  ; ed  ecco  la  feconda  idea  compietti  ..  La  ter- 
za idea  compietti  poi  e la  fcgucntc  cioè  , Eucli- 
de v’ infogna  nclVl.  Libro  , che  fc  una  ferie  di  ra- 
dici fono  in  proporzione  fra  ette,  i quadrati,  1 cubi,  e 
tutte  le  altre  potenze  fuperiori  * le  quali  nafeono  dalle 
radici  moltiplicate  in  le  ttefle  prima  * e poi  quelle  , che 
nafeono  dalle  potenze  prodotte  , moltiplicate  per  le  ra- 
dici , come  fono  i cubi , i biquadrati  &c.,  fono  ancora 
proporzionali  fra  effe.  In  quella  guifa  voi  avete  di  tutti 
li  fei  Libri  d*  Euclide  quattro  idee  compiette . La  prima 
cioè, che  fe  confiderando  i triangoli, o in  quantica  lera- 
plicc , o io  proporzione,  voi  avete  tre  cofe  note , avete 
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note  le  altre  ancora,e  perciò  noti  li  triangoli-Ia  fccon- 
>da  > che  per  la  via  delle  parallele  , e per  quella.» 
■delle  trafmutazioni  delle  figure,  e per  quella  dclla^ 
deferizione  del  cerchio , voi  potete  prendere  angoli 
uguali  ad  altri  angoli  dati  , e far  paralleligramini 
-uguali  a qualftvoglta  dato  quadrato  : e per  la  via^ 
della  ifcrizione  , c deferizione  del  cerchio , voi  po- 
tete  inferi  vere  nel  cerchio,  e defcrivcre  fuori  del  cer- 
chio qualunque  figura  piana  , fuorché  quelle,  che  fi 
comprendono  fra  i'  esagono,  cd  il  quindecagono  ; ej 
ciò  a cagione  della  quadratura  del  cerchio  , che  a noi 
manca.  La  terza,  che  per  la  via  di  prendere  una  mezza 
proporzionale  potete  fare  figure  piane  , cioè  triangoli 
quadrati,  e parallcligrammi  in  qualfivoglia  proporzione 
fra  e(fe,  cd -uguali  fra  effe.  Là  quarta , che  fe  avete  le  ra- 
dici note  in  proporzione  , potete  conofcere  la  propor. 
adone  di  tutte  le  potenze  fuperiori  prodotte  dalla  mol- 
tiplicazione delle  radici  in  fe  ffcffe  ; c che  fe  avete  note 
le  terze  , quarte  , &c.  proporzionali , avete  note  le  ra- 
dici , che  fono  in  fubduplicata  , fubtriplicata  ragione  , 
■&c.  delle  loro  potenze . Alla  perfine  nel  corfo  di  tutti 
li  fei  primi  Libri , la  mente  umana  forma  tante  diverfe 
idee , quante  fono  le  proprietà  , che  in  ogni  propofi- 
zione  Euclide  c’infegna  ; ma  pofeia  , a cagion  dell'uni- 
tà , che  Euclide  ficgue  nei  fuo  ammirabile  ordino , 
la  mente  forma  Tempre  idee  compleffe  , e le  particolari 
proprietà  ,-che  ha  contemplate,  le  umfee  in  una,  fino  a 
tanto, che  nel  Vl.Libro^jer  lo  mezzo  fidamente  dell’arte 
di  prendere  una  mezza  , o una  terza  proporzionale  , fi 
nella  quantità  poco  men  che  tutto  quello, che  negli  an- 
tecedenti fei  Libri  hà  infegnato  fare,  e riduce,  come  vi 
ho  detto,  a quattro  fole  idee  compleffe  i limiti  del- 
la Geometria  piana.  Li  tre  feguenti  Libri  poi de’nu- 
meri , e 1’  XI.  e XII.  de’  fialidi  fembrano  effer  corol- 
larij  de' fei  primi  * perchè  il  Vii , Vili , e IX,  altra_* 
cofa  non  fono  , che  la  proporzione  applicata  a’nuraeri, 
c r arte  di  cfpnmcre  fcnfibilmenrc  co’  i numeri  quello 
- • , lkllo. 
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■floflbjdte  nel  Serto  fi  fi  con  le  lince,  e con  le  figure  pia- 
•nc,  come  acagion  d’  efempio*  la  regola  avrea,  volgar- 
mente dona  del  tre  , altra  cofa  non  è , che  la_, 
XVI  propofizionc  del  Serto  di  Euclide:  e 1’  XI , e Xtf 
Libro  , altra  cofa  non  fono  , che  fare  Copra  i corpi 
di  tre  mifure  quello  , ohe  nel  Serto  fi  fa  nelle  fuper- 
ficie  : con  quella  differenza  però  , che  non  fi  pud 
fare  intorno  a i corpi  quello  rteffo , che  fi  fa  intor- 
no alle  fupcificic  , a fola  cagione  , che  per  far  fuperfi-, 
eie  in  qualfi voglia  proporzione , barila  una  mezza  pro- 
porzionale; ed  all’ incontro  per  far  corpi  in  qualfi- 
voglia  proporzione,  Tene  richieggono  due;  che  è quel- 
lo appunto  , eh’  io  hò  ritrovato  , e che  ave  fvc- 
gliato  non  lieve  tumulto  nella  fchiera  de’  matema- 
tici . Ecco  dunque,  che  guidando  Euclide  per  tut- 
ti li  novi  primi  Libri,  e per  tutto  1*  XI,  e XII,  Tem- 
pre la  voftra  mente  nella  confiderazione  della  propor- 
zione , vi  fa  formare  un'  idea  completa  di  tutto  quello» 
che  fi  può  fare  intorno  alle  fuperficie , e intorno  a t cor- 
pi di  tre  mifure  ; e del  modo  come  fi  poffono  efprime- 
re  in  numeri  le  proprietà,  che  ha  ritrovate  intorno  aUe 
iùperficic,  c intorno  a i corpi.  Ma  nel  X.  Libro  è,  dove 
Euclide  alza  la  vortra  mente  a contemplare  coll’  ultima 
attrazione,  della  quale  è capace  la  mente  umana  , la_» 
quantiràtlmperocchc  nel X. Libro  fi  confidcr ano  le  pro- 
prietà della  quantità,  confidcrate  nelle  quantità  cona- 
iuenliirabili,e  incoraraenfurabili,  che  vale  a dire, le  ra- 
dici note,  o ignote,  dalle  quali  nafeono  le  quantità;  e 
nelle  quantità  ignote  ufa  ancora  -la  proporzione  , che_> 
hà  inlegnata  nel  Quinto  , per  modo  che  la  mente  ra- 
giona intorno  a quelle  quantità,  che  non  conofce,con- 
jidcrando  fra  quelle  la  proporzione, e il  piu, e il  meno, 
come  appunto  avviene  di  quel, che  fa  intorno  alle  radi- 
ci forde,c  intorno  a quelle  quantità, che  fono  commcn- 
lurabili,  o incommcnfurabili,  cosi  in  radice  , come  in 
potenza  : ond’  c , che  quantunque  in  quello  la  mente.» 
contempli  un’oggetto  molto  piu  altratto,  che  non  fona  ' 
Parte  II.  li  i pia- 
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i piani , I numeri  , ed  i (alidi  ; le  leggi  generali  pe- 
rò della  proporzione  , fono  le  iftelL  . Ecco  dun- 
que Filotimo  , come  li  fanno  le  idee  compierti:,  lo 
quali  riducono  ad  una  fola  idea  le  molte  particolari 
idee,  che  delle  proprietà  a parte  a parte  avete  fatto. 
Quelle  poi  vi  fanno  vedere  in  comprt-fo  la  potenza, c i 
limiti  dcllaGeometria;e  quelle  altresì-  vi  rendono  facile 
l'ufo  di  quella  ; perche  vedendo  voi  in  comprcfo , c in 
una  fola  occhiata  i tutta  la  fua  dirtela,  e i funi  limiti, 
«ell’occaJione  di  una  quillione  proporta  vi  volgete,  eoa 
ammirabile  facilità , a quei  particolari,  che  vi  bifogna- 
so  per  rifolvcrc  la  qutifione  . Ma  quello,  che  piu  im- 
porta , Pilotano  , è,  che  accortumata  in  querta  guifio 
la  vortra  mente , a far  nell' oggetto  della  quantità  lej 
giulle  idee  , prima  de’  particolari  , e poi  , per  lo 
mezzo  delle  idee  compleife,  a rimirare  in  uno  , e con 
uno  folo  fguardo  tutta  la  dirtela  di  una  fetenza  , voi 
potete  far  Jo  mede  fimo  fopra  ogni  feienza,  cfoprau» 
ogni  argomento  morale  , o da  fenfì  dipendente , fopra. 
iJ  quale  vi  ponete  a meditare  . Quello  appuntò  pollò, 
dirvi  ingenuamente  edere  avvenuto  a me  , if  quale  la 
Vita  Civile , e la  Meccanica  ho  fatte , fenza  che  prima 
averti  letti  molti  libri  y ma  le  hò  fatte  folamcntcper 
lo  mezzo  di  formar  la  giurta  idea  dell’  eflenza  di  que- 
lle fcienzei.  laonde  poi  mi  è flato  ficiliflìmo  , dopo  de- 
finita la  natura  delle  fòpradette  feienze  , fpiegar  tut- 
ti li  particolari  , che  fono  confeguenze  dell’  idea-, 
generale  della  feienza , dalla  quale  idea  generale  la  giu.» 
Ha  definizione  di  quella  fi  deduce . £ qui  vedere  , Filo- 
timo,  quanto  la  nollra  anima  cerchi  di  ridurre  lempcc 
ogni  cofa  all’unità  , intuite  le  operazioni,  eh' ella  fa  in- 
torno al  corpo  , nel  qual  rificde  ; c quanto  utile  fia  alla 
mente  umana  , faper  bene  ufar  funità  . 
fil.  Otilifllraa  cofa  in  vero  intendo  efier  la  conotecnza  , 
e l’ufo  dell'unità:  quello  però  , che  avete  detto  , giu- 
flifica  Euclide  in  ciò,che  riguarda  1’  atte  delle  fue  pro- 
poiiz)Ofii>cd  anco  luparie  in  ciò, che  fi  attiene  alla  lolu- 
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zioRe  ds’Broblcmi:  Imperciocché  riducendofi  ad  una,o 
a poche  idee  completale  tantc,e  di  verfe  proprietà, eh' 
Euclide  c’infcgna  ; quelle,  che  fervono  all'  ufo  della  fo- 
iuzionc  dc'problemi  , rimangon  poche  , laonde  Tempre 
fono  alla  mente  prefenti  : ma  la  difticultà  di  poter  ri» 
trovare  il  luogo  per  poter  cortruireun  problema  prò» 
porto,  non  ti  toglie  affatto  colle  idee  compierti:  , cho 
delle  proprietà  di  Euclide  voi>fare  : imperciocché  , do» 
venduti  in  Geometria  cortruirc  per  ritrovare  le  igno- 
te , quelle  Tempre  tentone  , e Tcnza  ordinato  metodo, 
iefe  cortrctto  di  cercare  -,  ond'è  , che  pili  per  fortuna  , 
che  per  feietiza  avvien  , che  fi  ritrovino  , appunto  co- 
me dicono  gli  fignori  algcbrirti . 

ZX>r.  E’  vcritTimo  , Eilotimo  , che  v'  è d'uopo  , nel  meto- 
do iìntetico  , dell' inourtria  per  ricercar  le  ignote.»  ; • 
ma  e vero  altresì,  eh'  Euclide  vi  apre  un  valliffimo 
campo  per  ritrovarle  ; che  fia  cosi . OlTervatc , che  in 
Geometria  , Te  voi  fapcte  ben  dividere  , in  una  quatto- 
ne proporta  , i dati , da  quel  che  vi  manca  , voi  ritrova- 
te lempre  , che  quelche  vi  manca  > Tono  co-fe  , che  ri- 
tarovando  uno,  o piu  angoli,  o ritrovando  uno,  o 
due  lati,  vi  verrà  noto  tutto  quello,  che  farà  valevole 
a fchiararvi  tutto  il  problema  ; ond'  è , che  Tc  voi  ave- 
te ben  formate  della  potenza,  e de  i limiti  della  Geo- 
metria, quelle  idee  compierti:,  che  io  vi  hò  dette  , faci» 
liflìmamentc  ritroverete  le  ignote.  Ed  in  vero  Eucli- 
de vi  dà  nelle  parallele  , c nelle  proprietà  de'rriangoli,  • 
e in  quelle  dc'cerchi  , tanta  copia  di  proprietà  , che  dc- 
fcrivendo  voi  una  linea  , o un  cerchio  , com'  egli  va 
permette  ne’poftolari } voi  ritroverete  Tempre  , ne’tn- 
angoli , e nelle  altre  figure  piane  , angoli  , e lati  ; ir 
modo  che  a voi  verrà  facile  il  ritrovar  le  ignoto 
nella  quirtionc:  oltr'a  ciò  prendendo  per  lo  mezzo 
del  cerchio  una  mezza  proporzionale  foiamcntc  , voi 
potete  fpefle  volte  ritrovar  le  ignote  , che  vi  bifo- 
gnano  , c conftruirc  in  quantità  , o in  proporzio- 
ne i problemi  proporti , Te  avvenga,  che  iìano  iolu-  . 
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Liti.  L’ induftria  poi  * eh’ è neceflaria  per  ritrova- 
re le  fopradette  ignote  » è alla  mente  umana  urilifli- 
ma  ; imperocché  frà  le  altre  qualità , che  deve  aver 
la  nofira  mente  , è quella  di  elferc  indufiriofa  ; dalla»» 
qual  cofa  ne  avviene  » che  non  li  può  quella  si  fatta  in- 
durtela acquiilarc , lenza  continuato  efercizio  : c le  Eu- 
clide ci  avelie  dato  un  modo  praticoli  a tutti  comune» 
per  ritrovar  le  ignote  » avrebbe  privata  la  nollra  men- 
te del  gran  privilegio  di  divenire  » non  foto  chiara», 
diritta»  ampia  ,ma  indullriofa»  cièche  c,  come  hò  det- 
to » una  proprietà  cifenzialc  alia  mente  umana  . Ilany 
racnratevi  Filotimo  » la  fimilitudtne  del  cocchio,  e_> 
vedrete, che  folo  noflro  è quello,  che  a forza  del  noftra 
difeorfo  riero  viamo;Ed  in  vero, ogni  pratico  calciato- 
re aritmetico  per  l' arte,  che  da  Euclide  li  deduce,  ri- 
trova le  ignote , che  le  bifognanoj  ma  quei  fuoi  ritro- 
vati fon  digli  dell’arte,  non  della  fua  propria  faen- 
za , ond’  è , eh*  ogni  pratico  calcolatore  opera»», 
fenza  Caper  queiche  fa  ; c perciò  Euclide  vuolo 
bensì , che  la  pratica  non  li  difgiunga  dalla  feienza  » 
ma  vuole  ancora , che  la  pratica  dalia  feienza  dipenda» 
non  dalla  via  generale,  e pratica  a tutti  comune , la_» 
quale  poi  fà  , die  gli  huomini  di  mente  pocomcn , che 
flupida  , paiano  eguali , in  quelle  si  fatte  arti , agli  pii* 
ingegno!!,  c Capienti , come  fi  è nella  pratica  del  calcalo 
analitico  pi'u.  volte  olTervato . 
j/f.  Oh  , che  dite  Signor  Doria  1 gl’  analitici  Scontenta- 
no di  rifolverci  problemi  per  lo  mezzo  dei  calcuio» 
effondo  quello  , alor  dire,  una  via  generale,  pili  agevo- 
le., e piu  facile  della  Geometria  Emetica,  e con  ciò  di* 
inoltrano  tutto  quello , che  fanno , c ne  fanno  la  ra- 
gione. i .•! ufi 

Dar.  Non  piu. per  adclTo  di  quefto , perche , fatte  che  ave- 
te 1'  idea  del  metodo  Emetico,  vedrete  la  fallacia  di 
qucEoioro  argomento.  Profeguitc  in  tanto  a narrar 
quello»  che  dicono  i moderni . 

{U*  La  nccdUù , che  vi  c dclliaduftria , c della  pratica» 
. . P« 
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per  fcioglicre  tifi  problema»  è appunto  il  graviamo  di- 
fetto » del  quale  i moderni  matematici  acculano  il  me- 
todo fmtctico  ; pecche  dicono  effi , che  la  parte  nobile» 
e fublime  della  Geometria  è quella  » che  riguarda  il  di- 
feorfo  ; ond  è , che  in  Geometria  balla  intender  l’idea_» 
in  generale  del  raziocinio , bada  intender  la  proprietà: 
delie cofe  > nei  rimanente  poidicono»  che  niente  impor- 
ta > ch’il  geometra  non  fappia.fciogliere  un  problema  » 
e che  non  poffa  coftruire  una  proprietà  » che  intende  z- 
E in  vero  a me  fembra , che  1’  idea , che  vodra  mercè  hò. 
fatta  della  Geometria , mi  badi  per  edere  un  perfetto 
geometra, ma  chc’l  difendere  poi  a i particolari, per  lo. 
mezzo  della  foiuzione  de’  problemi  » da  tanto  fupcr- 
duo  , quanto  penofo 

por.  Bifogncrebhc  , Filotimo»  che  voi  avede  la  natura  di 
Dio  » e non  di  buono  per  potervi  difpcnfare  dalla  ne- 
ceffata  della  pratica  » per  formar  la  voftra  mente,  fovra. 
la  fola  intelligenza  aftraua  delle  colè  *. 

jil.Oh  1 quello  mi  giunge  nuovo  *.  * v 

Dor.  E pure  è vcriffirao ..  ; , . : , . 

FiL  E come  i fòvete 

Dor.  Iddio  folo  è quello,  nel  quaffc  il  conofccrc , e 1*  ope^ 
rare  fono  una  mcdclima  cola  ; l’ huomo  all*  incontro 
non  giunge  mai  a poter  efeguir  quello , che  intendo  » 
fc  non  forma  gl’  abiti  in  confcguenza  delle  conofccn- 
ec  » ch’ave  acquiftatcj  per  efempio . Un  crilliano  non 
farà  mai  buon  criftiano  col  folo  intendere  i precetti, 
del  decalogo  » fc  non  forma  gl’  abiti  in  confcguenza-» 
di  quelli:  quedo  è ilfamofo.  Video  bona  proboqu^,  ». 
deteriora  fequor . Filotimo , gl’  huomini  operano  piu  in. 
confcguenza  degl’abiti , che  delle  conofcenzc , e quan- 
do operano  in  confcguenza  degl  ahiti  naturali»  fono  ^ 
mili  a i bruti  : all’  incontro  quando  formano  gl’abiti  in 
confcguenza- delle  conofcenzc  del  vero,  divengono  a 
Dio  Amili  a c quando  formano  gl’  abiti  in  confcguen- 
za delle  virtuofc  maffimc  a loro  ingegnate  da’  virtuoff 
giagillrati , divengono  anelli  cittadini .. 
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iFiL  Voi  bel  bello  fiere  entrato  nella  Morale;  ma  quella 
che  ha  che  fare  colla  Geometria  ì 
Dor.  Moltiflìmo  , perche , ficcomc  hò  detto  , il  difeorfo 
geometrico  è applicabile  a tutti  li  particolari  ; ma  voi, 
Filotimo,  credevate,  mercè  l’idea,  che  avevate  fatta  del- 
la Geometria  , di  aver  acquetata  la  faculcà  di  diflinguc- 
re  con  ficurezza  il  vero  dal  falfo  , e pure  non  avere  al- 
tro acquisito , che  la  faculti  di  emendarvi  ne'voltri  er- 
rori,e non  quella  di  non  errare, la  quale  non  potete  mai 
xonfeguire  in  Geometria  , fé  non  molte  volte  erran- 
do , cd  emendandovi  i nè  quello  , per  altro  mezzo , fi 
fà  , che  per  quello  di  un  lungo , e ben  ordinato  cfsrei- 
zio  . Sicche-Filotimo , bi fogna  bene  intendere, ed  ope- 
rare in  confcgucnza  di  quel,  che  s’ intende } la  qual 
.cola  non  fi.fà  lenza  unire  alla  teorica  la  pratica  ; ma  pra-  - 
tica  i che  dalla  vera  feienza  dipenda  , e quella  e la  veri- 
rità  , e tutte  le  altre  cofe  , che  fi  dicono  , fon  mcre_> 
ciancic , inventate  per  liberarli  dal  travaglio,  chela 
vera  feienza, e la  virtù  addimandaao. 

Fil.  Piano  , piano  , Signor  Doria  , che  i moderni  oon_> 
cfcludono  in  tutto  l’cfercizio  dell'ufo  della  Geometria  , 
ma  vogliono,  che  quello  fi  facci  per  la  via  analitica  » . 
cioè  per  l'Algebra  , come  una  via  pili  generale  , piu  or- 
dinata, -c  piu  comoda.  E di  piu  dicono  , che  l'Alge- 
bra è 1'  arted'  inventar  le  feienze;  e che  I’  invenzione^ 
dalla  Geometria  fintetica  non  fi  può  dedurre  . 

Dor.  Oh,  Filotimo!  voi  volete  Tempre  indrizzarc  il  vo- 
firo  difeorfo  a quell’  Algebra  , c con  ciò  entrare  in  un.* 
vallo  oceano.  Quella  appunto  è quell’  Algebra  , chej 
a mio  credere , ha  deformata  la  Geometria;  Quella.» 
non  è l'arte  d'inventar  le  fetenze,  ficcomc  dicono 
i moderni , ma  è l’arte  di  trovare  molte  inutili  pro- 
prietà ; dico  inutili  , perche  mai  fi  riducono  a’veri  par- 
ticolari , ed  alla  pratica  ; e poi , quei  si  fatti  particolari 
nafeono  dal  calculo  , non  dal  difeorfo.  Ma  fupete  qual 
è la  vera  arte  d’inventar  Jc  faenze  ì 
fil.  Quale? 

Dor.  Quel- 
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Dm.  Quella,  che  io  vi  hò  infegoau  cioè  ; di  fare , per  lo 
mezzo  delle  rcmioifccnzc  , un  fcrio  dame  fovra  quello, 
che  la  voftra  menre  ha  fatto.quando  ha  ritrovate  le  veri- 
tà; e da  quello  si  fatto  efame  formar  l'idea  del  modo,col 
quale  devonfì  ritrovare  le  altre  verità:  cosi  poi,  cfami- 
nando  una  feienza  , formar  una  idea  completa  di  tutta 
quella  feienza  , la  quale  idea  vi  fà  vedere  in  una  fola  oc- 
chiata la  natura , e t limiti  di  quella  feienza;  in  quella.» 
guifa  farà  a voi  agev  ole  di  ben  definirla  , ed  indi  a quei 
particolari  difcendendo  , che  fono  confcguenzc  , ov  ver 
corollari  dell  idea  univerfalc  di  quella  tale  feienza  , voi 
tutti  li  vedete  nella  lor  vera  natura . Alla  perfine  , fiilo- 
eirao,  l'unione  della  Geometria  America,  colla  Yletafi- 
fita,  è la  vera  arte  d’inventar  le  fcicnze  , e non  il  pra- 
tico calculo  degl’  algcfcrilli , che  vi  conduce  ciecamen- 
te a ricercare  inutili  proprietà  « 

Fil.  Adunque  , fc  io  formo  in  Geometria  quella  buona.^ 
pratica  , che  voi  dite , diverrò  inventore  ì perche  l’idea 
della  fetenza  fluì  già  , voAra  merce  , formata  . 

Dor.  Oh  : per  clfere  inventore,  £i  richiede  ancora  un’  al- 
tra co  fa . 

FU.  E qual’  è quella  ì 

Dor.  ii  richiede  l’eftro  ,-dcl  quale  i matematici  non  han- 
no men  bifogno  , che  i poeti  ; perche  ia  mente  degl? 
inventori  non  folo  dev.’  clfer  chiara  e forte  , ma  viva, 
e penetrante  , per  modo  che  , alzandoA  fopra  fellcf- 
fa,  penetri  nelle  piu  intime  proprietà  delle  cofc  ; o 
quelle  rivolgendo  in  mille  guifc , infinite  altre  pro- 
prie tà  ne  deduca . In  fine  negl'inventori  , la  piena  co- 
nolcenza  della  fetenza, fopra  la  quale  meditano,  l'ulb,  e 
la  pratica  neU’operare,  fono  gli  Aromcntia  loro  ncqcf- 
far;:  ma  un  fuoco  della  mente,  che  la  folle  vi  lopra  fe_> 
ficlfa  , in  modo  tale  , che  , a guifa  di  raggio  , penetri 
nelle  piu  intime  parti  delle  fetenze  , ed  in  quelle  vegg» 
proprietà  al  comnn  fenfo  ignote  , è quel  pregio,  che 
è necdfario  agl’  inventori  . E quindi  e , che  queAa  si 
tjica  geme  dellinataaH'  invenzione,  prima  e chiamata 
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dalla  natura  a quella  tal  opera, e poi  collo  ftudio,  e colP 
efercizio  fi  rende  pi'u  abile . Quelli  poi , che  aH'inven'- 
zionc  non  fono  dalla  natura  chiamati , ancora  hanno  il 
lor  grado  frà  matemacici  ; imperciocché  formano  !*_, 
fchicra  de’  critici»  i quali  fono  ancora  utili  agl’ invento'* 
ri , perche  vagliono  ad  emendarli  di  quelli  errori , ne* 
quali  fuvente  inciampano  , acagion  de'  voli  difordina- 
ti,  verfo  i quali  1' eftro  troppo  infocato  gli  rapifeej; 
dond'èpoii  che  invaghiti  delie  proprie  invenzioni  f 
trafeur  andò  la  facultà  di  emendarli  , o di  quella  man» 
cando  , nell’  errore  rimangoniì  . Quelli  si  fatti  crrtici 
fono  utili  a’  matematici , e per  pofiedere  quello  grado 
di  critico  altro  non  fi  richiede,  che  aver  forarti  dal- 
la natura  una  mence  efatea,  attenra.equaflco  balla  capa- 
ce per  acquiftare  quella  facultà  , di  diltinguere  con  fi- 
curczza  , ne  i particolari  almeno , il  vero  dal  falfo  , 
la  quale  fi  acquifla , accoftumando  la  mente  a medita- 
le fopra  la  natura  , e l’ efienza  dell'  unità  dei  difeorfo  , 
che  nella  dimofirazione  geometrica  fi  contiene . Ma_» 
quelli  si  fatti  critici  divengono  poi  perniciofi , ed  im- 
portuni , quando,  mancanti  delia  fuflìcienza  di  difiin- 
guercil  vero  dal  falfo , modi  dall’invidia  ,comcfoven- 
tx  avviene,  vogliono  prendere  per  le  ali  gl'  inventori, 
cd  arrcfiarlt  ne*  loro  voli  j dilla  qual  cofa  poi  ne 
avviene  , che  V ignoranza  , non  mai  potendoli  col 
buon  cofiume  accordare  , da’  critici  infelici  fanno  alla 
malizia  >cd  aH'  impoilura  paflfaggio.  Quelli  fono  , Fi- 
Jotimo , i vcicnofi  fonti , da'  quali  fono  fcaturite  tante 
avverfiù,  c miferic,  che  hanno  tutti  gl'inventori  af- 
flitti , e tormentati. 

Fi'/- Voi  avete  mirabilmente  didime  ne’ loro  ordini , le 
menti  de’  geometri  : ed  in  vero  non  può  negarli , che-» 
la  maledetta aualizia  non  fia  il  fuffragio,  al  quale  ricor- 
rono i deboli,  c gl'  ignoranti . Ma  ritorniamo  al  no- 
flro  propofito  , e ditemi  : perche  i metodi  , che* 
praticano  f moderni  , fono  dannofi  alla  menici 
nolana  i 

Z>$r . 
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.Cor-  Io  voglio  Copra  quello  punto  foddisfarri  ; ma  per 
ciò  fare  è uccellarlo,  eh'  io  ponghi  un  poco  avanti  agli 
occhi  voftri , come  fpccchio  di  ridettone  , i pregi  del 
metodo  fintetico  ; acciò  quello  con  quei  de*  moderni 
paragonando  , polliate  vedere  i difetti , ed  i manifefli 
errori , che  in  quelli  fi  contengono  :Ma  prima  voglio 
(piegarvi  brievemente  le  proprietà»  che  deve  avere  la 
mente  umana  » e farvi  vedere  , che  ruttc  fi  acquetano 
coll'ufo  ben  fatto  del  metodo  (ìntetico;  di  poi,narran- 
dovi  l’ idea  dell'  Analitica  , vi  farò  vedere  , *_h'  ella.» 
non  c valevole  ad  arrecare  alla  mente  quei  pregi  » che 
la  poflono  render  perfetta  -,  c palLndo  all'  idea  de’ 
nuovi  metodi , vi  farò  conofccre»  che  non  folo  fono 
perniciolì  » come  l’Algebra»  alla  mente  umana  , mio 
che  fon  fallì,  c vani. 

Jil.  Voi  riempite  la  mia  mente  di  fapienza.ed  il  mio  ani- 
mo di  cunolità  tutto  ad  un  tempo  . Svelatemi  di  gra- 
zia le  qualità  , che  deve  avere  la  mente  umana  \ 1 per- 
ché io  diverrò  , in  sì  fatta  guifà  , matematico , e meta- 
filico nel  mcdelimo  tempo,  mentre  intenderò  1’  cflcn- 
za,  e Ja  proprietà  della  mente  umana.  > 

Dor.  La  mente  umana , è necclTario  , che  fia , per  primo 
lucida  , per  veder  con  chiarezza  le  cofe  , che  prende 
a contemplare  . Per  fecondo  efatta  , acciò  polfa  vede- 
re minutamente  tutte  le  parti  , delle  quali  fi  compon- 
gono le  materie  , che  vuole  cfaminare.  Per  terzo  or- 
dinata , per  poter  ben  diftinguere  nelle  fuc  parti  le  co- 
fe , fopra  delle  quali  medita  , e per  potere  perfetta- 
mente ordinare  i difeorfi  . Per  quarto  forte  , acciò  in.» 
una  lunga  catena  d’illazioni  polla, quando  è giunta.» 
all’  ultima  , aver  prclcnti  tutte  le  antecedenti  , in  mo- 
do che  polla  conofccre  quella  unità  , nella  quale  il 
raziocinio  confitte,  c concludere  il  difeorfo.  Per  quin- 
to , che  fia  ampia , e molte  cofe  comprendente , acciò 
polfa  le  molte  idee  , che  ha  formate  , ridurre  in  una^; 
e formando  quelle  idee  compiette  , che  vi  hò  addita- 
te , vedere  in  una  fola  occhiata,  tutta  la  dille  fa  , c i 
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fimiti  di  una  lcienza  3 ed  altresì  di  urt  affare , quando 
avvenga,  che  alle  pratiche  cofe  fi  rivolga  . Pcrferto, 
che  fia  indullriofa  , per  faperfi  procurare  nelle  diffì- 
cili quiftioni  quelle  conofccnzc  , che  a lei  mancano, 
c che  a lei  devono  fcrvire  per  baie  de'  Tuoi  difcorfi  . 
E per  ultimo,  dcv'  effer  viva,  c penetrante  , acciò 
polla  , profondandoli  nelle  intime  proprietà  delle  cofe, 
che  cfamina  , vedere  in  quelle , quafi  per  raggio  di  lu- 
ce , quelle  cofe  , che  fono  nafeoffe  alle  menti  deboli  , 
a tarde  . tn  fine  quella  mente  farà  dalla  natura  pri- 
vilegiata, la  quale,  oltre  le  da  me  narrate  qualità  , avrà 
quel  fortunato  eftro,  che  l’invenzione  produce.Ora  Fi- 
lotimo, con  quelle  si  fatte  qualità,  che  , come  doti  del- 
ia mente  umarla  , vi  ho  deferitte  , voi  vedete  clfcr 
ncccffario  , che  la  natura  umica  molte  cofe  fra  loro 
contrarie,  ed  oppofte,  per  formare  una  mente  perfetta: 
Imperciocché  lendo  ncceffario  , che  la  famafia , e la_» 
memoria  fervano  alla  mente  pcrminilìii  nell’ officio 
de’  funi  difcorfi , è ncccffario  altresi , che  quelle  fi  fat- 
te potenze  fìan  forti  ; perche,  per  efempio  , quando 
voi  efammatc  un  teorema  geometrico,  che  di  una_» 
lunga  catena  d'illazioni  fi  compone  , la  memoria  fer- 
ve a far  sì  , che  la  mente  fi  rammenti  le  antecedenti 
illazioni,  quando  c giunta  all’ultima  3 e la  fantafia  vale 
a far  sì , clic  la  mente  abbia  femprc  prefenti  in  una_> 
lunga  catena  d’illazioni , anco  le  i#unagini  delle  pro- 
prietà , che  adattamente  contempla  3 e la  forza  del 
difeorfo  è ncceffaria  per  far  sì,  che  la  chiarezza  della 
mente  non  fi  lafci  confondere  dalle  immagini , per 
modo  che  non  poffa  teflère  i fuoi  fillogifrai , c con- 
cludere un  dilcorfo  , che  da  una  lunga  ferie  d’ illazio- 
ni dipende  3 donò’  c , che  fia  ncccffario  , che  la  men- 
te fia  viva  nell’  immaginare,  cfatta  nel  raccordarli,  ed 
ordinata  nel  ragionare  : In  fomma  è d’  uopo  ,-chc  fia_> 
cfatta,  minuta,  ordinata  , c forte  tutta  ad  un  tempo. 
La  qualità  poi  di  vivace,  e penetrante,  fi  oppone_> 
pili  che  vcrun’  altro , all*  efattezza,  cd  a,  quella  ni  con- 
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templar  minutamente  le  cofc  : imperciocché  il  fuoco , 
che  produce  la  vivacità  , Aimola  la  mente à volaro, 
cd  atrafandare  il  minuto;  ond’  è,  che  di  leggieri 
quelle  si  fatte  menti  inciampano  negli  errori  , li 
quali  poi  emendano  , raffreddato  che  ila  il  calerò 
deli’elìro  ; quando  però  avvenga,  che  per  lo  mez- 
zo del  lungo  Audio  abbiano  acquiAara  quella  fuflicicn- 
za  a diAingucre  il  vero  dai  falfo  , che  vi  hó  deferitta. 

Le  menti  tarde  , all’  incontro  , fono  tanto  piu  atto 
alia  contemplazione  delle  minute  cofc,  quanto  fono 
in  tutto  impotenti  all’ invenzione,  ed  alla  creazione; 
c quelle  fon  quelle  , che,  come  vi  hò detto,  vanno  , 
come  incapaci  d’ ingolfarli  nel  mare  vaAo  , ed  aper- 
to , radendo  il  lido  , e contemplando  ogni  particola- 
re ; Laonde  fc  avviene , che  abbiano  acquiAata  la  fufli- 
cienza  di  diAingucre  almeno  ne’  particolari  il  vero  dal 
falfo  , vagliono  nella  critica  ; c fc  qucAa  si  fatta  fuffi- 
cicnza  non  hanno , non  meritano  il  nome  di  matema- 
tici , nè  che  noi  di  quelli  facciam  parola . Quelle  , che 
vi  hò  narrate, fono  le  proprietà,  clic  deve  avere  la  men- 
te umana;  in  confcguenza  delle  quali  vi  farò  conofccrc 
Filotimo  , che  folamcnte  l’cfcrcizio  fopra  la  Geome- 
trica Antetica  fatto  , e quello  , eh’  è valevole  ad  efer- 
citare,  cd  a perfezionare  nella  mente  umana  le  da_» 
noi  accennate  proprietà,  quando  avvenga,  che  Iddio 
abbia  queAc  si  fatte  qualità»  a qualche  privilegiato  huo- 
me»  fomminiArate . 

Fil.  Voi  mi  fate  rutto  rientrar  nel  mio  niente, Signor  Do- 
ria  *econofeo  quanto  la  mia  mente  fu  lungi  da  quelle 
perfezioni,  che  voi  domandate  : ma  mi  confola  al- 
tresì , confiderando  , che  niuna  , o molte  poche  faran- 
no quelle  menti , che  tutte  queAc  grandi  perfezioni , 
che  voi  in  effe  richiedete  , polfeggono . Quel  che  voi 
domandate  è una  perfetta  armonia  , che  da’  contrar;  fi 
forma  , cd  è poco  mcn,  che  impedibile. 

Dor.  E qual  credete  voi  Filotimo  , effer  la  cagione,  per  lì 

quale  Tempre  pochi  fiaaoAau  nel  Mondoi  veri  fapten-  i>  j- 
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ri  ? Certamente  non  altra , che  le  molte  qualità  , che  £ 
richieggono  per  formare  una  mente  perfetta  . I Greci, 
i Latini  , e tutti  li  piu  valli  Imperj , fe  ben  confiderare, 
molti  pochi  huoinini  pofl'on  vantare, i quali  fi  fiano  all* 
ultima  perfezione  avvicinati;  c pure  quelli  foli  forma- 
no la  gloria  , e lo  fplendore  di  quelli  Imperj  . 

Fri.  In  vero  avete  ragione  ; pero  le  menti  mediocri , fe 
non  hanno  i pregi  della  perfezione,  fono  piu  fortunate, 
che  le  grandi , perche  fi  fan  forti  col  numero  , al  qua- 
le l’ ignorante  vulgo aderifee;  ma  non  ci  dilunghiamo 
troppo  dal  noftro  propofito  , ed  ingegnatemi,  come  1’ 
ufo  della  Geometria  fintctica  poffa  fomminillrarc  al ia_» 
mente  umana  la  perfezione  di  quelle  qualità  , che  ave- 
te narrate  ? 

2)vr.  Ve  lo  dimoftrerò  con  evidenza,  purché  vogliate^»  • 
rammentarvi  quello,  che  abbiamo  detto,  c che  la  men- 
te umana  fà  , quando  fopra  i*  oggetto  della  Geometria 
ragiona. 

Fri.  Dite  di  grazia?perche  io  mi  rammento  perfettamen- 
te tutti  i volili  ragionamenti. 

Der.  La  dimoflrazione  fintetica  Filotimo , fà  acquiftaro 
alla  mente  umana  la  chiarezza,  l’ cfattezza  ,'cd  il  buon 
ordine  nel  ragionare  ; perche,  fc  ben  vi  rammentate 
quello,  eh’ io  vi  hòdetto  , vedete  altro  non  elferej» 
una  dimoflrazione  geometrica  , fe  non  1'  arte  di  fchia- 
rare  un'idea,  che  prima  era  ofeura,  e confufaj  a cagion 
d'efcmpio.Non  può  la  mente  conolcerc  con  idea  chia- 
ra, e didima  ,chc  tre  angoli  d’un  triangolo  fono  egua- 
li a due  retti  ; Ma  in  virtù  dell’  induflria , colla., 
quale  tira  una  parallela  ad  un  de’  lati  del  triangolo  , c 
prolunga  un  altro  lato,  diltingueil  valore  degli  ango- 
li a-parte  a parte  ; e per  lo  mezzo  della  dimollraziontj  j 
forma  idea  chiara  , c didima  dell’  accennata  proprie- 
tà. Cosi  dunque  i mezzi,  per  i quali  a qudflo  ucililìimo 
fine  fi  perviene,  fono  1' cfattezza  nel  divider  le  pani 
del  teorema  , in  modo  che  fi  poffino  ordinare  le  illa- 
zioni , ikehe  1’  una  dall’  altra  dipenda , c formino 
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*juell’  unità  di  difcorfo  , nel  quale  il  vero  confile  : ed 
ecco  , come  la  dimoftrazionc  geometrica  fomminiltra 
alla  mente  umana  la  chiarezza,  1*  cfattezza  , e 1'  ordine 
del  ragionare . La  Geometria  fintctica  lòmminiftra  an- 
cora 1’  indulti  ia  : imperciocché  nella  foluzione  di  uiu 
problema  propolto  , la  mente  ha  ncceflità  di  ricerca- 
re induftriofamente  le  cofe  a lei  ignote  , c formare  Ja_» 
coltrinone  in  quella  guifa  , che  v’hà  moltrato  avve- 
nire nella  xxxi  i . propofizione  del  primo  Libro  . In_» 
tutte  quelle  si  fatte  cofe  fi  cfercita  ancora  la  for- 
za della  mente  , a cagion  eh’  ella  ha  bifogno  , co- 
me vi  hò  detto,  della  forza,  per  andar  diritta  nel  cor- 
to di  una  lunga  ferie  di  fillogifmi  , tutti  l’ uno  dall’ 
altro  dedotti  , a fine  di  formare  la  dimoftrazione; 
Alla  perfine  fapete , coro’  è la  mente  quando  ragio- 
na intorno  le  materie  geometriche  l ella  è a guif*_» 
di  un  huorao  , il  quale  cammina  fopra  una  fottiliflìma 
corda  , per  la  quale  cofa  fare  , hà  di  mefticri  di  effer 
ben  forte  di  vita  , ed  ordinato  nel  fuo  cammino  per 
non  vacillare  , c cadere  a terra  ; perchè,  in  Geome- 
tria non  fi  cade  per  metà  , ma  o fi  cammina  diritto  , 
o fi  precipita  in  tutto  . S’ amplia  poi , e fi  dilata  la  ca- 
pacità della  mente  , nell’  efercizio  della  Geometria 
fintetica  , quando  fi  fanno  quelle  idee  compitile  , eh’ 
jo  vi  hò  infognato  fare , per  mezzo  delle  quali  voi  ve- 
dete , in  una  fola  idea,  tutta  Ja  diftefa,  ed  ì limiti  della 
Geometria;  ond’è  poi,  che  voi  fate  a guifa  di  un  perfet- 
to ingegnicre  di  guerra  , il  quale  avvicinandofi  ad  una 
piazza,  prima  contempla  ad  una  ad  una  le  parti,  che  ia 
compongono;  di  poi  falito  fopra  l’alto  diqualchej 
monte  Ja  mira  tutta  incompreso,  indi  ritornando  al 
piano  , vede  tutti  quelli  funicolari  con  idea  diverfa  da 
quella,  colla  quale  prima  li  aveva  mirati,  c ciò  perche, 
dopo  averli  veduti  in  comprefo,  conofce  la  relazione , 
che  hanno  fra  di  loro,  e l’ordine,  e l’arte,  e l'indullria, 
colla  quale  iono  fiati  dall’  artefice  formati.  La  qualità 
poi  di  vivace  della  mente  , la  quale  > come  vi.  hò 
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detto  , l’ eltro  produce  , ancora  fi  efercita  nella  Geo- 
metria fintctica  , quando  avviene  , che  alcuno  1*  abbia 
fonica  dalla  natura;perche  porgendo  la  quantità  un  va- 
llo campo  di  materie, fopra  le  quali  polla  la  mente  pen- 
farc , confidcrandoclla  l’effenza  ,e  i limiti  di  qualun- 
que faenza , può  veder  quello , di  che  quella  feienza 
manca  , c perfezionarlo  , e penetrare  nelle  intime , ed 
afeofe  proprietà  delle  cofe  , dalle  quali  poi  ella  podi 
nuove  invenzioni  dedurre  . Oltr'  a ciò , nella  Geome- 
tria fintctica  divicn  la  mente  chiara  , ed  cfatta,  in  vir- 
ili del  perfetto  ordine  i che  nel  dimofitare  è Tempro 
coltrata  a feguire;  in  quella  si  amplia  la  capacità  delia 
mente,  e fi  diviene  ancora  inventore,  quando  avviene, 
che  alcuno  fia  dalla  natura  a tal  opera  deftinato . Ito 
Geometria  poi  s’ acquilta  ancora  la  faculti  morale  del- 
la conofcenza  della  mente, c di  femedefimo  : perche  1' 
efperienza  facendo  conofccre , che  non  fi  giunge  quali 
che  mai  aicoprire  una  verità , fc  prima  non  s’  c errato 
molte , c molte  volte  * la  mente  riman  perfuafa  dello 
fua  debolezza , e della  facilità  di  fpcfib  inciampare  ito 
errore  ; econofccndo  , che  per  molte  che  fiano  le  ve- 
rità, che  difeopre,  Tempre  ne  rimangono  altre  infinite  1 
da  difeoprire , forma  un  idea  onefta  , e non  temera- 
ria dell'  umana  fapienza  • Alla  perfine  Filotimo , lo 
Geometria  fintctica  e a guifa  di  una  viva  forgented’ 
acqua;  perche  ficcomc  da  quella  ogn’ uno  può  prender- 
ne quella  quantità  , eh’  è proporzionata  alle  forze  del 
fuo  ftomaco  , così  coll'  ufo  di  quella  può  perfezionare, 
quellequalità  di  mente, all’acquifio  delie  quali  la  natura 
l’hà  formato  capace . Conofcerete  ben  voi  fteflò  quelle 
verità,  Filotimo,  fe  dopo  che  avete  prefo  da  me  ride» 
generale  della  Geometria , e con  effa  quella  del  vero  , 
c del  fallò  , ritornerete  la  feconda  volta  a fiudiar  gli 
clementi,  perche  allora  farete  di  quelli  un  idea  così 
piena  , come  voi  fteflb  ne  folle  inventore  ,mabifogna 
dar  bando  all’  Algebra  , ed  ai  nuovi  metodi. 

Fili  Voi  volete  dillruggcrc  le  cofc  pii»  ricevute , l’ Algc- 
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bra  , cd  i nuovi  metodi  impugnando  . 

Dor.  Facciamo  da  buoni  mctalifici,  in  quella  guifa,  elio 
abbiam  fatto  della  Geometria  fintctica  , prima  1’  idea 
deli'  Algebra  , e poi  de’  nuovi  metodi  ; e vi  farò  chia- 
ramente conofcerc  , che  la  prima  è perniciofa  , c man- 
cante ; ed  i fecondi  non  falò  pernicio/i , ma  falli . 

Fil.  Ditemi  di  grazia  : quale  dunque  è l’ idea  , che  deli’ 
Algebra  dobbiam  fare  ì 

Dor . lo  nella  mia  mente  dillinguo  l’idea  del  difeorfo  ana- 
litico, dal  calculo  analitico,  c reputo  il  primo  men  na- 
turale, che  ’1  difeorfo  fintetico  , c d il  fecondo  perni- 
ciofo  % 

Fil.  Veniamo  ora  alle  pruove  . Spiegatemi  L’  idea , che_» 
dobbiamo  avere  dei  raziocinio  analitico  i 

Dor.  Gli  analitici , in  vece  di  procedere  ne’ loro  difeorfl 
dalle  cofe  note  alle  ignote  , come  fanno  gli  /inretici  , 
{oppongono  la  cofa  , come  fofle  fatta  , cioè  a dire,  co- 
me fc  il  problema  fofle  già fciolco  . In  virtù  di  quella.» 
ipotefi  poi  coniìdcrano  le  proprietà , che  avrebbe  il 
problema  , fe  fofle  fciolto  ; ed  in  quella  guifa  dedu- 
cendo femprc  da  una  condizione  , che  ritrovano  che 
doverebbe  avere  , 1’  altra  eh'  è conseguenza  di  quella^, 
concludono  , quelle  eifere  le  proprietà  , che  deve  ave- 
re , acciò  fiano  adempite  tutte  le  condizioni  domanda- 
te nel  problema  ; ed  in  quella  guifa,  fanno  la  cpflruzio» 
ne  , in  confeguenza  delle  proprietà  del  problema  , che 
hanno  trovato,  in  virtù  della  falfa  ipotefi  , che  hau 
polla  . Alla  perfine  il  metodo  analitico  c il  metodo  in- 
verfo  del  fintetico:  imperciocché  nel  fintcticola  men- 
te , paffando  dalle  cofe  note  alle  ignote  , prima  forma 
lacoftruzione,  di  poi  la  dimoftrazione  , indi  lacorfdu- 
fionc.  Nell’  analitico  fi  pone  prima  l’ipotcfi , foppo- 
nendofi  già  fatto  il  problema  , c dalla  fuppofizionej 
iì  ricava  l’equazione,  c dall’  equazione  il  loco  del  pro- 
blema, e la  collazione.  Quella  è Filotimo,  la  generale 
idea  del  raziocinio  analitico. 

Fil.  Ma,  a dirvi  il  vero,  quello  metodo  mi  fembra  inge- 
gno-: 
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gnofiflimo,  cmeno  intricato  del  fintetico  , perche  nel 
iintctico  voi  avete  d’  andar  brancolando  di  qui  , c di 
là  per  ritrovar  Jc  ignote  : in  vece  che  , in  quello  me- 
todo analitico  , con  un  fola  metodo  di  raziocinare  , ed 
a tutti  comune  , voi  ritrovate  il  luogo  del  problema. 
Oltr’  a ciò , quello  metodo  analitico  nè  meno  fi  oppo- 
ne al  fintetico:  imperciocché  in  quello  fi  fuppone,  che 
fi  fappia  la  Geometrica  fintetica  ; mentre  , quando 
voi  fupponcrc  fatto  il  problema  , avere  da  fapcrc  le-» 
proprietà  , che  deve  avere  ; le  quali  non  potete  cono- 
fcerc  fenza  fapcrc  la  Geometria  fintetica»  perche  quel- 
. le  proprietà,  che  fi  cercano,  fono  le  ftelTc  , che  Euclide 
ci  ha  infegnate. 

Dor.  Vcriflìmo,  Filotimo,  ed  io  non  niego , che’  1 razio- 
cinio analitico  ingegnofilfimo  non  fia  ; ma  dico  , eh' 
egli  non  è cosi  utile,  come  il  fintetico,  alla  mente  uma- 
na , a cagion  che  non  è tanto  conforme  al  naturale.» 
raziocinio  , quanto  lo  è il  fintetico  ; perche  i bam- 
bini non  cominciano  i loro  raziocini  dal  fupponere la 
cofa  fatta  , ma  procedono  fempre  dalle  cofe  note  allo 
ignote , come  in  quello  nollro  ragionamento  vi  hò 
detto:  Cosi,  feguendo  il  raziocinio  analitico , non  fi 
elercita  Filotimo,  il  naturale  difeorfo , ma  fi  efercita 
un  raziocinio  vero  fidamente  a cagione  , che  fon  ve- 
re le  proprietà  geometriche  , che  fi  fuppongono. 

fiL  L'  idèa,  che  mi  avete  data  del  metodo  analitico  c 
giuflifiìma  . Ditemi  ora  un  poco  ? come  dal  raziocinio 
analitico  ne  deducono  il  calculo  ; e perche  catello  cal- 
culo  è cotanto  pcrniciofo,  come  voi  dite 

Dtr.  Gli  analitici  fupponendo,  come  vi  hò  già  detto  , la 
cofa  fatta  , hanno  ritrovato  l’arte  ingcgnofifilma  di  de- 
nominare con  le  lettere  le  quantità , che  la  Geometria 
denomina  con  linee,  fuper/icie , c corpi-  Quella  si 
fatta  arte  fa  si,  che  le  quantità  di  diverta  Ipecie  fi  deno- 
minino con  un  fegno  a tutti  comune,  cioc,con  le  lette- 
re i in  quella  guifa  vengono  ad  atlracre  dalla  quantità  , 
fumana  mente,  affai  piu,  che  Euclide  non  l'allrae  z 
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impero iocchc  la  difegnano  con  fegni  piu  generali , ed 
appreftano  meno  ajuto  all’  immaginazione  , che  le  li' 
nee,  le  fupcrfìcic.cd  i corpi.  Quefi’arte  di  additare  eoa 
un  medefimo  genere  di  fegni,  cioè  con  lettere, le  quan- 
tità di  diverfa  fpecie  , fa  si  , che  gli  analitici  poffan_» 
fare  fopra  le  lectere  tutte  quelle  operazioni  , che_> 

1’  Aritmetica  c’  infegna  fare  ne  i numeri,  e ridurre  all*, 
ugualità  le  quantità  diverfe  ; perche  in  quella  guifa_» 
tanto  le  lettere  , quanto  i numeri  hanno  la  facultà  di 
defignare  tutte  le  diverfe  fpecie  di  quantità.  Per  efem- 
pio,come  voi  fapete,neH’Aritnictica  fi  fegna  col  nume- 
ro 4 il  quadrato  di  z , c col  numero  8,  il  cubo  di  a;  ed 
in  quella  guifa  il  quadrato , cd  il  cubo , quantunque  di 
diverfa  fpecie  , fono  fegna  ti  co  i numeri . Dell’  ifteflo 
modo  nell’  Algebra  fpeciofa,  il  quadrato  di  A fi  fegna 
A * , il  cubo,  A • ; laonde  col  medefimo  genere  di  let- 
tere, come  nell’Aritmetica, fi  fegnano  li  ftclfi  numeri; 
con  quella  differenza  però  fra  1’  Algebra  fpeciofa  , e_> 

1’  Aritmetica  f che  1’  Algebra  fpeciofa  dillingue  le  di- 
verfe potenze  , aggiungendo  alle  lettere  il  fegno  $ 
che  addita  le  potenze;  cioè  z quadrato,  ? cubo  Sic.  In 
vece  che  nell’Aritmetica,  4 è quadrato  di  a,  8 è cubo, 
&c.;  ma  con  tutto  ciò  le  lettere  nell’  Algebra  fegnano  • 
indifferentemente  tutte  le  diverfe  potenze  delle  quan- 
tità , ond'  è , che  le  lettere  fi  poffano  a calculo  , come 
i numeri,  ridurre,  ciò  che  fi  noma  1’ Algoritmo:  ed 
ecco  , Filotimo,  la  Geometria  ridotta  a calculo,  come 
I’  Aritmetica  , ficcome  voi  medefimo  non  ignorate-» , 
avendo,  per  quelchc  m’  avete  detto,  qualche cofa  llu- 
diaro  intorno  all’  Algebra  . 

fil.  Ma  fpiegaremi  ora  un  poco  , come  lo  efprimere  con 
generali  fegni  le  quantità  , cd  il  ridurre  a calculo  per 
mezzo  di  elfi  la  Geometria  , fia  cagione  , che  i pro- 
blemi geometrici  fi  rifolvano  per  calculo  in  quella  gui- 
fa , che  nella  Geometria  fintcrica  , fi  rifolvono  per  ra- 
ziocinio dedotto  dalle  cofc  note  all’ ignote? 

£#r.  Voi  lapetcjchc  quando  agl’amlitici  fi  apprefenta  la 
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foluzione  di  un  problenaa,e(fì  fanno  le  fequenti  quattro 
operazioni  cioè  : denominazione  , equazione,  riduzio- 
ne, e corruzione,  c polcia  la  finteli , o fia  la  corruzio- 
ne colla  dimoftrazione  : Sapete  altresì,  che  nella  deno- 
minazione altro  non  fanno  , che  denominare  ic  cofcj 
note  nel  problema  con  lettere  didime , come  fono  A , 
B,  C,  D,  &c.  -,  e le  ignote  con  lettere  diverfe  , corno 
fono  Y,  Z,  X,  &c.  Pofcia  voi  fa  pere  ancora  , che  fatta 
la  denominazione  fuppongono  per  ipoccft  il  pro- 
blema come  folfc  fatto,  c facendo  le  quattro  opera- 
zioni aritmetiche  fopra  le  lettere,  che  han  legnato 
nella  denominazione , per  lo  mezzo  de' fegm  , chcj 
cfprimono  il  piu  , ed  il  meno  riducono  all’  ugua- 
lità le  quantità  difuguali , e formano  1'  equazione  , la 
quale  altra  cola  non  e , che  dare  una  doppia  clpreflio- 
nc  a quello  , che  11  ricerca,  cioè  fare  , che  l' ignoto  di- 
venga uguale  ad  una  quantità  nota.  Ma  perche  il  mem- 
bio  dell’ equazione,  nel  quale  lì  contiene  la  quantità 
nota  , vien  fempre  mifchiato  di  alcuna  lettera  ignota  , 
fifa  la  reduzionc  , per  mezzo  delia  quale  la  quantità 
ignota  viene  in. tutto  uguale  ad  una  quantità  nota;  cosi 
il  calculo  , che  avete  apprefo  , vi  conduce  Pilotano  , 
coinè  in  cocchio  , a conofcere  il  grado  del  problema  ; 
perche  fc  c piano  h la  quantità  nota  non  palli  il  grado 
di  A le  e folido,  o loprafolido  afccndc  al  grado  di 
A *,  che  vuol  dir  cuho  , di  A che  vuol  dir  biqua-’ 
tirato,  c fino  al  infinito  j indi  fecondo  il  grado  al  qua-t 
ic  e afccfo  il  proplcma,fi  codruifce  per  il  folo  cerchio, 
e linea  retta  fe  c piano , per  cerchio,  c parabola  Apol- 
, loniana  fe  è cubo,  e per  i’  imcrfezionedi  altre  curve_» 
pi’u  compode  da  moderni  penzatc  , fc  afccndc  a piu 
alti  gradi . Potrei  dirvi  ',  Filotimo  , come  i problemi  , 
li  quali  afccndono  a folido,  e foprafolido  , alcune  voi» 
te  timangan  fulidi  , alcune  volte  il  abbalfuno  al  pia- 
no per  lo  mezzo  dell* cltrazionc  delle  radici , c per  lo 
mezzo  di  alzare  la  potellà  di  due  quantità  di  grado 
diverfe  , finche  vengano  di  grado  uguale  . Potrei  dir- 
vi 
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vi  ancora,  come  l’ ingegno/iflimo  Renato  Des-Car- 
tes, oltre  l’aver  trovato  il  modo  di  efprimere  in  linea 
le  radici  dell’ equazioni , abbia  per  lo  mezzo  della»» 
coftruzione  ridotto  a -quattro  fole  formolc  le  forroo- 
le  dell’  equazioni  piane  , ed  allo  Hello  numero  le  cubi- 
che , le  biquadrate  , c tutte  le  altre  , le  quali  erano  un 
numero  immenzo.  Potrei  dirvi  di  piu,  come  colle  lò- 
.le  mezze  proporzionali,  c colla  tril'ezionc  dell’  ango- 
-Jo,  pretendono  di  coflruire  tutti  i problemi;  ma  tutto 
quello  farebbe  inutile,  perche  io  non  voglio  infegnar- 
vi  1'  Algebra  , ma  folamente  additarvi  quello  , di 
che  ella  e mancante,  ed  i danni , che  arreca  alla  mente 
umana  , 

Fil-  Ditemi  prima  in  che  quella  è mancante  , perche  , a 
dirvi  il  vero , a me  Tempre  è paruta  1’  Algebra  una  via 
egualmente  comoda  , che  licura, 

Dor.  Per  primo  gli  algebrici  hanno  tanto  bifogno  d’  in- 
dolirla per  fare  la  denominazione  , quanto  li  /mie- 
tici nc  hanno  per  ritrovare  quelle  proprietà,  chej 
ad  eflì  fervono  per  la  foluzione  del  problema  ; perche 
fé  avviene  , che  un  algebrica  non  faccia  prima  benej 
idea  del  problema  ,e  non  fia  buono  Jfintetico  , per  mo- 
do , che  abbia  fatta  quella  idea  completo  de  1 limiti 
della  Geometria , che  vi  ho  infegnato  fare  ; efprimerà 
Con  lettere  fovcrchic,  c non  proprie, le  note,  e le  igno- 
te ; onde  poi  nel  progredii  del  Algoritmo  andarà  ten- 
toni cercandopcr  un  calcuio  fortuito  Ignote, che  l’ab- 
bifognano.  In  fine  vi  vuole  quella  cfprcffione  fortu- 
nata nel  denominare  , che  dicono  gl’  ìltcfli  algebrici . 

FU.  E quella  è la  cagione  , per  la  quale  veggumo  alcuni 
algcbriftt  far  certi  calcoli  lunghi , c fupcitiui . Ditemi 
ora  gli  altri  difetti  dell’  Algebra  . 

Dor.  il  grandiiluno  difetto  ocli' Algebra  confifle  nellc_> 
co/lruziom  , peicbc,  iiccomc  vi  ho  poc’  anzi  accenna- 
to, gli  algebrilli  co/lruifcono  l’equazione  cubica  colla 
interazione  di  cerchio  , c parabola,  la  quale  lega  il 
cerchio  in  tic  paliti , come  ha  fatto  Pappo  Aletondri- 
, jLl  z no, 
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no;  però  volendo  portare  all’ infinito  il  loro  metodo 
di  coftruire,  in  un  problema,  nel  quale  fi  richiedono 
cinque  medie  , immaginano  una  curva , che  Tega  il 
cerchio  in  Tei  punti,  e cosi  Tempre  fino  ali’infìnito  im- 
maginano curve  , che  legano  il  cerchio  in  punti  ugua- 
li in  numero  a i gradi  del  problema  , ed  uno  di  pi'u  ; 
ma  quefia  via  e in  tutto  mancante  , perche  quella  cur- 
va, che  s' immagina,  non  fi  può  in  alcun  modo  deferi- 
vcre,  c con  ciò  non  ha  le  proprietà,  che  Renato  Tafic- 
gna.  Alla  perline  non  vale  per  la  collruzione  de' pro- 
blemi , perche,  come  vi  ho  detto,  il  geometra  nella-» 
dimofirazione  deve  a Te  proponete  per  ogetto  il  vero 
unico,  e nella  cofiruzionc  la  piu  lemplicc  operazio- 
ne , come  è la  linea  retta  , ed  il  cerchio  ; ond'  c , che 
quando  l’Algebra  coftruifce  i problemi  foprafolidi , 
ella  e fcnfibilmcnte  mancante  : Filotiino  , errore  pro- 
duce errore,  e quindi  è , che  le  curve  , perche  non  fi 
coftruifcono  coi  rigore  da  Euclide  prcfcritto,  fi  vede  , 
che  quando  fi  vogliano  moltiplicare  all’  infinito  , la-» 
cofiruzionc  viene  più  intricata  , c 1’  errore  piu  mani- 
fefio , ciò  che  non  avviene  della  linea  retta  , c del  cer- 
chio, le  quali  fino  all’ infinito  mantengon  Tempre  la^ 
medefima  /implicita  .* 

FU.  Ah  ! quefia  c la  cagione, per  la  quale  gli  algebrifii,  Ju- 
fingando  il  lor  proprio  genio,  a/Tcntano  per  maflim«_, 
che  niente  importa,  che  una  curva  non  fi  po/Ta  coftrui- 
rc.tna  che  bafia  intenderne  le  proprietà;  laonde  per  efli 
la  medefima  coTa  è una  curva  compofia,  che  una  linea 
retta, 

Dot.  Appunto  Filotimo  , e quindi  è,  che  gii  algebrifii 
non  Tanno  pi'u  veruna  differenza  fra  il  p:'u  » e meno 
femphee  , fra  quel  che  è utile  in  pratica  , c quel  che^ 
niente  ferve , per  modo  che  tolgono  in  tutto  alla  Ma* 
rematicail  preggio  di  ridurre  all’  atto  le  Tpeculazioni  ; 
c quindi  veggiamo  , che  gli  algebrifii  han  trafandaca 
1*  ufo  di  far  la  finteli , c nella  foluzione  di  un  proble- 
ma Vi  fod disfanno  con  un  jatis  libi  mattna  fuppedn*~ 
• bit  : 


Digitized  by  Google 


O- 1 A L « G O IL'  i6y 

bit: ma  acciò  meglio  vediate  quanto  fia  mancante  l’Al- 
gebra nella  cofiruzione  de’  problemi  fohdi , e fopra- 
folidi , a cagione  , che  gli  algebrici  moltiplicano  lc_> 
curve  all’  infinito  , offervate , che  non  avviene  lo  flcf- 
fo  nclli  problemi  numerici,  ne  i quali  1’  Algebra  è uti- 
le , perche  in  quelli  non  vi  è di  coflruzione  bifogno  ; 
onde  trovato  per  lo  mezzo  delle  lettere  il  valore  di 
una  quantità  uguale  a i numeri  ignoti , che  fi  cercano’, 
fi  ritrova  fciolto  quel  problema  , il  quale  non  fi  fareb- 
be rifoturo  per  la  finteli,  come  fi  olferva  ne  i probic- 
mi  di  Diofanro* 

F(t.  Dunque  voi  Signor  Doria  impugnate  quefle  cupi 
re  , delle  quali  fi  fervono  nelle  coflruzionì  gli  alge- 
brici , perche  non  fi  poflbno  deferrvere  geometrica- 
mente ì ma  la  parte  nobile  della  matematica  è femprej 
fiata  riputata  la  fpeculativa  ; perciò  quando  la  mente.» 
contempla  le  proprietà  collanti  di  una  curva,  ella_» 
efercitain  quella  quel  raziocinio  ,chcè  il  nobile  ,cd  il 
folo  vero  frutto , che  dobbiamo  trarre  dalla  Gcomc- 

if  tri»,  e niente  importa, che  non  li  polTa  dcfcriverc  quella 
tal  curva  , della  quale  ne  conofciamo  le  proprietà  : poi». 

i a dirvi  il  vero , chi  deferive  una  linea  retta  perfetta- 
mentc . 

por.  Dùnque  i problemi,  che  Euclide  ci  infegna  , fono 
fuperflui , e ballavano  i teoremi  ; ovvero  infognando- 
ci elfo  i problemi,  poco  importava,  che  ce  l’infcgnaf- 
fe  defcrtverc  con  modo  cosi  fcmplicc,  che  in  pratica 
altro  non  mancafle  , fe  non  quello,  che  dipende  dalla 
infermità  de’  noflri  fenfi  , come  avviene  della  linea_» 
retta  , e del  cerchio  ; in  fine  1’  utile , che  la  Geometria 
arreca  alle  arti  non  è da  porli  in  conto  . Ma  volete  ve- 
dere quanto  èllrana  quella  maflfima  de’fignori  moder- 
ni ì Tappiate,  che  le  curve  giuramento  a cagione  , che 
non  fi  deferivono  col  rigore  de  i pullulati  di  Euclide.» 
non  hanno  le  proprietà,  che  li  fign.  moderni  geometri 
ic  alfegnano,  ed  io  or  ora  ve  lo  dimoflrerò  . Oh  Fi  lott- 
ino» si  fatti  fentimenti , come  fon  quelli  di  pretende  re* 
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che  li  a in  tutto  ^ana  la  cottruzione,fono  troppo  ftrani. 
]Voi  fumo  giuftameme  caduti  nell' eccedo  oppofto  tu» 
quello, nel  quale  cadono  gl;  feolaftici;perche  quelli  rap- 
prefemano  la  Geometria  come  feienza  meccanica  , c_> 
perciò  1‘  hanno  daila  P liofoba  difgiunta  , e li  moderni 
la  rapprefentanocome  una  feienza  puramente  attratta. 
Filotimo , le  fpeculazioni  fono  la  parte  nobile  della.» 
mente  umana  , ma  fono  altre»!  inutili  tutte  quelle 
fpeculazioni  , che  ad  utile  ufo  non  lì  riducono.  Vo- 
lete pili  . 1 la  Metafifica  fletta  , l’ ogetto  della  quale  di- 
manda le  p>'u  pure  fpeculaztoni , che  po(Ta>mai  fare  Isu* 
aliente  umana.,  mente  vaierebbe , (e  da  quella  non  fi 
dcducettero  la  Morale , la  Legge,  e la  Politica , le  qua- 
1 i fono  come  coro! lari ) di  quella . 
fil.  Voi  mi  flringctecon  affai  forti  r2gioni;tna  finalmen- 
te vi  dirò  in  difefa  degli  algcbrifti , eh'  etti  li  fervono 
di  quelle  curve  non  per  altro,  che  per  nccelfità,  perchè 
4 problemi  di  gradi  fu pcriori  non  fi  potTonocoltruire.; 
con  la  linea  rata  , e col  cerchio  . 

.Dor.  In  queflo  li  compatirei,  ma  non  poffo  rolcrarc,  che 
ammettano  per  geometriche  le  collruzioni  compotte , 
c vietate  da  Euclide,  ciò  che  ne  meno  fece  Archimede, 
ne  Pappo  ; perche  fe  Archimede,  e Pappo  lì  ferviro- 
no  delle  curve  nel  problema  delle  due  mezze -propor- 
zionali , non  perciò  dittero,  che  la  di  loro  cottruzione 
era  perfettamente  geometrica,  ne  moltiplicarono  il 
difetto  delle  curve  lino  all'infinito,  confidcrando  cur- 
ve infinite,  le  quali  mai  fi  poflòno  deferì  vere  , corno 
han  fatto  i moderni . 

FiU  Ma  come  avevano  a fare  per  iìiperar  gli  amichi , a i 
quali  vogliono  in  ogni  modo  far  la  guerra  ì 
Dcr.  Doveano  dar  corpo  all*  ombre  « come  han  fatto,  e 
far  riputare  per oofe alriflimc quelle,  che  gli  antichi 
han  certamente  rifiutate  per  difettofe  , cd  inutili . 

FU.  Oh  Signor  Doria  , lo  aver  trovate  taotc  curve  fupc- 
riori , colle  quali  fi  coflruifcono  i problemi  iolidi,  e_» 
ibprafolidi fino  all’infinito,  • che  -almeno  moli rano 

come 
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come  fi  dovcrcbbero  cofiruircfc  fi  potette,  volete  che 
fi  conti  per  nulla? 

Por,  E fé  io  vi  farò  vedere , che  fi  cofiruifcono  con  la_* 
femplice  linea  rcru  ».  allora  che  direte  ? 

F‘l.  Attendo  con. impazienza  di  veder  quello  che  dito; 
ma  concludiamo  ora  in  breve  quello,  che  (opra  l'Alge- 
bra avere  detto  ..  Voi  trovate  1’  Algebra  in  due  cofo 
mancante , cioè  nella  denominazione,  nella  quale  non 
vi  c una  via. generale,  c nella  corruzione  de  i problemi 
folidi , c fopcafolidi la  quale,  al  vottrodirc,  none 
geometrica  , c mente  vale  per  la  pratica  .. 

Z>or.  Nofcilotimo.  lo  ritrovo  il  calculo  analitico  ancor 
mancante  in  ciò  che  s'attiene  al  difeoprire  general- 
mente la  natura  delle  proprietà  geometriche  ; ed  ecco 
come  . Per  la  via  del  calculo  fi  ritrovano  Tempie  pro- 
prietà , le  quali  puole  avvenire , che  fiano  generali  , c 
che  iiano  particolari , ma  gl’  algcbrilti  non  pedono 
mai  dimoltiare  per  calculo  analitico  fc  quelle  proprie- 
tà fian  generali , per  modo  che  fi  ritrovino  Tempre  le 
ItclTe  fino  all'  infinito  ; ond'  è , che  il  metodo  anali- 
tico è un  metodo  fortuito e cafualc  . Ma  quello  ve 
lo  dimofircrò  chiaramente  nell’  «.Tempio  di  quello  >, 
che  gl’  algcbrifli  han  fatto  nelle  curve  , quando  vi  di- 
m ftrerò  le  propufiziom  del  mio  Nuovo  Metodo. 

fi/.  Oh  . Voi  volete  dillruggcr  I’  Algebra  , le  cui  ve  , O 
tutta  la  moderna  geometria  ; ma  con  tutto  ciò  gl’  al- 
gebrici trovano  Tempre  delle  proprietà  per  la  via  d’uii 
calcuno  , che  diletta , c non  so  come  voi  vogliate.»  , 
che  apporti  tanto  danno  alla  mente  umana,  quanto  è 
quello  , che  voi  dite  .. 

X)or.  be  voi  Pilotimo  avete  fatta  bene  I’  idea  del  vero,  cj 
del  falfo,  c dtl  modo  come  quella  dal  la  Geometria  lin- 
tetica  fi  deduca,  non  provarcte  molta  dilficultà  ad 
intendere  i danni  , che  l'ufo  dell’  Algebra  fpcciola  ar- 
reca alla  mente  umana;  imperciocché  non  la  tiovurc- 

tc  efllrc.  come  la  Geometria  lintcttca,  la  vera  dilcipliua. 
della  mente  umana  , ma  la  troycrrctc  clkie  una  inven- 
zione 
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sione  fatta  per  comodo  di  quelli  , che  non  hanno 
molta  forza  per  foftener  la  fatica  di  un  lungo , ma  uti- 
le raziocinio.  Alla  perfine  , Filotimo,  troverete  eflcr 
1’ Algebra  il  feme  , dal  quale  lì  producono  molti  falli 
dotti,  c pili  di  quella  conofceretc  eflcr  pcrniciofi  al- 
cuni  nuovi  metodi  da'  moderni  inventati . 

FU.  In  forama  voi  vi  opponete  al  facile  , Signor  Doria_>, 
c con  ciò  vi  fate  incontro  all' amor  proprio  di  tutti, 
perche  gli  huomini  amano  di  accordar  l’utile  col  facile. 

•por.  Sì , ma  bifognerebbe  , che  la  fapienza  foflc  a gui&_» 
di  qualche  donna  > la  quale  facilmente  li  arrende  a chi 
con  poco  travaglio  la  cerca  , ma  la  fapienza  c per  fua^ 
natura  difficile  Fiiotimo,  perche  la  mente  umana  è 
troppo  nella  materia  fcpolta  , ond’è,  che  vi  lia  , come 
hovvi  detto  , di  molta  forza  di  raziocinio  bifogno  per 
folle  varia  da  quella,  e la  Geometria  fintetica  è quel- 
la fola , che  la  dirozza , c la  d.ifciplina  . 

FU.  Or  via  non  ci  dilunghiamo  un  altra  volta  in  di- 
Icorfi  metafiliei,  ma  narratemi  li  danni, che!' Algebra 
arreca  alla  mente  umana . 

&>r.  Avete  veduto  Filotirao  , che  il  raziocinio  analitico 
non  è conforme  a qu  :l  difeorfo  , che  la  narura  ha  nella 
mente  umana  inferito  ; avere  veduto,  che  quando  li 
Vogliano  ridurre  alla  praticale  proprietà,  che  per  lo 
mezzo  del  caiculo  lì  ritrovano  , ella  manca  nelle  co- 
rruzioni ; e poflo  ancora  dirvi  a buona  ragione  ,chc 
le  curve  Apollonianc,  lcqualichiamano  geometriche, 
non  hanno  le  proprietà, che  fc  le  affeg  nano, perche  non 
li  deferì vono  da  punto,  a punto. 

FU.  Oh  Signor  Doria  che  dite  ! di  grazia  lafciamo  que- 
lla materia, e narratemi  piu  in  particolare  i danni,  che 
l’ufo  dell’Algebra  arreca  alla  mente  umana . 

Dot.  Acciò  meglio  conofciate  i danni,  che  l'ufo  dcil’  Al- 
gebra arreca  , vi  farò  ora  vedere  , che  tutte  le  quali- 
tà della  mente  umana,  le  quali,  come  vi  ho  detto , 
vengono  dalia  Geometria  fonetica  perfezionate  , coll’ 
tifo  dell'  Algebra  flou  H efercuauo  j c che  ila  così  . Per 
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primo  , coll’ ufo  dell’ Alcgbra  fpeciofa  la  mente.» 
non  coltiva  il  naturai  raziocinio,  che  e quello  di  pro- 
cedere dalle  cofe  note  alle  ignote.  Per  fecondo  non  fi 
fà  indufiriofa  , perche  fi  trova  col  pratico  calculo 
quello  , che  dovrebbe  trovarli  pei;  lo  mezzo  del  ra- 
ziocinio. Per  terzo  non  fi  dilata  ia  capacità  della  men- 
te , perche  le  idee  complcflc  , ch’ella  deve  fare,  fi  fan- 
no per  lo  mezzo  delle  operazioni  aritmetiche  ; ond'  e, 
che  la  niente  non  le  può  mai  contemplare  come  pro- 
prie , non  riconofccndole-come  figlie  del  fuodifeorfo, 
ma  del  calculo  . Per  quarto  la  mente  non  divicn  forte, 
perche  non  hadimefiicrc,  nella  contemplazione  di 
una  dimofirazione  , di  aver  femprc  prcfentc  una  lunga 
carena  d'illazioni,  e d'immagini, come  nello  fiudio  del- 
la Geometria  fintetica.  Per  quinto  non  diviene  efatta, 
e minuta  , perche  non  contempla  ella  a parte  a partej 
le  illazioni , e nel  cofiruircnon  ufa  il  rigore  geome- 
trico . Per  fello  la  mente  non  fi  efercita  all’  invenzio- 
ne , perche  fi  riceve  per  invenzione  quella  , che  il  cal- 
culo pratico  fomminifira  , e non  quella , che  la  men- 
te ritrova  per  lo  mezzo  del  Tuo  difeorfo  . E per  ul- 
timo non  fi  accoftuma  la  mente  a conoscere  il  vero 
in  genere  , a difiinguere  il  vero  dal  falfo  ne  1 partico- 
lari , ed  a formar  filicina  lopra  le  cole  tutte  ; perche 
la  mente  non  contempla  ne  i calcuii  quella  unità,  che, 
nelle  dimollrazicni  fintctichc , fi  ma  ni  fella  a elusa 
meditare  fopra  quelle  : alia  perfine  1’  Algebra  non  c> 
come  la  Geometria  fintetica  , la  vera  dilciplina  della 
mente.  Oltre  a tutto  quello  da  me  detto  intorno  a i 
danni,  che  arreca  alla  mente  il  calculo  analitico  , che 
nell’  Algebra  fpcciofa  fi  pratica,  c da  confidcrarlì,  che 
1’  Algebra  fpeciofa  , non  difccndendo  nelle  coftruzio- 
ni  ciuccamente  a i particolari,  Anne  vi  hò  poc'anzi 
detto,  non  fomminifira  l’ invenzione  d’  alcun  proble- 
ma utile  alla  Geometria . 

FU.  Ma  gli  algcbnili  luppongcno  Tempre  } che  prima.*  . 
iiiìa  lludiata  la  Geometria  fintetica  2 • • > 
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Xwr.  Si , per  erudizione , e per  quanto  ferve  all’ufo  dell' 
Algebra  ; ma  quella  meditazione  , che  da  buon  metafi- 
lico» fopra  la  Geometria  fintetica  , io  hà  fatta  a voi 
fare;  e quell’  efercizio di  feioglier  problemi,  ed’  in- 
ventare , che  vi  ho  dimoilratoelfer  neceflario  per  di- 
venir vero  geometra  , lo  reputano  fuperfluo  , e lo  fan- 
no ne  calculi  analitici  per  maggior  facilità  . 

fi/.  Ma  per  ricercare  il  facile  , a me  fembra , che  abbia- 
no ragione . 

X>or.  Non  fi  deve  cercare  il  facile  quando  è dannofo,  co- 
me io  vi  ho  dimofìrato  : in  prova  di  ciò  vi  riferirò 
Filotimo  una  cofa,  che  narra  Piatone  nel  Fedro, 
la  quale  è in  tutto  a propofito  al  difeorfo  » che  ora_» 
facciamo.  Platone  nel  Fedro  narra  , che  Theuth  in- 
ventore delle  lettere.»  andò  a trovar  Thamo  re  di 
Tcbbe  , acciò  approvale  la  fua  invenzione  , per  co. 
municarla  agli  Egizzij,  dicendo,  che  quella  avrebbe 
refa  pili  dotta  quella  nazione  : ma  Thamo  li  rifpofe , 
che  gl’  inventori,  come  appalfionati  delle  proprie  in- 
venzioni, non  fono  mai  giufli  giudici  dell’  utile  , o del 
danno  , che  arrecano  agli  huomini  le  loro  invenzioni. 
Voi  fietc  inventore  delle  lettere  , dille  egli  , c l’amo- 
re , che  avete  alla  volìra  invenzione  vi  trafporta  ad 
attribuire  a quella  un  effetto  tutto  diverfo  da  quel- 
lo, che  produrrà  ; perche  l’ufo  delle  lettere  rende- 
rà gli  buomini  piu  negligenti  ad  imparare  a cagione  , 
che  dandoli  tutti  a quei  legni  citeriori,  e fcnfibili,  non 
fi  affaticaranno  piu  d’  imprimere  nella  lor  mente  le 
cole;  ond'  è , che  voi  avete  trovato  un  rimedio  ,che 
difpcnfa  gli  huomini  dall' obbligo  di  tenere  fcolpite_> 
nella  memoria  le  cofc  , cd  in  quclta  guifa  voi,  aiutan- 
do la  reminifeenza  con  quelli  fegni  fcnfibili , rendete 
pigra  » e debole  la  fcemoria  , c fomminillrhte  a i vo- 
liti difcepuli  un  modo  per  comparir  dotti , fenz'eflerlo 
in  effetto . 

fìl.  Ma  ditemi  un  poco  ì Come  voleva  quello  Thamo  , 
„ che  gli  huomini  trainandalfero  a poderi  le  memorici 
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de  i fatti  fenza  1’  ufo  dell'  alfabeto  ì c come  fenza  quel-' 

10  avcrcflimo  noi  avuto  notizia  delle  arti , c deJlcj 
fcienze  , che  han  faputo  i noflri  maggiori  ì Certamen- 
te il  fentimcnto  di  Thamo  a me  femòra  firavagantc! 

Dor.  Quella  voftra  richiefia  potrebbe  far  si , che  noi  en- 
trallimo  in  un*  altro  ragionamento  , e perciò  ci  dilun- 
gammo dal  nofiro  propofito  * con  tutto  ciò  voglio 
darvi  di  quello , che  richiedete  un  picciol  faggio , col 
quale  vi  mofirerò  ancora  pili  evidentemente,  coll* 
efempio  del  fcntiinento  di  Ihamo  , quanto  ila  l’Al- 
gebra alla  niente  umana  pcrniciofa. 

FU.  Di  grazia  fvelatcmi  quello  mifiero  ì 

Dor.  Gli  huomini  di  quei  primi  fecoli  credevano , come 
in  vero  è , che  la  memoria  de' fatti  fi  confer vaile  pili 
tramandandola  dalla  memoria  de’ padri  a quella  de’ 
figli,  che  confervandola  nfc  1 ferini , li  quali  con  l’ in- 
vafione  de’  popoli  conquifiatori , c colle  difiruzioni 
delle  città , che  per  altre  cagioni  avvengono  , a lungo 
andare  fi  perdono.  Eran  poi  li  padri  diligcntifiìmi 
nel  narrare  a i figli  li  fatti  de  i loro  anteccllori , c ciò 
perche,  non  avendo  1'  ufo  delle  lettere  , non  avevano 

11  comodo  di  ricorrere  a i feruti,  quante  volte  lì  tuffe- 
rò de  i fatti  dimenticati  ; perciò  privi  di  quella  si  fatta 
comodità,  confcrvavano  non  negli  archivj , come.» 
noi  , ma  nella  loro  m.emoria  ermamente  le  relazioni 
de  i fatti  paffati.  Per  quello  poi,  che  s’  attiene  alle  arci, 
il  padre  cfaitamcntc  le  tnfegnava  a i figli;  quello  sì  fat- 
to modo  praticano  ancor  oggi  con  molta  utilità  i ci- 
ncfi  : cd  in  vero  e ccrtitfimo  , che  le  arti  non  fi  poffo- 
no  da  i ferirti  apprendere  in  quella  guifa , che  s’ impa- 
rano dulia  voce  viva  , e dalla  pratica  dell’  artefice  ; c 
la  cagione  di  quello  c , che  i modi  di  pcnfarc  , cioè  le 
forme  delle  menti  degli  huonnni  fono  tanto  diverfe, 
quanto  fono  diverfe  le  forme  ni  tutu  i voltijond  e, che 
da  ciò  nc  avvenga  , che  gli  bucatini  intendan  le  cofc 
piu  fecondo  1j  torma  della  lor  mente  , che  fecondo  U 
bornia  della  mente  di  chi  le  fcrive.  In  fine  gli  huomini 

M m z 


Digitized  by  Google 


xjQ  Dialogo  li. 

noa  s‘  intendono  l'un  l’altro»  fé  non  il  ritrovano  dalla 
natura  formati  di  menti»  le  quali  abbiano  ne  i modi  , 
c nelle  profondità  di  penfare  una  certa  fimilitudinc  \ 
cd  oltre  a ciò,  fe  non  hanno  fatto  l' iddio  abito  di  pen- 
are fopra  le  medefime  materie  ; e ciò  perche  la  mente 
piu  facilmente  acqutfta  gli  abiti  di  penfare  fopra  lc_> 
aliatene  particolari  » che  quella  facultà  di  didinguere 
il  vero  in  genere  » che  la  fa  indifferentemente , e con 
Scurezza  conofcerc  ogni  vero  » che  a lei  ii  apprcfenca, 
Qualunque  fiala  materia  , che  quel  vero  abbia  per  og. 
getto.  Quello  1*  hò  io  fpcnmentuto  nel  mio  Nuovo 
Metodo  -,  perche  non  si  todo  i moderni  matematici 
han  veduto  1 cubi  terminare  alla  retta  » che  non  haru» 
faputo didornaiiì  dall’  abito  di  mente»  che  avevano 
fatto  a considerarli  nelle  curve  » e non  han  faputo  in- 
tendere le  mie  dunollrazioni.Ora  da  quella  si  fatta  di- 
fpolizione  di  mente»  ed  analogia  di  forme  di  penfare» 
che  c necdfaria  acciò  gli  huomini  intendano  le  cofc  da 
altri  fcrute.nc  avvieue,che  tutti  gli  huomini  ben  fpef- 
fo  la  medeiiina  coQ  feruta  diverfamcntc  intendano  ; 
c quindi  è,  che  veggiamo,  che,  per  molto  che  chiara- 
mente una  cofa  Zia  feruta,  non  mai  vada  efente  da  una 
modruufa  diverlità  d' interpretazioni , che  gli  huo mi- 
ni a quella  danno  , tutte  fra  loro  diverfe  , fecondo  che 
fondiverfc  le  forme  delle  menti  di  quelli , che  la  ilu- 
diano  » e quindi  nafeono  tanti  comenti , tante  critiche 
fopra  le  fentenze , fapra  i fatti , e fopra  le  arti  degli  an- 
tichi , quanti  fon  quelli , che  nel  Mondo  olfevviamo  , 
e che  han  riempito  con  raolìruofo  numero  di  volumi 
le  biblioteche . in  Ciò  che  riguarda  poi  le  feienze,  fe- 
guivano  quelli  antichi  huommi  una  magior  fimplici- 
tà  , che  noi , ed  erano  come  i primi  romani  -,  li  quali 
tutta  la  loro  feienza  nelle  leggi  delle  dodici  tavole.» 
avevano  epilogata  , per  modo  che  ogn’  un  poteva  nel- 
la fua  memoria  fcolpirle  , c ritenerle , ficcome  faceya- 
no>  in  quella  guifa  con  aliai  magior  lìmplicità,  che  noi» 
vivevano»  e con  tutto  ciò  non  traforavano  ^memo- 
ria 
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rra  de’fatti  de  i loro  maggiori,  non  mancavano  dellej 
arti  neceffaric  alla  vita»  e non  ignoravano  le  leggi  » 
che  al  buon  collume  conducono  ; efcrcitavano  i buoni, 
e forti  abiti  dalle  leggi  preferito  , li  quali  fon  quelli  , 
che  formano  1’  oneflo,  e virtuofo  cittadino  , c non.* 
erano  turbati  dalle  nojofe  difpute , dalle  vane  intet- 

* prelazioni  delle  leggi  , c dalle  conrefe  fra  elfi:  ama- 
vano quelle  leggi,  che  folo  conofcevano,  e nelle  quali 
flava  riporta  l’ elfenza  della  loro  libertà  ; e fcarchi  di 
privata  ambizione  , c fra  di  loro  in  Itretta  unione  con» 
giunti  , fedamente  a rifpingere  la  rapacità  , e la  violen- 
za de’  vicini , il  valore  , cd  il  coraggio  impiegavano  . 
Quella  era  la  felice  vita  di  quei  virtuoli  huommi  , Ia_> 
quale  , come  vedete  Filotimo,  era  prodotta  dailafem.- 
plicità  delle  leggi , c dall’ amore  verfo  quelle  , che  la_* 
prudenza  de’ padrj  iiiltillava  nel  cuore  de’  figli . 

fil.  Veramente  grandi  erano  gli  effetti,  che  quello  fen^ 
rimento  di  Thamo  produceva  nelle  repubbliche  : ma 
fe  noi  eleggiamo  quello  Thaino  per  giudice,  egli  non 
fo'o  diflruggcrà  l'Algebra,  ma  la  vollra  Geometria. 
America,  la  Metafilica  , cd  ogni  altra  fetenza  anco- 
ra; perchè,  fe  egli  non  voleva.  1’  alfabeto,  ne  meno 
vorrà  le  figure  geometriche  ; e fenza  le  figure  geome- 
triche, non  sò  come  fi  polla  apprendere  la  Geometria, 
perche  immaginare  tutto  quello  umnenfo  numero  di 
ligure,  e mandare  a memoria  rutta  quella  lunga  catena 
di  propofizioni , mi  femDra  un  opera  fupcnorc  allo 
forze  della  mente  umana. 

fior.  Egli  non  avrebbe  proibito  , come  voi  dite , Ja_, 
Geometria  fintetica  , ina  avrebbe  proibito  l’Algebra; 
perche,  fe  ben  vi  rammentare,  Thamo  credute  l’in- 
venzione delle  lettere  pcrniciofa  a fola  cagione  , cho 
col  comodo  , che  quella  apprella  , gli  huomim  non 
aurebbero  piu  fatto  ulo  delia  memoria  ; ma  10  vi  ho 
111  idrato  , che  nello  Audio  della  Geometria  America, 
nell'  irteffo  tempo,  che  A ordina  , c A alfìna  il  razioci- 
nio, iicfcrcita,  e fi  fortifica  là  memoria,  cJ'iminagi- 

nazio- 

. » . 


Digitized  by  Google 


278  Dialogo  IL 

nazione:  cosi  dunque  Thamo  avrebbe  proibito  l’Alge- 
bra, nell’  ufo  della  quale  gli  huomini  fegnano  fopra  la 
carra  quelle  illazioni, e quei  difcorfi.che  nella  Geome- 
tria fintetica  fono  collrcui  di  fempre  tenere  prefentt 
alla  loro  memoria  per  poter  intendere  la  conclufio- 
ne  ; ma  non  avrebbe  proibito  la  Geometria  fintetica  , 
la  quale  ordina  , e difciplina  il  raziocinio . Alla  perfi- 
ne Thamo  non  condannava  il  buon  raziocinio  , il  qua- 
le è nccelfario  per  la  buona  condotta  dell’  huomo  , cj 
della  repubblica , ma  condannava  fidamente  quelle.» 
invenzioni,  che  rendono  pigra  la  memoria  , e 1 intel- 
letto; e che  fia  cosi . Olfcrvate  Filotimo , che  il  gran 
predio,  che  all’Algebra  » moderni  attributfcono  , 
e quello  ftelfo , che  Thamo  credeva  effere  il  gran 
danno,  che  le  lettere  arrecano  alla  mente  umana; 
imperciocché  la  chiamano  le  SoHlagemcnt  de  la  mem$~ 
rie  , e fono  giorni  a tale  , che  rapprefentano  la  memo- 
ria , come  una  potenza  inutile  a noi  dalla  natura  finn* 
miniftrata . , 

Ti/.  Ma  quello  Thamo  mentre  riputava  pcrniciofo  1 al- 
fabeto , vopo  è , che  crcdelfc  ancora  le  feienze  inuti- 
li, c perniciofe  alla  repubblica:  imperciocché  egli  è 
imponìbile  , che  fenza  1*  ufo  delle  lettere  fi  poflano  le 
feienze  apprendere  ; ed  in  vero  come  può  la  mente.» 
umana,  fenza  fognare  i fuoi  difcorfi,tupplire  a quella^ 
lunga  catena  di  meditazioni  1'  una  dall'altra  dipende»? 
ti,  che  la  Geometria  , c la  Mctafifica  addimandano? 
per.  Thamo  credeva  forfè  perniciofe  le  lettere  alle  re- 
pubbliche del  fuo  tempo  , perche  di  pochitìimo  nu- 
mero d’ huomini  fi  componevano  , per  modo  che  il 
principe  piu  al  padre  di  famiglia  , che  al  monarca  fi 
aflbniigliava-  Per  quelle  sì  fatte  repubbliche  noru# 
era  d’ vopo  di  un  legislatore  fìlofofo  ; perche  le  po- 
che , c femplici  leggi , giunte  a buoni  abiti , erano 
reggerli  fulficiemi  ; ma  quando  poi  la  repubblica  am- 
pia , c diikndc  i fuoi  confini  per  molto  ipazio  di  do- 
minio , quella  naturale  prudenza,  eh’  eia  lullìcicntca 
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governarla  in  angufti  confini  riftrctta,  è forza  , che  in 
iìlofofia  lì  cangi , c che  il  Senato  di  faggi  mecafìfìci , e 
pratici  tutto  ad  un  tempo  fi  componga  r impercioc- 
ché fra  gli  huomini  in  molto  numero  uniti  le  pacio- 
ni fi  moltiplicano,  fi  dilatano,  e fi  accrefcono  all’  infi- 
nito ; onde  facendoli  la  repubblica  piu  comporta,  è ne- 
cellario  in  molti , e diverfi  ordini  dividerla  , e pofeia 
quegli  orami  tenere  fra  loro  uniti  per  lo  mezzo  delle 
leggi  ferii  te , dipendenti  da  quella  morale,  che  da' 
femplici , e naturali  principi  non  fi  ricava  , ma  dalla 
Mei  .tìfica  fi  deduce  ..  Alla  perfine  v’è  bifogno  di  Sena- 
to,o di  principe,  che  fia  filofofo,  e legislatore  in  quella 
guifa,  che  nella  mia  Vita  Civile  ho  divifato;  cosi  dun- 
que è da  crederli  , che  Iharoo  avrebbe  permeilo  a llc_> 
grandi  repubbliche  non  folo  1’  alfabeto  , ma  le  feien- 
zc  rune.  Egli  non  è però  già  , che  ficcome  la  vera_> 
feienza  e necdfaria  alle  glandi  repubbliche , la  falla_> 
non  fia  ugualmente  alle  grandi , che  alle  piccioie  per- 
niciofa  ; imperciocché  introducendo , come  vi  hò  det- 
to poc’anzi,  le  lettere  ma L’ intefe,  quelle  moftruofo 
difpute  dalla  fofiitica  prodotte*  quelle  quafi.  infinito 
critiche  , e diverfità  d’ interpretazioni  , e di  pareri  in- 
torno alle  cofc,  che  fi  leggono,  la  fehicra  de  i letterati 
diviene  appunto  come  farebbe  un  tfercito  mal  difei-  „ 
plinato  , nel  quale  ogni  foldato  voltile  da  le  lìdio  fare 
i Tuoi  particolari  movimenti  , e con  ciò  rompere  quel- 
la concordia,  che  è 1’  anima  ugualmente  degli  clcrciti 
che  della  civile  focictà . Che  ciò  fia  vero , Filotìmo 
mio  fappiatc  » che  uno  de’  fegni  piu.  valevoli  ad  in- 
dicar la  caduta  degli  iniperj  * e delle  repubbliche  è i‘ 
abbondante  numero  de’  letterati , e de  libri  ; perdio 
la  perfezione  non  potendo  mai  Ilare  nel  gran  numero  , 
è forza  , che  delia  gran  moltitudine  di  letterati  mol- 
ti di  erti  fiati  falli  , e che  il  gran  numero  de'  libri , 
che  producono,  mutili,  o pcrniciofi  -,  dalla  qual  co- 
fa  poi  ne  avviene,  che  quando  le  repubbliche  fono 
giornea  quello  si  fatto  abufo  , nafeano  quelle  contra- 
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dizioni , ediverfità  di  pareri  , che  poc*  anzi  vi  fcòdet- 
ro  i ed  in  confeguenza  di  ciò , le  menci  de’  popoli  di- 
videndoli fra  di  loro  , e confondendoli , divengano  va- 
rie ,cd  incollami  nelle  loro  mafiìme  ; perdano  l'unità 
de  i fenrimenti  nella  Religione,  c nelle  leggi , e l’ ar- 
monia della  repubblica  confondendoli  , finalmente  la 
repubblica  pertica  . Cosi  dunque  io  penfo  , che  1 hamo 
gran  hlofofo  avrebbe  proibito  al  luo  picciolo  princi- 
pato le  lettere  , come  a quello  non  nccdfarie  , c come 
quelle  , che  lo  potevano  corrompere,  c le  avrebbe  nua 
falò  permeile  , ma  ordinate  a i grandi  flati  ; e credo  al- 
tresì , che  per  evitare  la  corruzione  delle  lettere , egli 
le  avrebbe  hi  difficilifiima  parte  ripoilc  , in  quella.» 
guifa  , che  la  natura  ha  voluto  , che  le  vere  lettere  non 
mai  da  noi  fenza  grandifiima  difficultà  li  apprendef- 
fcro  ; e forfè  forfè  non  avrebbe  lafciato  a tutti  gli  huo- 
crini  la  libertà  di  (Indiarle,  ma,com’  era  coftumc  degli 
Egizj,  le  avrebbe  fatte  magnare  nel  Tempio,  e fola- 
mente  a quelli  , li  quali  prima  erano  (lati  iniziati  allo 
Audio , che  vale  a dire  abituati  prima  nelle  buone  maf- 
(ime,  e ne  i buoni  codumi.  In  vero  fc  la  feienza  fi  fom- 
miniflra  ad  huomini  ne  i vizi;  educati,  ed  abituati,  non 
può  altro  produrre  , che  malizia  , perche  tn  ani - 
mem  malcvolam  non  intvabit  fapientia.  Cosi  dunque  egli 
avrebbe  ordinato  , che  la  fapienza  (ì  renelle  nel  decoro 
ad  ella  dovuto,  c che  folarncntc  agli  animi  ben  difpo- 
fii  all'  «cquilto  di  quella  fi  comunicane  - Ma  fc  ciò  non 
avelie  fatto  ,«on  avrebbe  certamente  permeilo  , come 
coi  permettiamo  oggi , li  metodi  pratici , e a tutu  co- 
muni di  (ludiarc , nc  li  tanti  rifìiem  d’illorie,  c di 
fetenze,  per  appre/lare  alle  menti  deboli  il  como- 
do di  comparire -agli  occhi  del  vulgo  quelle,  ch;j 
non  lono  , c guadare  in  quella  guifa  l’ordine  della  re- 
pubblica . 

Fil.  Per  quel  che  io  pollò  intendere  , voi  vorrede,  collo- 
cando la  fapienza  in  difficililiìina  parte , far  si , che  la 
repubblica  pochi  (spienti  avclfc;  ed  oltre  a ciò  voi  cer- 
ta* 
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r tamente  credete  , che  fenza  Io  ftudio  della  Geometria 
con  modo  diflìcilifiìmo  fatto  , non  vi  polTa  edere  vero 
fapiente;ma  quello  a me  non  fembra  in  tutto  vero, per- 
che vi  iòno  moltiflìmi  legilii  non  geometri ;e Cicerone 
era  grande  oratore, e nei  foro  romano  pervadeva  tut- 
to ciò,  che  imprendeva  a provare,  e pure  non  era  geo- 
metra :Cosi , quando  voi  permettete  le  lettere  , noiu 
potete  evitare  nella  repubblica  quella  folla  di  fapienti , 
che  avete  detto  edere  alla  repubblica  rovinola  . 

Eor.  No  Filotimo  , io  piocuio  di  sfuggir  Tempre  da  i 
fenumenti  eccedivi , e perciò  didmguo  il  legislatore^ 
dal  legida  , il  dotto  nelle  cofe  particolari , dal  dotto 
celle  feienze  univerfali  ; ma  non  vorrei,  che  l'uno 
ufurpalfe  1’  officio  dell’  altro  , mentre  da  diverfo  fon- 
te difccndono  . Rammentatevi  Filotimo,  che  io  vi  ho 
didime  in  due  ordini  le  menti  degli  huoinini , cioè  in 
quelle , che  hanno  una  forte , e giuda  idea  del  vero  in 
genere  , e che  fanno  ritrovarlo  in  ogni  particolare.» , 
che  ad  elfc  fi  apprefenta  per  modo,che  niente  lor  giun- 
ge nuovo;  e in  quelle  menti, che  fono  valevoli  a ragio- 
nare fopra  le  cofe  particolari,  le  quali , come  inancan- 
canti  dell'  idea  del  vero  in  genere,  nelle  materie  ad  ef- 
fe nuove  fi  perdono,  e fi  confondono.  Per  efempio,  io 
credo, che  quandogli  huomini  formano  un  lungo  abi- 
to a raziocinare  fopra  le  cofe  particolari, pollano  dive- 
nire in  quelle  buoni  geometri,  almeno  per  quanto  la 
materia  , che  trattano  lo  permette  ; e la  cagione  di  ciò 
fi  e,  perche,  come  vi  ho  dnnodrato,  la  natura  ha  infe- 
rito in  noi  infieme  col  fillogifmo  la  Geometria  , ej 
perciò  quando  ia  mente  fi  accoduma  fopra  una  cofa^ 
particolare  a ben' u fa  re  del  fillogifmo,  diviene  geo* 
inetra  in  quella  particolare  cola  : quindi  nafeono 
buoni  legilli  pratici  , c dora  in  quella  particolare!» 
feienza  , i quali  non  fono  alla  repubblica  ,- come  i fallì 
filolofi  , perniciofi  ; perche  quando  non  vogliono 
ufurparfi  U titolo  di  legislatore  , che  dalla  buona  Me* 
tahiica  giunta  alla  pratica  del  Mondo  dipende  , puf- 
...  JN  n fono 
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fono  divenire  buoni  nelle  arti  particolari  , e buoni  cri- 
tici ancora  in  Geomerria.Cosi  porrebbe  dirli, che  Cice- 
rone divenne  geometra  eleggendo  per  Tuo  iiudio  par- 
ticolare la  Filófofia;  ma  egli  e vero  altresì , liccome  lì 
ollcrva,che  Cicerone  nella  Tua  Filosofia  c un  poco  va- 
rio , ed  incollante  , c non  abbraccia  vcrun  li(lcma_> 
particolare  > la  qual  cola  fa  conofccre  , che  la  Filofofìa 
é quella  fola  , che, come  volevano  Arittotile  e Fiatone, 
non  può  andare  dalla  Geometria  difgiunra.Per  quello 
poi,  che  s’ attiene  al  metallico,  otta  legislatore,  io 
penfo,  che  per  lo  mezzo  dell’  cftro  a molti  huomini 
naturale,  la  mente  polla  a guifa  di  raggio  di  luce  pene- 
trare nell'  attratto , e vedere  in  quello  un  barlume  del- 
le piu  ripotte  verità  inetafifiche;  ma  credo  altresì,  che 
la  fola  .Geometria  ttntetica  fìa  quella  , che  infegna  ltt_» 
mente  a camminare  ordinatamente  nelle  attratte  medi- 
tazioni , cd  a fare  una  giuda  idea  del  vero , c del  fallo 
in  genere  , per  modo  poi , che  quando  la  mente  rimira 
nclli  univerfali  li  particolari , forma  di  tutti  li  parti- 
colari la  vera , e giuda  idea  . Alla  perfine  1’  diro  lu- 
minofo, facendo  vedere  un  barlume  delle  verità  attrat- 
te , cd  eterne  , infiamma  il  cuore  d*  amore  verfo  la_* 
virtù  ’y  ma  la  mctafifica  dalla  buona  Geometria  dedot- 
ta rende  la  mente  ordinata,  anche  nelle  confiderazioni 
mcuftfiche  , ed  infegna,  ad  efempio  della  Geometria, 
a de  torre  dalle  conofccnzc  attratte  le  leggi  da  ofl'crvar- 
£,  cd  in  quella  guifa  lì  forma  il  legislatore  . Cosi  dun- 
que la  Geometria  è la  vera  difciplina  della  mente, per- 
che ella  guida  egualmente  alla  conofcenza  delle  verità 
attratte, che  a quella  delle  arti  particolari.Laondc  quan- 
do gli  huomim  lì  contentando  di  Ilare  nttretti  in  quei 
limiti,  che  la  natura  ha  prefentti  alla  loro  abilità  , ne 
vo.dlcro  u fu  r par  lì  quell’  officio , che  loro  non  appar- 
tiene , il  numero  de’  profcttòri  nelle  cofe  particolari 
non  farebbe  alla  repubblica  pcrniciofo  , e nello  Itclfo 
tempo  la  Geometria  ttntetica  ttudiata  da  buon  meta- 
filico in  quel  modo , che  io  fio  fatto  conttdcrare  sl_, 
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voi,  CI  darebbe  quei  legislatori,!  quali  fono  alle  repub- 
bliche neccffarj;  e quelle  fon  quelle  cofe,  le  quali  cer- 
tamente il  pratico  calcolo  analitico  non  è valevole  a_. 
produrre  . Ora  che  dite  Filotimo  ì 

F,L  Dlco  » chc  m‘  fatto  fare  una  piena  idea  de  i li- 
miti della  fapienza  , e degl,  ut, li , c de  i danni , che  ar- 
reca  ; e che  mi  avete  cosi  convinto  de  i danni , chei' 
Algebra  produce  alla  mente  umana,  eh’ io  mi  riputarci 
geometra  pratico,  e volgare,  fe  piu  la  foguiili.  Molla- 
temi ora  di  grazia  , colla  ftclTa  evidenza  , colla  quale 
mt  avete  contare  ]e  fallacie  dell’ Algebra  , la  falliti 
de  i nuovi  metodi  da'  moderni  introdotti. 

Lor.  Di  quelli  non  accade  ne  men  ragionare  ; impcr- 
ciocche , le  vi  hodimollrato  , che  1'  Algebra,  la  quale 
nelle  lue  particolari  dimollrazioni  procede  per  la  vi» 
della  dimortrazionc  geometrica,  è perniciofa  , perche 
ne  1 luoi  raziocini  procede  con  metodo  vero  si , ma_» 
non  naturale  , come  il  fintctico,  e perche  ufa  il  prati- 
co calculo  , il  quale  aliena  la  mente  dal  raziocinio;  co- 
me  poi  volete, che  lìano  utili  li  metodi,  ne  i quali  non 
lolo  n ufa  il  pratico  calculo,  ma  in  molti  di  quelli  non 
n richiede  la  rigorofa  dimolìrazione  geometrica^  Cre- 
do chc  Tappiate  , coinè  in  quelli  metodi  li  moderni  li 
contentano  di  approinmarfi  al  vero,  per  la  differenza 
di  una  quantità  minore  di  ogni  data  quantità  . Ora  fe 
il  rigore  della  dimoiirazione  geometrica  vuole  > chc  fi 
giunga  all’  uguale  ; fe  io  vi  hò fatto  conoiccre,  che  i’ 
elknza  della  dimoiirazione  geometrica  conline  nell* 
unità  , la  quale  è quella  lòia  , dove  la  noltra  mente.» 
ritrova  il  vero , quello  tanto  batta , acciò  quelli  si  fatti 
metodi  non  fiano  geometrici.  £ in  vero  le  ciò  fulle, 
fi  potrebbe  tenere  per  quadrato  il  cerchio  ; perche  il 
poligono  , che  fupponc  Archimede  , io  pollo  mima  ai- 
narici  d' infiniti  lati, per  modo.chc  la  differenza  cileni 
c ha  il  curvo  , cd  il  retto  , non  Ila  lòlamcnte  da  7.  a_» 
zz.  incirca,  come  1’ hi  ritrovata  Archimede,  ina  di 
una  quantità  minore  di  ogni  data  quantità , la  qualo  , 
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fc  non  potrò  efprimeria  per  numeri , la  potrò  intende* 
re  colla  mente  , e perciò  avrò  nella  mia  mente  quadra* 
u>  il  cerchio, ma  di  modo  però, che  li  rigorofi  geometri 
antichi  non  l'ammetterebbero.  Li  geometri  fono  floi- 
ci  , c non  danno  differenzi  di  grado  nell'  errore,  la  co* 
fa  o e vera  , o c tal  fa  , c perciò  in  Geometria  , tanto  è 
falfa  una  cofa  , che  lì  difcolla  dal  vero  per  la  differenza 
di  un  grano  di  arena  , quanto  quella,  che  fe  ne  difcolla 
per  lo  fpazio  di  mille  patti  . Quello  eh'  io  vi  hò  detto 
bada  per  dimoltrarvi,  che  i metodi  de  i differenziali,  ed 
integrali , c quello  degl’  infiniti  piccioli , nell  1 quali  li 
geometri  fi  contentano  dell’  approttimazionc  , lian_* 
fallii  e balla  per  farvi  conofcere  quanta  fiala  corru- 
zione, che  i moderni  geometri  hanno  nella  purità  del- 
la Geometria  introdotta . 

^•,7.  OhSig.  Doria  che  dite  ! nclli  da  voi  accennati  me- 
todi li  moderni  geometri  non  fi  contentano  d'  approf- 
fimarfi  per  una  quantità  minored'  ogni  data  quantità^ 
e fe  voi  prendete  di  quelli  abbagli , il  relatore  del  vo- 
ftro  Metodo  vi  riprenderà  grandemente  . 

j)or.  Importerà  molto  poco  , che  mi  corrigga  d’  uno  ab- 
baglio in  quelle  materie,  delle  quali,  per  non  perdere-» 
il  tempo  , mi  fon  contentato  di  formarne  un  idea  ge- 
nerale . A me  balla  follencrc  la  verità  , che  nclia_» 
mia  Invenzione  fi  contiene , perche  con  quella  fi  ino- 
ltrano vane,  ed  inutili  poco  meno, che  tutte  le  cofc  da’ 
moderni  penfute . 

Fil.  £’  veriiiimo  ; ma  vorrei  fapcrc  da  voi,  quel  Metodo 
degl’  indi v 1 libili  , che  li  Signori  Autori  di  Liplia  di* 
cono,  chsnonnifi  infamia  fuit  Geometria  , per  qual  ca- 
gione lo  crediate  perfettamente  geometrico*  c qual 
utile  maggiore, che  quelli  da'  moderni  inventati,  arre- 
ca alia  Geometria  .* 

Dot.  Il  Metodo  degl'  indi vifibili  confiderà  la  linea  divi- 
fa  in  punti  infiniti , come  ancora  la  confiderà  Euclide  > 
c dalli  infiniti  punti  luppone  tirate  infinite  linee,  come 
fapete  ; quello  accrefcc  di  molto  la  Geometria,  perche 
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vi  dii  l’agio  di  trovare  moltiflìmc  proprietà  , confidi- 
rando  le  figure  geometriche  ripiene  d' infinite  paralle- 
le: le  proprietà  poi,  che  ritrovate,  voi  le  vedete  fc  fono 
generali , o particolari  , perche  le  confidcratc  in  tutti 
gl’  infiniti  punti  : pofeia  in  quel  Metodo  non  fi  ufa_» 
calculo  , il  quale  , come  vi  hò  di  inoltrato  , è pcrnicio- 
fo  , e nell'  ordine  di  dimofirare  fi  ufo  t come  in  Eucli- 
de , il  naturale  raziocinio  -,  e che  fia  cosi . Voi  vedete  , 
che  per  quel  Metodo  fi  dimofira  lo  ftelTo,  che  dimofira 
Euclide  ; in  quel  Metodo  procedendo  nell’  infinito  li 
riducono  all’  ugualità  tutte  le  differenze  , che  fi  ritro- 
vano nelli  particolari , ne  il  geometra  fi-  contenta^, 
della  fcmplice  approiiimazionc  . In  fine  nel  Meto- 
do degl’  mdivilìbili  , quello  che  fi  fuppone  è per- 
meilo da  Euclide , e nelle  dimofirazioni  fi  procede  per 
iìllogifmi , nel  li  quali  vi  è la  perfetta  unità  , e perciò 
è in  tutto  geometrico  , come  quello  di  Euclidea  — 
Eotrei  dirvi  , ma  non  voglio  avvalermi  d’autorità  , 
mentre  milita  per  me  la  ragione  à priori,  che  quello 
Metodo  quanto  e-  deprezzato  dalli  Signori  Autori  di 
Lipfu  , altrctanto  è Italo  approvato  da  Riccardo  Ai- 
òlo Inglefe  , limaci  Bullialdo,  huomo  tanto  celebre  in 
Matematica  , quanto  ogn'  un  sà  , Francefco  Scoten  , 
lfac  Barcu  , Evangelica  i’orricello  ; ed  alla  perfine  ri- 
cevuto per  comune  confenfo  da  tutti  li  matematici  . 

TU.  Ma  fc  voi  per  qnefio  Metodo  avete  duplicato  il  Cu- 
bo , avete  fatta  una  cofa  uguale  alla-  quadratura  del 
Cerchio. 

E»r.  fo  non  l’hò  duplicato  fidamente  per  quello  Meto— . 
do  , ma  per  1’  ufo  de  i numeri  applicati  alle  lince  , e_> 
per  lo  mezzo  dell’  unione  della  proporzione  aritmeti- 
ca colla  geometrica,  eh' e quello,  che  vi  ho  detto, 
avere  inlegnato  Euclide;  c da  quello  metodo  10  non  hò 
pigliato  in  prefitto  altro  , che  la  facultà  di  fupporrc  la 
linea  amia  in  punti  infiniti , cd  infinite  linee  parallele, - 
che  partono  da  quelli  ; cofe  tutte  le  quali  lenza  il  Me- 
todo degl’  ladmlìbiii  t non  le  vieta  Euclide  > c quel 
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eh’  è pili  , nihil  pettj  a Methodis  aliarum  Nationum  , co- 
me vogliono  li  Signori  Eruditidi  Li  pila , che  Zìa  ncccf- 
fario  , per  ritrovare  qualche  colà , & urne»  À via  non 
abbtrravi  . 

FU.  Ma  ditemi  di  grazia»  fe  voi  mi  avete  infognato  » che 
anche  le  verità,  che  Euclide  c’  infegna , quando  fi  vo- 
gliano  porre  in  pratica , a cagione  del  difetto  de’  na- 
fta fcnfi , non  polliamo  da  quelle  confeguir  pih,  che 
una  buona  approftìmazionc  -,  perche  volete  condan- 
nare quei  metodi  de  i moderni , nclli  quali  lì  conten- 
tano delia  fola  approflìmazione  i quando  quelli  vi 
danno  in  pratica  un'  approflVmazionc  minore  d’  ogni 
data  quantità , ciò  eh’,  è lo  lic/To , che  quello  , che  in_j 
pratica  fi  fà  per  Euclide  ; perche  alia  perfine  , cornea 
abbiamo  detto,  la  linea  retta  non  li  de  Ieri  ve  mai  tratta- 
mente. . i 

Dor.  Perche  Euclide  infegna  prima  il  vero  unico  > donde 
poi  noi  conofciamo , che  in  pratica  non  fi  può  mai 
perfettamente  efeguir  quello  , che  s’intender  in  ve- 
ce che  i nuovi  metodi,  de  i quali  ragioniamo,  nonu» 
giungono  al  vero  ne  men  col  difeorfo , c perciò  non* 
il  polfono  nomare  geometrici  - Del  rimanente  poi  io 
non  voglio  difputarc  s'u  di  quella  materia  ; perche , fe 
ft  vuole,  che  1’  approlfimarli  al  vero  per  una  quantità 
mwortd’ogni  data  quantità  Ha  «fattamente  geome- 
trico, io  ncion  contento,  perche  quello , come  vedre- 
te in  apprdTo,  non  iblo  non  ripugna  alle  mie  dimo- 
ftraziom , ma  giova  a quelle. 

Ftl.  Ora , o ila  no , o non  fiano  geometrici  ì nuovi  Meto- 
di, a me  fembra,  che  iiano  utili  per  le  cofe  pratiche. 

per.  Per  4c  cofe  iìfiche , lo  concedo  , nelle  quali  debbiam- 
mo contentarci  dell’  approflìmaztonc  : E in  vero  il 
Signor  Caflinì  li  è di  quelli  utilmente  fervilo  nelle  co- 
fe aftronomiche . 

TU. Ma  a che  vale  quella  verità  aflratta, quando  non  E può 
ridurre  ciòttamente  m pratica  ì la  conofcenza  di  quel- 
la reca  alla  mente  una  grandiftima  fatica  fenza  vc- 
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run  frutto.  A me  fcmbra»  che  io  qualche  parte  abbino 
ragione  i moderni . 

Dor.  La  Geometria  vale  a darci  la  conolcenza  del  vero 
unico  , ed  in  altratto , e ferve  a formare  il  metafilico , 
ed  ineonfeguenza  di  ciò  a far  sì , che  la  mente  umana 
faccia  idea  della  giuftizia  , eh’  cuna  , ed  ancora  a far 
formare  di  tutti  t particolari  la  giuda  idea  ; alla  per* 
•fine  ferve  a formare  il  vero  huomo.  Voglio,  come  vi 
ho  detto,  che  i’huomaami  di  ridurre  in  pratica  quel- 
lo  » che  intende,c  che  non  deprezzi  , come  i moder- 
ni algebridt  nelle  matematiche  le  coftruzioni , ma_* 
non  voglio, che, come  i fcguaci  di  nuovi  metodi,  patii 
all'  alito  eccello  , e difprezzt  la  ragione,  e la  dimoi! ra- 
zione , che  fono  una  cola  fteffa . Fi tonano  credete  a_» 
me  , errore  genera  errore,  e l’ inganno  và  ali’  infini  - 
io»c  perciòi  moderni  geometri,  prima  coll’  ufo  dell’ 
Algebra  , abbandonandoli  al  pratico  calculo  hanno 
perduta  l’idea  dei  vero  unico  , c del  veroin  genero; 
pofeia  perdendoli  nc  i nuovi  metodi , hanno  prima*» 
ridottala  Matematica  alia  chimera  , c dipoi  Iran  fat- 
to di  quella  una  tìfica  , ed  una  meccanica  ; e quindi  è 
poi  , che  Jo  Hello  difordinato  metodo  feguendo  nello 
Audio  delia  Fi  lo  folta  , delle  leggi,  e delie  morali,  han- 
no gli  huomini  in  quelle  ioiportant  illune  facilità  tan- 
ta moflruolìtà  di  diverfe  fentenze  feguita  , che  li  può 
quali  dire  quel  volgare  adagio  , qiiot  boritine t tot  jen» 
tenti*. 

f'I.  Ma  Signor  Dori*,  voi  mtame  fatto  con  buono 
ragioni  conoscere  per  fallacifllmt  1’  Algebra  , cd  i 
moderni  metodi;  ma  alco'tatc  di  grazia , quanto  li  mo- 
derni parlano  magnificamente  de  t loro  metodi  , o 
quanto  lr innalzano  fopr a la  Geometria  degli  antichi. 
ÓlTcrvate  di  grazia  , che  lembta,  che  degli  antichi  par- 
lino con  una  certa  compatitone  , ammirando  di  quel- 
li l’ ingegno,  macompallionandoii,  che  hubbtamo  m.» 
cosi  (catti  confini  camminato  , onde  non  han  po fiuto 
fcoparc  quelle  cofc,  che  hanno  (coverte  ) moderni . 
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Tacciano  gli  anfibi  , perche  non  hanno  fapuro  aiuta- 
re la  mente  umana  con  il  gran  foccorfo  dell’Algebra, 
ed  adducono  per  ragione  , che  lo  /pirico  dell’  huomct 
è cosi  limitato  , c neretto  , eh'  egli  e quali  imponìbi- 
le, ebe  polla  giammai  durare  a quella  paiola  fa  cica,  che 
lo  fcioglimcnto  di  una  qmftione  per  la  via  fintetica 
addimanda  > e che  perciò  1’  invenzione  dcll’AJgcbra, 
c li  nuovi  metodi  hanno  liberata  la  mente  umana  da 
fi  tormcntofa  fatica:  Inalzano  poi  mrgnificainentc  li 
nuovi  metodi , c chiamano  la  geometria  degli  anti- 
chi , la  geometria  ordinaria  , e lodano  gii  Antichi  fo- 
lamente,  perche  privi  di  tanti  lumi  , quanti  fon  quel- 
li , che  per  mezzo  dell’Algebra,  e de  i nuovi  metodi 
hanno  ricevuto  i moderni , pure  han  fatto  qualche 
colà  in  Geometria. 

For. Quella  e , come  vi  ho  detto  Filotimo  , la  guerra 
immaginarla, che  lito  Livio  fà  fare  a i Greci  da'  fuoi 
Romani . 

Fil.  Bene  , io  voglio  acconfentirvi,  che  1’  ufo  della  Geo- 
metria fintetica  Zìa  piu  valevole  , che  l'Algebra  , ed  i 
nuovi  metodi  a formare  la  mente  umana  , perche  con.* 
ragioni  intime,  e metafifiche  ine  lo  avete  dimoikato. 
,Voglio  acconfentirvi  ancora, che  fc  fi  vuol  feguiic  il  ri- 
gore d’ Euclide,  i nuovi  metodi  non  fiano  geometri- 
ci : ma  non  intendo  come  , efiendofi  per  lo  mezzo 
dell’  Algebra,  e de  i nuovi  metodi  facilitata  di  mol- 
to la  Matematica,  vogliate,  che  i moderni  non  abbia- 
no ancora  ritrovato  delle  cofc , che  furono  afeofe  agli 
antichi . 

jDtr.Niuna  cofa, la  quale  fbmminiftri  qualche  profitto  alla 
vera  Geometria  , han  ritrovata}  perche  non  han  ritro- 
vato che  curve  , le  quali,  come  vi  hò  detto,  fi  con- 
tentano immaginarle  defcrittc,fcnza  che  le  pollano  ne- 
mcno  per  approflimazionc  dcfcriverc  , cd’han  trovate 
altre  curve  fupcriori , come  fono  la  parabola  cubica,  la 
biquadrata  , cd  altre  , le  quali  non  Rio  non  fi  polfono 
dcfcriverc  tirchio,  & rt^ula , ma  non  fi  poflouo  deferi- 
- . vere 
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vere,  ne  immaginarle  dcfcricte , perchè  fenfibilmcnta 
fi  vede, che  non  fono  curve  continuate,  cd  uniformi 
ne’  loro  perimetri . Alla  perfine  voi  alrro  non  vedete 
nella  geometria  de*  moderni , che  curve  , le  quali  non 
hanno  veruna  delle  proprietà,  ch'cffi  le  augnano  . 

F‘l.  Oh  tacete, tacete  di  grazia  Signor  Doria,non  piu  i .... 

■Dar.  Che  vie  avvenuto  Filotimo , avelli  10  detta  qualche 
crefia  ì 

Fi 7.  Voi  volete  efcluderc  ancora  , per  quel  che  veggo, 
dal  numero  delle  linee  geometriche , le  curve  d’Apot- 

* Ionio;  In  qucfto  modo  non  vi  opponete  pi'u  a i mo- 
derni , ma  vi  opponete  ad  Archimede , cd  a Pappo 
Alelfandrino , li  quali  le  hanno  ricevute  per  lince  geo- 
metriche . 

Dor.  No  Filotimo,  gli  antichi  erano  piu  cauti,  e confide-» 
rati, che  non  fono  1 moderni.  Archimede, c Pappo  fi  fo- 
no ferviti  bensì  delle  curve  nell’  invenzione  delle  due 
medie  continue  proporzionali,  ma  non  per  ciò  le  han- 
no ricevute  per  geometriche, in  modo, che  non  abbiano 
Tempre  desiderato  di  ritrovare  il  problema  delle  duo 
medie  per  la  via  piana:  a cagion  d'efempio.  Archimede 
quadra  il  cerchio  per  un'  approfiìmazione  , nella  quale 
k proporzione,  eh’  è frà  il  diametro,  e la  periferia  del 
cerchto  e per  la  differenza  di  7-a  zz.in  circa;ma  non  ha 
per  ciòpretefo  di  aver  quadrato  il  cerchio  geometrica- 
mcnte;ondc  fi  vede, che  fi  fcrvirono  delle  curve  per  ne- 
cclTttà  , ma  Tempre  (limarono  piu  la  linea  retta  , che 
le  curve  , come  quella  , eh'  c afidi  piu  fcmplicc , c per 
mezzo  della  quale  niente  manca  per  efeguir  per- 
fettamente ciò  , che  la  mente  intende  , fe  non  quan- 
do fo fiimo  formaci  dalla  natura  di  fenfi  piu  perfetti 
dtquel,  che  fumo.  Alcuni  moderni  foli  fon  quelli , 
Fiiotimo  mio,  i quali  (labilifcono  ma  Hi  me  univerfali 
dedotte  dalle  loro  pailkmi , e formano  leggi  da  1 lo- 
ro errori . Certamente  Archimede  non  dille  , conici 
moderni , che  le  curve  d'  Apollonio  , le  quali  non  fi 
cofiruifcono  geometricamente  , hanno  le  proprietà, 
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che  Apollonio  le  aflegna  • Non  difle , che  maggior 
profitto  fi  ricava  dal  calcolo  , nel  quale  fi  ragiona-» 
con  la.  penna  » che  ufando  la  finrctica , nella  quale  fi. 
ragiona  con  la  propria,  mente . Non  difle , che  la-* 
memoria  è una  potenza  inutile  , c che  non  è necef- 
fario  coltivarla  , ma  che  tutto  lo  Audio  deli’ huomo 
deve  cflerc  nel  procurare  di  liberarli  daJlz  oscenità  di 
quella  , con  l’ invenzione  de’  metodi  generali , e de’ 
calculi  pratici  ..  Non.  diffe  , che  nelle  propofizioni  di 
Euclide  non  vi  era  ordine,  ne  metodo.  £ finalmente 
non  difle, che  i poveri  antidata  vean  fatto  molto,  aven- 
do feguittx metodi  , che  fono  imponibili  dalla  mento 
umana  a praticarli  » ma  Arguito  egli  con.  venerazione 
le  cofe  ritrovate  da’fuoi  maggiori. Alla  perfine  gl'anti» 
chi  non  tentarono  di  diminuire,  i pregi  della  mento 
umana  , per  inalzare  le  loro  invenzioni .. 

pii.  Per  quel  che  io  veggo, voi  attribuite  alla  mente  uma- 
na adii  maggior. capacità  di  quella  , che  ad  cfla  non-, 
concedono  alcuni  moderni,  li  quali  ce  la  fan  vedere  in 
tutto  angufta,  povera,  e mefehina.. 

2)or.  Quando  io  confiderò  l’ invenzioni  geometriche  de- 
gli antichi  ; quando  io  veggo,  i divini  lumi  d’  un  Pla- 
tone , e d'altri  filofofi,  panni , che  la  mente  umana 
fi  fia  data  a dividere  a quelli  per  tnolro  ampia  » e ca- 
pace; e veggo,  che  in  Matematica  particolarmcnto 
gl'  antichi  han  fatto,  fenza  Algebra,  e fenza  nuovime* 
todi  quello,  che  i moderni  non  han  fatto  col  foceorfa 
di  tanti  lor  nuovi  ritravati*  rutti  indirizzati  a liberar 
J’ intelletto  daf  penoio  efercizio  dell’attenzione,  e del- 
ia rifieffione  .‘Ora  fe  gli  antichi  facevano  quelle  si  fat- 
te cofe  per  lo  mezzo  della  Geometria  fintctica>parmif 
che  fe  li  fig.  moderni  geometri  vogliono  aderire , che 
la  noflra  mente  non  hà  tanto  di  forza,  da  poter  feguire 
il  raziocinio  /imeneo , abbino  da  provare  , che  da  i 
greci  fino  a noi  , la  natura  umana  fi  fia  cotanto  inde- 
bolita > che  non  abbia  piu  forza  per  feguire  il  razio- 
cinio fiatetico , affai  piu  utile , che  1*  Algebra  ; Se  pe- 
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róqucfìoi,  il  Mondo  è vecchio  Filotimo  , c noi  fo- 
rno predò  -al  la  line  di  quello.  Ma  credete  a aie  Pi- 
lotano -,  i moderni  affai  meglio  direbbero,  fe  tu  ve- 
ce di  dire  , che  lo  (pirico  dell'  huomo  è in  così  angulli 
contini  nflretto  , con  quel  che  fieguc,  Se  e.  diccffero  , 
che  Jo  (pie ito  di  alcuni  moderni  è cosi  pigro,  che 
non  sà  tolerare  quella  fatica  , che  i difficili , ma  veri , 
ed  utili  metodi  richieggono,  e perciò  lì  appigliano  a t 
fallì,  c pernicioli . f ilotimo , uno  de’  grandi  errori  del 
prefentc  fecolo  è quello,  dì  riponcrc  troppo  facilmen- 
te fra  lecofc  dclìderate,ma  imponìbili, le  cofe  poifibili, 
cd  utili, che  elfi  vogliono  evitar  di  feguire,  riempien- 
do ic  menti  degl’ buomini  di  falle  maflìme  ; ne  que- 
llo avviene  baiamente  in  Matematica  no  , avviene  an- 
co in  quelle  maflìtne,  che  riguardano  il  governo  civi- 
le , c la  giulfzia  , perche  tutti  corruno  al  facile  , c re- 
putano ideali  tutti  quelli  veri  Aud; , che  fomminiftra- 
vano  agl'  antichi  le  maflìme  valevoli  a formare  le  vir- 
tuofe  repubbliche. 

Fi/.  Quello  cccitdììmo  ima  intanto  voi  fcherzate  Sign. 
Dona  , con  dire  , che  lìamo  preffo  alla  fine  del  Mon- 
do . Se  però  voi  impugnate  non  folo  I’  Algebra  , c i 
nuovi  metodi , ma  le  curve  ancora , voi  vedrete  tutti  i 
matematici  fcagliarvifi  contro  di  modo , che  non  ave- 
rete  forza,  da  rciìflcre  a quelli . 

Fi  or.  lo  vi  farò  vedere  nel  mio  nuovo  Metodo  il  proble- 
ma delle  due, ed  infinite  medie  continue  proporziona- 
li, (ciotto  geometricamente  per  la  via  lìntetica  ; e vc- 
drcte^hc  tifando  l’Algebra  non  fi  poteva  mai  fcioglic- 
rc.Se  poi  vorranno  edere  cosi  poco  (inceri  li  fig.niate- 
naatici,che  vorranno  preferire  le  curve  alla  linea  retta, 
faranno  quello,  che  non  averebbe  fatto  Archimede,  ne 
Pappo,  i quali,  vedendo  quello  problema  fciolto  lenza 
bilògno  delle  curve  , avrebbero  certamente  rifiutate»» 
le  curve  come  inutili:  E fe  i moderni  matematici  vor- 
ranno confeffar  la  verità  delle  mie  dimoftrazioni  di- 
ranno, che  Euclide  aveva  ragione  di  non  ammettere 
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per  corruzione  geometrica  altra,  fe  non  quella,  che  li 
fà  citano  , & regniti  , mentre  lì  vede,  che  quello  gran 
problema , con  la  collruzione  fimplici  regala  fatta  » li 
poteva  fcioglicrc.Alla  perfine  in  virt'u  del  mio  nuovo 
Metodo,  le  curve  divengono  inutili  in  geometria^  , 
perche  lì  dimofira,  che  non  hanno  le  proprietà  , che_> 
fe  l’ alfegnano . 

i ti.  Ora  vedo  perche  parlate  cotanto  altamente  , e co- 
tanto francamente  contro  i moderni  geometri  ì voi 
fupponcte  di  avere  una  gran  pruova  nelle  mani  , colla 
quale  polliate  convincerli  di  errore , anche  col  fatto  j 
ma  io  Signor  Doria  , vi  dico  il  vero 

-Dor.Potrei  farvelo  leggere  nel  nuovoMetodo  da  me  pubJ 
blicato  l'anno  17 15.  ed  in  molte  altre  dimorrazioni 
ancora  da  me  fatte  in  appreso  a fine  di  dimoftrare,  che 
la  parabola  Apoi loniana  non  hà  le  proprietà  , che  fc  le 
alfegnano  ; c che  in  conferenza  di  ciò  le  altre  curve 
d’  Apollonio  ancora  , non  hannolc  proprietà  , che  fc 
le  alfegnano.  .Ma  llimo  util  cofa  e fiere  , che,  prima., 
che  vi  poniate  ad  efaminar  le  colè  , che  vi  hò  accen- 
nate , procuriamo  di  dedurre  da  quel , che  abbiamo  iti 
quello  ragionamento  in  generale  detto  intorno  all’  ef- 
fcnza  del  raziocinio  fintctko,  le  leggi  in  particolare^, 
con  le  quali  fi  devono  le  propofiziuni  per  la  via  finu- 
tica  dimolìratc  eliminare. 

Jil.  Di  grazia  fate  piu  prefìo , che  Ik  pofiibilc , eh'  io 
appaghi  quella  mia  curiofirà  d’ intendere  Ja  vofira  no- 
vella Invenzione . 

Hor.  Rifcrbatcvi  nel  fcgucntc  ragionamento  a veder  co» 
le  pruove  la  verità  di  quanto  in  quello  vi  hòdctio. 
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Nel  quale  fi  determinano  le  leggi , colle  quali 
fole  ( t può  opponete  in  Geometria . 

P°r-  'VT  Oi  fiamo  Filotimo  , ormai  giorni  a quel  ter - 
JL^I  mine,  nel  quale  voi  ftefiò  potete  conofcere  ii 
vero  , o il  falfo , che  in  una  dimoflrazione  geometri- 
ca fi  contiene:  imperciocché  neil’antecedente  ragio- 
namento,che  fra  noi  tenuto abbiamo,facendo vi  io  me- 
ditare fopra  quello,  che  la  voftra  mente  hà  fatto  quan» 
do  avete  ftudiate  le  propofizioni  geometriche  a parte, 
a parte, vi  ho  infegnaro  fare  la  giuda  idea  del  vero, e del 
falfo  in  genere  ; onde  da  quella  potete  dedurre  il  mo- 
do, come  fi  polfa  conofcere  il  vero , o il  falfo  , che  fi 
contiene  in  ogni  teorema,  o problema  particolare, *ie 
alla  voftra  mente  fi  apprefenti . Ora  volendo  noi  fla- 
bilire  quelle  leggi , colle  quali  fole  è permeilo  ad  un_» 
vero  geometra  cfaminarc  le  altrui  propofizioni  3 fiete 
rcnutoda  voi  fteffo  di  far  quefte  sì  fatte  leggi:  fatale* 
dunque  Filotimo. 

JF.;h  Voi  mi  avete  detto , che  quantunque  io  abbia  fatto 
r idea  del  modo  di  dimoftrare  , cioè  a dire-  del  vero  , 
e del  falfo  ; ed  ancora  l’idea  compleffa  de’  limiti,  ej> 
dell’ effe  nza  della  Geometria,  non  perciò  fono  geome- 
tra , a fola  cagione  , che  a me  manca  ancora  quella^ 
pratica , che  nella  foluzionc  de’  problemi  , c coll’  ufo 
del  dimoftrare  fi  acquifta , e colla  quale  foia  la  men- 
te umana  fi  accofturaa  a non  errare  3 dunque  non  fono 
ancor  valevole  a far  le  leggi,  che  m’imponete  di 
fare  t 

'Xior.  Voi  parlate  Filotimo , come  non  averte  filtro  hu» 
vera  idea  del  vero,  e del  falfo  3 perche  non  diftingue- 
tc  quello,  che  dal  fare  l’intima  idea  delle  cole  fi 
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deduce  , da  quello  « che  fenza  la  pratica  non  pud 

mai  fard . ’ . 

TU.  E come  ì 

Dor.  Da  quello  , che  vi  hò  infegnato,  dovrefte  aver  inre- 
fo  Eilotimo  , che  altra  cofa  e la  facultà  d'  intenderò,  * 
altra  quella  d'operare.  Lo  intendere  viene  dalla  in- 
tima , c dalla  gialla  idea  , che  per  lo  mezzo  della  ben.» 
ordinata  meditazione  , ia  mente  umana  fa  delle  tofo, 
alle  quale  lì  volge.  L'  operare  ali'  iacontro  viene  dall* 
abito  ,chc  in  confequenza  di  quello  , che  iìconofee  , 
il  formatper  la  qualcofa  fc  voi  avete  fatto  la  vera  idea 
del  vero  , e del  falfo,  potete  formare  in  attracco  a voi 
dettò  le  leggi  del  vero  ,c  del  falfo  ; ed  in  conCeguenza 
di  quelie.dittinguere  la  vera  dimoftrazione  dalla  fulfa, 
quantunque  non  Hate  ancora  da  voi  dello  capace  di 
fare  una  dimoAraztone  , ne  di  fcioglicrc  un  problema 
propoftovi  fenza  piu»  c piu  volte  in  errore  inciampa- 
re . E quella  infelice  proprietà  dell’  huomo  dipendo 
d9the,l  huomo  e bensì  a fimilitudinc  di  .Dio,  cogitan- 
te , ed  operante;  ma  non  è come  Dio,  nel  quale  l’ ope- 
ra , cd  lì  pentteroibno  un’  ideila  cofa  : L’  duomo  ve- 
drà dentro  il  feno  della  Metaiìfica  i'  elfenza,  la  natura* 
e i limiti  d’. una  feiensa  ; ma -non  perciò  potrà  fenza 
il  foccorfo  degl' abiti  efeguir  quelle  cofe  particola- 
ri * che  in  teorica  conofcc  doverli  efeguirc  . Vedrà 
le  verità  * che  deve  efeguirc  nella  morale;  ma  fen- 
za il  foccorfo  de’ viruioii  abiti,  non  potrà  virino» 
Jamente  operare  : E quindi  è quello  , che  veggiamo 
fpelfe  volte  avvenire, ctoè,chc  pili  factle  all'huomo  è V 
efeguirc  a forza  d'abiti  quelle  virtuofe  operazioni,  che 
altri  ad  elTo  infegna  di  fare,  fenza  che  di  quelle  inten- 
da la  natura, <!'  clfenza  ; che  porre  in  pratica  lenza  il 
foccorfo  degl’  abiti.,,  quelle  cofe,  che  folamentc  inten- 
de ; Dalla  qual  cofa  fi  deduce,  che  quei  macdri  > i quali 
alienano  1 loro  difcepoli  dall’  utililìimo  abito  di  fuo- 
glicr  problemi  perla  via  Emetica,  perfu^dendoli  a 
icipglicrJi  per  ia  via  de’calculi,  l’ ingannino;  perche 
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non  facendoli  fare  abito  al  ragionare  nondifciplina- 
no  la  mente  nel  raziocinio'.  Cosi  dunque  in  virtìi 
dell’  intima  idea  , che  £vete  fatta  della  Geometria-»  , 
avete  acquattata  la  facultàdi  emendarvi  , come  nell’ 
antecedente  ragionamento,  vi  hò  detto  ; ma  nanave» 
ce  acquifiato  quell’  abito  di  ben.  ragionare  in  tutte  le# 
cofe  che  folamente  con  lungo  efercizio  lì  acquifla_> . 
Quello  è quell'  utile,  che  la  mente  umana  ricava  dal 
meditare  intorno  alla  Geometria,  da  buono  metafi- 
lico ; e dall'  indiare  la  Geometria  colla,  Metafilica-, , 
c non  dall’  indiare  , la  Metafilica  con  i calculi  pra- 
tici , come  vogliono-  alcuni,  {ignori  moderni  , che_> 
£ faccia..  Quelli  , che  vi  hò  narrati,  fono  li  mirabili  ef- 
fetti, che  la  Metafilica  nella  mente  umana  produce^ 
cioè  far  si,  ch’ella  intenda  L’etfenza  di  tutte  quelle  co- 
le, fopra  le  quali  prende  a meditare,  lènza  che  pofeia  il 
metafilico  polla  lenza,  il  foccorlo  della  pratica  cleguir 
quelle  cole, che  conolcc.  Un  vero  metafilico  Filoumo,. 
può  agevolmente  conolccrc  gli  altrui  errori,  e la  per- 
fczzione  , che  devono  avere  le  cole,  lenza  eh’  elio  poi- 
fa  far.  quelle.  Alla  perfine  la  Metafilica  è valevole  a 
ben’  ordinare  la  pratica  -r  c la  pratica  ha  la  forza  di  far 
ai,  che  l’huomo  elcguilca  quelle  conolccnzc,  che  l'in- 
tima cognizione  delie  cole  r colla  Metafilica  acquia- 
te, ci  lomminillra . Cosi  dunque  filotimo,. avendo  già 
voi  coitola uta  in  virtù  de’  nollri  ragionamenti  l’c  den- 
sa della  Geometria,,  liete  abile  a dillingucre  il  vero 
dal  fallo, ma  non  avete  ancora  la  facuità  di  giullamente 
tcllerc  da  voi.  medefimo  una  bene  ordinata  di  moli  ra- 
zione . Quello  pcrò.non  impedilee  , che  non  poflìatej 
fare  da  voi  medefimo  le  leggi  particolari  , colie  quali 
fi  deve  cftminare  una  propofizione  per.  la  via  fintctica. 
dimoflrata . fatele  dunque  .. 
fil.  ferfuafo  dalle  v olire  ragioni  vi  concedo , che  pollo 
intendere  la  verità  , o l’errore,  che  in  una  dimollra- 
aione  fi  contiene ma  non  le  dimollrazioai , che  ri- 
guardano una  nuova,  invenzione ,,  com’  e la  volita-. 
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clic  ila  cosi . Li  Signori  Autori  di  Lipfia  dicono  , che 
ic  vodre  dimodrazioni  fono  nuove:  Nam  prater  di - 
ftinttionem  inter  ii  , quod  reQis  convenit , qua.  talihus , & 
qua  cubis , & nova s , fatifque  lonvas  dcmonftraiiones  loci 
cuborum  reili  linei  ad  I.  & Ut.  obicBionet  aliata:  &c. 
cosi  dunque  io  intenderò  quelle  dimoilrazioni , allo 
quali  la  mia  mente  è accollumata  ; ma  quelle  vodre_» 
nuove  dimoilrazioni»  fopra  le  quali  non  hò ancora 
formato  abito  di  mente,  non  laro  fufficicnrc  ad  inten- 
dcre . 

7jor.  Dicono  male  li  Signori  Autori  dcgl’atti  di  Lipfia; 
perche  fe  bene  vi  rammentate  quello,  che  nell'  antece- 
tc  ragionamento  vihò  infegnato  , conofccretc,  chc_» 
dimoltrazioni  nuove  non  ve  ne  fono  per  quelli,  li  qua- 
li han  fatto  l’idea  del  vero  in  genere  ; che  ila  cosi.  11 
vero  c uno  , la  dimollrazionc  è un  difcorfoordinato, 
nel  quale  lì  contiene  l’.unità  ; dunque  quello  difcorlò 
è generale  , ed  unico  » ed  adattabile  a tutte  le  materie: 
-dunque  non  vi  fono  dimoilrazioni  nuove  per  quelli , 
li  quali  han  fatto  la  giuda  idea  del  vero,  c del  falfo 
in  genere.  Dunque  li  Signori  Autori  degli  atti  poteva- 
no dire  coftruzioni  nuove,  c non  dimoilrazioni  nuo- 
ve ; perche,  ordinare  una  nuova  codruzionc  , purché 
Jìa  lcgitima  , è lecito  ad  ogn’  uno}  ma  dire  quella  è 
una  nuova  dimodrazionc,  non  lo  poflòno  dire  altri  » 
che  quelli , li  quali  nell’ antecedente  ragionamento  vi 
hò  detto,  che  ragionano  per  abito  di  mente  fatto  l'opra 
le  cofe  particolari  , c non  in  confeguenza  dell’  idea  » 
che  hanno  del  vero  , c del  falfo  ingenere  -,  perche-fo 
avcdero  idea  del  vero  in  genere  ,conofcercbbero  , che 
nelle  dimodrazioni  gli  argomenti  particolari,  co  i 
quali  lì  dimodra  una  verità  , fono  .diverd  ; ma  che  l* 
eflenza  della  dimodrazione  in  genere  c fempre  una,  e 
Ja  della.  Confederate  ora  Filotimo,  che  queda  mancati-  *• 
zì  della  conofccnza  del  vero  in  genere,  la  quale  regna 
irà  molti  matematici  è quella,  che  fa  sì,  che  nelle  nuo- 
ve invenzioni , ic  quali  A ptuovano  con  argomenti  » 
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ai  quali  efli  non  fonoaccoftumati,Ia  lor  mcarc  fi  con- 
fonda , c li  perda . Così  fe  voi  avete  quell’  idea  del  ve- 
ro, e del  fallo  in  genere,  fiere  obbligato  a formar  quel- 
le leggi,  colle  quali  folcii  può  opponerc  in  Geo- 
metria . 

FU.  In  vero  li  Signori  Autori  degli  atti  in  quelle  parole , 
Novat  iemonjìr aliane t han  fatto  vedere , che  chi  và 
troppo  apprclfo  a’  calculi , ed  a’  nuovi  metodi , ac- 
culila una  buona  pratica  di  calculare , ma  perde  la  co- 
nofeenza  del  vero,  e del  fallo,  appunto  come  voi  ave- 
te detto.  Or  via  io  mi  accingo  a far  quelle  leggi , che 
voi  m’ imponete,  ma  preflatcmi  il  vollro  foccorfo  ì 
Z)ou  Son  pronto  ad  acconfeatire  alla  vollra  richiella. Co- 
minciate dunque  a ritrovare  il  principio  , do^dc  avete 
da  dedurre  quelle  si  fatte  leggi  , 

Fil.  Voi  mi  avete  infegnato,  che  la  dimollrazionc  al- 
tra colà  none,  che  1’  arte d’ infegnarc , o fia  fpiegac 
quello  , che  la  mente  per  lo  mezzo  dell’  indullria  , e 
dell’ordinato  difeorfo , ha  ritrovato;  c mi  avete  in- 
fegnato  altresì , che  quel  che  fà  , che  la  dimoflra- 
ne  fia  certa , c indubitata , è l’ unità  del  difeorfo , che 
in  quella  fi  contiene;  e che  quella  unità  confille  nell' 
ordine,  col  quale  lì  difpongono  le  parti  di  una  propo- 
fizione,e  nel  modo  come  tutte  1’ una  dall’ altra  di- 
pendono: Adunque  fe  io  dividerò  una  propofizio- 
ne  nelle  fue  parti,  c confidererò  le  condizioni, che  de- 
ve avere  ogn’  una  di  clfe  parti , come  fola  confidera- 
ta  ; e pofeia  la  relazione,  che  devono  avere  fra  di  loro 
le  parti  della  dimoltrazione , formarò  agevolmente^ 
le  leggi  del  dimollrarc  ; c in  confeguenza  di  quello, 
formarò  ancora  le  altre  leggi , colle  quali  fole  fi  può 
opponerc  in  Geometria. 

Dor.  Voi  avete  ottimamente  fatta  l’idea  in  generale  del 
ycro , e del  falfo  . Avete  ora  da  difcendere  al  partico- 
lare , e fpiegarrai  l’eflcnza  della  dimollrazione  geome- 
trica ; ma  prima  di  ciò  fare , dovete  additarmi  i modi, 
con  i quali  fi  argomenta  in  Geometria  , 
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pii.  la  Geometria  quelle  propofizìoni , che  fi  dimoflra- 
no  , o fono  teoremi o problemi  : Ne  i teoremi  l’ in- 
ventore fpiega  , e dimodra  una  proprietà  , che  ha  ri- 
trovata; e nelli  problemi  infegna  fare  una  cofa  , cho 
ha  inventata , che  vale  a dire  , ridurre  in  pratica  una_> 
proprietà  ritrovata.  Dipoi  tanto  i teoremi,  quanto  i 
problemi  poffon  edere  generali,  o particolari,  che  vale 
dire  , quando  quella  proprietà  è vera  in  tutti  li  cafi  , o 
pur  vera  in  alcuni  cafi  particolari  fidamente;  e quella 
didinzione  dell i problemi  generali  da.  i particolari , è 
tenuto  fare  chi  dimollra  . Oltr’  à ciò  dell’  ideilo  modo, 
col  quale  fi  dimollra  per  la  via  negativa  una  cofa  ede- 
re nel  modo,  che  fi  è propoda  j fi  dimodra  ancora  una 
tal  cofa  non  poter  edere,  o non  poterli  fare,  perche  ri- 
pugna ad  una  verità  nota, come  nella  fettima  delPrimo 
d’ Euclide;  o perche  ripugna  ad  una  verità  dimodra- 
ta  . In  fomma  tanto  per  la  viapofitiva  , quanto  per  la 
negativa  fi  dimodra  no  quelle  proprietà  geometriche  , 
che  poffono  edere  ,e  quelle  , che  non  podòno  efierej; 
c tutto  ciò  , che  fi  può  fare,  e che  non  fi  può  fare,  fem- 
prc  feguendo  1'  unità  del  difeorfo  nelle  diinollrazioni, 
e nelle  conclufioni  _ 

Dor.  Voi  dillinguetc  ottimamente  Filotimo  ; ma  ditemi 
li  modi  d’  argomentare  ,.che  fervono  per  render  per- 
fetta unadimodrazione  ì 

f,l.  I modi  d’  argomentare  fono  due  ; il  pofitivo  , ed  il 
negativo . li  pofitivo  c quando  dalle  illazioni  antece- 
denti nafee  per  necclfaria  confeguenza  , che  la  cofa  fia 
nel  modo,  che  fi  è propoda.  Il  negativo  è quando 
podo  per  ipotefi,  che  la  cofa  non  fu  (le  nel  modo, che  fi 
è propoda, ne  nafccrcbbc  per  confeguenza,che  non  fa- 
rebbe vera  qualche  proprietà  nota  , o dimodrata. 

Dor.  Ma  ditemi  Filotimo  ; quelli  due  modi  di  dimodrarc 
fono  ugualmente  leghimi  ì 

Fil. Sono  certamente  ugualmente  leghimi. 

Dor.  E per  qual  cagione  ì 

fil.t crchè  in  ambidue  quedi  modi  fi  conclude  cgual- 
* . • mcn- 
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mente  t che  la  cofa  nonpuòeffer  in  altro  modo  , fej 
non  in  quello,  nel  quale  li  c propofla  j offendo  lo  ftef- 
fo  il  dire  , che  una  cofa  è cena  per  confeguenza  del* 
Jc  illazioni  antecedenti  , quanto  dire  , eh1  una  cola  è 
certa  perche  fe  non  fuffe  nel  modo , che  fi  propone, 
un*  altra  cofa  vera  non  farebbe  vera . In  iine  tanto 
nel  primo  modo  di  argomentare,  quanto  nel  fecondo, 
vi  lì  contiene  perfettamente  1’  unità  , mentre  in  ogn’ 
uno  di  cllì  lì  dimoflra , che  la  cofa  non  può  clfcre  in_» 
altro  modo,  che  in  quello,  col  quale  fìèpropoftai 
Adunque  tanto  il  modo  pofitivo,  quanto  il  negativo 
fono  leghimi , appunto  comehan  creduto  Euclide,  ed 
Archimede . 

Z)or.  Or  vedete  Filotimo-,  che  non  lì  giugne  a quella  sì 
fatta  conclufione,  fe  non  dimoftrando  ; e perciò  di- 
videtemi una  propolìzione  nelle  fuc  parti , e narrate- 
mi di  ogn’  una  le  condizioni , che  deve  avere. 

FU.  Le  parti , nelle  quali  deve  difponere  la  fua  propor- 
zione colui,  il  quale  hà  ritrovata  una  verità  , fon  le 
leguenti,  cioè  propolìzione  .cfpoiìzione  , coftruzione, 
dimollrazionc  , e conclufione. 

Dor.  Ditemi  ora  le  parti , delle  quali  ogn’  una  di  quelle  fi 
compone? 

Fil.  La  propofizione  li  compone  de’ dati , e di  quello, 
che  fi  vuol  dunoltrare  . Lidia  clpolizione  lì  fpiega  pila 
in  particolare  , c li  chiarifee  quello  , che  li  c propollo 
nella  propolìzione  . Lidia  coltruzionc  s’ordina  quello, 

• che  fi  deve  fare  . Nella  dnnollrazione  fi  prova  in  con- 
feguenza di  quello , che  lì  è fatto  nella  colìruzionej , 
c in  confeguenza  di  altre  proprietà  o note , odimo- 
Itrate,  quello  , che  fi  e propofto  nella  propolìzione . E 
nella  conclufione  lì  conclude  quello  , che  nafee  per 
- confeguenza  della  dimoftrazione. 

Dor.  Ottimamente.  Ditemi  ora  piu  in  particolare  le  con- 
dizioni , che  ogn’  una  delle  fudettc  parti  della  dimo. 
(frazione  deve  Avere,  acciò  la  conclulione  ila  ccrta^ 

Fil.  Nella  propolìzione  t dati  non  devono  clfcre  ripu- 
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guanti  a qualche  cofa , la  quale  fia  (lata  dimoflrata  ve- 
la. Nella  efpofizione  fi  deve  chiaramente  (piegare  in 
particolare  quello,  che  fi  è detto  in  generale  nella  pro- 
pofizionc.  Nell’ cofiruzionc  non  fi  può  ordinare  alcu- 
na cofa  , la  quale  ripugni  alli  poftulati  d'  Euclide . 
Nella  dimofirazione  le  illazioni  fi  devono  dedurre  da 
quello  , che  fi  è ordinato  nella  coftruzione.  Ogn’  illa- 
zione deve  nafeere  da  verità  dimoftrate , e confecu- 
tivamente  ogn’  illazione  fi  deve  dedurre  dalla  veri- 
tà antecedente  ritrovata , acciò  fia  un  legitimo  fil- 
logifmo,  c la  dimofirazione  un'  aggregato  di  fillo- 
.gifmi  1'  uno  dall’  altro  dipendenti , ciò  che  forma  F ef- 
fe nza  dell’  unità  ; e in  confegucnza  di  ciò  1’  cflen- 
za  del  vero.  E nella  conclufionc  poi  fi  deve  conclu- 
der quello  , che  nafee  in  confeguenza  della  dimofira* 
zione  , e quello»  che  nafee  in  confegucnza  della  dtnio- 
flrazione,  dev’ efler  lo  (ledo , clic  quello,  che  nel- 
la propofizione  fi  è propofto  di  provare,  fe  è teorema^ 
o di  fare  , fe  c problema  . In  quella  guifa  in  una  pro- 
pofizionc  geometrica  vi  li  contiene  1’  unità  , perche.» 
nella  conclufione  fi  racchiude  tutto  quello  , che  fi  c 
fatto,  nella  cofiruzionc,  c tutto  quello  , che  fi  c prova- 
lo nella  dimofirazione  ; c in  confeguenza  di  ciò  fi  ri- 
torna al  principio,  eh'  è la  propofizione. 

Jj>0r.  Ma  per  conofccrc  fc  le  illazioni,  delle  quali  fi  com- 
pone la  propofizione  fian  vere  , e legitime,  o pur 
falle,  e infofiìltcnti  > qual  regola  fi  deve  tenerci 
Fil.  La  legge  del  fillogtlino  : perche  voi  tru  avete  infe- 
gnaco , ch'ogni  dimofirazione  fi  compone  di  fillo- 
gifmi  i adunque  fe  il  fillogifmo  è falfo , falfa  è ancora 
l’ illazione,  c tutta  la  propofizione* 

2)0 r.  Voi  mi  date  f ilotimo,  Tempre  maggiori  argomenti 
della  perfetta  idea  , che  avete  fatta  del  vero  , c del  fal- 
lii. Ora  , ficcomc  è il  noftro  cofiume  , datemi  un> 
efempio  in  pratica  del  modo , col  quale  lì  deve  efami- 
narc  una  propofizione  geometrica , nelle  fue  parti  di- 
videndola i c perciò  eleggete  una  propofizione  d’Eu- 
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elide,  e dividetela  nelle  fue  parti  } e pofeia  fatefopra. 
di  quella  1*  cfame  fecondo  le  leggi , che  avete  prc* 
ferine.  ' 

TU*  Oh  Signor  Doria , quello  lente  un  poco  del  pedan- 
cefco } abbiano  detto  le  regole  in  generate , quelli  par- 
ticolari minuti  fono  fuperflui.  Chi  non  intende  una_, 
dimollrazione  d’Eudide  ì 

fior.  No  Filotimo  , non  fono  fuperflui,  anzi  fono  nccef- 
farj  j perchè  le  leggi  della  dimollrazione  Emetica  fo- 
no cosi  trafandatc , eh'  or  mai  fono  dimenticate  poco 
men , che  da  tutti } e quando  le  cofe  fono  giontc  all* 
ultimo  abufo,  è ncceflario  riflituirle  a i ujoì  primi 
principi  : Adunque,  fi  eco  me  il  tempo  domanda  que- 
lle si  fatte  cofe,  eleggete  una  propofizione  Euclide/ 
e dividetela  nelle  fue  parti. 

FU.  Poiché  cosi  volete  , dividerò  nelle  fue  parti  hL, 
xxxii.  d’  Euclide,  e poi  la  cfaminarò. 
fior.  No , eleggiamo  una,  nella  quale  Euclide  dimoilriui 
per  argomento  negativo}  perche  quello  è il  modo,  del 
quale  piu  fovvente  io  mi  avvaglio  nella,  mia  Dupli- 
cazione del  Cubo. 
fil.  Prendiamo  quella  , che  volete. 
fior.  Prendiamo  la  prima  del  Terzo  , là  qua /è  ancor  che 
faciliflìma  , niente  importa  , perchè  l’ilteflb  argomen- 
to è nelle  difficili , che  nelle  fàcili  propofizronij  e l'ef*  • 
fere  una  propofizione  pili  difficile  dell'  altra  , da  altro 
non  dipende,  fc  non  dall’  efler  compolla  di  maggior 
numero  d’ illazioni,  o da  pili  lunga  operazione. 

FU.  E’Ccrtiflìrao.  Eleggiamo  dunque  la  prima  dd  Terzo; 
fior.  Leggiamola  , e per  alleviarvi  la  fatica,  prendiamo  li- 
primi Sci  libri  ci’  Euclide  tradotti  in  italiano  dalli  Si-' 
gnori  matematici  di  Bologna  , perche  in  quelli  fi  leg- 
gono le  propofizbni'  divife  ogn’  una  nelle  fue  parai  t 
appunto  conac  voi  avete  detto. 

Eccola.  ' 
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PROBLEMA  PRIMO. 

, "PROPOSIZIONE  PRIMA. 

Dato  un  circolo  , trovarcil  centro  * 

'Dato  il  circolo  DA  F B . 

Bifogna  trovare  il  fuo  centro  T 

OPERAZIONE 


pofl  4.’  ) Sì  pigli  nel  circolo  la  corda  AB 

pr.  io.  I.  ) Si  divida  AB  in  due  uguali  AC.  CB 
pr.lt.  l.  ) Si  al^i , e prolunghi  la  corda  DCE  perpendicola- 
re ad  AB.  ' 

e.  pofl.  1.  ) Si  divida  DE  in  due  uguali  DT . T E. 
pr.  io.  1.  ) Dico , che  Tè  centro -del  circolo  DAEB. 


I N S DANZA 


¥ Non  è centro  del  circolo  DAEB  ; ma  {? 


PREPARAZIONE 


pofl.  11.  ) Si  conducano  le  rette  GA  % GC , G B, 

RISPOSTA 

d.  1 J.  1.  ) Ne’  triangoli  GAC,  GBC,H  latoGC.  è comune, 
& i lati  CA,  CB , fono  uguali. 

pr.  8.  1.  ) Le  baf$  G A,  GB  faranno  uguali. 

d.  io.  1.  ) Gli  angoli  GCA,  GCB  faranno  ugnali. 
pr  aff.li.  ) L'angolo  GCA  farà  retta,  ed  uguale -al  f angolo, 
DCA  contro  l' off.  p. 

uff.  16.  ) Dunque  Tè  centro  del  circolo  DAEB. 
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J)or.  Fateci  ora  1’  cfamei. 

jFtl.  Nella  proporzione  il  dato , eh’  è un  circolo  lì  deve 
ammettere,  perche  è nelle  definizioni  ; quel  cho 
fi  domanda  non  è cofa  , la  quale  fia  fiata  dimofirata 
impoflìbile  ; dunque  devo  pafiàre  all’  operazione  > o 
fia  coftruzionc . Nelli cofiruzione  fi  ordinano- quattro 
operazioni:  Le  due  prime  fono  legitimc,  perche  fi 
prende. una  corda , ch’èuna  linea  retta,  e fi  divider 
un’  altra  linea  in  due  parti  uguali  : Laterza  è legiti» 
ma  , perche  fi  prolunga  una  linea  retta  : £ la  quar^ 
ta  è ancor  legi timi  per  l’ iflefia  cagione  . Niega_j 
poi  per  ipqtefi , che  T fia  centro  del  cerchio , c tira_»~ 
tre  altre  linee  rette,  ciò.  che  fi  pud  fare  . Avendo», 
dunque  già  veduto-,  che  fidati  nella  proporzione  fo- 
na legnimi , c che  la  coftruzionc  è ancor  legitima  , de- 
vo pairare  a far  1’  cfame  a parte,  a parte  di  ogn’  una_* 
delle  illazioni , delle  quali  fi.  compone  iarifpofta,  o fia. 
dtmoftrazionc.  ■ 

Z)Ó»v  Fatelo  dunque. 

fil.  La  dimoftrazionc  fi  compone  di  quattro  illazioni  i- 
La  prima  illazione  , cioè  che  per  falla  ipotefi  li  trian- 
goli ASC , c BSC  fiano  uguali,,  è certiifimo  ..  La  fe- 
conda , cioè  la  confeguenza  , che  le  due  AG  , CB  fia- 
no uguali,  è certitìimo  , perchè  la  prima  è certa.,  , 
c la  feconda  dipende  dall’  antecedente.  La  terza  illa- 
zione , cioè  che  gli  angoli.  GCA  , c GCB  fiano 
uguali  , è ccrtifiirao  dalla  foppolìzionc  antece- 
dente . La  quarta  illazione,  cioc  che  l' angolo  GCA, 
il  quale  è retto  per  la  confeguenza  della  falfa-  ipotefi , 
fia  uguale  a DC  A , eh’  eretto,  è vcriflimo  , perche^ 
dipende  dalla  falla  ipotefi  data . Dunque,  che  T.  fia_, 
centro  del  cerchio  ,-è  la  confeguenza  j perchè,  datau- 
l’ ipotefi  falla le  illazioni  fono  tutteconfeguenzc  nc- 
cclfarie  di  quella  , perche  l’ una-dalf  altre  dipendono/ 
c perciò  è vendano  l'aflurdo , che  nafeerebbe  , fa.  la_» 
cofa  non  fuffe  come  fi  è propofto  di  provare  nella-, 
propofizione  -,  ond’è,  che  nella  propofiziane  vi  è k. 
* per- 
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perfetta  unità  per  negazione,  e perciò  il  centro  del 
cerchio  non  può  cfler  altro,  che  il  punto  T. 

Dor.  Cosi  fi  eliminano  le  propofizioni  geometriche  ; 
« fe  cosi  efaminarcte  la  mia  Duplicazione  del  Cubo  , 
Ja  troverete  tanto  vera  , quanto  vera  avete  trovane 
quella  propofizione . Fate  ora  le  leggi , colle  quali  fi 
può  opponere  ad  una  propofizione  geometricamente 
dimolirata . 

TU.  Voi  volete  fchcrzar  meco  Signor  Doria , per  vede- 
re fe  io  inciampo  in  errore  ; non  e così  • 

■Dor.  E perche  .* 

I l.  Perche  in  Geometria  la  verità  efiendo  una , è mani- 
fedo  , che  l’oppofitorc  deve  camminare  sh  quell'  ìfkf- 
fa  linea  dell'  unità  ; e perciò  non  può  in  altro  modo 
opponere  , fc  non  facendo  quel  , eh'  io  hò  fatto , 
quando  hò  efaminata  quella  propofizione  ; e fe  iru, 
confeguenza  di  ciò  ritrova  nella  propofizione  qual- 
che dato  non  vero , o dimolirata  imponìbile  qualche-» 
cofa  di  quelle, che  nella  propofizione  allume  di  prova- 
. re  ; ovvero  fe  ritrova  nella  colìruzionc  ordinata  qual- 
che cofa  , che  nonpofla  farli  arduo  ; & regala , o nei- 
Ja  dimollrazione  qualche  illazione  non  vera,  o pure, 
che  non  dipenda  dalle  antecedenti  illazioni , deve  ad* 
ditarla  con  un  fegno  , perche  allora  la  propofizione^ 
farà  falza  : Ma  fe  non  ritrova  alcuno  errore  di  quelli,' 
che  hò  detto  poter  cflèrc  nelle  parti  della  propofizio- 
nc,  è obbligato  ad  ammetterla^  quello  è il  folo  modo; 
quella  è la  folalcgge,  colla  quale  fi  può  opponere  iiu» 
Geometria.  Volete  altro! 

Dor.  Voi  avete  coti  ben  intefaT  idea  dei  vero  in  genere,- 
che  avete  reftituito  a quella  primiera  unità  di  vero  la.. 
Geometria,  dalla  quale  l’ufo  dc’calculi,  c de’ nuovi 
metodi  l'hanno  deviata . Ma  ditemi  un  poco  ! Le  cur- 
ve , che  chiamiamo  geometriche , come  fono  la  pa- 
rabola , 1’  iperbole  , e TeUilTc  , non  fi  deferivono  'Cif- 
rino , & regala  j dunqucfccondo  voi  fono  linee  mec- 
caniche l 


DlAlOCO  lift  Jog 

77/.  Oh  I quelle  fon  geometriche  . 

fior.  E perche  ? 

fil.  Perchè  hanno  proprietà  collanti  , le  quali  s’inten- 
dono dalla  mente  j ed  oltre  a ciò  le  ha  u fate  Archi- 
mede , e Pappo  Malandrino,  c perciò  bifogna  vene- 
rarle . 

fior.  Ma  non  vi  hó  io  detto , che  Archimede  , e Pappa 
Aleffandrino  le  hanno  ufate  per  neccir»à,e  mai  le  han- 
no riputate  linee  geometriche , per  modo  tale,che_» 
fe  avellerò  potuto  far  con  la  linea  retta  quell’ iflcflò  # 
che  han  fatto  con  la  parabola,cd  il  cerchio,  o con  l’ in- 
terfezionc  di  due  parabole , avere bbeno  volonticri  ri- 
nunziato alle  curve  , per  ubbidire  ad  Euclide. 

FU-  No  Signor  Doria  , potrebbe  anche  avvenire  , cho 
quelle  tre  curve  , le  quali  hanno  proprietà  collanti,  le 
avelie  ammclfe  ancora  Euclide . 

fior . Oh  ! quello  no  Filotimo  mio  j Euclide  era  perfetto 
metafilico,  e perciò  conofceva , che  nelle  cofe,  le  qua- 
li han  per  oggetto  la  quantità  , la  mente  umana  non.* 
può  mai  ritrovare  il  vero  in  altro  modo  ,chc  per  quel- 
lo della  lìmpliciflima  , ed  efattiffima  collruzionc.  Cosi 
ne  Euclide  , ne  verun  degl’  antichi  hà  mai  creduto, 
come  han  creduto  i moderni  ,chc  le  curve  d’Apollo- 
nio  abbiano  proprietà  vere  , e collanti . Per  quello 
poi , che  ad  Euclide  s’attiene , fappiate  Filotimo , che  , 
ne  meno  nell’  Ottica  fi  fervi  egli  delle  curve  d’ Apol- 
lonio . 

fil.  Ma  Euclide  non  ammette  per  geometrico  il  cerchio, 
eh’  è una  curva  ì dunque  generalmente  non  rifiuta  le 
t curve  ; Li  moderni  dicono , che  la  parabola  , l' iper- 
bole , c 1’  diilfe  fuppolle  deferitte , hanno  proprietà 
collanti , come  il  cerchio;  dunque  perche  non  lave- 
rebbe ammclfe  Euclide  ì e poi  quelle  curve  nafeono 
dal  cerchio  , perche  come  curve  hanno  qualche  rela- 
zione col  cerchio  . 

fior.  Vi  hó  detto  Filotirao , che  mal  grado  quello  , che 
dicono  i moderni,  le  curve  non  hanno  proprietà  vere, 
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e cottami  ; e quello  lo  vedrete  ampiamente  dimoftra* 
to  in  appetto. 

FU.  Di  grazia  fpiegatemi  quefto-  voftro  Metodo  , o fia_»  r 
quefta  vottra.  Duplicazione.  de!  Cubo  ; perche  io  fonp. 
cosi  impaciente  di  vedere  il  vero  , o il  fallo,  delle  vo 
lire  fpeculazioni ,,  che  non  pollo,  contenere,  la  mia  cu- 
rio fità  .. 

Sor.  Voglio  foddisfarvi  ; ma  prima  voglio  cfaminarvi 
ancora,  fopra  il  modo,  che  li  deve  tenere , quando  il. 
oppone  ad  una  proporzione  geometrica .. 

Fil.  Siete  ormai  divenuta  troppa  critico  Signor  Doria. 

Io  penfo  d’  avervi  dato  già  buon  faggio  della  mia  fuf- 
lìcienza  per  diftinguerc  il  vero  daL  fallo,  in  una  di- 
moftrazionc  geometrica  i 

S or.  E’  veriflimo  ; ma  l’ immagine  del  pattato-  periglio , 
mi  rende  dubbio . Io  hò- veduto  un’ intiera  focietà  , 
ragionandain Geometria,  declinare  da  quella  linea.* 
del  vero,  che  voi  dettomi  avete  cosi  bene  additata-* 
poc'anzi, e perciò,  vò  farvi  ancora,  alcune  dimande* 

Fil.  Fatele  poiché  così  vi  piace .. 

Sor.  Se  uno  vedendo  lamia  proporzione  , nella  quale 
alferifeo , che  li  cubidelle  applicate  alla  parabola  pia- 
na terminano  ad  una  iinearetta  , di  celle , quello  non 
può  edere , perche  io  hò.  dimoftrazione , che  termina- 
no ad  una  curva  ; c volctte  efcludcrc  con.,  quefto  ar- 
gomento la  mia  proporzione  . Ragionarebbc.  egli 
bene!  Sarebbe  egli  obbligato  a far  querelarne  alla  mia 
proporzione , che  voi  poc’anzi  avete  fatto  alla  prima 
del  Terzo  d’  Euclide  ì 

2 il.  Difcorrcrcbbc  bene  , fe  la  fua  dimoftrazione  fuflo 
in  ogni  fua  parte  iegitima  : ma  fe  la  fua  dimoftrazio- 
ne fuflc  fondata  fopra  non  Iegitima  ipotett  ; o che  pa- 
nile altro  fomigliaate  difetto , ragionarebbc  malo; 
perche  non  potrebbe  egli  fapere  qual  fia  la  vottra  ipo- 
teli  , per  mezzo  delia  quale  voi  conducete  li  cubi  alla 
retta,  per  ciò  farebbe  obbligato  a far  l’eia  me  nel  modo 
da  me  preferito . 

Sor. 
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i Dor.  E fc  li  Signori  Autori  della  focicci  di  Lip/ia,  li  quali 
~v  pretendono  d‘  aver  dimoftrato,  che  i!  cubo  non  fi  può 
/ duplicare  in  altro  modo  , che  in  quello  d'  -a  walerfi  di 
Urna  delle  fezzioni  del  cono , dicedero;  la  propofizione 
-di  quello  nuovo  Autore  è certamente  falfa  , e perciò 
non  merira  nè  meno  efier letta  . Et  bic  quidam  ere.  ra- 
giona rebbero  bene  ì 

FU.  Ragionarebbero  bene  , perchè  due  cole  contrario 
non  poflòno  tutte  due  efier  vere  ; laonde  fieli  Signori 

Autori  di  Lipfia  han  dimoftrato,  che  il  cubo  non  fi 
può  duplicare , voi  Signor  Doria  non  lo  potete  aver 
duplicato  « 

Dor.  Ma  acciò  pollano  dire  a buona  ragione  di  aver  di- 
moi! rato  , che  il  cubo  non  può  duplicarli , quale  di- 
moftrazionc  bifognach'  eglino  apportino  i 

FU-  Bifogna  che  abbiano  dimoftrato  , che  le  il  cubo  fuf~ 
fc  duplicato  per  la  via  piana  , ripugnarebbe  a qualche 
propofizione  d’  Euclide  , o a qualche  prima  verità,  o 
a qualche  propofizione  legitimamente  dimoftrata,  o 
coliruita  nel  modo,  che  vuole  Euclide . 

Dor.  E le  avellerò  dimoftrato , che  le  radici,  e i cubi 
terminano  alle  curve  , avrebbero  ragione  di  dire  , che 
non  polfono  terminare  alle  mie  rette  ì 

Fil • Aurcbbero  ragione  certamente  , fe  avellerò  dimo- 
ftrato , che  terminano  alle  curve  i cubi  , e le  radici  : 
Ma  fc  la  loro  dimoftrezionc  non  fufic  in  tatto  lcgiti- 
mo , farebbero  certamente  obbligati  ad  efaminare  ugn’ 
altra  ipotefi  ,-che  da  altri  fi  proponete  , perche  ficco- 
me  le  ipotefi  pollo  n edere  infinite,  cosi  ancora  le  di- 
moftrazioni  podon  edere  infinite  j c purché  le  ipotefi 
fiano  legitime , le  dimuftrazioni  pollon  edere  ancor 
legitime  , 

Dor.  Oh  vedo  bene  Filotimo,  che  voi  avete  perfettamen- 
j te  fatti!  l’ idea  del  vero,  e del  falfo;  c volete  vedere, eh’ 

e,  come  voi  due  ì Li  fign. moderni  matematici, in  tutto 
acquietati  fopra  le  curve,  han  creduto  eder quelle  le 
colonne  d’  Ercole  ; quindi  fatta  una  diftinzionc  fra  i 
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problemi  piani, e i folidi.feguendo  in  ciò  anche  l’efcm- 
pio  degli  antichi , con  folamence  feguir  la  fentenza_»  f 
di  Renato  des-Cartes  han  decifo  , che  per  la  colìruzio-  f 
ne  de’  problemi  folidi , e foprafolidi  non  iì  può  paflaro>' 
aldilà  delle  curve;  delle  quali  fono  flati  paghi , <■ 
contenti  in  modo,  che  rimproverando  agliancich.it 
foverchio  rigore  da  effi  ulato  nel  rifiutar  le  curvcj 
come  linee  meccaniche  , hanno  altamente  vantato , 
che  quantunque-'  le  curve  meccanicamente  fi  deferiva-  ; 
no  , hanno  però  cfattamente  le  proprietà  , che  fc  le  af-  ' * 
fegnano  : c quindi  fi  fon  dati  tutti  ad  ampliare  la  dot- 
trina delle  curve  , dichiarando  edere  un  chimerico , e 
vano  attentato  quello  di  procurar  di  ritrovare  il  loco 
delle  radici, e de’cubi  in  altre  lince, che  nelle  loro  cur- 
ve. Ma  fe  avellerò  Audiato  un  poco  gl’  antichi,  avreb- 
bero veduto, che  Platone  nel  libro  intitolato  Epinomis,  * 
dice,  eflcr  vi  una  cerca  arte  di  ridurre  le  quantità  di  na- 
tura folidc  a piani , o lineari  ; e che  quello  farebbe  piu 
toflo  divino,  che  umano.  Le  parole  del  Greco  trafpor- 
tatc  in  latino  fon  quelle.  Numeri , licci  in  tres  ufque  di - 
mentioncs  adattali, naturx  foli  da  fi. vii  fimUes,&  qui  plano - 
rum,aut  lincarum  fedes  tucniur,tùm  his,tim  inter  fe  diffi - 
miles , tamen  alia  quadam  arte  rurjus  fimiles  fieri  pojfunt, 

<jii od  quidem  non  bumanut  fed  divinum  miraculum  vtdebi- 
tur  intelligenti.  Ora  vedrete, quando  vi  fpiegarò  il  mio 
Metodo,  thè  quel  txmen  alia  quadam  arie  rurfus  fimiles 
fieri  poffe,  altro  forfè  non  è,  che  pigliare  in  Geometria 
l’unità  in  linea  , e in  numero  ; e certe  applicate  , che 
fervono  di  limiti , anche  prenderle  in  numero  , c in.» 
linea;  con  la  qual  cofa  fi  dirnodra  , che  icubi  termi- 
nano alla  retta,  c che  la  cofìruzione  delle  curve  none 
geometrica  . Cosi  dunque  Filotimo  mio  , li  Signori 
matematici  moderni  non  potevano , come  vi  hò  det- 
to , determinar  le  curve  per  ultimo  termine  de’penlìc- 
ri  della  mente,  ma  bifognava  prima  legger  Platone. 

Eil.  Oh!  fe  gli  Signori  Autori  degli  atti  di  Lipfia  feniiflc- 
10  quello,  che  voi  dite,  tanto  maggiormente  li  fenti- 
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refìedire  j de  [cip fo  magnifici  magis  ditta  vi  deri  poffint; 
quarti  fcriptorem  mathematicum  dee  et . 
w.  Io  sò  Filotimo  , che  lo  fcoprimcnto  di  quello  pro^ 
dema  è flato  piu  un  effetto  di  fortuna,  che  del  mio  de- 
«Je  intendimento  ; con  tutto  ciò  però  io  non  ne  devo 
naitfonderc  i pregi,  per  lufingarc  l’altrui  invidia. 

fik  Di  grazia  non  mi  tenete  pili  a bada,  ma  fpiegatemi  le 
voftre  proporzioni , perchè  io  le  voglio  certamente.» 
ritrovar  falfe . 

2)or~  Oh  Filotimo  ! Voi  non  Cete  ancora  fufficìente  ad 
intendere  il  mio  Metodo  . 

Tii.  E perche  ì 

J)or.  Per  quello  appunto , che  vi  hò  detto- nel  primo 
gionamemo , che  inCeme  tenuto  abbiamo , cioè , cho 
le  paflioni  vagliano  ad  ofeurar  la  ménte,  e renderla  ia- 
abile  ad  intendere  una  verità 

pii.  E come  volete  voi , che  una  dimofìrazione  geome^ 
trica  la  mente  poCa  mai  ignorarla , a cagione  dello 
pacioni? 

'&or. La  mente  umana  teflei  fuoi  raziocini  fecondo  lo 
prime  direzioni  di  penzare  , che  prende;  c perciò  fe  la 
prima  direzione,  eh’ ella  prende  in  un  raziocinio  , Io 
viene  foggerita  dalla  volontà  , và  cercando  quelle  ra- 
gioni , che  la  luCngano , ed  efclude  da  fe  quelle , cho- 
Ja  ftrafeinano  per  forza  a quella  concluEonc , che  ab- 
borrifee  . Da  quella  fola  infelice  proprietà  trae  la  fua^ 
origine  la  perniciofa  fofiflicaj  c da  queOa  nafeono 
quegli  errori  de’  falli  dotti , che  Tempre  pajono  giudi- 
Jicati  da  apparenti  ragioni  : perciò  Filotimo  mio  inj 
Geometria  bi fogna  far  tutto  il  contrario  di  quello, che 
fi  dee  fare  nella  Fede . Nella  Fede  bifogna  captivare _» 
intellettum  in  obfequium  fidet  ,c  nella  Geometria  bifo- 
gna  captivare  voluntatem  in  obfequium  intellettus  , o 
confellarla  verità. 

pii,  Ma  quefta  debolezza  della  mente  umana  , a riguar- 
do delle  paCìoni, rende  l'umanità  troppo  mifera, fc  le  fa 
perdere  lino  la  forza  di  conofcere  le  verità  geometri^ 
«he,  Qor  - 
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;X>or.  La  forza  per  conofcere  le  verità  non  fi  perde, fc  non  / 

che  per  noflra  colpa-La  rea  volontà  è quella, che  avva- 
lora le  paflìoni , e fomminiflra  forza  all'  ignoranza  ; c 
volete  vedere,  eh' è cosi?  Quando  noi  cfarainiamo  n ’; 
cola, la  verità  napprefentaalla  noftra  mente, ma  irr  vol- 
ta in  una  nube  di  dentro  la  quale  ella  manda  raggi  di 
luce;ma  noi, Cernendoci  da  quelli  si  fatti  raggi  pungere 
un  poco  gli  occhi,  volgiamo  dalla  luce  del  vero  gl'oc- 
chi  dell’intelletto  , c gl’ apriamo  all’  errore  ; c ciò 
fatto,  la  mente,  che  per  Tua  natura  vuol  ragiona- 
re , indirizza  i Cuoi  difeorfi  alfine  di  giurtifìcarc  gli 
fuoi  errori , e non  a quello  di  difeoprir  la  verità  ; 
e per  ottenere  il  fuo  intento  tede  fillogifmi  Copra_» 
iporefi  faICc,  a lei  Coggerite  dalla  padrone  deli’  in- 
vidia , o dell’  ambizione  : c quindi  è , che  fà  paleggio 
da  errore  in  errore , e da  malizia  in  malizia  . Cosi  Fi- 
lotimo  mio  , fc  voi  vi  ponete  ad  eCaminarc  una  pro- 
pofizione  geometrica  col  fine  di  ritrovarla  falfa  , di- 
rizzarne i vofiri  palli  per  la  via  torta  , cd  abbraccia- 
tele la  prima  apparente  ragione  , che  ve  la  fa  parer 
falfa  ; ma  io  poi  con  argomento  tanto  chiaro , quanto 
c quello  , che  due  , e tre  non  fan  fette , vi  mofirerò  il 
vofiro  errore. 

TU.  Ed  io  lo  confeflarò. 

Dor.  Nò  Filotimo  , non  lo  confortarcte  ; perche  con  Ia_» 
volontà  rea  rimarrete  convinto  sì,  ma  non  avrete.* 
la  libertà  d’ animo  di  eonfeflare  al  vulgo,  che  averci 
errato , perche  quello  non  vi  può  convincer  d’ erro- 
re . Quello  lo  farefie  fe  forte  Galileo  , fc  forte  Ke- 
plero , fc  forte  BuonavcnturaCavalerio  , fe  forte  co- 
me tanti , e tanti  Jiuomini , li  quali  dalla  Geometria-! , 
aveano  ricavato  non  folo  la  facoltà  di  conofcere  il  ve- 
ro , ma  quella d’  amarlo  . Filotimo  , bifogna  Copra  la 
Geometria  , e Copra  la  Flofofìa  formar  non  Colo  l’in- 
telletto giurto , ma  la  volontà  retta  , c divenir  lineerò, 
cd  onorato;  lo  che  lì  otricne  accortumando  fc  Hello  , 

■a  forza  di  lunghi  abiti , c di  piu  , c pili  reiterati  atti  di 
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virili , a vincer  quella  ripugnanza  , che  la  natura  cor- 
rotta in  noi  ifpira  a confettar  quei  vero , che  non  Ju- 
finga  i nofìri  fenfi . 

fh.  Farete  voi  Signor  Doria  lo  fletto > fe  vi  convincerò- 
^errore  l 

Dor.  Certamente  ; c lo  averci  già  fatto  , fe  avelli  veduto' 
qualche  ragione  , ia  quale  mi  bavelle  d’  errore  convin- 
to : perchcalla  perfine  1’  immagine  di  dover  pattarci 
nella  mente  de’  poderi , per  huomo  tanto  ignorante.*,, 
che  non  abbia  intefo  in  Geometria  un’  errore  , che  mi. 
c dato  additato  ; o per  poco  lineerò  , che  non  abbia.» 
avuto  cuore,  di  confettarlo  , mi  fpaventa  , e mi  atter— 
rifee.. 

Fil.  Eccomi  già  al  volito-  dire  medelìmo  di  mente  lutti-- 
ciente ad  intendere;  ed  io  vi  dico  altresì,  che  fono  in 
tutto  d’animo  indifferente  per  confettar  la  verità,  che 
m'infegnarcte  . Spiegatemi,  dunque  di  grazia  il  voftro- 
Metodo?. 

Dor.  Voi  avete  già  tutte  quelle  qualità  , eh’  io  addiman- 
do  in  un  giudice  delle  mie  proporzioni  : e quelle  i n_> 
vero  , che  hanno  molti  altri  a me  ben  noti , fe  un  poco- 
di  timore  di.tanta  folla  d’oppofitori  non  li  arrcftaffej» 
dal  confeffarc  il  vero.- 

Fil.  Ma.  quefti  meritano  la  taccia  d’huomini  non  li- 
beri , c di  animo  fervile  ì Io  però  non  fono  della  fatta- 
di  quefti;  perciò fpiegatemi  levoftre  proporzioni. 

Dor.  lo  vi  hò  veduto  Filotimo  mio  cosi  intelligente  del- 
le leggi,  che  fi  devono  feguire  nell’  efamedi  una  pro- 
porzione per  la  via  rntenca  dimoftrata , che  liimo  fu— 
perfluo  il  fpiegarvi  io  mcdcfimo  il  mio  Metodo  ; ej 
perciò  voglio  , che  voi  da  voi  fletto-  lo  leggiate,  e^ 
lo  efamimate  qual  rigorofiflìmo  oppolitorc  , ma  però- 
con  mente  indifferente,,  ficcome  vi  hò  detto . Leggete 
dunque  il  mio  nuovo  Metodo  da  me  pubblicato  l’an- 
no 1715. , eh'  è quello  , su. del  quale  i Signori  Auto- 
ri degl’  attlhan  fatto  quella  relazione;  e poi  giudicate, 
fc  mai  quel  Metodo,  qualunque  egli  fia,  meritava  che 
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fu  (Te  riferito  con  quei  difprczzo  , coi  quale  lo  tanno' 
riferito  i fudetti  Signori.  Leggete  dunque  il  mio  Me- 
todo a voflro  bcllaggio,  perche  io  pofcia  penfo  di  op« 
pormi  ancora  a dirittura  alla  parabola  piana;ed  oltr’  a 
ciò  penfo  di  fare  alcune  dilfcrtazioni  contro  la  Geo- 
metria di  Renato  dcs-Cartcs,pcr  mezzo  delle  quali  di- 
moftrazioni  fpcro  di  far  conofcere  a i {ignori  moderai 
geometri , quanto  di  leggieri  ir  iiano  lafciati  abbaglia- 
re dalle  appetenti  ragioni  di  quello  , quando  hanno 
ammefie  le  curve  di  Apollonio  per  linee  geometriche  : 
Tutte  queftesìfatte  cofc  , che  andrò  facendo  , ve  In» 
inviarò  Tempre . Voi  le  ftudiaretc  con  quel  buon  me- 
todo, che  a voi  medefimo  avete  preferitto  , e pofciaL* 
quando  ci  vedremo  interne  me  ne  appalcfarccc  con 
/ìncerirà  il  voflro  giudicio. 

fil.  In  vero  io  non  ofo  in  una  cofa  » eh’  è tutta  nuova., 
fidare  al  mio  folo  debole  intendimento  , e perciò  vor- 
rei , che  vi  degnafle .... 

fior.  No  Filotimo  : noi  , fe  ben  viricordate,  abbiami 
detto , che  le  cofe  nuove  adombrano  baiamente  lej 
menti  di  quegli  huomini , che  non  fan  ragionare^* 
in  altro  modo  , che  per  quello  dell’abito,  e ciò  a cagio- 
ne , che  non  hanno  idea  dei  vero  in  genere.  Ma  voi 
mi  avete  dato  faggio  d’aver  in  guifa  formata  quella., 
idea  del  vero  in  genere , che  potete  francamente , e li- 
beramente volgervi  all’ cfame  di  qualunque  particola- 
re. Oltre  che,  quando  fl  toglie  dalia  mente  la  larva,  e_> 
dal  cuore  l’invidia,  fl  trova,  che  le  mie  dùnoflrazioni 
fono  faciliflime,  purché  fi  voglia  con  retto  metodo , e 
con  un  poco  di  rifleffionc  fludiarle.  Studiate  dunque 
Filotimo  , e pofeia  ragionammo . . 

Ftt.  Poiché  così  volete,  » vi  ubbidirò. 
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Nel  quale  Filotimo  propone  le  fue  dijfculta 
alle  dìmoftragtoni  dell*  Autore , e da~queJÌ9 
Ji  rifolvono  ; e fi  conclude  il  Dialogo 
ragionando  intorno  alle  qualità  dell* 
animo  > che  fi  devono  avere  y ed  al 
metodo  di  Jìudiare  , che  (t  deve 
feguire  per  giungere  all ' *c- 
qutfto  delle  fciengc. 

Dir.  /"\H  quanto  mirallegro  Filotimo  di  rivedervi 
V*/  dopolavoflra  lunga  adcnza  di  pia  annitdo* 
vetc  fapere  , che  dopo  quei  ragionamenti , che  fra 
noi  tenuti  abbiamo  intorno  alla' poca  difereta  rela- 
zione , che  del  mio  nuovo  Metodo  pubblicato  l’anno 
1715.  fecero  i Signori  Autori  degl’acci  di  Lipfia  ; Tem- 
pre a me  è rimallo  nel  animo  un  vivo  defidcrio  d*  in- 
render da  voi  il-giudicto  , che  delle  mie  Opere  ma- 
tematiche avevate  fatto  , ed  a tal  line  io  non  hò  mai 
tralafciato  d’  inviarvi  tutte  le  fcritture  , che  di 
mano  in  mano  fono  andato  pubblicando  . Vi  hò 
inviata  la  Difiertazione  da  me  fatta  contro  la  nuo- 
va geometria  di  Renato  dcs-Cartes  . Vi  hò  invia- 
ta la  Raccolta  delle  diverfe  dimollrazioni  da  me  fatte 
a fine  di  provare  , che  la  parabola  Apolloniama  non.j 
hi  le  proprietà  , che  fe  le  adeguano.  Vi  hò  inviate, 
oltre  a ciò,  le  feconde  rifpoflc  da  me  fatte  alle  obbie* 
zioni  de'  Signori  Autori  degl’ atti  di  Liplìa  , i quali 
non  sò  come,  avendo  avuto  notizia  di  quei  ragiona- 
menti , che  infieme  abbiamo  tenuti  incorno  al  mio 
Metodo  , ed  alla  loro  relazione  , fi  fono  oppolfi , caf 
- R r me 
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' me  voi  avete  veduto,  alle  mie  dimoftrazioni,  ed  hatu 
permeflò  ,chc’l  loro  Relatore  pubblicarti:  unadiflcr- 
razione  in  difefa  delia  Tua  mal  intefa  relazione. 

FU.  Io  fpcro  aver  profittato  molto  davoftri  favij  infc» 
gnamenti  a me  dati  intorno  all’ertenza  della  Geome- 
tria , e intorno  al  metodo  , col  quale  quella  fi  devo 
flud  are  : Hó  poi  fludiato-  attentamente-  tutte  le  ferie- 
ture  > che  mi  avere  inviare.  ' 

X>»r.  Ora  dunque  appalcfatcmi  da  huomo  finccro  , qual 
fiete,  il  volito  ìentimento  intorno,  alla  mia  inven- 
zione ì 

FU.  La  vofira  Invenzione  non  può  negarli , che  non  fia 
ingegnofiflìma  : e poi  in  una  materia,  cotanto  fubli- 
me  , quanto  e quella,  che  avete  imprefo  a trattare, c 
nella  quale  fi  contiene  la  ricerca  di  un  problema  defi- 
dcraro  da  tutti  gì’ antichi , e moderni  geometri  ; cho 
mai  fi  potea  dir  di  piu  ingegnofo  di.  quel  , che  voi 
avete  detto  ì Io  per  me  ingenuamente  vi  confeffo,  che 
ia  vofira  Invenzione  mi  hi  arrecato  non  poca  maravi- 
glia ; anzi  di  piu  vi  dico  liberamente  , che  mi  è paru* 
ta  in  tutto  temeraria  la  relazione , che  ne  han  fatto  Ji 
Signori  Autori  degl’  atti  di  Lipfia  ; perchè  in  vero  , 
dire  intorno  ad un  ritrovato  cosi  ingegnofo  , qual’c  il 
voflro  , quelle  inurbane  parerle  : Et  lue  quidem  fi  quo- 
rumdatn  talli  cflnovitas  , qutt  tam  pzrum  valeat  &c. 
un  animo  ben  morigerato  non  può,  lafciarc  di  non.» 
muoverli  a fdegno  contro  un  tal  Relatore  * 

Z>or.  Gran  mercè  Ftlotimo  del  panegirico  , che  mi  avete 
fatto,  ma  voglio  alrrcsì  che  Tappiate», che  quello  non 
lufinga  il  mio  genio . Non  avete  veduto  , che  ’l  nofiro 
Relatore  vieta  a geometri  ufarc  il  coturno  ■>  lafciato 
dunque  le  inutili  lodi , e ditemi  a lettere  di  fcatola_», 
fe  riputate  vere  , O pur  falfe  le  mie  dimofirazioni  . 

FU.  Quello  che  domandate,  non  è neccflario , quan- 
do hò  detto,  che  fono  ingegnofiflime  ; perche  que- 
llo mi  fembra  , che  badi  : lo  poi  non  mai  ardirei 
di  proporre  difficultà  in  materia  di  Geometria  ad 
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un  huomo  -della  vortra  fatta. 

Dor.  No  Fi  loti  mo;  non  folo  a me, del  quale -alcuni  /ignori 
profclTori  di  Geometria  fono  andati  -fpargcndo,dhe  fon 
tanto  buon  metaiifico  , quanto  poco  esperto  geome* 
tra  j ma -ad  ogni  gran  macrtro  in  Geometria  qualun- 
que difcepolo  non  folo.puó  , ma  deve  .proponcrc  Icj 
fuedifficultà,  dopò  però,  che  hà fatto  ogni-diligcnza 
per  bene  intendere  una  dimoftrazione. 

FU.  Signor  Doria?  Pitagora  voleva  , che  i Tuoi  difcepoli 
afcoltaflcro  fenza  parlare  ^ c Socrate  rifpondeva  a quéi 
difcepoli  , li  quali  ad  effo  facevano  qualche  difficuhà 
in  Geometria  , colle  faguenti  parole  : Studiate  , ed  in- 
tenderete . Or  io  vogiio  ufar  con  voi  come  quei  di- 
fcepoli  di  Pitagora  , o di  Socrate  . 

■Cor.  Quci  gran  maefiri.,  dhe  voi  avete  nominati,  aveao-r 
ragione  di  ufarc  quel  modo  co'  i loro  dilccpoli, perche 
volevano  , che  quelli  s’  accofiuraa/Tcro  a (vilupparii  da 
lor  medclimi  dalle  ditììcultà  , che  incontravano^  o 
che  in  quefta  guifa  fi  accollumaflero  a bene  intendere 
da  lor  medcfimi  le  dimefirazioni  , c form  alierò  una., 
menre  dotata  di  un  certo  , e ficuro  raziocinio  , Vole- 
vano , che  i loro  difcepoli  riflettclfero-,  c :profonda- 
mentc  meditaflero  su  di  quelle  propofizioni , che  i lo- 
ro maefiri  gl’  infognavano , e non  volevano  ,che  nell’ 
alcol  tare  una  propofizione  la  lor  mente  corrette,  preci  - 
pitofamente  a penfare  alla  rifpolla  prima  di  aver  ben 
meditato  incorno  al  vero  , o al  fallo  di  quello  , che  M 
lor  raaeftro  gl’  avea  propello , c che  aveano  afcoltato: 
difetto  gravilfimo  di  molti  huomini . -Alla  perfine^ 
Socrate  , c Pitagora  non  volevano  , che  i loro  difce- 
poli  -di-veniflcro  perniciofi  fofìfii  -,  ma  dopò  che  per 
lo  mezzo  della  meditazione  nel  filonzio  fatta  erano 
divcnuti.benc  abituati  ncl  pcrfetto  raziocinio  attratto, 
gli  permettevano  la  licenza  di  opponerc,  anche  a i lor 
maefiri  e per  dirla  in  -breve  volevano,  che  i gio- 
vani prima  imparalfero  a penfare  , e poi  a parla- 
re . Così  dunque  PiJotimo  -mio  , quei  faggi  mac- 
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Ziri , li  quali  non  avevano  per  fine  l’ingannare  i lord 
difccpoii , ponevano  rutto  il  loro  ftudio  a rendergli 
(ufficienti  a dittinguere  con  ficurezza  il  vero  dal  fai- 
io  .Ma  a nofiri  tempi  ad  altro  non  fi  bada,  fc  non 
che  a preparar  la  fapienza  in  leggieri,  e delicati  ci- 
bi ,per  modo  , che  niente  difgutti  il  palato,  ne  gra- 
vi lo  ftomaco  de’  giovani  ; c fc  altri  poi  dice,  che  que- 
lli sì  fatti  cibi  non  poffono  alcuno  futtanzial  nutri- 
mento apprettare  alla  mente  ; quello  tale  vien  trattato 
da  ftravagante  , ed  importuno  : bifogna  ufarc  in  altro 
modo  con  i difccpoii  Filotimo  mio;  ma  voi  non  liete 
(lifeepo lo, perche  liete  illrutro  quanto  fi  conviene  nella 
Geometria  fintetica , c nel  metodo  degl'  indivifibili  , 
di’ c quanto  fi  richiede  per  l’ intelligenza  della  mia^» 
Invenzione  . Appalcfatemi  dunque  il  voltro  giudizio 
intorno  alla  mia  Duplicazione  del  cubo  . 

fil.  Signor  Doria  mio , potrebbe  avvenire  , eh’  io  pren- 
defiì  un  qualche  abbaglio , e che  voi  fubbito  montatto 
in  collera  contro  di  me  . 

2)or.  V’  intendo , v’  intendo  Filorimo  ; voi  liete  giufla- 
mente  caduto  in  quelle  invifibili  reti  , che  alcuni  ma* 
liziofi  maettri,  e miei  oppofitori  tendono  a i loro  di- 
fcepoli  per  far  sì , che  quelli  non  iludijno  la  mia  In- 
venzione , e che  non  polfano  , indiandola  , avvederli 
delle  falfc  dottrine,  che  quelli  inlegnano;  mi  reca  ma- 
ravigliala voflra  fovcrchia  credulità  Pilotimo.  loal- 
rro  non  amo,  che  la  verità,  c non  folo  alcolto  i vo- 
firi  avvertimenti , ma  quelli  ancora  d’  ogni  fanciullo  ; 
c quelli,  che  ben  mi  conofcono,  ne  pedono  far  fede_j  ; 
Dite  ; dite  dunque  liberamente  il  voilro  fentimento , e 
fiate  pur  ficuro  , che  la  nottra  amicizia  a cagione  delle 
vofire  difficultà  non  iòlo  non  fi  diminuirà  , ma  diver- 
rà maggiore. 

TU-  Poiché  cotanto  m’ affidate  , vi  narrerà  il  giudicio , 
eh’  iiò  fatto  dei  volito  Metodo. 

'J)or.  Ma  acciò  io  poffa  conofcere  il  profitto  , che  avete 
fatto  intorno  al  modo , col  quale  io  vi  hò  infegnato , 
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che  lì  debba  efaminare  una  proporzione  geometrica  * 
narratemi  la  prima  proporzione  della  Raccolta  nel 
modo  , eh’  io  vi  hò  prefai  tto  . 

FU.  Vi  ubbidirò  ; ma  per  feguire  il  buon  ordine , prima 
vi  narrerò  il  giudici» , che  liò  fatto  della  voflra  Dif- 
fertazione  fatta  contro  la  geomaria  di  Renato  des- 
Cartes . 

Dor.  Ottimamente  avvifate  ; dite  pure . 

fil.  Mi  fembra  , che  chiunque  con  animo  indifferènte-?,. 
C fincero  legga  la  vollra  Differ  razione  , non  poffa  trar 
Jafciare  di  porli  almeno  in  dubbio  intorno  a quella», 
propofizione,  che  aficrifcono  i moderni  cicè,chej 
le  curve  d’  Apollonio,  le  parabole  di  grado  fuperiore* 
c tutte  le  altre  curve  da’  Pignori  moderni  geometri 
penfate.,  abbino  a fimilitudine  del  cerchio  , c quanto 
il  cerchio  medermo  le  proprietà,  eh’ efii  le  aflcgna* 
no  ; e che  abbino  letali  proprietà , quantunque  noti- 
li poflano  efattamentc  delcrivere  : In  vero  in  quella 
Diifertazione  ingcgnoMimo  c il  modo,  col  quale  voi 
impugnate  quelli  argomenti , co  i quali  Renato  des» 
Cartes  nel  principio  del  fecondo  libro  della  fua  geo- 
metria fi  è affaticato  di  provare  , che  gli  Aromenti  piu 
Compofli  fono  valevoli  a far  conoscere  le  proprietà 
geometriche , niente  men  che  ’l  compaio,  e-  la  riga»,  ► 
H quella  fimilitudine  , che  portate  di  Platone  con  un 
rozzo  Lapone  per  additar  la  differenza  di  efattezza», 
nel  coflruire,  che  voi  penfate,  che  iia  fra  il  compaffo  % 
e gli  Aromenti  di  moti  compofli , mi  èparuta  dignifli- 
ma.  Hò  ammirato  ancora  il  moda,  col  quale  voi  po- 
nete dalla  voflra  banda  tutt’  i geometri  antichi , fa- 
cendo conofcere  , che  quelli  non  hanmai  creduto  le 
curve  d’  Apollonio  avere  efattamentc  le  proprie- 
tà» che  da  elio  fe  le  adeguano;  E in  vera  anco  il 
Signor  des*Cartcs  conferà  , che  gl’  antichi  geometri 
con  tennero  l'accennata  fentenza  , mentre  li  taccia», 
dei  difetto  di  fovcrchio  fcrupolofi,  a fola  cagione,  che 
iua  ricufato  di  ricever  le  curve  d’ Apollonio  per  linee 
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geometriche , e non  fi  fonoaflfaticati , come  aurebbe- 
ro  potuto  fare  , a profeguire,  ed  ampliare  ta  vafiitfimt 
dottrina  delie  curare.  Quello  poi -che  dite  contro  il 
P.  Malebrance  , il  quale  fenz’  alcuna  pruova  ha  taccia- 
ti del  difetto  di  vifionarij  tutti  quelli  ,-che  fi  affatica- 
no per  ritrovare  la  quadratura  dei  cerchio , o la  dupli- 
cazione del  cubo,  mi  è paruto  in  tutto  -conforme  alla 
ragione  ; e mi  hà  fopra  ogn’  altra  cofa  dilettato  quell* 
efempio  de'  libri  ritrovati  nell’  arca  di  Numa  Pompi- 
lio, del  quale  vi  fer vite  per  additare  il  troppo  gran 
fcompiglio  , che  farebbe  la  voftra  Invenzione  nella.» 
moderna  litteraria  repubblica  , fc  fuife  da’  matemati- 
ci ricevuta  j donde  poialfcritc  , che  ne  venga  per-con» 
fequenza  quella  renitenza,  che,  al  voilro  dire , marra- 
no 1 fignori  moderni  geometri  a confcffar. come -vera» 
c bendimoiìrata  la  voftra  Invenzione . 

Dor.  Ma  ditemi  un  poco}  quellc  ragioni  dedotte  dalla.* 
natura  dall'  «(lenza  della  Geometria , le  quali  io  hò 
addotte  nella  JDiflertazione,  non  vi  hanno  a ba danza.* 
perfuafo  dell’-crrorc  , -.nel  quale  fon’  caduti  i fignori 
geometri  fcguaci  di  Renato  l Non  hò  io  colà  provato 
a baftanza,  che  la  parabola  non  hà,  com’-cffi dicono,  le 
proprietà , che  le  aflegnano  dell’  ifiefiTo  modo,  che’l 
cerchio  hà  le  proprietà,  ch’  Euclidc  dimoftra  i 

FU.  Se  io  confidero-attentamente  il  valore  delle  ragioni 
degl* -argomenti  da  voi  addocri,  mi  fembra , che-abbia- 
-tc  ragione  ; ma  poi  quando  vedo  un  intero  mondo  de* 
matematici , che  a voi  fi  oppone  , fi  fveglia  dn  me  un 
timore  d’errare  , la  vofira  fentenza  approvando-;  E in 
vero  Signor  Doria  mio  , il  vederc-nnPlenato  cIcs  Car- 
tes,  il  quale  oggidì  hà  dato  le  «arme,  «la  regola  della 
buonai’ilofolia  , per  modo  tale , ch’  ora  confiderano 
Platone , Ariftotclc , e gl’  altri  amichi  fiiofofì  , a gui- 
fa  d’  huomini , che  fono  fialidi  mente  ofeura,  c-confu- 
fa  , c che  non  -han  vcduto-chiaramentc  dentro  i-pro. 
fondi  .fccrcti-dcUa  natura  . ìli  vedere  dico  , un  sì  fatto 
Jiuomo  9 il  quale  aficrifcc,  che  gl' antichi  nemenhan 
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veduto  chiaramente  nella  Geometria  ; non  pollo  ne- 
garvi» che  ciò  fà  nella  mia:  mente. molta  autorità  : £ 
poi  il  vedere,  che  tutti  i moderni  geometri  hanno  ab- 
-bracciata  con  plàufo , c feguita  fenza  menoma  ccccz- 
zione  la  fentenza  di  quel  grand’huomo  ; cche  in  con- 
fequenza  diciò  hanno  tutta,  la  lor  mente  applicata  ad 
.ampliar  la  dottrina  delle  curve;,  e che  1’  hanno  dt  mo- 
do ampliata  con  un  numero  quali  infinito  di  libri,  e di 
nuove  invenzioni , per  modo  tale  ».  eh’  oggi  il  Mondo 
vanta- molta-  fuperiorità  (opra,  la  feienza  degl’ anti- 
chi in  ciò , che.  riguarda  le  Matematiche  : Vi  dico  il- 
vero  Sig.  Doria  , che  mi  rende  renitente  a.  voler  io  fo- 
to decidere,  contro  una  fentenza-  da  tutti  approvata-, , 
fuor  che  da  voi .. 

Eor.  Di  grazia  Filotimo,  fe  mai  vi  venilfe  in  mente  di 
viaggiare, non  andate  in  paefi  de!  maomettani,  vedete? 

Fi  l.E.  perche  ? 

Dor.  Perche  vede ndo  voi  parte  dell’Europa  , una  gran.* 
parte  dell’ Alla  , c quali  che  tutta  l’Africa  leguir 
la  falfa  fetta  di  Maometto  ; e. vedendo,  che  i maomet- 
tani fono  in  numero  affai  maggiore  , che  i Criltiani , 
farefle  in  pericolo  di  divenir  maomettano  . Oh  filo- 
timo!  adunque  nella  vortra- mente  1’ errore  comu- 
ne ha  forza  di  legge?  c come  avete  cosi  torto  obbliati 
quei  precetti-,  che  conducono  a conofcere , ed  a feguir 
la-  ragione  intima  , i-  quali-  vii  hò>dati  negli  altri  ra- 
gionamenti , che  inficine  tenuti  abbiamo  ì Ma  pofeia-, 
quando  anche  io  volcfli.pcrmcttervi  nelle  cole  geome- 
triche di  iafeiar vi  in  qualche  parte- muovere  dall’  au- 
torità:; l'autorità  degl'  antichi  geometri ,.  come  fono  - 
un  Archimede , un  Pappo  Aleflàndrino , e tanti , ej 
tane?  altri , £à  cosi  poca. forza  nella  vortra  mence , che 
la  pofponiate  all’  autorità  di  Renato-,  e di  unamolti- 
tudinede!  fuoifeguaci  ? Ma  io  vi  dirò  di  piu  , anco  fràs 
i moderni  il  celebre  Erancefco  Vieta  è dalla  mia  ban- 
da , perche  hi  impugnate  ancor-  erto  le  curve  .. 

FiL  Voi  avete  bel  dire  ; ma- vedete  un  poco  quanti  ama^- 

E- ri- 
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ri  bocconi  fiere  coftretco  a fottrirc  per  eflervi  voluto 
alzare  contro  tutti  i e vedete , fe  gl’  Antichi , e Vieta 
fono  fofficienti  per  difendervi  contro  le  perfecuzioni 
di  tanti  geometri , quanti  fono  i fcguaci  della  georac-“ 
-cria  di  Renato  ì 

Dor.  Ah  .Filotimo  ! fe  voi  nutrite  nell*  animo  fentimen» 
ti  di  viltà , cediamo  per  fempre  di  ragionar  indento  . 
A che  mai  vale  un  huomo,che  profedii  fapicnza,quan- 
do  non  hà  il  coraggio  di  confettar  il  vero , che  cono- 
fee  ì è egli  altro , che  un  vile,  il  quale  dalla  viltà  c co* 
fretto  a far  patteggio  all'  abominevole  vizio  della  ca- 
lunnia , e dell’impoiìura  i 

pii.  Oh  Sig.  Doria  perdonatemi , non  lì  parla  in  quella 
guifa  degl’  huomini  di  lettere.  Bobbiam  pili  tolto  cre- 
dere ,chc  fe  la  vottra  Invenzione  è vera , c eh’  etti  non 
fa  ccnfelfano  , ciò  avvenga  , perche  non  l’ incendono; 
ma  non  mai  fi  dee  dire , che  intendendola  » trai afeino 
maliziofamenre  di  confettarla . 

l)of.  lo  hò  parlato  in  quella  guifa  contro  di  voi  Filoti- 
ino  , che  mi  avete  chiaramente  detto  un  fcntimcnto, 
che  sente  di  viltà:  Nel  rimanente  poi  io  mi  dò  a crede- 
re come  voi , che  i fign.  moderni  geometri  non  inten- 
dono la  mia  Invenzione  . Potrebbe  però  avvenire,  che 
ufattcro  in  quella  mia  Invenzione , per  non  guadare  le 
cufc  loro, la  prudenza,  che, come  hò  detto, usò  il  Sena- 
to Romano  , per  non  confondere  il  fiftema  di  Roma.», 
allora  quando  lì  trovorono  gl’  accennati  libri  nell'arca 
diNuma.  Comunque  la  cofa  Ila  però,  quei  manca** 
mento  di  linearità,  che  negl' .huomini  vulgati  è di- 
fetto, negl’  huomini  di  lettere  è gra vittima  colpa. 

pii.  Oh  fgraviflìnaa  colpa , bifogna  Sign.  Doria  ettere  al- 
quanto pi'u  difcrcto;  ì'amor  proprio  non  fi  può  fradica- 
re  dal  cuore  degl'huomini,  e per  ciò  fc  in  confcqucnza 
della  volita  Invenzione  fi  rendono,  come  voi  dite, va- 
ni , ed  inutili  le  invenzioni , e gli  ftudij  di  una  gran-» 
parte  de’  moderni;  perche  non  vorrete  compatirli,  fe 
non  confetteranno  così  agevolmente  il  ior  errore  ì 
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Palinodiam  cantre  difficile  ejl . 

Dor.  No  jFilotimo  ; negl’  huomini  t mj  è fcmpre  gra- 
ve delitto  la  renitenza  a confcflare  il  proprio  erro- 
re ; perche  quello  c lo  dello  , che  declinare  dalia.» 
ilnccrità  per  ollentarc  l’ infallibilità  ; ed  è,  come  vi  hò 
detto,  gravidìma  colpa  in  chi  profcfla  io  Audio  della.» 
fapicnza  ; ma  pofcia  per  qual  ragione  voi  dovete  Ja- 
fciar  d’  effer  lineerò  ì forfè  perche  avete  Audiato  1* 
Algebra,  e i n itovi  Metodi  dc’moderni  ì Siete  dunque 
cosi  avaro  di  un  poco  di  tempo  , che  avete  fpefo  in-* 
quei  pernicioli  Audi; , che  vi  rincrefce  di  confcflàrc  d‘ 
averlo  perduto  , e di  rinunciare  ad  una  vana  fcienza^2 
Voi  Filotiino  fe  conofccte  vera  la  mia  Invenzione^» 
dovete  appunto  dire  , come  diffe  un  Santo  Padre , del 
quale  ora  non  mi  fovvicne  il  nome  , nel  tempo , cho 
la  fetta  d’Arrio  era  feguitata  quali  che  da  tutto  il 
Mondo  criAiano . 

Fil.  £ chedifle  ì 

Dor.  DilTe  : T otus  ferè  Mundus  Arrianus  ejl } ego  tameng 
Chriflianus  fum . 

FU.  Ma  Signor  Doria  mio  , io  non  hò  ancora  peccato 
contro  la  lìncei ita  , perche  voi  non  fapete  ancora  qual 
giudicio  abbia  fatto  della  voAra  Invenzione  geome- 
trica; io  uoq  vi  hò  narrato  altro,  che  la  Dilfercazione. 

Dor.  Orbene:  Ditemi  dunque  il  giudicio  , chcaveto 
fatto  intorno  alle  dimoArazioni , che  avete  lette  nella 
Raccolta . 

Efame  dell*  opera  dell'Autore  « 


FU.  TT  Oi  nella  prima  propofizione  della  voAra  Rac- 

V colta  vi  affaticate  di  dimoArare  per  la  via_»  Tav.  I. 
pofmva  , o Ila  a priori , come  A fuol  dire  , chc'l  luo-  fig.  j. 
go  delle  infìnite  radici  intercede  fra  i , e z Se c.  è alia 
voAra  linea  retta  CE  , tirata  per  i punti  eAremi  dello 
applicate  BCi»  e D£z  fatte  per  coAruzionc . Or  que- 
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ila  propofizione, come  che  è la  prima, ed  è quella, nella 
quale  voi  vi  affaticate  di  dimoflrare  a priori  il  voflro 
affunto,  io  l’ hò  cfa  minata  eoa  quelle,  leggi,  che  voi 
mi  avete  preferirle .. 

Dor.  Dite  dunque  . 

FU.  Alla  proporzione  non  mi  fembra , che  poffa  alcuno 
oppofitore  dire  cofa  in  contrario  ; perche  fe  mai  vo- 
lere dire , che  la  proprietà  d’  Apollonio  è cofa  dimo- 
ftrata  come  le  propofizioni  d’  Euclide  , c che  perciò 
non  fi  dee  dammare  ; voi  avete  a ba  danza  di  moli  ra- 
to nella  vodra  Diflcrtazione  di  avere  imprefo  a-» 
provare  una  cofa,  la  quale  era  necelfario,  che  fi  efami- 
naflc  . Nella  codruzione  poi  voi  altro  non  ordinate , 
fe  non  che  li  tirino  linee  rette  da  punto  a punto  , e_> 
che  s*  intenda  divifa  la  BF  in  parti  infinite  ; quedo  è 
in  tutto  legitimamente  fatto  . La  dimodrazione  poi 
voi  la  dividete  ne' cinque  feguenti argomenti.  Nei 
primo  provate , che  BC  unità  è radice  di  AB  unità , e 
chcDEzè  radice  di  A D4;  quedo  è vero  per  codru- 
zione . Nel  fecondo  dice , che  i quadrati  intercetti  fra 
BGi,  e DEz  fono  in  proporzione  aritmetica  , e che  i 
quadrati  infiniti  intercetti  fra  AD4,  ed  AFp  ancora 
fono  in  proporzione  aritmetica:  quedo  è vero,  perchè 
avete  fuppodo  la  BF  divifa  in  punti  , o parti  inlinite 
Neltcszo  voi  aderite,  che  le  infinite  parallele  intcr-  ( 
catte  frà  BCi,  e DEz,  le  quali  terminano  alla  retta., 
CE,  fono  in  proporzione  aritmetica;  quello  è vero, 
perchè  fono  nel  triangolo  KDE.  A quello  argomento 
però  mi  nacque  nella  mente  un  picelo!  dubbio , ej 
fu,  che  avendo  voi  ordinato,  che  s’intenda  la  BF 
divifa  in  punti , o parti  infinite,  i punti  della  BD  non 
potcflcro  elTcre  infiniti. 

Dor.  Io  pollò  confidcrarc  come  infiniti  i punti  della  BD, 
c come  infiniti  i punti  della  BF  ; perchè  le  due  lince 
AB,  ed  AF  fendo  lati  di  due  diverli  triangoli , come 
potete  vedere  nella  Fig.V.  della  Tav.I.  io  pollo  ambe- 
due fupponcrle  divife  in  parti  infinite  ; c fe  quedo  vor 
■%4&-  lctc 
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Jctc  vederlo  piu  ampiamente  provato  , leggetelo  nella  * 
Raccolta,  e nella  feconda  Rifpofia  da  me  fatta  alit  Si- 
gnori Autori  degl' atti;  intendo  dunque  la  BD  divi!* 
in  punti  infiniti  ; profeguite  ora  i’  cfarac  dell'  altre  il- 

. lazioni . 

FU.  Nel  quarto  voi  frapponete  come  prima,  che  le  pa- 
rallele intercetre  fra  BCi,  e DEz , le  quali  terminano 
alla  retta  CE  frano  infinite  ; e da  ciò  ne  deducete,  che 
la  fomma  di  tutte  le  radici  de’ quadrati  intercetti  fri 
ABi,ed  AD4  fi  contenga  nel  vollroRettilinco  BCDE, 
il  quale  è porzione  del  triangolo  KDE  . A quello  ar- 
gomento ilied i per  dire,  che  voi  frapponete  quello  , 
eh’  e in  qu&flione  ; perche  1 leguaci  di  Renato  fuppon- 
gono  , che  la  fomma  delle  radici  degl*  infiniti  quadra- 
ti intercetti  fra  AB  1,  ed  A D4  fi  contenga  nelle  appli- 
cate, che  terminano  al  perimetro  della  parabola  Apol- 
loniana  • E in  vero  tanto  le  applicate , che  terminano 
alla  curva,  quanto  le  vofirc  parallele,  che  terminano 
alla  retta  fono  nei  limiti  di  BCt  , e DEz.  La_» 
concluderne  poi,  quando  fra  vera  quella  illazione,  è 
verilfima.  Ora,  come  vi  hó  detto  , leggendo  quefia  di- 
motlrazionc  dubbitai  della  quarta  illazione  ; ma  po- 
feta  vedendo , che  in  apprelfo  vi  affaticate  di  dimoltra- 
re  il  vofiro  allento  in  raoltifiìmi  altri  modi , non  ba- 
dai piu  alla  prima  voilra  dimofirazionc  . 

Dor.  Oh  Filotimo  1 la  prima  mia  dimofirazionc  è vcriflS- 
ma  , e lappiate,  che  quella  fola  farebbe  fiata  fuificien- 
tc  a provare  il  mio  alfunto  ; c in  tanto  hò  fatto  lej 
altre  dimofirazioni,  che  fieguono  nella  Raccolta  , m_> 
quanto  che  hò  confiderato,  che  trattandofi  di  tina  ma- 
teria, nella  quale  tutte  le  menti  de'  moderni  fono  pre- 
venute del  contrario  , bi  fognava  di  inoltrarla  ancora-, 
i n qualche  modo  piu  fcnfibile  , che  non  è quello,  che 
nafee  dalle  dimoflraztoni  fatte  per  il  metodo  degl'in- 
di vifibili,  il  quale  è tin  metodo  attratto;  c bifognava 
far  si , che  a forza  di  molte  dimofirazioni  i figo. ma- 
tematici abityafTero  la  lor  mente  ad  una  verità  » che_> 
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ripugna  ai  loro  fenfo,  cd  alla  lor  patàonc  ; 

TU.  Spiegatemi  dunque  in  un  modo  piu  acconcio]al!aJ 
mia  corca  intelligenza  la  voftra  quarta  illazione 

Dar.  Ditemi  un  poco  Filotimo,  AB x,  ed  AD4  fono  qua- 
drati per  coflruzione  ì 

Fi!.  Certo  che  si . 

Dor.  E tutte  le  porzioni  intercede  fra  ABx,  ed  AD4  non 
fono  ancora  quadrati  ì 

Til.  Certamente . 

Dor.  E perche  fono  quadrati  ? non  per  altra  cagione  , fc 
non  perche  fra  ABx,  cd  AD4  vi  lì  contiene  tutra  ltt_» 
fomma  potàbile  delle  differenze  , che  poffono  effere.» 
fra  i quadrati  delle  infinite  radici  intercede  frà  BCi  , 
e DEz  . Dell'  ifteffo  modo  vedrete  ora  , che  nelle  in- 
finite parallele  , le  quali  terminano  alla  retta  CE  , vi 
fi  contiene  la  fomma  delle  radici  de  i quadrati  in.ter- 
cctti  frà  ABx  , ed  AD4  . 

TU.  Di  grazia  . . . 

Dor.  BCi  , c DEz  fono  radici  de  i quadrati  AB  1 , ed 
AD4 

FU.  Certamente , e lo  fono  per  coftruzione . 

Dor.  E le  radici  intercctte  frà  BC 1 , c DEz  non  fono  i nj 
proporzione  aritmetica  ì non  fono  infinite , e non  fo- 
no tante , quanti  fono  i punti  della  BD  ì 

Til.  Cerco  che  si . 

Dor.  Adunque  nelle  infinite  intercette  fra  BC,e  DE  vi  fa- 
rà la  fomma  di  tutte  le  differenze,  che  poffon  effere  frà 
BC,  e DE  ì 

Til . Certo  che  sì • 

Dor.  Ma  BC  , c DE  fono  radici  per  coflruzione  de  i qua- 
drati ABi,  cd  AD4  : Dunque  nelle  infinite  parallele.» 
intercette  frà  BCi,  e DEz,  le  quali  terminano  alla_» 
retta  CE  , vi  fi  contiene  la  fomma  di  tutte  le  differen- 
ze , che  poffon  effere  frà  le  radici  BCi  , e DEz  , chej 
vale  a dire, frà  le  radici  de  i quadrati  intercetti  frà  ABi , 
ed  AD4  • Ma  fc  nelle  parallele  intercctte  frà  BCx , c 
DEz  vi  B contiene  la  fomma  di  tutte  le  differenze,  che 
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poflbno  elfcre  fra  le  radici  de  i quadrati  intercetti  frà 
ABi,  ed  AD4  ; vi  fi  contiene  ancora  neceflàriamente 
la  fomma  di  tutte  le  radici  de  i quadrati  intercetti  frà 
ABi,ed  AD4:  ma  fe  è cosi  quelle  quantità, che  fono  di 
piu  nelle  applicate,  che  terminano  al  perimetro  del- 
la parabola  > cioè  le  differenze  frà  le  nofire  parallele  , 
che  terminano  alla  retta  , e le  applicate , che  termini 
no  alla  curva  , fono  fuperftuc  alle  radici , e perciò 
fi  devono  nomare  eccetfì  . Ed  acciò  quello  lo  ve- 
diate piu  fcnfibilmcntc  ; olTcrvate  alla  pag-  4}.  delle 
nfpollc  da  me  date  alle  obbiezioni  de’ Stgn.  Autori 
degl’  Atti  di  Lipfia  , e vedrete  , che  le  differenze  frà  le 
mie  parallele,  c le  applicate  all' alfe  della  parabola.* 
Apolìoniana  , come  fuperdue.fvanifcono.  Ora  che  di- 
te Filotimo  ? 

W.  lo  rimango  attonito,  ne  sò  che  rifpònderc  ; ma  . . .1 
.■Oor.  Vedo  bene  Filotimo,  che  la  voflra  mente  non  c 
gionta  a tal  fegno  di  perfezzione  , che  fi  lafci  ugual- 
mente ftringere  , e convincere  da  una  dimoftrazionc 
puramente  afìratra  , che  da  una  diraoftrazione  appog- 
giata a fenfibilecoftruzione  , come  fono  ledimoftra- 
zioni  d’  Euclide  ; e non  avete  ancora  acquiflata  quella 
perfezione  d’intendere,  eh’  una  cofa  fi  dee  ricever 
per  vera,  feinprc  che  fi  conofce  in  virtù  della  dimo- 
Itrazione  ancorché  attratta , efier  ncceffario  , che  la  co- 
là fia  nel  modo , che  fi  propone  . Quefta  e la  perfezio- 
ne, la  quale  è ncceffario,  che  la  mente  acquili i,  fc  vuol 
giungere  alla  conofcenza  delle  verità  pure  mctafifi- 
che  . Ma  giacche  la  cofa  c cosi  ; ditemi  un  poco  il  giu- 
dicio,che  avete  fatto  delle  altre  mie  dimofirazioni  con- 
tenute nella  Raccolta  , perche  quelle  fendo  piu  fenii- 
bili  fpero , che  avranno  piu  la  voftra  mente  appagato. 
FU.  Farò  dunque  l’ efame  delle  altre  dimottrazioni  ì 
Dot.  No  , perche  in  ciò  che  fi  attiene  al  metodo  di 
efaminare  una  dimofirazionc  , mi  avete  dato  baftante_> 
faggio  di  ben  intenderlo  . Ditemi  ora  in  breve  il  giu- 
dicio,che  di  quelle  dimottrazioni  a parte  a pane  avete 
’ fatto.  . . f,L 
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FU.  Nella  feconda  dimoftrazionc  pag.  6.  voi  vi  affaticate 
Tav.I.  di  dimoftrar  lo  fteffò , che  avete  dimoftrato  nella  pri- 
Fig.I.  ma,  ma  piu  fenfibilmcntc;  moftrando,  che  le  radici 
infinite  devon  effere  o in  proporzione  aritmetica-» , 
ov  ver  una  maggiore  dell’  altra  , ma  ccccderfi  con  dif- 
ferenze una  Tempre  minore  dell’  altra  ; e da  ciò  ne  dc- 
ducete  , che  nel  primo  cafo  il  luogo  delle  radici  è la_» 
voflra  linea  retta  CE;  c nel  fecondo,  che  non  fi  potreb- 
be mai  giungere  ad  intender  coftruita  l’applicata  DE2I 
E per  far  veder  quefto  fenfibilmentc  dite  , -che  fe  HO, 
la  quale  termina  fuori  delia  retta  CE  fufle  radice  di 
AH  , SQ^farcbbe  ancora  radice  di  AH;  e profeguendo 
Tempre  a tirare  le  voflre  perpendicolari  OQ^  15N &c. 
pretendete  moftrare , che  fe  le  applicate  una  maggiore 
dell’  altra  , le  quali  terminano  fuori  della  retta  CE  , li 
eccedono  con  differenze  1*  una  minore  dell’  altra  ; la 
retta  CE,  e la  BD  porzione  dell'  alfe  AD,  verrebbero  !.. 
divife  in  parti  una  Tempre  minore  dell’  altra;  c che  per 
ciò  non  fi  potrebbe  mai  defenvcre  , ne  intender  dc- 
fcritta  1'  applicata  DEz;  onde  ne  nafeerebbe  l’affurdo 
contro  T ipotefi  d’  Apollonio  , il  quale  vuole , che  da 
ogni  punto  dell’ alfe  fi  poffa  deferi  vere  un  applicata , la 
quale  fia  mezza  proporzionale  fra  il  parametro  , c I’ 
alalia  : quella  è la  voflra  prima  propofizione  . AUa_» 
proporzione  poi , che  li  legge  alla  pag.  8.  pretendete 
dimoftrar  lo  llclTo  per  la  via  de’ limiti , perche  dite, 
che  leapplicate  infimte  intcrcettcfrà  CBi,  c DE2  non 
fi  polTono  eccedere  fra  effe  con  altre  proporzioni , che 
con  le  tre  feguenti,cioe;o  in  proporzione  aritmetica, o 
in  una  porzione  maggiore  dell’ aritmetica  , cioè,  che  • 
la  differenza  fra  la  terza  JLM,  e la  feconda  HI  fia  mag- 
giore della  differenza  fra  la  feconda  HI , e la  prima-, 
BC  ; ovvero  nella  terza  fpecic di. proporzione , che  c 
quella  , colla  quale  le  infinite  applicate  una  maggiore 
dell’atra  fi  eccedono  fra  effe  con  differenze  una  mi- 
nore dell’  altra  . Alla  prima  fuppofizionc  dite  di  nuo- 
vo, che  il  luogo  delle  infinite  radici  è la  vollrn  retta.» 
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CE  ; inconfequenza  della  feconda  fuppofizione  pen- 
iate dimagrare , che  un' applicata  delle  intercecce  tcr- 
minarebbe  fopra  il  punto  D,  come  per  cfempio  nel 
punto  X ; ed  alla  terza,  fuppofizione  ditedi  nuovo, 
che  la  parabola  non  lì  potrebbe  intender  ripiena  d’  in* 
Unite  applicate,  ciò  che  ripugnarebbe  ali*  ipotefi  d’ 
Apollonio  . Fate  poi  due  belle  conlìderazioni  ; e nel- 
la prima  di  effe  Lte  vedere  fcnlìbilmente  con  numeri 
quello,  che  voi  penfate  aver  dimoftrato  in  lince  : E 
qui  devo  dirvi  un  certo  mio  penfiero,  ed  è ; che  quan- 
do ledi  la  prima  volta  quelli  vollri  efempj  in  numeri 
dubbitai , che  avelie  voi  penfato,  che  lì  poteffero  cfpri- 
merc  in  numeri  le  radici  intercettc  fra  BCr,  c DEz  : 
Ma  pofeia  mi  avviddi , che  alla  pag.  28.  della  medefi- 
ma  Raccolta  voi  cfpreffamcnte  dichiarate  , c dimoltra- 
te,che  le  radici  intercetrc  fra  BCi,e  DE2,  e i quadra- 
ti intercetti  fra  ABi  ed  AD4  fono  irrazionali  ; laon- 
de conobbi , che  quei  numeri  T avevate  folamentej 
portati  a fine  di  dare  un’ efempio  fenfibile  della  vollra 
dimollrazione , e non  già  , che  penfafte,  che  quei  nu- 
meri fpiegaffero  il  valore  delle  radici .. 

Eor.  Voi  avete  Filotimo  ottimamente  formato  1’  idea_» 
compleffa  delle  mie  dimoflraziom  , con  tutto  ciò  però 
ragionate  fempre  da  fccttico:  temcfle  forfè,  ch’io 
vi  volcflì  per  approvatore  ? Nondubbitate  no  , eh’  io. 
non  vado  mendicando  approva  tori. 

FiL  Sò  bene  , che  poco. v’  importa  la  mia  approvazione  ; 
e poi  io  non  ardifeo  approvare  perche  conofca  non. 
effer  huomoda  tanto  . 

Dor.  Or  via  non  torniamo  da  capo:  Profeguite  a narrar- 
mi l’idea,  che  delle  altre  mie  dimoltraziani  avete  fat- 
to . 

TU-  Dalla  pag.  12.  fino  alla  pag.  J4.  voi  fare  alcune  in- 
gegnofiflìme  confidcrazioni  intorno  a gl’  errori , che 
prendono  coloro*  i quali  dalle  propofiziom  dimollra- 
te  , o che  fi  fuppongono  dimollrate  , in  vece  drefa- 
minarne  la  dimollrazione,  s'ingegnano  di  provarej , 
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che  ne  nafea  affurdo  ; e per  confermar  ciò  coll* 
efempio  , voi  fate  a voi  medefimo  due  oppolìzio- 
ni  per  la  via  dell’ affurdo  , cioè  . Nella  prima  voi 
prendete  la  mezza  proporzionale  fra  KB  , e KD , 
ed  afferite,  fingendo  d‘  opponere  a voi  medefimo,  che 
ic  mezze  proporzionali  devono  cadere  in  diverfi  pun- 
“V.I.  ti  dell’ affé  AD.  Ma  pofeia  rifpondendo  per  lo  mez- 

rig.lll.  20  di  un  ealculo  numerico  fate  affai  ben  conofcero, 

che  prendendo  Tempre  le  mezze  proporzionali  fràAB, 
e le  afcillc  dcll’affe  ; e fra  KB  , e le  porzioni  de’  lati  di 
KD  , nell'  infinito  le  mezze  proporzionali  fra  ’J  para- 
metro ,c  le  afeiffe  , efrà  le  porzioni  de'  lati  del  trian« 
golo  , cadono  in  un  medefimo  punto  dell’  affé;  di  poi 
Tav.T.  concludete,  che  lo  ftcflb  affurdo  aderito  dall’  oppofi- 
B.  1 V.  V.  rorc  ^ farcbbc  ritrovato  nella  parabola  Apolloniana^, 

e y£_  ’ come  fi  vede  nella  t'ig.VI.  11  fecondo  affurdo, che  pro- 
ponete a voi  Beffo,  è alla  pag.zp.,  ove  calculate  in  nu- 
meri le  parallele  intercette  fra  BC,  e DE,  confederan- 
dole come  lati  de’  triangoli  fimili  , e fate  la  feguen- 
te  analogia  cioè  ; come  SBj  a BC  t , cosi  SN4  , e tro- 
vate, che  la  parallela  legnata  N8  farebbe  1 f;  indi 
concludete  l’ affurdo,  c dite,  che  il  prodotto  di  1 7 è 
j J-  , e che  perciò  la  parallela  N8  non  può  effer  ra- 
dice dell’  afeiffa  AN  , doppia  del  parametro  , o fia_> 
unità  AB  : Quelle  fono  le  oppofizioni , che  voi  fate  a 
voi  medefimo. 

jOor.  E bene,  non  vi  fembra  rigorofo  retarne,  che  hù  fjt- 
to  a me  medefimo  ? E vi  par’  egli  , che  s’ io  avefli  ri- 
trovate in  qualche  cofa  mancanti  le  mie  dimoflrazio- 
ni , mi  farci  impegnato  a loftenerlei  Credetemi  Filo- 
timo  , eh'  io  per  ritrattarmi  hò  ftudiato  affai  piu  , che 
i mici  contrarii  medeiimi , non  hanno  fiudiato  per  far 
veder  falfe  le  mie  dimoftrazioni. 

Fil.  Oh!  della  voffra  finccrità  non  hò  mai  dubbitato  : ma 
fe  devo  dirvi  finceramentc  il  vero  , quella  fecondai 
oppofizione  mi  fece  nel  principio  un  poco  di  forza.* 
nella  mente  f perchè  non  poteya  io  intendere , co- 
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me  la  parallela  N8  nella  fìg.  IV.  confiderai  come  pa-' 
rallela  porta  nel  triangolo  SDE  , fi  poterti:  efprimcrcj 
in  n-umeri;  c che  confiderata  come  radice  fufic  irrazio- 
naie. 

2>or.  Mi  reca  maraviglia  Filotimo  il  motivo,  che  voi 
mi  fate  , perchè  fe  averte  ben  confiderato  quello  , ch’i 
io  hò  detto  nelle  rifpofle  dame  fatte  alle  obbiezioni 
de’  Sign.  Autori  degl’  atti  , larefle  in  tutto  rimafto 
foddisfatto  della  miarifpofta. 

TiU  Rammentatemi  di  grazia  quel,  che  avete  detto  , ac- 
ciò io  porta  conoicer  quello  , che  per  mancamento 
di  ben  riflettere,  non  hò  potuto  intendere. 
fior.  In  quelle  rifpofle  dalla  pag.  $j.  fino  a 61  io  hòdi- 
mortrato  chiaramente  , che  nc  i quadrati  intercetti  fri 
i,  e 4;  c nelle  radici  intercette  fra  i,  e 2,  i numeri 
fucceflìvi , come  z,  &c.  non  corrifpondono  alle  li- 
nee , e lo  rteflo  de’  quadrati  intercetti  fra  4,  e 9,  ej 
delle  radici  intercette  fra  2, e Sì  c cosi  fempre.Ora  quai 
maraviglia  vi  reca,  chela  parallela  N8  nel  triango- 
lo SDE  fia  uguale  ad  1 7 in  numero  , c con  tut- 
to ciò  confiderata  nell'  arte  non  fia  radice  in  nu- 
mero del  quadrato  2 ì Per  primo  AN  non  è quadra- 
to 2,  perche  , ficcomc  io  hò  dimofirato  , il  quadrato  2 
non  cade  nel  punto  N , ma  cade  fotto  il  punto  N ; 
c ciò  a cagione  , che  il  grave  fi  accelera  Tempre  , ed 
uniformamente  in  ogni  punto  dell’  arte  AD  ; dunque 
la  parallela  N8  farà  1 a riguardo  de  i lati  BC,  SB, 
cd  SN  lati  de  i triangoli  iimili  ; e con  tutto  ciò  1 e -j 
non  farà  radice  del  quadrato  2. 

Fil.Mz  quelli  fon  paradofli  difficili  ad  intenderli  Sign. 
Doria  mio  ì 

fior.  Difficili  fi  a chi  non  sà  far  le  dirtinzioni , che  fono 
ncceflarie  a farfi  in  Geometria. 

FU.  Ma  diremi  un  poco  ; AN  non  è doppia  di  ABI 
fior.  Certo  che  sì 
FU.  AB  non  e 1 ? 
fior.  Certamente. 

T t FU.  Dun- 
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FU.  Dunque  AN  doppia  di  i fi  chiama  z in  buona  arit- 
metica ( ed  in  buona  lingua  tofeana. 

Dcr.  Si  chiama  z in  buona  lingua  tofeana»  ma  non  fi 
chiama  z in  buona  lingua  geometrici 

FU.  E perchè  ì 

Dor . Perche  li  quadrati , e le  radici  AB,  AN , BC  , e N8 
coniìdcratc  nella  duplicata  , c nella  fubduplicata  pro- 
porzione hanno  fra  effe  una  proporzione  diverfa  da_» 
quella  , che  SB,  BC,  SN  , ed  N8  hanno  nella  propor- 
zione femplice  , che  è quella  , quando  fi  confide- 
rano  ne’  triangoli  fimili  ; e perciò  per  la  IV.  del 
VI  laparallelaNS  può  eficrc  i e d a riguardo  di  BC, 
e de  i latiSB  , e SN  ; e nello  Hello  tempo  la  paralle- 
JaNS  in  linea  puòefler  radice  irrazionale  del  quadra- 
to AN  per  1’  XI.  del  VI. 

FU.  Dunque  N8,  che  elTcnzialmcnte  è i e j ,ed  è radice 
in  numero  di  i e ^ , farà  anche  radice  ai  AN  z ì 

Dor.  Voi  fate  come  gl’  altri  miei  Oppofitori  , i quali 
non  vogliono  a patto  veruno  (tare  s'u  la  mia  ipotefi  ; 
Non  vi  hò  detto , che  AN  confiderata  per  alfcj 
non  è z ì 

Fi  L Lo  avete  detto  certamente  ; ma- ... , 

DOf . E potete  dubitare  di  ciò , quandò  vedete,  che  pren- 
dendofi  AN  per  alfe  , il  numero  z non  corrifpcnde  al 
punto  N , ma  ad  un  punto,  eh’  è furto  il  punto  N ? e_> 
ciò  perchè  il  grave  accelerandofi  umformamentc  in 
ogni  punto  degl’ intercetti  fra  AB,  cd  AN  deferive 
fpaziiuno  fempre  maggiore  dell’ altro  , i quali  fpazii 
non  corrifpondono  a i momenti  di  tempo  uguali  ; 
adunque  z non  corrifpondc  ad  AN  , ma  córri  fponds 
ad  una  porzione  dell’ alfe,  che  cade  Tutto  il  punto  N;  c 
perciò  la  radice  di  2,  la  quale  non  fi  può  trovare  altro, 
che  in  linea  , fi  trova  fotto  il  punto  N : ina  per  darve- 
nc  unefempio  fenfibile  » Figuratevi  , che  un  grave , il 
quale  camini  di  moto  equabile  , abbia  in  tré  momen- 
ti di  tempo  icorfa  la  SB  , e in  quattro  momenti  di 
tempo  la  SN  ; c che  un’altro  grave  in  un  momento  di 
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tempo  abbia  fcorfa  la  BC  ; e che  un  altro,  il  quale  cor- 
ra coll'  illelfa  velocità  di  moto  equabile  , abbia  feor- 
fo  la  parallela  N8:  quelli  gravi  auran’gencrati  i trian- 
goli limili  SBC,  SN8  ; perchè  i momenti  di  tempo  fa- 
ranno uguali  alle  linee,  che  percorrono  i gravi  ; e per- 
ciò la  parallele  N8  farà  i 7 . Figuratevi  poi  un'  altro 
gravc,il  quale  cada  di  moto  uniformemente  accelerato 
per  l’alTe  AB  in  quella  guifa,che  fuppone  Galileo;»  nu- 
meri , che  in  quella  ipotelì  additano  i fpazii,  che  per- 
corre il  grave  , che  cade  di  moto  accelerato  , non  pof- 
lono  corrifpondcre  giuflaracnte  a i numeri  fuccelfivi 
&c.,  e perciò  non  polfono  ne  men  corrifponderc 
a i fpazii,  che  percorrono  i gravi,  che  cadono  per  i la- 
ti de’  triangoli  limili. 

FU.  Quello  , certo  che  nò. 

Por.  Dunque  il  numero  due  non  corrifpondc  al  punto 
N ; ed  ti  quadrato  z cade  fotto  il  punto  N . 

FU.  Ma  io  non  polfo  giammai  attendere  , come  il  dop- 
pio  di  i poifa  non  elfer  z . 

Por.  Già  vi  fiere  adombrato  di  mente  : di  grazia  non  v’ 
impegnate  , perchè  fc  v’  impegnate  , entrerà  in  voi 
ancora  la  vanità  di  non  volervi  ritrattare , e violine- 
rete nella  vollra  propolìzione. 

FU.  Oh!  di  quello  non  dubbitatc;  io  fon  huomo  lineerò, 
e indifferente. 

Por.  Or  dunque  io- voglio  dimoflrarvi  il  mio  allumo  per 
altra  via:  Voi  volete,  che  AN  fia  il  quadrato  z , e 
che  la  parallela  N8  non  polla  elfer  radice  di  z fola- 
mente,  perche  i,  e 7 e numero,  ii  quale  moltiplicato 
in  fe  lidio  non  fa  2.  Non  è cosi  i 

FU.  Certo  che  si  . 

Por.  Ma  fc  e così,  fecondo  la  voflra  medefima  ipotefi,  la 
radice  di  AN  non  fi  uova  nel  punto  N . 

FU.  E perchè  ? 

Zior.Perche  tutt’i  numeri  intercetti  fra  1 *•,  e z fono  tut- 
te unità  coll’aggiunta  di  frazziom;  Ma  voi  fapetc,che 
1'  unità  coll’  aggiunta  di  frazzioni  moltiplicate  in  lor 
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medefime  non  poffono  mai  fare  un  numero  intero 
Adunque  niuna  applicata  di  quelle , che  cadono  nel- 
punto  N potrà  effere  radice  di  AN;  c perciò  nel  pun- 
to N,  non  vi  cade  la  radice  di  AN  , che  voi  chiama» 
re  2 . Ma  fe  è cosi,  vi  bifognerà  confettare  , che  i nu- 
meri , che  trovate  per  la  via  de  i triangoli , non  fpie- 
gano  le  potenze  delle  radici. 

2 il.  Mi  retta  ancora  di  dirvi  unacofa,  edè  , che  molti 
numeri  ritrovati  per  la  via  de  i triangoli  fpiegano  le 
potenze  delle  radici  ; ed  ecco  come  . Se  la  parallela-» 
lsI8  è i e j » l’afcitta  AN  farà  i e Adunque  fecon- 
do la  voftra  ipocefi  la  parallela  Nb  fpiega  la  radice-» 
del  quadrato  AN  ; ma  il  quadrato  AN  farà  ic  e 
non  2 

2 jor.  Voglio  concedere,  che  nelle  parallele,  le  quali  fono 
mifchiate  di  frazzioni,  fi  pottano  trovare,  per  la  via  de 
i triangolile i quadrati , che  fiano  unità  mifchiate  di 
frazzioni,  ma  quello  non  ripugna,  alla  mia  propofizio- 
ne  , anzi  la  confìrma, 

fri.  E come  ? 

Dor.  NS  è i e f , AN  è i ■£;  adunque  il  quadrato  z ca- 
de fotta  il  punto  N : Perche  fe  N3  è radice  dire-, 
la  radice  di  z cade  certamente  in  un  punto  fotto  il 
punto  N : ma  fe  cade  in  un  punto  lòtto  il  {Junto  N , 
la  radice  di  z non  può  terminare  in  altro  luogo  , che 
alla  mia  retta  CE  ; perche  la  differenza  frà  la  radice  di 

1 c c la  radice  di  2-  fendo  infenfibile  ; c la  paral- 
lela, che  cade  fotto  il  quntoN,  fendo  maggiore  della 
parallela  N8  , ncccttariameme  la  radice  del  quadrato 

2 cadrà  nella  mia  retta  CE- 

2 il.  Scfufle  quello  che  voi  dite  , tutte  le  radice  termi- 
nerebbero alla  vottra  retta  CE  ; perche  voi  date  per 
fuppotto  , che  N8  fia  radice  di  AN  , c che  il  quadra- 
to AN  fìa  i,  e £ . 

Dor.  Siete  voi , che  avete  trovato  per  i triangoli  limili, 
che  AN  èie  J-.cche  poi  volevate, che  corrifpondef- 
ic  al  numero  z su  fatte;  io  poi  vi  hò  provato , che  AN 

non 
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non  corrifponde  al  numero  z : dunque  Tempre  ch’io 
hò.  provato  , che  AN  non  corrifponde  al  numero  z ; 
necelTariamente  la  parallela  N8  farà  i e — } il  quadrato 
ANx  c i la  parallela,  che  cade  fotto  il  punto  N , è: 
radice  irrazionale  di  i;e  voi  fteffò  avete  fatta  la  dimo- 
flrazione  alla  mia  proporzione  - 

FU.  Non  faprei  qual  numero  allignare  al  quadrato  AN; 
perche  una.  volta,  che  non  è z,  farà  tc-7;c  fe  è così. 

. voi  avete  ragione. 

Dar.  Voglio  io  medefimo  ajutarvi . Vcrrefle  forfè  porrà 
per  ipotefi  , che  il  quadrato  di  AN  fulfe  una  quantità 
maggiore  di  i - , e minore  di  z per  modo  , che  la  fua 
radice  u falle  fuori  della  retta  CE  per  una  qualche  mi- 
nima quantitài  Ma  in  quello  cafo  la  radice  di  zeade- 
rebbe  Tempre  alla.mia  retta  CE  ; perche  la  differenza 
fra  la  radice  del  quadrato  maggiore  di  i e ed  il 
quadrato.z  y edendo  ancora  minore  della  differenza-» 
fra  il  quadrato  i e -y  , ed  inquadrato  z ; Tempre  la  ra- 
dice del  quadrato  z non  potrebbe  cadere  in  altro  luo- 
go, che  in  un  punto  della  retta  CE  immediato  fotto- 
il  punto. 8 . Or  vedete  Filotimo,  come  ogn’  oppoli* 
zione  ferve  di  nuova  pruov-a  alla  mia  Invenzione . Io 
vi  hò  provato, che  '1  quadrato  z cade  fotto  il  punto  N-; 
lo  che  è certiffimo  , perche  fe  ciò  non  fulfe  , la  dupli- 
cata proporzione  ^ e la  femplice  farebbe  1’  ideila  : E 
poi  vi  hò  provato,  che  fe  il  quadrato  z cade  fotto  il 
punto  N,  necclfariamence  la  radice  del  quadrato  z non 
può  cadere  in  altro  luogo  , che  alla  retta  CE  . Credete 
a me  Filotimo  ; Alle  proporzioni  dimoftrate.  non-  li. 
polfono  trovare  alfurdi  nò  . 

pii.  Non  sò , che  rifpunderc  , voi  fpiegatc  iogegnofa-, 
mente  le  vodre  proporzioni. 

Dor.  Vi  veggoancora  adombrato  di  mente.’Penfateci  con 
lo  fpirito  pfu  ripolàto  ; e in  tanto  profeguite  la  narra- 
zione delle  altre  mie  dimodrazioni  contenuto  nella 
f Raccolta. 

Ti/.  Alla  vodra  proporzione  pag.  34.  ingegnolamente  vi 
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affaticate  ui  dimoflrarc  , che’l  perimetro  della  parabo- 
Ja  Apolloniana  deve  neccflariamcntc  far  angolo  cur- 
vilineo nel  punto  C ; e la  voflra  dimofirazionc  (là  ap- 
poggiata  a quello,  che  vi  liete  ingegnato  provare  nelle 
voltrc  antecedenti  proporzioni  cioè, che  nel  punto  C, 
terminando  turre  le  differenze  fra  le  applicate  FG.HI 
&rc.  minori  dell  unità,  il  perimetro  della  parabola  non 
può  palfarc  ne  per  il  punto  P , ne  per  il  punto  fegnato 
col  numero  ; , ne  per  veruno  punto  intercetto  fra  X, 
e P , fe  non  fa  angolo  curvilineo  nel  punto  C:  £ in 
vero  la  diraollrazione  mi  fembra  beliifliina;  perchè  le 
la  linea  retta  CE  fi  colla  retta  AC  angolo  rettilineo 
nel  punto  Cj  la  parabola,  che  fi  deferive,  effendo,  co- 
me voi  dite,  fottefa  dalle  due  rette  AC  , e CE,  fembra, 
che  non  fi  polla  in  altro  modo  dcfcrivcrc,  che  per  due 
diverii  pezzi  di  curve  , le  quali  fono  a guifa  di  due  lu- 
nule . Ma  qui  mi  fovvicnc  una  picciola  difficultì, 
che  incontrai  quando  la  lefiì  . 

Dor.  Ditela  di  grazia  . 

FU.  Diceva  fra  me  : fe  dentro  una  parabola , che  fi  fup-' 
pone  defcritta,  fi  polfono  tirare  due  linee  rette,  le  qua- 
li s incontrino  in  un  punto  del  perimetro  j c pure  il 
pcrimcno  della  parabola  c una  curva  continuata r per- 
chè per  l’oppofto  non  fi  può  intender  defcritta  una., 
curva  continuata  intorno  alle  due  lince  rette  AC 
c C E • 

Dor.  La  cofa  è divcrfiffma  Filotimo;  perchè  le  due  mie 
linee  rette  AC,  e CE,  le  quali  da  me  11  fuppongono  de- 
Icrittc  prima  della  parabola  , fanno  giuftamcnte  cono-  . 
fccrc  , che  la  parabola , eh’  cifi  fuppongono  dcfcritta_* 
fia  una  parabola  tirata  a cafo  a cagione  , che  non  fi 
può  defcriverc ; c che  fia  cosi;  le  mie  due  linee  rette 
AC  , e CE  fono  determinate  da  punti  determinati, 
poche  fi  tirano  per  i punti  efiremi  del  vertice  A , ej 
dell’  unita  EC  ; e per  i punti  efiremi  di  BCi  , e DEa. 
Oltre  a ciò  le  mie  due  linee  rette  AC , c CE  fono  fi- 
cee, intorno  alle  quali  fi  deve  neccffarianicntedcfcri- 
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ver  la  curva  , perche  la  curva  hà  neceflariamenrc  da 
pafTare  per  i punti  A , C , ed  E . Or  quella  iporefi  è 
quella  , che  fa  giuffamentc  conofccre , che  la  curva», 
deve  far  angolo  nel  punto  C,  e nel  punto  £ ; perche*, 
terminando  nel  punto  C tutte  le  differenza  delle  ap- 
plicate minoridcir  unità  , dal  punto  C comincia,  fìc- 
comeioho  dimollrato,  un’altra  ferie  di.  differenze^ 
fra  le  applicate  maggiori  dell’  unità  . E quindi  è , che 
Ja  porzione  di  curva  fortefa  dalla  AC  non  può  effero 
un  iffeffa  curva,  con  quella ,.  eh’  è fottefa  dalla  retta-» 
C£.  Or  quello  e in  tutto  diverfo  dal  fupponere. la  pa- 
rabola deferitta  ,e  poi  tirare  due  linee  rette  , le  quali 
s incontrino  in  qualunque  punto  del  fuo  perime- 
tro . Ma  per  darvi  di  ciò  uno  efempio  fenlìbile  >. 
confiderate  Filotimo  , eh?  fe  voi  nella  fig.  XXXXV. 
della  Tav.  VII.  immaginate  deferitta , come  vogliono- 
i moderni , la  parabola  ADFH , vi  fembrerà  di  poter 
tirare  due  linee  rette,  le  quali  s' incontrino  in  qua- 
lunque punto  F , e terminino  a i punti  A,  edH  : ma  fe 
poi  voi  deferirete  le  mie  due  linee  rette  determinate  », 
prima  di  deferiver  la  parabola;  ed  ordinate,  che  la  pa- 
rabola fi  deferiva  per  modo  , che  puffi  per  il  punto  del. 
contatto , c per  i punti  cflremi  di  dette  linee  , in  quel» 
la  guifa  , che  ordino  io  nella  mia  coffruzionc  ; voi  ri- 
trovate , che  ’J  perimetro  della  parabola  non  fi  può 
piu  deferivere  , ne  intender  deferitto.  Ma  che  la  pa» 
rabula  non  fi  polla  deferivere,  l’hò  io  dimoffrato  chia- 
ramente dalla  pag.  49.  fino  a 57.  delle  mie  rifpode  fat- 
te alli  Signori  Autori  degl’ atti  di  Lipfia  ; e fe  volete 
vi  farò  di  nuovo  fcnfibilmentc  vedere , che  non  fi  può. 
deferivere  1. 

jFil-  Di  grazia  l 

por.  Voi  fapete,  che  i fignori  moderni  geometri  féguaci- 
della  geometria  di  Renato  pretendono,  che  la  para- 
bola cubica  abbia  le  proprietà,  eh’  edile  allignano. 

Fn.St  certamente;  perche  fe  la  parabola  Apollomana.  lo 
ha  5 tutto  ciò , eh;  è vero  3 fi  ritrova. vero  all!  infini» 
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ro  , e-peràó  anco  la  parabola  cubica  deve  aver  le  prò* 
prietà . 

Dor . Or  vedete  fe  è. potàbile  , che  la  curva  ACHG  non 
faccia  nel  punto  C angolo  curvilineo  con. la  porzione 
■ della  parabola  piana  fottefa  dalla  retta  ACì 
FU.  Non  può  certamente,  perche  fe  1'  angolo  ACE  c an- 
golo ottufo  , il  quale  è dentro  la  linea  retta  AF  , e la_* 
retta  CG  è fuori  della  retta  AF;  1’  angolo  , che  fanno 
le  due  rette  AC,  CG,  farà  un  angolo  entrante  , c per- 
ciò non  fi  può  tirare  per  i punti  eflremi  A,  e G , e per 
il  punto  C,  punto  del  contatto,  una  curva  continuata . 
Dor.  E ben,  che  dite;  Vi  pace,  che  la  parabola  cubi- 
ca polfa  edere  una  linea  curva  , la  quale  facci  angolo' 
curvilineo  con  un  pezzo  del  perimetro  della  parabola 
piana  ì 

FU.  Se  mi  concedete  , ch’io  vi  dica  il  mio  fentimento  , 
vi  dirò,  che  ritrovandoli  nella  parabola  cubica  , i cubi 
delle  applicate  minori  delle  unità  , i quali  non  fi  tro- 
vano nc  i voflri  Rettilinei,  li  potrebbe  per  lo  mezzo  di 
quelli  deferiver  la  parabola  cubica  , la  quale  palfalfe-» 
per  i punti  C , e G , c con  tutto  ciò  folle  una  curva.» 
continuata. 

Dor.  Fate  di  grazia  quella  defcrizionc , perche  io  poi  vi 
farò  conol'cer  gl'  alfurdi , che  ne  nafeono  . 

FiU  Poiché  mi  concedete  tanta  licenza  , eccola  . Suppo-' 
nete  deferitta  la  parabola  Apolloniana  AOCQF.,  come 
la  fuppongono  i feguaci  di  Renato  , il  di  cui  parame- 
tro , o lia  unità  , fia  AB  , ed  AD  Ila  4 . Supponete  poi 
• deferitto  il  vollro  Rettilineo  parabolico  cubico  , nel 
quale  DG  fia  -S  , e fupponete  le  vollre  linee  rette  AC, 
CG  ; Alla  perfine  fupponete  fatta  la  figura  in  tutto  li- 
mile al  vollro  Rettilineo  parabolico  cubico  della  Fig. 
XV  l.Tav, III.:  dipoi  fupponete  che  LO  fu  un  applica- 
la minore  dell’unità  prefa  per  coflruzionc  ; farà  come 
AB  ad  LO  radicc»cosl  LO  radice  ad  AL  quadrato.lndi 
fate,  come  LO  ad  AL,  cosi  AL  ad  un  altra  , che  lia  per 
' cicmpioLN;  la  LN  farà  .cubo  della  radice  LO;  e perciò 
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il  punto  N farà  punto  di  parabola  cubica.  Dell’  idetti» 
modo  troverete  il  punto  I,  punto  di  parabola  cubica  : 
oltre  jL  ciò  avete  il  punto  C,  punto  diremo  dell’unità. 
Cosi  poi  troverete  per  corruzione  icubi  PS;  ed  avete 
DG,  che  ancora  è cubo  per  collruzionc  ; ed  ecco,  die 
avete  deferitta  per  li  punti  A,N,  I,  C,  S,  G la  parabola 
cubica, la  quale  non  fà  angolo  curvilineo  nel  punto  C. 
Se  poi  vorrete  continuare  la  parabola^fino  all’infinito, 
prolungaretc  l’ alfe  AD  fin  che  venga  uguale  a 9.  uni- 
tà; farete  per  cofiruzione  il  voftro  cubo  uguale  a 27. 
unità,  al  punto  diremo  del  quale  drizzatetela  retta- 
GH  ; indi  prenderete  per  cofiruzione  il  cubo  PM  per 
efempio,  e continuando  la  parabola  peri  punti  G,eM, 
quella  patterà  per  il  punto  diremo  del  cubo  27,  fenza 
far  angolo  curvilineo  nel  punto  G ; ed  ecco  deferitta., 
la  parabola  cubica  fino  all’ infinito  . 

Z)or.  Bellilfimaè  ladeferizzione;  ma  in  quello  cafo  la  pa- 
rabola cubica  farà  una  linea  ferpeggiante  , la  quale.* 
mi  lembra,  che  non  ci  dia  l’idea,  che  i fignon  moderni 
ci  danno  della  parabola  cubica  ; Ma  che  quella  ila  una 
linea  ferpeggunte  è certittìmo  ; perche  per  la  vofira_# 
iporefi  quella  deve  pattare  dentro  della  mia  linea  retta 
AC, poi  fuori  della  mia  linea  retta  CG;  perchè  fc  vole- 
te , che  palli  dentro  della  retta  CG  , la  curva  fottefa 
dalla  retta  CG  farebbe  angolo  curvilineo  con  la  por- 
zione di  curva  AXC  fottefa  dalla  retta  AC  ; dunque-» 
la  curva  dee  pattar  fuori  della  retta  CG  ; poi  den- 
tro della  mia  retta  GH,  c cosi  fempre  alternati- 
vamente. Ma  fe  è cosi,  la  parabola  cubica  non  e dell’ 
ifietta  natura  della  parabola  piana  ; ovvero  fc  volete^, 
che  fia  dell'  ideila  natura  , la  parabola  piana  dovrà  cf- 
fcr  ancora  una  linea  ferpeggiante  ; la  quale,  acciò  non 
faccia  angolo  curvilineo  nel  punto  C , come  io  hò  di- 
inoltrato,  chefà,  bifognerebbe  , che  ’1  perimetro  di 
efla  fuflc  la  curva  AOCTE  , e con  ciò  la  curva  paf-  . 
fatte  dentro  la  mia  linea  retta  CE  . Ma  di  grazia  ve- 
dete un  poco  qualfifonomia  hanno  le  parabole  piane  t 
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che  i /ignori  moderni  fuppongono  de  feri  tre  ì Al  certo 
quelle  vodrc  ferpeggianti  non  hanno  l’ iftefla  fifono- 
mia,  che  hanno  le  parabole  de  i /ignori  modcrnif  Ve- 
dere di  grazia  la  parabola  nella  Fig.XXXXV.Tav:VII. 
la  quale  certamente  non  mi  fembra  una  linea  ferpeg- 
giante . 

F il.  Oh  di  grazia  lafciamo  i fcherzi:  11  confìderar  lej 
fifonomie  appartiene  a i pittori,  non  a i geometri . Ma 
poi  puole  avvenire,  che  quella  linea  ferpeggiante,  che 
voi  deridete  , abbia  le  proprietà  , che  i signori  moder- 
ni geometri  adegnano  alla  parabola  cubica  , e che  con 
ciò  Ila  linea  geometrica  , com’  edi  dicono  ; e per  ciò 
fé  voi  non  dimo/lrate  il  contrario  , i fchcrzi  non  di- 
druggeranno  la  loro  invenzione. 

J)or.  Mirallegro.  Voi  Ilare  fu’l  ferio,  e fate  bene;  perchè 
cosi  il  deve  fare  in  Geometria  : ma  con  tutto  ciò  pof- 
io  dirvi , che  a me  lice  fcherzare  intorno  a quelle  para- 
bole cubiche  ; perche  dopo  che  hò  dimollrato  , che  la 
parabola  piana  non  hà  le  proprietà, che  le  le  aflegnano, 
farebbe  fciocchczza  il  dire  , che  l’abbia  la  parabola  cu- 
bica . Ma  già  che  volete  di  nuovo  la  dimoltrazione,  ri- 
fpondo  alla  vollra  richieda,  e dico,  aver  io  dimollrato 
nella  mia  Duplicazione  del  cubo, che  nelle  infinite  in- 
* tercctte  fra  BCi,  c DG8,  le  quali  terminano  alla  retta 
CG  , vi  fi  contiene  la  fomma  delle  differenze  , cho 
pof/òn  edere  frà  gl’infiniti  cubi  delle  applicate  inter- 
cette  frà  BCi,  e D£z;  ond’è,che  in  virtù  della  mia  di- 
modrazionc  il  luogo  de  i qubi  non  può  edere  ne  alla 
vodra  linea  ferpeggiante, ne  ad  altro  luogo, che  fi  pof- 
fa  immaginare  dentro  , o fuori  della  mia  retta  CG. 
Profeguitc  in  tanto  a narrare  il  giudicio  , che  avetej 
fatto  delle  altre  mie  dimodraztoni  contenute  nella.» 
Raccolta. 

TU.  Se  volete  , ch’io  vi  dica  con  finccrità  il  vero;  l* 
a ver’ 10  veduto  , che  la  parabola  Apolloniana , e lc_» 
parabole  cubiche  hanno  fopra  i vodri  Rettilinei  il 
vantaggio  di  dar  le  radici  , c i cubi  minori  dell* 
. uni- 
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unità  , è fiata  ia  cagione , per  ia  quale  fono  fiato  Tem- 
pre al  quanto  dubbiofo,  nell’  affermar  come  vere  , o 
come  falfe  le  voftre  proporzioni  $ perchè  diceva  frà 
me  medclimo  : fe  nelle  curve  fi  ritrovano  le  radici,  i 
quadrati , c i cubi  minori  dell'  unità  ; e ne  i Retti- 
linei  del  Signor  Dori  a non  vi  fi  trovano,  fembra_,, 
che  nelle  curve  fi  debba  ritrovare  il  luogo  generale^ 
delle  radici , de  i quadrati , c de  i cubi , e non  ne  i 
Rettilinei  del  Signor  Doria  ; perchè  alia  perfine  il 
luogo  delle  radici  delle  afeifiè  dell'  aflc  dee  cflcrc  un 
folo  . Quella  confidcrazione  mi  hà  fatto  Tempre  dub- 
itare , che  nelle  voftre  dimoftrazioni  non  vi  lì  na- 
TcondelTe  qualche  paralogifmo  a me  ignoto. 

Dot.  lo  di  nuovo  vi  dirò  bilotimo , che  fe  avelie  ben.» 
lette  , e confederate  le  mie  rifpofte  fatte  alli  Signori 
Autori  degl’  atti  di  Lipfia  , aurefle  veduto  , che  alia 
pag.  6j.  nel  paragrafo  , che  comincia , E qui  è degnar 
di  confiderarfi  x2rc.  aurefle  veduto  dico , aver  io  prova- 
to, che  lo  ritrovarli  nella  parabola  Apolloniana  lej 
radici  minori  dell’  unità , è giullamente  quello  , che.» 
fà  fi  , che  non  vi  fi  ritrovino  le  radici  maggiori  dell’ 
unità  : Ma  perche  veggo  , che  voi  non  avete  ben  in- 
cefo  quello  , che  colà  hò  detto  ; voglio  piu  ampia» 
mente  fpiegarvi  quella  verità.  Dovete  Tapere  , chej 
le  radici  de  i quadrati , c de  i cubi  minori  dell’  unità, 
che  vale  a dire  le  radici  minori  deli’  unità  , fono  di 
diverfa  natura  delle  radici , de  i quadrati , e de  1 cubi 
maggiori  dell'unità,  intercetti  fra  le  radici  di  numero 
intero  -,  c ciò  perchè  molte  radici  de  i quadrati,  e de  i 
cubi  minori  dell’  unità  fi  pofiono  cuftruire  , ed 
cfprimerc  in  linea , e in  numero  -,  e le  radici  maggio- 
ri dell'unità  intercette  , frà  i,e  2, frà  2,  e $ &c.  non  fi 
pollono  efprimcre  altro, che  in  linea:  donde  ne  avvie- 
ne, che  le  radici , 1 quadrati, e i cubi  minori  dell'unità 
abbiano  frà  etli  la  proporzione  di  linea  a linea.,, 
c quella  di  numero  a numero  in  duplicata  , fubdupli- 
cata  , e triplicata  ragione  , fecondo  la  lor  potenza:  e 
V v 2 eh’ 
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ch’ali’  incontro'  le  radici , i quadrati , c i cubi  mag- 
giori dell’  unità  abbiano  folamentc  fra  effi  proporzio- 
ne di  linea  a linea  fecondo  la  lor  potenza,  cioè  radice 
a radice  , quadrato  a qua  drato  , cubo  a cubo  &c.  ma 
non  quella  di  numero  a numero.  E quella  appunto 
è la  cagione  , per  la  quale  , ficcarne  io  hò  dimoflrato, 
il  perimetro  della  parabola  fà  ncccllariarnente  angolo 
curvilineo  nel  punto  diremo  dell’  unità  , quando  fi 
voglia  continuare  a dcfcrivcrio  come  una  curva  con- 
tinuata ; c ciò  perche  , terminate  che  fono  nelle.» 
unità  le  radici  minori  dell’unità,  quelle,  che  fic- 
guono  , mutando  natura , mutano  ancora  di  luogo  : 
Equincke  dunque, che  le  radici  maggiori  dell’ uni- 
tà vanno  a terminare  nelle  mie  linee  rette  , clic  fono 
pezzi  d’ ipotenufe.  Quello,  eh’  io  hò  detto , c in  bre- 
ve. L’ intima  cagione  di  tutto  quello  , eh’  hò  dimo- 
■ftrato.  . 

f il.  Favoritemi  di  fpiegar  quello  piu  in  particolare  . 

Tav<  II.  Z)or.  E’  chiarilfimo  per  prima  , che  le  radici  minori  dell’  . 

Fig.  VII.  unità, fi  poflòno  coftruire  in  una  ragione  lubduplicata 
de  i loro  quadrati , la  quale  fi  cfprime  in  linea  , e in 
numero  ; c che  fimilmente  i quadrati,  e i cubi  minori 
dell’  unità  fi  poilono  cofiruirc  in  una  duplicata  , c 
triplicata  proporzione,  la  quale  fi  cfprime  in  linea  , 
e m numero  , e per  efempio  : fe  voi  prcndetcj» 
AH  uguale  ad  J deli’  unità  AB  , fapete  , che  la  fua 
radice  è uguale  alla  ~ , c per  ciò,  facendo  HI  uguale 
alla  i di  AB , avete  efprelTa  in  linea  , e in  numero  la 
radice  del  quadrato  AG;  Dell’ ideilo  modo  fc  pren- 
dete la  AF  uguale  ad  '■jdell*  unità  AB  , fapete  , eh’  il 
fuo  quadrato  e A’  ; e per  ciò  prendendo  FG  uguale  ad 
~ dell’  unità  AB,  avete  efpreifa  in  linea  , e in  nu- 
mero la  radice  del  quadrato  AF  , e cosi  Tempre  molti- 
plicando i numeri  rotti  in  fe  medefimi , trovate  i funi 
quadrati , che  corrifpondono  in  numero  , e in  linea 
alle  loro  radici:  E la  cagione, per  la  quale  nelle  radici, 
e nelli  quadrati  minori  dell’unità  1 numeri  corrifpon- 
dono 
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dono  alle  linee , è /blamente  » perche  nell’  unità  AB 
non  fi  fuppone  , che  il  grave  dal  vertice  A s*  accele- 
ri in  ogn'  uno  de  i punti  F,  H,  L,  &c.  c ciò  perche  F 
unità  AB,  la  quale  và  unita  con  la  linea,  che  percor- 
re il  mobile  , che  và  di  moto  equabile  , ir  con- 
fiderà per  uguale  all’  unità  BC  ; dalla  qual  cofa  nè  av- 
viene , che  le  radici  cfpre/fe  in  numero  po/Tono  giu- 
fiamente  corrifpondcre  a i punti  efiremi  de  i loro  quar- 
tati, ciò  che  non  avviene  nei  quadrati  magg'iori 
dell’  unità  , ne  i quali  fi  fuppone,  che  il  grave  s'  acce- 
leri uniformemente  in  ogni  punto  dell’  alfe  , e deferi- 
va in  ogni  ifiante  di  tempo  fpazii  di/Tuguali  . Cosi 
dunque  i quadrati,  e le  radici  minori  dell'  unità  fi  pof- 
fono  cofiruire  in  modo  , che  s’  efprimano  in  linea , 
cin  numero;  oche  le  radici  corri/pondano  a i punti 
efìremi  de  i loro  quadrati  . Vero  è bensì , che  la  co- 
Eruzione  della  curva  AG  IMC , in  quefio  modo  fatta, 
nemen  è lcgitima,  perchè bisognerebbe  , che  pren- 
defic  per  corruzione  tutte  le  infinite  radici  minori 
dell'  unità  per  poter  dire , che  laeurva  AGIMC  è H 
luogo  generale  delle  radici  minori  dell’ unità,  la  qual 
condizione  è imponibile , e non  fi  può  ordinare  ; ed 
alla  per  fine  le  radici , che  prendete  per  coftruzione,. 
le  potete  efprimcrc  in  linea  , e in  numero  , ma  non.» 
potete  trovare  il  luogo  generale  di  effe.  Vi  moftrerò 
ora  , come  le  radici  maggiori  dell’  unità,  intercetto 
frà  i e z , fra  2e  j &c.  non  fi  pofiono  mai  cfprimcre 
in  numero.  Tutte  le  radici  de  i quadrati  intercetti  irà 
ECi  , c DEz , quando  fi  vogliano  fpiegare  in  nu- 
mero , fi  trova,  che  fono  unità  coll’  aggiunta  di  fra- 
zione; perche  fendo  tutte  maggiori  di  BCi,  e minori 
di  DEz , che  fono  numeri  interi , e fucceflìvi  , le  in- 
tercede frà  i,  e znon  pollo n edere  altro  > che  unità 
coll’  aggiunta  di  frazzionc  : ma  voi  fapete , ficcome  vi 
hò detto  poc’anzi , che  il  prodotto  di  quaifivogliau 
numero  mifchiato  di  frazioni  non  può  mai  produrre 
aio  numera  intero  { Dunque  il  prodotto  di  una  radice 
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intercetta  frà  ECi  , e DEz , la  quale  o ù voglia  ,che 
termini  alla  curva,  oalla  retta,  non  puòeiTer  altro,  che 
una  unità  mifchiara  di  frazione;  e per  ciò  non  puòcf- 
primere  il  valore  del  quadrato  z,  nc  il  valore  del  qua* 
drato  i , 1 quali  Tono  intercetti  frà  r,  e 4 . All' in* 
contro  fé  voi  prendete  per  la  XIII.  del  VI  una  mezza 
proporzionale  frà  ABi,ed  AD4  , ed  un'altra  mezza 
proporzionale  frà  BCi,c  D£z,auretc  in  linea  Jc  analo 
giejche  fono  frà  1 quadrati, e i quadrati;  frà  le  radici 
e le  radici.Adunque  le  radici  maggiori  dell'  unità  han* 
no  frà  effe  una  ragione,  che  li  fpicga  in  linea , ma  che 
non  lì  può  fpiegare  in  numeri  ; e perciò  le  radici  mag* 
giori  dell’unità  fono  di  diverfa  natura  delle  radici  mi* 
nori  dcll’unitàic  fe  fono  di  diverfa  natura, devon  elTcre 
in  diverfa  fede,  c in  diverfo  luogo;  eh'  è quello,  che 
mi  fono  propello  di  dimoflrare.  E fc  diceftc,  che  frà  i 
quadrati  intercetti  frà  ABr  , ed  AD4  ve  ne  fono  di 
quelli,  che  fono  unità  coll'aggiunta  di  frazzioni , e 
che  perciò  in  quelle  il  numero  può  cfprimerc  il  valore 
de  1 quadrati,  c delle  radici . Di  nuovo  vi  rifpondo 
quello, che  vi  ho  rifpofto  , quando  avete  fuppofto  di 
trovare,  per  lo  mezo  de  i triangoli  Umili  KBC,  JK.DE, 
la  radice  1 7 , cioè  dico  , che  fupponcndofi  i quadra- 
ti generati  da  un  mobile  , che  s’accelera  in  ogni  pun- 
to della  BD,i  numeri  non  corrifpondono  alle  linee, 
e clic  per  ciò  quello  , che  lì  trova  nel  lato  KD  , non 
fi  trova  nell’ alfe  AD  : onde  ac  viene  , che  neU’alTtj 
AD  il  numero  z non  fi  ritrovi  nel  punto  cftrcmo  del- 
la linea  doppia  dell’  unità  AB,  e la  fua  radice  non  lì 
ritrova  in  alcun  numero  , laqualcofa  non  avviene-» 
nelle  radici  de  i quadrati  minori  dell'  unità,  ne'  qua- 
li non  fi  fuppone  accelerazione  nel  mobile,  lìccome 
Jiovvi  detto  poc’anzi.  E fc  per  avventura  generalTe 
ancora  nella  voltra  mente  difficoltà  il  fembrarvi , che 
qualche  radice  intercetta  frà  1 e z terminale  fuori 
della  retta C£.  Leggete  bene  la  mia  proporzione  a_> 
carte  qj  della  Ribolla  da  me  ultimamente  fatta  alli 
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Signori  Autori  degl’  atti  di  Lipfia,  e vedrete,  che 
nell’ infinito  le  differenze  fr à le  mie  parallele  , e le 
applicate  d’Apollonio  fuanifcono  , c le  radici  infini- 
te vanno  a terminare  alle  mie  linee  rette  ; dalia  qual 
cofa  ne  avviene , che  il  luogo  generale  delle  radici 
iiano  le  mie  linee  rette,  a cagione  , che  gl’  accidenti 
particolari  non  poffono  diftrugger  quello,  eh'  è ver» 
nell’  infiniro  , e in  generale  , ficcome  è fentimento  di 
tutti  i matematici.  Così  dunque  le  radici , e i quadra- 
ti maggiori  dell’  unità  , non  fi  poffono  coftruirc  , 
ne  efprimcre  in  numeri  -,  perche  in  quelle  i numeri 
non  corrifpondono  alle  linee  . Ora  voi  potete^ 
Filotimo  dopo  quello  , che  vi  hò  dimolìrato,  vedere 
ancor  la  cagione , per  la  quale  la  parabola  Apollonia- 
na  non  il  può  coftruirc } perchè  quando  k radici  , 
r i quadrati  mutano  di  natura  , ciò  che  avviene_>, 
quando  cominciano  le  radici  maggiori  dell’  unità  ; al- 
lora il  loro  fltumcnto  meccanico  non  addita  piu  il 
luogo  delle  radici:  e che  ciò  ha  vero,  offervate  quel- 
lo , che  hò  detto  dalla  pag^fj.  fino  48.  della  mia  Rac- 
colta Fig.  X.,  e XI.  della  Tav.ll.  c fuòito  vedrcto» 
che  le  radici  minori  dell’  unità,  com’  è NM  nella.-, 
Fig.  X,  fi  ritrovano  agevolmente  collo  ftrument» 
meccanico.  Ma  quando  poi  nella  Fig.  XI.  fi  fuppone 
divifa  la  retta  BT  in  parti  infinite  , e tutte  uguali  fi à 
loro , nella  retta  £S  , che  fi  fuppone  elfer  immedia- 
ta fotto  l’unità  BC,  ovvero  AB,  non  vi  fi  ritrova  piò 
collo  fìrumento  meccanico  la  radice  del  quadrato  AB 
maggiore  dell'  unità  AB  re  quello  per  qual  cagione 
Filotimo  ì certamente  non  per  altra , fe  non  per- 
chè fotto  il  punto  C le  radici  mutano  di  natura.  Ma 
giacile  fiamo  nel  fvclar  mifierj  di  Geometria  , vò 
Spiegarvi  ancora  brevemente  la  cagione , per  la  quale 
i miei  Rettilinei  parabolici  fono  di  lor  natura  curve, 
che  fi  compongono  di  lince  rette  determinate  da  pun- 
ti determinati . 

Dite  di  grazia  Sign.  Doria,  perchè  mi  avete  ripieno, 
l’animo  di  maraviglia.  l)or. 
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ì)or~  Voi  vedete  , che  le  radici  infinite  delle  afeifle  in- 
finite , le  quali  compongono  la  parabola,  il  perime- 
tro della  quale  i sign.  moderni  geometri  vogliono  , 
chefia  una  curva  continuata  , fono  di  trèdiverfe  na- 
ture, cioè  le  radici  minori  dell’ unità  , le  quali  fono 
frazzioni , e producono  frazzioni  ; le  radici  di  nume- 
ro intero  , i quali  numeri  forro  l’uno  all’  altro  fucccf- 
fivi,  come  r,z,e  $ &c.,c  quefii  s'cfprimono  in  linea_», 
c in  numero  , e producono  i quadrati  di  numero  in- 
tero, come  I,  4,  9,  16  &c.  e per  ultimo  le  radice  in.' 
tercettc  frà  1,  e 2,  fra  1,  e j &c.  le  quali  hanno  fra 
•ede  proporzione  di  linea  a linea , ma  non  quella  di 
numero  a numero  . Oltre  a ciò  le  radici  minori  dell’ 
unità,  le  quali  fi  fan  terminare  alla  curva,  non  fono 
in  proporzione  aritmetica  frà  erte  , perche  non_* 
terminano  alla  linea  retta  . All’  incontro  le  inter- 
cede frà  1,  e 2, confidente  come  infinite  , fono  in 
proporzione  aritmetica  , c dell’  ifteffo  modo  le  infini- 
te intercede  frà  2,  e j fono  in  proporzione  aritmeti- 
ca , c cosi  Tempre  fino  all’  infinito  ; ond’  è , che  le  ra- 
dici delle  afciflc  dell’aire  fono  di  trèdiverfe  nature. 
Or  quelle  tré  diverfe  nature  , che  hanno  frà  loro  lc_> 
radici , e i quadrati  , fono  1’  intima  cagione , per 
la  quale  il  luogo  generale  defie  radici  dee  edere  neccf- 
fariamentc  una  curva;  cd  ecco  come.  Le  radici  incer- 
Tav.  I.  cette  *Ci,ed  ED2  fono  nel  triangolo  SDE  , lera- 
Fie.VL  dici  intercede  frà  ED2,  cd  FGj  fono  nel  triangolo 
MFG,  e perciò  le  radici  intercede  frà  BCi,  cd  EDz, 
c le  radici  intercede  frà  EDz  ,c  FGj  fono  in  pro- 
porzione aritmetica  , ma  fono  in  diverfe  ferie  di 
proporzione  aritmetica  , c per  ciò  la  retta  CE  , 
fà  angolo  nel  punto  E con  la  retta  EG  ; e per 
l’ ideila  cagione  la  retta  EG  con  la  retta  GL  , e con 
ciò  formano  una  curva  compofia  di  linee  rato 
determinate  da  punti  determinati . Ed  eccovi  fpu gata 
l’origine  di  quella  curva  , ch’èia  fi  e da  , che  han  de- 
fiderato  fempre  di  conofcere  gl’  antichi  geometri, 
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perchè  > ficcome  ho  detto  rispondendo  al  li  Signori 
Autori  degl  atri  di  Lipiia  , Apollonio  conobbe  loia- 
mente  ingenerale,  che  ’l  luogo  delle  radici  devcj 
edere  una  curva  ; ma  perchè  la  Tua  codruzione  cra_» 
mancante,  non  potè  conofcer  le  linee  rette , dello 
quali  la  Tua  curva  lì  componeva  . Or  qui  dovete  con- 
lidcrare,che  la  cagione  , per  la  quale  i Signori  geo- 
metri han  creduto  , che  ’l  perimetro  della  parabola.» 
fufle  una  curva  continuata  , è data  /blamente  , perchè 
han  con/ìdcratc  tutte  le  radici  come  d'  un’  ifleda  natu- 
ra.  In  vece  che  , quando  per  la  mia  clatta  codruzionc 
fi  divide  l’ade  nelle  parti  da  me  ordinate,  e fi  cofirui- 
lcono  le  radici  di  numero  intero  , fi  ritrova  eder  lej 
radici  di  di  verfa  naturai  che  per  ciò  la  curva  medefi- 
ma  non  puoi  mai  edere  una  curva  continuata.E  fc  per 
av  ventura  dicede  di  nuovo  , che  la  mia  curva  è man- 
cante,perche  in  quella  non  fi  ritrovano  le  radici  mino, 
ri  dell  unità, le  quali  fon  neccdarie.  Vi  rifponderei,chc 
quelle  radici  minori  dell’unità  non  folo  luna  inutili  a 
me  , perchè  non  mi  bifognano,  ficcome  potete  vedere 
nella  propofizione  V.  problema  IV.  della  mia  Dupli- 
cazione del  cubo;  ma  fono  ancora  imitili  alla  Geo- 
metria lineare  , perchè  le  frazzioni  fidamente  hanno 
ufo  nell’Aritmetica  . Ora  che  dite  ! vi  fembra  più,  che 
ila  un  paradodo  la  mia  propofizione  ì Vi  fembra  , che 
i Signori  degl  atti  di  Lipfia  dovcllcro  riferire  con  di- 
fprczzo  un  metodo  di  queda  fatta  ; ilqual’e  in  tutto 
appoggiato  ad  una  codruzionc  fatta  per  i podulati  d’ 
Euclide  ; e che  dovedero  riferirlo  con  quelle  inurbane 
parole!  Et  hic  quidem  fi  quorumdam  ialis  e/l  novità s , 
qua  tam  parum  valeat  ad  vetcra  evertenda  , ut  quii 
tato  opcrofo  ipforum  ex  amine  fuperfedere  poj/it  ; hoc  ex 
eorumfortajfe  numero  efi  diccndum  ì Vi  fembra  poi,  che 
alcuni  signoti  moderni  matematici  dovedtro  trattare 
il  mio  Metodo  , come  un  ftravagante  penderò  degno 
di  eder  paragonato  a quello  di  lumafoObeS  , allora»» 
quando  imprefe  egli  di  dimoltrare,  che  la  XXXil.  del 
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primo  d’  Euclide  era  falfa  ? e che  ral’uno  mi  dpvefle 
dipingere  a i giovani  , ed  a i Tuoi  difccpoli  con  idea 
d'  huomo  di  cervello  chimerico  , e ftravagantc  ? 

TU . Avete  ragione  -y  del  voftro  Metodo  fi  dovea  ragio- 
nare con  (lima:  ma  fono  degni  di  compadrone  li  Sig. 
Autori  degl’  atti  , e quel  rale  moderno  profdfore  an- 
cora,che  voi  dite;  perche  forfè  non  auranno  nel  prin- 
cipio inrefo  il  preggio  , ed  il  valore  delle  voftrc  di- 
moftrazioni , perche  colle  nuove  cofe , che  aveto 
prodotte,  fempre  piu  vi  fiete  ingegnato  di  fchiarirlc. 

2)or.  No,  non  fono  degni  di  compafftone  , perchè  altra.» 
cofa  è il  non  intendere  fui  bel  principio  una  propo- 
rzione affatto  nuova  , altra  cofa  e il  rifiutarla  comt_> 
falza  , fol  tanto,  cheli  fenta  afferire.  irilotimo  k-> 
menti  accorte  , e penetranti  veggono  , che  tralucej 
qualche  cofa  di  buono  anco  in  quelle  cofe  , che  notu 
intendono  ; c in  confeguenza  di  ciò  fi  fvegliaineffej 
una  certa  curioiità  di  feriamente  cfiminarle  per  ri- 
trovare il  vero  , o il  falfo  , che  fi  nafeonde  nel  fofeo 
di  quelle  nuove  dimoftrazioni. 

fi!.  Di  ciò  non  potete  dolervi  d’  altri , che  de  i Signo- 
ri Autori  degl’atti  di  Liplia,i  quali  nel  principio  la  di- 
fprezzorno  fcaza  ftudiarla  ; ma  degl’  altri  profeifori 
non  potete  dolervi , perche  quelli  vi  han  fatto  le  lor’ 
oppofizioni. 

2)c r.  E’  veriffimo;  ma  le  oppofizioni  fatte  non  han  pro- 
dotto quel  frutto  , che  devon  produrre  le  difputej  , 
che  è lo  fchiarimcnto  della  verità. 

Fi!.  In  vero  quelle  difpute  fenza  dccilione  fono  Hate 
un  poco  nocive  al  decoro  della  iitccraria  repubblica} 
ma  che  lì  vuol  fare  ! 

Z)or.  Ma  ditemi  un  poco?  Voi,  che  liete  huomo  lineerò, 
fe  avelie  avuto  1’  onore  di  effere  annoverato  in  quell’ 
antichiifimo  , c celebre  confclfo  de’  letterati  di  Liplii  » 
c folle  flato  ancora  feguace  dell’Algebra,  delle  curve  , 
e de  i nuovi  metodi  ; aurelle  dette  quelle  inurbane  pa- 
role : Et  hìc  qmdcm  &c.  Ditemi  con  linearità  il  voflro 
fcnuoacnto?  /■;/.  Oh! 
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pii. Oh  qtièflo  certo  che  nò;  aurei  prima  lodata  come 
ingegnofiflfima  la  voltra  invenzione  fenz’  affermare* 
alcuna  cola  di  pofitivo  ; ed  aurei  perfuafo  a materna' 
càci  di  ftudiarla,come  cofa,  di’  era  a nuova,  e legitim» 
ipotcli  appoggiata,  e in  quella  si  fatta  idea  mi  farei  ri- 
ma Ho  : poi  dopò  averia  ben  fiudiata  aurei  detto  ... 

Der.  Che  aurelle  detto  ; ditelo  da  libero  , e lineerò  qual 
voi  fiere. 

FU.  In  vece  di  dire  quelle  inurbane  parole,  ch'cfli  hanno 
feriteci  aurei  detto.  Et  bic  quidem  ft  quorumdam  talis  e/2 
novitas  , qn£  tam  valeat  ad  estera  ampli arida  ,&  va- 
na , & nova  evertenda  , ut  nemo  tuta  ab  Ulorutn  cxamine 
fupei federe  pojf ti  hsc  inter  illarum  numcrum  ejldiccn- 

Dor.  Voi  avete  formatala  vera  idea  della  mia  novella,» 
invenzione  . Ma  che  direte  Filotimo  , quando  faprc- 
te  , che  quel  tale  profeflorc  , che  vi  hò  accennato  » 
non  folo  non  fi  contenta  di  ufarc  il  filenzio,ma  ragio- 
nando con  fuoi  di fcepoli  della  mia  Invenzione,  mu 
parla  con  difprezzo  , e a tutto  fuo  potere  s'aflatica  di 
dipingerla  per  chimerica  , e Aravagantc,  e con  ciò 
alienargli  dal  defiderio  di  lludiarla  ì 

p jl.  Oh  quello  fentc  della  calunnia  Signor  Doria  mio; 
quello  tale  fe  pur'  vi  è , eh'  io  non  lo  credo  , fveglia 
in  me  un  defio  di  andarlo  a ritrovare  , c d’ impegnar- 
lo a rifpondere  alle  vo  lt  re  dimofirazioni. 

jjor.  Tolga  il  Cielo  dalla  vollra  mente  un  così  pericolo- 
fo  penliero  Filotimo  ; voi  ciò  facendo,  v’  efporretc  a 
fentir  per  rifpolta  mille  magiftrali  aflertive , e degli 
vehementi  rimproveri , per  aver  ofato  di  ragionar  d’ 
una  invenzione,  della  quale  alcuni  pochi  profelfori,  i 
quali  fi  fan  lecito  di  regolar  la  republica  de'  mate- 
matici , hanconclufo,  che  in  mun  modo  fe  ne  ra- 
g oni  ; che  fi  tronchi  il  difeorfo  con  chiunque  in- 
cominciane  ragionamento  intorno  a si  permeiofa  ma- 
teria ; e che  co'  i giovani  fiudioiì  fe  ne  ragioni  fem- 
prc  con  termini  di  difprezzo  ; continuando  pi'u  che-  ” 
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mai  ad  infegnar  loro  1’  Algebra  fpcciofa  , e la  dottri- 
na delle  curve, a fine  di  darli  con  ciò  a credere,  ch’effi 
come  maefiri  dilfapprovano  la  mia  invenzione  . 
fil.  Quello  che  dite  , farebbe  troppo  gran  torto  a_» 
quella  lega  de'  matematici,  fc  fulfc  , come  voi  dite; 
Ma  io  penfo,  che  fe  non  confettano  ancora  la  verità 
delle  voftre  dimofirazioni , ciò  avvenga  , perchè  non 
le  intendono;ond‘c  che  voglio  andar  io  rifolutamcn- 
tc  a ragionare  con  alcuno  diedi. 

Dor.  Filotimo  , non  vi  riufeirà  di  tirarli  al  difeorfo  ; 
perchè  fubito  , che  feorgeranno  , clTer  voi  bene  in- 
flrutto  delle  mie  dimofirazioni  , e perfuafo  della  ve- 
rità,che  in  quelle  fi  contiene,  troncheranno  il  difeor* 
fo  con  un’  atterriva  magifirale  , avvalorata  da  un  rifo 
fardonico;  e pofeia  vi  dipingeranno  a i loro  difeepo- 
Ji  per  un’  huomo  dolce  di  l'ale  , che  fi  e lafciato  in- 
gannare da  me  : fe  voi  però  forte  uno  di  quei , eh’ 
efli  fanno  , che  non  è capace  di  diftingere  in  Geome- 
tria un’errore;  allora  con  una  apparente  opposizione, 
ma  breve  , vi  mandarebbero  a cafa. 

TU.  Quanto  piu  voi  mi  dipingcteal  vivo  la  malizia  di 
quello  fenato  matematico  , tanto  piu  mi  s’  accendty 
nell’  animo  il  defiderio  di  ragionar  con  etti  ; e voglio 
in  ogni  modo  andare  a ritrovarli . 

£>or.  Poiché  cosi  volete  , andate  ; ma  prefentatevi  avan- 
ti a quel  tale  profettore  cattedratico  di  matematica 
nella  figura  di  fuo  difccpolo;  ne  v’impcgnacc  di  voler 
efaminarc  con  etto  le  mie  dimofirazioni , perch’  egli 
farà  fembianza  di  degnare  di  ragionar  tanto  lunga- 
mente con  voi,  quanto  è necelfurio  per  efaminare  una 
diinofirazione  ; e per  ciò  è forza,  che  voi  riduciate  la 
colà  ad  una  fola  dimanda:  H le  a quello  egli  farà  fem- 
bianza di  fdegnar  di  rilp°ndcrc;  voi  dite  nel  feguentc 
modo.  Ma  Signore  , i maefiri  non  poflòno  negare  di 
rilpondere  alle  umili  richiede  de  loro  difccpoli . 

1*1,  £d  a qual  richieda  mi  devo  io  rifiringere  ì 
ì>or.  Diteli , che  voi  dubbitale , fc  fia  vero , che  la  pa- 
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rabola  meccanicamente  deferitta  abbia,  a fimilitudi- 
oe  del  cerchio,  le  proprietà  , che  da  Apollonio  fé  le 
sdegnano  . A quello  egli  rifponderà  , che  è una  cola 
approvata  da  tutti;e  che  per  ciò  sii  di  fai  materia  non 
li  dee  ragionare.  E voi  allora  rifpondete,  nò  mio  Si- 
gnore ; il  Metodo  del  Doria  fà  vedere  il  contrario  di 
quella  vollra  opinione , adunque  lafciate  almeno  , che 
vi  facci  un  qualche  motivo, c con  ciò  datemi  campo  di 
liberarmi  dal  inio  errore  . A quello  il  profelforc  con- 
tinuerà a rifpondervi  colle  lue  allerti  ve  magillrali  ; 
e voi  allora  direte  : ma  voi  Signore  liete  troppo  po- 
co caritatevole  ; a me  fembra  ,che  la  collruzione  del 
Doria  faccia  palefe  gl'crrori  de  i moderni  ; c voi  co- 
me maclìro.  fiete  obbligato  a diflìngannaniii . 

pii.  E fe  mi  afcolta  , qual  dubbio  devo  p-roponergli  ì 

2 Oor.  fateli  quell’  ideilo  naotivo,  ch‘  io  hò  propolto  olii 
Signori  Autori  degl’  atti  di  Lipiia  intorno  alla  deferi- 
zione  della  parabola  ; leggetelo  nelle  mie  nfpollc,  che 
hò  fatte  alle  loro  obbiezioni , e per  prenderlo  ancor 
piu  da  1 Tuoi  princip}.,  fatelo  nel  fcgueiue  modo. 

pii.  Dite  di  grazia  . 

por.  Prima  richiedeteli , fc  è vero,  eh’  effì  pretendono* 
che  la  parabola  Apolloniana,  e tutte  le  altre  curve  d’ 
Apollonio  , diano  in  ogni  punto  del  lor  perimetro  le 
proprietà,  ch’clfi  aflfcgnano  alle  curve  in  quella  guifa» 
che  in  ogni  punto  della  periferia  del  cerchio  li  ritro- 
va la  proprietà  del  cerchio.  A quello  egli  vi  rifponde- 
rà, quella  e (Ter  cofa,  che  da  niuno  li  dubbita  , e che  i 
capricci  del  Signor  Doria  intorno  a quella  materia 
Bon  fono  flati  ricevuti  da  veruno . E voi  allora  ri- 
fpondete, ma  con-  rifpctto  però;,  gli  penfìeri  del  Si- 
gnor Doria  ,che  voi  nomate  capricci  > dopò  ch'io  li  . 
hò  letti  nella  fua  diflertaztone  , mi  fono  paruti  degni 
di  efame;  e poi , anco  fe  fi  vuol  riguardare  all’ingrof- 
fo  , il  Signor  Doria  appunto  com'  egli  dice  nella  fua 
dillertazione,non  impugna  altra  cofa,  che  una  novità, 
eh’  il  Sig.Dcs-Cartes  ha  introdotta  nella  Geometria» 
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«la  quale  è in  tuct’oppolla  al  Pentimento  dcgl'antldii 
geometri, e fra  moderni  ancora  al  Pentimento  di  Vie* 
ta:  dunque  perchè  non  fi  hà  da  efaminare  una  inven- 
zione ,che  fe  è vera  , appretta  il  comodo  di  far  tut- 
to quello  , che  fi  defidera  intorno  a i bolidi  in  Geo* 
metria,  c per  fczziona  quel  la  feienza  ì 
Fil.  Credo,  che  a quella  richieda  il  profeflòrc  s’appiglie- 
rà  al  partito  di  ragionar  feriamente  ì 
Dor.  Oh  quello  nò  FiJotimo  mio  ! Egli  non  feenderà  dal 
fuo  trono  per  cosi  poco  , anzi  di  pi'u  nfponderà  con_» 
modo  autorevole  , c con  un  rifo  fcherzcvolc. 

Fil . E che  mai  potrà  dire  ? 

Dot - Dirà  , che  la  propofizionc  di  Renato  intorno  alle 
curve,  cttendo  ttata  approvata  da  tutti  i moderni , l* 
approvazione  di  tanti  huomini  illuttri  è una  decifiva 
fentenza  valevole  a condannare  con  giuttizia  il  Pen- 
timento di  Vieta,  c quello  degli  antichi  ancora. 

FU*  Ed  io  , che  riPponderò  a quella  proporzione  ì 
Dor.  Convincetelo  con  le  Pue  proprie  armi,  c diteli  5 
Voi  altri  sig. moderni,  i quali  avete  inPegnato,  che  in 
filofofia  non  li  deve  Ilare  all'autorità;  perche  ora  vo- 
lere,che  noi  diamo  all’autorità  vottra  in  materie  geo- 
metriche.’ Direte  poi, che  Parebbe  un  troppo  lungo  di- 
PcorPo  , Pe  fi  volelTero  narrare  tutti  gl*  abagli  , chc_> 
han  prcCo  i moderni , quando  fi  Pon  voluti  opponere 
alle  fentenze  degl’ antichi  RiPpcnderete  , che  è 
proprietà  innata  dell’ umana  natura,  che  ritrovino 
piontamcntc  Peguito  quegl' inventori,  che  propon- 
gono la  licenza  ; e ciò  perche  in  quella  fi  ritrovano 
comode  tutte  quelle  menti  mePchinc  , che  non  fono 
valevoli  a produrre  alcuna  coPa , quando  fono  co- 
ttrette  a camminare  per  lo  llretto , ma  dritto  fen- 
tiero  del  vero;  e che  per  ciò  una  folla  de’ moderni 
approvatori  non  fà  nella  vollra  mente  alcuna  autori- 
tà contro  quelle  fentenze  degl' antichi  , che  han_» 
villino  pili  di  duemila  anni . 

FU-  Ma  Pc  ro  ragiono  in  quella  guifa  , noi  ufeiamo  dal 
« vcri- 
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. verifimile  Signor  Doria  , perchè  quedo  non  è ragio- 
nar da  difcepolo  ì 

I>or.  Avete  ragione  ; diteli  dunque  cosi:  Io  venero  P 
autorità  de  i moderni  , ma  vi  priego  d’  infognarmi  a 
conofcer  quello  errore  del  Dona  ; e di  afcolrar  que- 
llo mio  breviflìmo  motivo  ; de te  tenuto  a farmi  que- 
lla grazia  come  maelìro. 

FU.  Ed  allora  , che  penfate  voi,  eh'  egli  rifponderà  ì 

Dor.  Si  porrà  come  vinto  dalla  voOra  importunità  ad 
afcolrarvi  ridendo;  e voi  allora  cominciate  il  voilro 
rag  onamento,e  dite.Quando  io  im  pongo  a confiderar 
la  proprietà  del  cerchio  , a fané  di  confromarla  con 
quella  della  parabola,  mi  pongo  prima  ad  efaminar  la 
natura  de’  poftulari , poi  quella  delle  difinizioni , e_> 
per  ultimo  quella  delle  proporzioni , per  vedere  , le 
nelle  pretefe  dimoflrazioni  delle  proprietà  d’  Apollo- 
nio vi  lì  trovi  l’ ideila  certezza,  che  lì  trova  nelle  di- 
modrazioni  d’  Euclide.  Faccio  dunque  il  paragone  fri 
Euclide , ed  Apollonio , c veggo  , che  Euclide  prima 
mi  defìnifee  la  ria  tura*  del  cerchio, perche  dice, che  nei 
cerchio  ogni  punto  della  perferia  deve  elfcr  ugualmen- 
te didante  dal  centro  ; pofeia  Euclide  con  un  poftula* 
to, che  deduce  dalla  definizione, mi  concede  di  deferi- 
verlo,e  con  ciò  mi  permette  la  licenza  di  potere, dopò  -pav-Vl. 
che  col  femidiamctroBA  hò  deferitto  il  cerchioACD,  fj  pura* 
prendere  qualunque  punto  della  periferia  AXG  pcrxXYVilL 
punto  di  periferia  ; e fe  alcun  Intorno  llravagante^ 
richicddfe  , che  ftpruovi  come  E , e G fono  pun- 
ti di  periferia  di  cerchio  ; fe  li  rifponderebbe  con-» 
ragione  , eh’  c marto  , perche  impugna  un  podu- 
Jaco , fenza  il  quale  non  può  foiiìllcre  la  Geome- 
tria; E in  vero  quanto  lia  femplice , e ficura  la_» 
collruzione  , eh*  Euclide  ordina  ne  Tuoi  poflulati  h 
Io  ha  dimodrato  a badanza  il  Sig. Doria  nella  Tua  Dif- 
frazione. Continua  poi  Euclide , e nella  XIII.  dei 
Vi.  libro  infogna  a prendere  la  mezza  proporzionale 
fra  AV • per  efempio,  cd  AD,  la  quale  è VX,  c con- 
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elude , che  tutte  le  altre  applicate  fono  generalmente 
mezze  proporzionali  fra  la  porzione  del  diametro  , 
nella  quale  cadono  , e il  refiduo  di  cflo  , come  per 
efempio  , MG  mezza  proporzionale  fra  AM  , e MD. 
Dell'  ifleflo  modo  dunque  fc  uno  richicdelle  la  di- 
moftrazione  , perche  MG  è mezza  proporzionale^ 
frà  AM  , e MD  , dopo  che  già  fi  è dimoflrato  , 
che  VX  è mezza  proporzionale  frà  AV , ed  VD , 
non  folo  non  mcritarebbe  rifpofta  , ma  meritareb- 
be  cfTer  rratrato  da  pazzo.  Vcggiamo  ora  fc  nclla_* 
parabola  fi  ritrova  l’ iftefla  evidenza  , che  fi  rirrova_» 
nel  cerchio,  appunto  come  dire  voi  altri  fignori  mo- 
derni ì La  parabola  all’  incontro  è una  curva , che  na- 
fte dalla  fczzione  del  cono  ; ma  dopò  che  à cagione.» 
della  fczzione  del  cono  , voi  avete  confidcrata  quella 
curva,  non  la  potete  piu  definire, perchè  non  avete  in 
quella, come  fi  ha  nel  cerchio, alcuna  proprietà  chiara, 
c nota.Or  qucfla  è la  cagione  , per  la  quale  voi  nc  me- 
no potete  formare  un  pullulato  , col  quale  ci  polfiatc 
infegnare  adeferiver  la  parabola  ; che  fia  così.  Intan- 
to Euclide  dice  nel  fuo  pullulato  centro , & intervallo 
circulum  deferibere , in  quanto  , che  nella  definizione 
ci  hà  fatto  conufcerc  , che  ogni  punto  della  periferia 
dev’  cfierc  ugualmente  difiantc  dal  centro  ; donde  nc 
viene, .che  una  linea  retta,  eh’  è il  femidiametro,  ra- 
girando/ì  in  fe  medefima  fia  la  piu  propria  per  efe- 
guirc  la  proprietà  generale  contenuta  nella  definizio- 
ne ; ed  ecco  , che  il  poltulato  fi  deduce  dalla  defini- 
zione; ed  il  non  poterli  formare  un  pollulato  dedotto 
da  una  definizione  delia  parabola  c appunto  la  cagio- 
ne, per  la  quale  la  parabola  non  fi  pué deferi  vere  . A 
quelta  propofizionc  vi  rifponderà  certamente  il  mac- 
llro  per  pruno,  eh’  ciiì  hanno  nota  la  proprietà  della 
parabola  , perche  hanno  uoto  per  di. nodi  azione,  che 
le  applicate  alfalle  fono  mezze  proporzion  ili  irà '1  pa- 
rametro, e c afcilf:;  c per  fecondo  vi  nfpon  Ieri  , che 
memo  Importa,  che  la  parabola  non  fi  polii  deftri- 
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vere}  perchè,  per  intenderne  le  proprietà  , balla.,; 
che  fi  pofla  intender  deferitta,  e tutte  le  altre  frivo- 
li , ed  apparenti  ragioni,  che  fi  leggono  nel  princi- 
pio del  fecondo  libro  della  geometria  del  Dcs-Car- 
tes , e le  qua}i  io  hó  a ballanza  impugnate  nella  mia 
Dilfcrtazionc  . r 

FU.  A quello  io  rifponderò , che  la  parabola  non  hà  le 
proprietà  , eh’  elfi  1’  allignano  , perche  voi  lo  aveto 
dimofirato  1 

Dor.  in  quella  guifa  ri fponderellc  ottimamente  ; ma  io 
voglio , che  voi  le  facciate  conofcere , che  giulta- 
mcnte  perche  non  v’  è un  pollolato  da  una  defini- 
zione dedotto  , col  quale  fi  polfa  deferiver  la  parabo- 
la , non  potevano  i /ignori  moderni  a buona  ragio- 
ne aiferire  la  loro  propo  Azione  , cioè,  che  la  para- 
bola dà,  a fimilitudine  del  cerchio,  in  o?ni  punto  del  fuo  K 

perimetro  le  proprietà  . 

FU. E che  dirò  io  per  provar  quella  propofizionc  ì 

Dor.  La  provarete  nei  ieguente  modo , e le  farete  la  Te- 
gnente petizione  : Voi  quando  deferi  vere  la  parabo- 
la in  piano  , prendete  con  lo  llrumenro  meccanico 
almeno  cinque  mezze  proporzionali  fra  ’J  parametro 
e le  afcilfe;  non  e cosi.5  Quello  è vcrifiìmo,  c lo  han- 
no ferino  i fignori  autori  degl' atti  di  Lipfia  nelle 
oppofizioni,  che  han  fatte  al  Sig.Doria  . A quello  il 
macllro  vi  ridonderà  , che  è certilfimo  ; e voi  al- 
lora ripigliate:  ma  io  vi  proverò  geometricamente, 
che.  quella  coltruzione  non  può  dar  altro  , che  pro- 
prietà particolari  ne'punti  particolari;  c che  non  mai 
può  dai  c proprietà  generali  . A quelto  vi  rifponderà 
egli  maravigliato, e ridente, e dirà, e come/E  voi  allora 
dimofirate,  che  non  pollòno  avere  le  proprietà  gene- 
rali, e ditegli.  Fingiamo  pure, che  fi  voltile  concedere 
la  vollra  ipotcfi,uoè  di  tirare  per  i punti  cllremi  delle 
applicate  prefe  per  colli uzione  il  perimetro  della  pa-  Tav.VII, 
rabola  ADFH  &c.In  quello  calò  voi  avete  cinque  ap-  Figura 
plicate  prefe  per  iolìruzionc  ; ma  fc  io  vi  niego  , che  XXXX  V. 
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ì punti  inrércetci  fra  D,  ed  F;  fra  F,ed  M;  fra  M,ed  H 
&c.  fono  punti, ne  i quali  terminano  le  mezze  propor- 
zionali fra! parametro, eie afeitte;  che  mi  rifpondcre- 
te?  mi  potrete  forfè  rifpondcre,comc  mi  rifpondcreb- 
bc  Euclide  a riguardo  del  cerchio,  e dire:  io  per  il 
poftolato  ti  hò  deferitta  la  periferia  AGD . Tav.  VI. 
Fig.  XXXVIII.  poi  ti  hò  provato , che  nel  punto  X 
cade  la  mezza  proporzionale  fra  AV,ed  V D:  Dunque 
fe  tu  farai  l'iftcfta  di  moftrazionc,  ritroverai  lo  ftetto 
in  qualunque  punto  della  periferia;,  cciò  perche  la 
proprietà  nota, che  ti  ho  infegnata  nella  definizione, 
fendo  generale,  è la  lidia  in  ogni  punto  . Continua- 
rete  poi  a dire  j certamente  che  a riguardo  della  pa- 
rabola non  mi  potete  in  altro  modo  rifpondcrc , fej> 
non  dicendo.  Prendete  quante  applicate  volete  in- 
rcrcetrc  fra  CD,  ed  EF;  fra  EF,  e GH  &c.  e trovere- 
te , che  cadono  nella  curva  > che  io  hò  immaginata 
deferitta  : c fapete  perche  non  mi  potete  altro,  ri- 
fpondere  ? perche  fe  fapete  i luoghi  de  i punti  D,  F, 
&'c.  prefi.  per  coftruzione,  non  potete  fapcrci  luo- 
ghi degli  altri  punti,  a cagione,  che  nella  parabola 
non  conofcete  niuna  proprietà, che  v’infegni  quanto 
ogni  puntodcl  perimetrodcv’elTer  dittante  o dal  ver- 
rice,  o da  i punti  dell’  atte  : In  vece  che  tutti  i punti 
della  periferia  devono-  edere  ugualmente  dittanti  dal 
centro,  perciò  lo  potete  deferivere,  e poi  dimo- 
ftrare  in  ogni  punto  1’  ideila  proprietà  , ne  fete  co- 
flretto,  come  nella  parabola, a prender  tutte  le  appli- 
cate per  cottruzionc.  Diedi  quello,  e poi  incal- 
zate profequendo  a dire  ; ma  quello  non  è modo  di 
dimottrare,ma  è un  modo  di  coftruire  applicate  parti- 
colari, intorno  alle  quali  fu pponere  deferitta  una  cur- 
va, la  quale  non  folo  non  fi  puòdefcrivcrc  , ma  non 
fi  può  ne  meno  immaginar  deferitta  ; perche  per  im- 
maginarli deferitta  bilognerebbe  , ficcomc  voi  detto 
dite,  prendere  infinite  applicate  ; la  qual  condizione 
è impofliibilc.  Pattate  poi  a difcorrerc  delle  mie  di- 
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moftrazÌoni,e  dite  . In  vero  conofeo,  chc’l  Sig.  Do^ 
ria  ha  rag  ione, quando  nella  Fig.XXXXIV.Tav.VII. 
egli  dice,  che  dopo,  che  voi  avete  fuppollo  prefe  per 
coflruzione  cinque  applicate  > cioè  -,  ML,  SL&c.  do- 
vete dimoflrare  in  qual  punto  della  QZ  cade  la  ra- 
dice di  AX , c lo  Hello  di  tutti  gii  altri  punti . Dito 
poi  > or  quello  da  che  nafcecgli  ì certamente  non_> 
da  altro,  fe  non  da  che  voi  non  potete  conlìderar 
le  proprietà  generali  in  una  curva  , che  non  aveto 
prima  fuppofla  deferitta  ; e non  potete  deferivero 
una  curva,  che  non  avete  potuto  definire,  a cagione, 
che  in  elfa  non  conofcete  , come  lì  conofce  nel  cer- 
chio, alcuna  proprietà  generale;  E in  vero  di  quello 
ne  fà  anche  un  Ìenlìbilc  tcflimonioil  vederli , cho 
voi  volete  almeno  cinque  applicate  prefe  per  co- 
llazione ; e che  voi  medeiimi  confclTate , che  piu  ic 
ne  prendono  per  coflruzione,  piu  la  parabola  viene.» 
cfattamente  deferitta  , la  qual  cofa  fa  vedere  chiara- 
mente il  meccanichifmo  della  vollra  coflruzione  , c 
la  debolezza  delle  voftre  dimoftrazioni  ; perche  fo 
cosi  non  fuflc,una  fola  applicata  vi  darebbe,  come  nei 
cerchio , le  medeliine  proprietà  in  ogni  punto  del 
perimetro  della  parabola.  Quella, che  io  hò  detto, è la 
dimollrazione,che  voi  dovete  fare  all’acccnnato  mae- 
ftro,  c dopo  quello  dovete  francamente  dire  . Ecco, 
che  Renato  Des-Cartes  ave  errato , quando  hà  prete- 
fo  paragonare  il  fuo  pofloiato  , cioè  iatum  conum  dato 
piano  fccare,  con  i poflolati  d'Euclide;  perch’egli  pri- 
ma d’aficrir  ciò,  dovea  vedere,  quali  erano  le  nozioni 
chiare,  eh’ egli  aveva  delle  proprietà  di  quelle  curve, 
che  nafeono  dalle  fezzioni  del  cono  ; perche  certa- 
mente,quandoegii  non  aveva  alcuna  nozione,  in  vir- 
tù della  quale  avelfe  potuto  definir  la  parabola , e da 
quella  definizione  dedurne  pofloiato , come  hà  fatto 
Euclide,  non  putea  poi  dire  , che  s'intenda  deferitta. 
Queftojche  ho  detto, dite  voi  concludendo, vale  a mio 
credere  per  diitruggcrc  la  voflra  ìpotcll  , e far  cono- 
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fccre  , che  liete  corfi  alla  cicca,  quando  avete  ricevu- 
tc  per  lince  geometriche , cioè  per  linee  , che  abbino 
proprietà  vere  , e collanti,  le  curve  d’Apollonio.  Ma 
oltre  a ciò  di  nuovo  direte  , che  il  Sig.  Doria  trova 
egli  il  vero  luogo  delle  radici , e prova  , che  le  radici 
infinite  de’ quadrati  intercetti  fià  ABi  , ed  AD4, 
terminano  allafua  linea  retta  CE; e lo  dimollra  in  pili 
modi  nella  Tua  Raccolta;  e poi  viene  di  bel  nuovo  al- 
la confiderazionc  del  voflro  errore  , e dice  , che  la  Tua 
legitima  ipotefi  , o fia  cofiruzione  è quella  , che  lo  fa 
conofcere;  perche  fc  voi  fupponctc  tirata  la  linea_> 
retta  CE,  vi  fembrerà , che  per  i punti  A,  L,  L,  C,  T, 
T,  Q^E,  ci  pofla  poffare  una  curva;  ma  che  le  poi  voi 
tirate  la  retta  CE,  vedete,  che  gli  punti  T,  Q»_E,  fo- 
Tav.  VII.  no  punti  di  linea  retta;  e che  perciò  le  infinite  radici 
Figura  intercette  frà  BC,c  DE  terminano  in  quella;  poi  diteli 
XXXXIV.  concludendo  ; a me  dunque  ferabra,  efier  nccelfurio  , 
che  voi, il  quale  nelle  voftrc  opere  avete  piu, che  qua- 
lunque altro,  portato  all’  eccelfo  la  licenza  da  i mo- 
derni introdotta  nello  Audio  della  Geometria  , non 
ve  la  palliate  con  affettive  magiffrali  a’  voffri  difeepo- 
li,  c ad  altri  femplici  fatte, ma  che  fcriamcntc  rifpon- 
diate  a i fortiflìmi  motivi  del  Sig.  Doria  . 

FU.  Invero  io  non  sò  penzare , che  cofa  egli  poffa_> 
rifpondcrc à si  forti  ragioni,  come  fon  quelle,  che 
voi  mi  avete  fuggente . 

JJsr*  Vi  rifponderà  in  colera;  s’appiglierà  al  partito 
del  magiftrale;  confonderà  il  difeorfo;  vi  deride- 
rà co  i Tuoi  difcepoli;  vi  dara  a divedere  per  un  huo- 
roo  , che  ha  dato  nella  ragna;  per  un  huomo,  che  fi  è 
lafciato abbagliare  dame;  c voi  Filotimo  atterrito 
da  tante  arti,  negarctc  quelle  medefimc  verità  , che 
ora  conofcete  , c confeffatc  • 

TU.  Ah  1 voi  m’ offendete  Sig-  Doria  , io  non  fon  huo^ 
mo  di  tal  fatta , come  voi  mi  dipingete  . 

2)or.  Compatitemi  di  grazia  Filotimo  mio  ; 1’  amor 
delia  verità  , e della  giufiizia  non  può  canto  a'  no- 
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Ori  giorni  ne’  cuori  umani  , che  per  fortener  Ja_> 
verità,  I’  huomo  voglia  efporli  al  biafimo,  cd  aila_» 
perlècuzioncd’huomini  già  accreditati.  Amarete  voi, 
come  gl'alcri,piu  di  eflerc  applaudito  da  i profeffori,  e 
divulgato  per  huomo  di  lettere,che  di  effer  biaiimato 
come  ftravagante,e  come  ignorante.  Filotimo,  Ja_» 
moltitudine  atterrile,  cnon  v’è  chi  la  voglia  ne- 
mica. 

fil.  Ceffate  di  grazia  di  accularmi  del  delitto  di  viltà,  e 
penlìamo  piu  torto  a quello, che  può  avvenire.  Io  hò 
conliderato  > che  forfè  forfè  la  cagione , per  la  quale 
il  voftro  metodo  non  è univcrfaimcnte  feguito,  fia  , 
perchè  voi  lo  avete  tutto  efporto  in  modo,  che  niuno 
hà  luogo  di  fupplirlo  , nè  di  dedurne  alcuna  cofa  ; e 
quindi  è,  che  1*  amor  proprio  non  intereffando  i ma- 
tematici nello  rtudio  delie  vortre  cofe,  alcuno  non  fi 
dia  briga  di  dichiararlo  per  vero. 

Por.  Nò  , dell’  utile  , che  arreca,  non  fi  può  dubbitare,. 
perchè  oltre  il  trovarli  la  proporzione  fra  tutti  i cor- 
pi ,ciò  che  rt  de  fiderà  va  in  Euclide,  giova  egli  infi- 
nitamente allearti  , effendo  applicabile  alla  mec- 
canica , ed  alle  cofe  tutte  : oltre  a ciò  lì  potrebbero, 
trovare  le  Hnce  rette  , delle  quali  11  compone  il  peri- 
metro dell’  Iperbole  , e delle  Eliffc  ; ed  ancora  una_* 
infinità  di  rettilinei , i quali  abbino  quelle  proprietà, 
che  i moderni  malamente  affegnano  ad  altre  curve  ; c 
fi  potrebbero  ritrovare  , o avvalendoli  de  i moti  di 
due  mobili , come  hà  fatto  Galileo  della  parabola  , o. 
efprimendo  alcune  radici , alcuni  quadrati  , alcuni 
cubi  &c. , con  le  linee  , e con  i numeri , come  hò  fat- 
to io.  Alla  per  fine  per  lo  mezzo  dell’  unione  della.», 
quantità  continua  , e della  difereta  , lì  troverebbero 
con  verità  quelle  proprietà,  che  malamente  li  ligno- 
gnori  moderni  geometri  han  creduto  ritrovare  coll’ 
ufo  dell’  Algebra  fpeciofa,  e con  quello  delle  curvo. 
Oltre  a ciò  quelli  rettilinei  nati  dall'  unione  de*Ua_j» 
quantità  difereta  ,c  della  $owioua/arebheno  utihfft.- 
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mi  alle  arti , ed  alla  geometria , ficcome  vi  hò  fatto 
vedere  nel  problema  , che  vi  propofi  l’anno  1718.,  e 
che  poi  hò  rifoluto  io  mcdefimo  ; perchè  in  quello  s' 
impara  a codruir  corpi  folidi  in  ogni  proporzio- 
ne . Ecco  dunque,  che  chi  vorrà  feguire  il  mio  Me- 
todo , ritroverà  dove  pafeete  il  gcaio  dell’  invenzio- 
ne , c contentar  l'amore  della  propria  gloria  fcnza_» 
offender  la  verità. 

FU.  In  vero  io  nonsò  , che  co  fa  pollino  ridonderei 
signori  moderni  geometri.  Voi  avete  fatta  conofccre 
la  vodra  invenzione  vera  , utilifiima , e ferace  di 
nuove  produzioni  ; come  mai  fi  polfono  feufare  co'  i 
dotti  viventi , c trovar  fama  appò  i poderi , fc  non  la 
ricevono. 

F>or.  Quelli , che  fon  caduti  in  errore,  cii  fon  fortemen^ 
cc  impegnaci  con  i lor  difcepoli,  o con  altri  femplici  à 
negar  la  mia  Opera  con  deprezzanti, e veementi  alfer- 
tive,  temono  piu  la  vergogna,  che  arreca  il  ritrattarfi, 
che  il  bialimo  de  i poderi, lo  quale  non  è fcnfìbilc,nu 
tutto  nell'  immaginazione  confidc:  quedi  si  fatti  huo- 
mini  poi  non  folo  difìornano  i viventi  dal  dudiar  la 
mia  Invenzione  , ma  fi  affaticano  di  renderli  inabili 
ad  intenderla  ; perche  non  si  todo  V hanno  infegna- 
ti  gl’  clementi  di  Euclide  , piu  per  idoria  , e per  re- 
lazione , clic  per  amore  d’  infegnarli  a didinguere  il 
vero  dal  falfo  , che  fubbito  gl’  introducono  flell’efer- 
cizio  de  i caladi  pratici  , e con  ciò  fan  si , che  pren- 
dono amore  a quell’ abbilo  pratico  , che  fi  può  fare.» 
anco  penfando  ad  altra  cofa:  E quindi  e poi , che_> 
quando  veggono  una  dimodrazionc  fintetica  , fugon 
da  quella  come  il  can  dalle  mazze  . Non  mancheran- 
no però  nell’  onorato  ceto  de’matematici  huomini 
ugualmente  capaci  d’intender  la  verità,  che  di  confef- 
farla  collantemente  . 

Fil.  Non  pili  di  grazia  Signor  Doria  , io  fono  danco  di 
pib  udire  la  dcfcrizzione  di  tante  malizie,  quante  fon 
quelle,  che  voi  avete  narrate;  c mi  giova  credere, che 
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tutto  quello,  che  voi  attribuite  a malizia  d’ alcuni  r 
non  Ha  in  tutto  da  malizia  prodotto  ; ma  in  qualun- 
que modo  la  cofa  fìa;  e che  ! vogliati!  noi  darci  briga 
di  ciò  ì Di  grazia  mirate  voi  quelle  sì  fatte  cofe  con 
quell'  altezza  d’  animo ,.  eh’ e di  voi  propria , ne  vi 
date  a dividcc  foggetto  all’  ira.. 
fior.  Oh  Filotimo miol  appunto  appunto  di  quello  gran 
difetto  di  huomo  foggetto  alla  bile,  mi  hi  acculato 
•quel  buon  relatore,,  che  fece  in  Lipfia  quella  inurba- 
na relazione  del  mio  Metodo,  che  voi  fapete» 

FU.  E*  vero  , ora  mi  fovviene  r ma  voi  le  avete  rifpo- 
flo  per  le  confonanze  j.  attendiara’  ora  a quel , cho 
importa  - Voi  ne*  varij  ragionamenti,  che  inlieme  te- 
nuti abbiamo  , mi  avete  fatto- conofcere  , che  i modi, 
eh’  oggidì  da  molti  fi  praticano  per  infegnar  la_» 
Geometria,  fon  tutti  torti,  e difetto!!  ; mi  avete  fatto 
conofcere  chiaramente,  che  i moderni  algebrillt  han 
tolto  alla  Geometria  il  preggiodi  difciplinar  la  men- 
te nel  raziocinio  . Ora  vorrei , che  vi  dcgnalle  di  dar- 
mi qualche  parricolar  precetto  intorno  al  modo  di 
fludiar  la  geometria  * in  modo  tale ,.  che  la  mente  fi 
rendelfe  così  ben  difciplinata  nel  raziocinio,  che  poi 
potette  fare  utili  progredì  ndl’imporrantiflìmo  fludia 
della  Filofofia,  e delle  altre  feienze;  perche  alla  perfi- 
ne io  conofco,  eh*  quanto  piu  fi  fa  di  Geometria,  pili 
fi  puòfapcr  di  Filofofia  ; e che  affai  difficilmente  può 
divenir  filofefo  colui,  che  non  hà  ben.  formata  nel 
difeorfo  aflratto  lafua  mente  , coll*  ajuto  di  un  pro- 
fondo Audio  di  Geometria. 
fior.  Ottimamente  a vvifate  , c lappiate  , che  l’inganno 
delle  moderne  lettere  conftftein  quello  folo , eh'  ora 
vi  dirò  ► 

TU.  Ditelo  di  grazia  » 

fior.  Ifeguaci  di  Renato  ,,  in  ciò  che  s’  attiene  allo 
maflìme  generali , propongono  la  verità  , ma  nello- 
particolari  poi  diftruggono  quelle  medefìme  maffi- 
me  generali , eh’  effi  Utili  han  propofte*  a cagion  d* 

efem- 


Digitized  by  Google 


Dialogo  IV. 


560 

efempio . Dicono  ancor  cflì , come  avete  detto  voi, 
che  fenza  lo  Audio  della  Geometria  non  fi  può  di- 
venir filofofo  ; ma  infegnati , che  vi  hanno  gl' ele- 
menti perifioria,  c per  relazione,  come  vi  ho  detto; 
proponendovi  l'Algebra  fpeciofa,  v’ infognano  a cal- 
ciare, non  a meditare  ; donde  ne  avviene  poi , che 
nello  Audio  della  Filofofia,  nel  quale  non  fi  procede 
per  la  viade’calculi  , le  menti  de  i calcolatori  ^per- 
che mal  difciplinatc  nel  raziocinio, fi  ritrovano  difpo- 
Ae  a ricever  le  ragioni  apparenti  per  vere;  le  fofi- 
flichc  , per  certe  ; cd  in  quella  guifa  , che  in  geo- 
metria non  fon  valevoli  a difiinguere  il  vero  dal  fal- 
zo  , non  lo  fono  in  filofofia  , non  lo  fono  in  morale  , 
c non  lo  fono  in  politica  . E quindi  è , che  fi  forma 
una  folla  de’ dotti  fuperficiali , ed  apparenti , che_> 
guafiono  , c corrompono  la  civile  focictà . 

fri.  E da  ciò  avviene  , che  veggiamo  forgerc  tante  di- 
verfità  di  opinioni  in  tutte  le  feienze  ì 

2>or.  E dite  pure  , tutte  inventate  pili  per  amor  d’ ali- 
mentar la  propria  ambizione  , che  per  amore  d’ info- 
gnar la  verità  , c di  giovare  al  pubblico  . E quefioò 
vcriflìmo  Filotimo  mio  ; perche  alla  perfine  voi  ve- 
dete tutti  quelli  , che  nelle  loro  nuove  opinioni  fi 
vantano  di  efler  zelanti  del  vero;  quando  poi  fc  gli 
para  avanti  gl’  occhi  qualche  verità  , che  oficndc  la_» 
lor  ambizione  , fi  fcatenano  contro  quel  tale  , che  1’ 
hà  propoAa. 

fil.  Voi  volete  dire,  che,  perche  alcuni  matematici  fi 
fono  dimoArati  mcn  che  finceri  nella  voAra  Dupli- 
cazione del  cubo,  tutti  gl’ altri  lo  fono  nell’ altre-» 
feienze  ancora  , non  è cosi  ì ma  quclto  non  è argo- 
mento . 

JDor.  E vi  par  picciolo  argomento  queAo  Filotimo* 
Quell’  huomo , che  non  è fincero  in  Geometria,, 
dove  a lungo  andare  almeno  non  può  fperare  di  oc- 
cultar la  malizia,  fi  dee  credere,  che  ncilc  altre  feien- 
ze , nelle  quali  l’ huomo  fi  può  con  fufiftiehc  ragio- 
ni 
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ni  difendere  ; ovvero  con  apparenti  argomenti  lu- 
fingare  la  propria  paflìonc , fi  dilungherà  in  tutto  dai 
vero,  c dalla  gipltizia  in  tutte  le  fue  operazioni.  Filo* 
timo,  chi  fi  accolluma  a non  confcffar  la  verità  nelle 
colè  geometriche,  le  quali  non  ialcian  luogo  alle.» 
difputc,  che  farà  nella  Teologia , nella  Filofoluu* 
nella  Legge , c nelle  altre  faenze  tutte  -f 

Fil.  Ora  intendo  la  cagione  di  tante  diver-fc  opinioni  » 
che  regnano  a nofiri  di  nella  critica  idonea,  nella., 
morale , nella  filofofia , e nelle  altre  feienze  tutto . 
Quella  cagione  altro  non  è , fé  non  perche  eflendofi 
ridottala  Geometria  al  feett icifmo , la  mente  umana 
non  fi  accofiuma  piu  a diflinguèrc  U vero  dal  falfo; 
c quel , eh’  è peggio  , non  fi  accofluma  pili  ad  amare 
il  vero  , che  conofce  . Oh  quanto  potrebbero  dire  i 
fcolalìici  per  difenderli  dalle  tante  accufc,  che  ad  clii 
danno  alcuni  Sig.  moderni  huomini  di  lettere  corret- 
tori dell’antichitàl 

fiér.  Io  non  voglio  entrare  in  quelle  sì  fatte  materio  : 
quel  eh' i accaduto  in  quello  fatto,  parla  troppo 
da  fe  medefimo  ; da  quello  dunque  ogn'  uno  no 
deduca  ciò , che  li  piace.  Sappiate  però  , che  io  non 
intendo  tacciare  univerfalmcntc  gl’ huomini  di  lette- 
re , ma  femprc  dico c dirò , che  il  non  ben  difcipli* 
nar  le  memi  nella  conofcenza  del  vero , produce  gl} 
abbui!  , che  vi  hò  narrati. 

fil.  Quello  che  dite  e venifimo  , ma  ritorniamo  al  vo^ 
Uro  particolare  foggetto . Avete  voi  inviatele  vollrc 
opere  in  Francia  , e nelle  altre  Accademie  ì 

Dor.  Non  hò  tralafciato  cofa  , che  potcllc  condurre  allo 
fcuprimcnto  di  quella  verità,  e perciò  inviai  le  mie 
opere  a Monficur  de  Fontand  allora  fecrctario  delia 
celebre,  e dottiiiima  Accademia  di  Francia. 

FU.  t che  vi  rifpofe  1 

Dot.  Fece  fonbianza  di  difprczzar  le  mie  propolizioni, 
ne  mi  rifpofe  cola  alcuna  . 

FU.  Di  grazia  non  mi  tenete  piu  su  quella  nojofa  ickzj 
Fatte  //.  Z z del: 
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delle  maliaie  d'  alcuni  letterati  , perche  io  fon  certo  » 
che  fra  gli  huomini  di  lettere  » non.  mancheranno  , 
iìccome  voi  avete  detto  ,.  quei  dotti  , e Anceri  ama* 
tori  del  vero,  i quali  non  lardandoli  ingannare  dalle 
trame  dei  pochi  inrerdlati  ad  ofeurar  la  verità,  che 
nella  vultra  invenzione  li  contiene  , quella  per  ve- 
ra, qual  è,  conferiranno.  Lafciamo  dunque  da  banda 
gliodiofi  ragionamenti  , e degnatevi  di  darmi  i vo- 
li ri  precetti , acciò  io  porta  divenire  un  vero  , c co- 
Aumato  fapicnte  , qual  A conviene  ertere  . 

Dor.  lo  vi  dirà  in  breve  , su  di  una  materia  cotanto  im- 
portante, i mici  veri  Tentimene!  , e poi  vi  narrerò  il 
metodo  , eh’  io  mede  Amo  hò  tenuto  ne  i miei  Audi;, 
acciò  polliate  voi  Aelfo  feguirlo  fe  vi  aggradirà  » 
rii.  Dite  di  grazia  Signor  Doria  mio  . 

£>or:  Filotimo  , accia  la  mente  Aa  difciplinata  a cono- 
feere  il  vero, non  balìa, ch'abbia  acquetata  la  foilìcicn- 
za  d’ intendere  una  dimoArazionc  , ma  bifogna,  che 
acquiAi  un  tale  abito  a contemplare  il  vero,  che 
piu  non  porta  ne  per  partìone  , ne  per  ignoranze* 
obbliarlo.  Quella  è quella  colìanza,  eh'  è valevole  a 
far  sì , che  la  conofcenza  del  vero  prevaglia  Tempre 
agli  obblij,che  1'  ignoranza  cagionano;  ed  a quei  mo- 
ti dell'animo,  c delle  partioni , che  vagliono  ad  ofeu- 
rar la  mente  : perchè  , come  vi  hò  detto  nel  fecondo 
ragionamento,  che  tempo  fà  frà  noi  tenuto  abbiamo, 
la  mente  umana  è di  tal  fatta  ,chc  aliai  piu  volentie- 
ri indrizza  i Cuoi  difcorA  a fine  di  ritrovar  ragioni 
valevoli  a lufingar  la  partìone,  che  con  animo  indiffe- 
rente A volga  alla  ricerca  del  vero  ; c quindi  è,  che  . 
la  pura  luce  dell'  intelletto  ne  viene  ofeurata  .Filoti- 
mo, negli  huomini  la  volontà,  quaA  che  Tempre  Ara- 
fcina  l’intelletto;  ond’è  poi,  che  qucAi  volentieri  ab- 
bracciano come  veri  quei  falA  difcorA,  che  formano  . 
per  giuAifìcare  le  loro  partioni , e i loro  errori  ; e fe 
gli  huomini  non  fanno  un  abito  d’  operare  direna- 
rne rue  oppoAo  a quefia  pcrniciofa  inclinazion  della 
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naturai  non  pollo  no  mai  divenir  dotti , giuAi,  ej» 
Anceri . 

FU.  Ma  come  può  accader  mai  queAo  in  geometria,  do- 
ve le  verità  fon  cosi  chiare  ,-come  z,  e j fan  5 ì iia_, 
quanto  A voglia  grande  la  paglione,  eh’ io  non  po- 
trò mai  negare,  che  z,  e } non  faccin  j Sig.  Doria  . 

Fior.  E’  veriflimo , «he  fe  Aete  fuftìcicntc  ad  intendere 
una  dimoArazione  geometrica  , non  potrete  lafciar 
d*  intendere  il  voAro  errore  , c tanto  piu  quando  da 
alcuno  vi  viene  avvertito:  ma  chi  debolmente  in- 
tende , di  legieri  il  vero  A dimentica , e chi  è da  paf-, 
Aonc  agitato  difficilmente  intende;  pereto  fe  voi  vi 
ponete, come  vi  Aete  poc’anzi  poAoad  cfam inare.» 
una  propofìzione  geometrica  con  forte  volontà  di 
ritrovarla  falfa  , la  voAra  mente  rutta  intenta  alla-, 
paflìonc  , che  1’  occupa  , A diftornerà  dalla  contem- 
plazione del  vero;  e perciò  obbiiarà  quella  medcAma 
verità  ,che  poco  prima  hà  chiaramente  conofciuta_>; 
c fe  avverrà  , che  mal  grado  la  voAra  paflione , la^ 
verità  Aa  alla  voAra  mente  prefente  per  modo  , che 
non  la  polliate  ignorare , cercarctc  a bello  Audio  di 
obbliarla- 

Fil.  Ma  quando  poi  ci  penfo,come  A Tuoi  dire, a fangue 
freddo, oche  mi  venga  avvertita;  come  pollo  lafciar 
di  confelfar  la  verità  ! 

2>or.Quando  la  voAra  mente  è incoAanrc,perchè  mal  di- 
fciplinata  nella  morale, e perche  non  ha  fatro  quel  tal’ 
abito, che  è nccelfario  a contemplar  la  verità, e il  qual 
A richiede  per  rendere  1’  amore  del  vero  pili  fortej 
nell’  animo  , che  ogni  altra  paAione  ; ad  ogni  picciol 
moto  della  volontà  vi  dimcnticarcte , come  hovvi 
dato , le  verità  dimoAratc  , che  avete  poco  prima-, 
conofciute  . film  uno  , gli  huumim  piu  facilmente  A 
dimenticano  , che  fi  ncoidano;  c quando  A ricorda- 
no , divengon  dotti , e quando  A dimenticano  , di- 
vengono ignoranti,  appunto  come  dice  Platono; 
ond’  è , che  per  rcAAcre  a quella  infelice  proprietà 
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dell’  umano  intelletto , bifogna  fare  un  lungo  abito  a % 

rammentarli  del  vero  per  modo,  che  le  palfioni  piu 
non  pollano  far  si  , che  la  mente  obblii  fé  della  » e ia_» 
verità.  Ma  prima  di  tutto  bifogna  acquiftar , per 
lo  mezzo  della  ben-  ftudiaca  geometria  la  facoltà  d’ 
intendere;  e pofcia  per  mezzo  dell' abito  acquiftar 
quella  di  Tempre  , e collantemente  intendere  ; e quei' 
eh-’  è pi'u-,  acquiftar  quel  coftume  di  Tempre  confcflàr 
con  ingenuità  il  vero  , che$’  intende;  perche  Te  que- 
llo non  acquiftate , mal  grado  ancora  tutte  le  voftre 
conoTcenze  , fi  fvcgliarà  in  voi  quella  renitenza  a-» 
confeffare  il  vero , che  poc’anzi  fi  è in  voi  rifvcgliara; 
e vi  contentarcce  piti  rollo  di  pattar  per  ignorante^ 
nella  mente  de’ dotti,  che  di  confelfare  al  volgo  di 
aver  errato  : anzi  (oh  maraviglia  Filotimo!  ) U Geo- 
metria , eh’ c la  piu  vera  feienza , è quella,  che  ap- 
pretta pili  largo  campo  alla  malizia  di  cfcrcitar  le_* 
maligne  Tue  arti;  perchè  fendo  ella  a guifa  di  un  lin- 
guaggio particolare  , ed  intclo  da  pochi,  quelli  po- 
chi polfono  agevolmente  intendetela  fra  elfi , e far 
palTarc  nella  niente  del  vulgo  l’ ignorante  per  dotto», 
e il  dotto  per  ignorante  . 

Non  piu  di  grazia  Signor  Doria  , perche  la  mia_» 
mente  abborrifee  il  racconto  di  si  fatte  arti . Ditemi 
di  grazia  un  poco  qualche  infegnamento  valevole  a_* 
farmi  acquiftar  quella  coftanza  di  mente  nel  conofce- 
re  il  vero  , che  avete  detto;  perchè  per  quelle  si  fat- 
te nuliziolè  arti , che  avete  narrate , vi  è il  tempo,  il 
quale  hà  avuto  dalia  natura  la  facoltà  inviolabile  di 
toglier  dal  voltodi  tutti  la  mafehera  . 

•J)or.  Nel  fecondo  ragionamento  eh’  abbiamo  altre  volte 
fra  noi  tenuto  , io  vi  ho  già  accennato  qualche  cola 
di  quello,  che  mi  richiedete  ^ con  tutto  ciò  vò  Tug- 
genrvi  in  breve  alcuni  precetti  valevoli  a fommini- 
ftrarvi  quella  chiarezza  , e quella  coftanza  di  mente 
nel  ragionare , che  a buona  ragione  chiedete . 

FU.  Di  grazia . 

Da 
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2)or.  Da  tutto  quello  , che  ne  i noflri  ragionamene 
ti  detto  abbiamo,  voi  avete  ben  intefo  quanto  necef- 
faria  cofa  fia  a chiunque  vuole  intraprendere  i’impor- 
tantiflimo  Audio  della  fapicnza  , moriggerar  prima 
1*  animo  nelle  morali  virt'u  ; perche  in  altra  guifa  fa- 
cendo , o la  vana  ambizione , o la  batta,  e vile  invi- 
dia vi  fpingono  certamente  a rompere  in  uno  de  i due 
fcogli,  ne  i quali  naufragano  rutti  coloro , i quali  o 
con  mente  infuttìciente , o con  animo  non  morigge- 
rato  navigano  per  il  mare  della  fapicnza  . Quelli  si 
fatti  fcogli  fono  o la  perniciofa  fotiftica  , o l’ igno- 
rante fcctticifmo , o il-  volutruofo  cpicureifmo , che 
a- mio  credere  è lo  (tettò  > che  lo  Icetucifmo. 

Fili  Ditemi  di  grazia  Sig.  Doria  la  ragione,  perla  quale 
voi  penfate , che  la  fofiftica , lo  fcctticifmo  , e 1*  epi- 
cureifmo  ttano  tutte  folfc  dottrine  dal  vizio  della-» 
mente  prodotte  l 

Dor.  Se  voi  vi  rammentaftè  quello,  che  abbiamo  irà  noi 
ragionato,  non  mi  farette  ora  qucAa  richieda  . 

FU- E perchè  i 

jDor.  Perchè  fe  ben  vi  rammentate , hovvi  detto , chej> 
ia  fohttica  vicn  prodotta  dal  detto , che  tt  detta  nella 
nottra  mente  di  dimottrar  quel,  che  vogliamo,  in  ve- 
ce di  cercar  di  conofcerc  quel , eh’  è vero  ; edhovvi 
altresì  detto, che  l’ immoderata  ambizione  di  fembrar 
dotto;  il  vano  fallo  , la  livida  invidia,  ed  altre  Amili 
pcrniciofc  pa  filoni  fon  quelle, che  fon  portenti  a far  si» 
che  la  mente  fi  affatichi  nella  ricerca  di  fofiftiche  ra- 
gioni, per  g:uftificar  dentro  di  fc  medefima  le  pro- 
prie pattìoni  . Lo  fcetticifmo  c 1’ cpicureifmo  poi 
fon  due  perniciofe  fette  , che  non  fi  poflbno  nomar 
de’ filofon  , a cagion,  che  nafeono  dallo  (tetto  v de- 
noto fonte  dal-  quale  featurifee  la  fofiftica  ; ed  ecco 
come  la  fofittica  nafee  dal  detto  di  far  vedere  come 
vcrequcllecofe , che  noi  vorreflìmo , che  vere  foflc- 
ro  ; e 1'  cpicureifmo,  e lo  fcctticifmo  nafeono  dal  de-  - 
fio  di  diltfuggcre  1*  (ciotta;  ond;  è,  che  ambedue  foa 
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prodotte  dal  defio  di  lòddisfàrc  alle  proprie  paflioni . 

Tìl.  E come  ì ......... 

Dar. Li  fcettiei  fentendofi  di  quella  lena  mancanti,  che  è 
ntctfiaria  per  falire  a quell*  alto  , e fcofcefo  monte.», 
dove  il  tempio  della  fapienza  rifiede  ; volentieri  fi 
perfuadono  altro  aion  eflcrvi  su  di  quel  monte  , cho 
una  larva . Gli  voluttuofi  epicurei  poi  tirati  da  i pia- 
ceri, che  i fenfi  apprettano,  fi  lufingano  di  trovar  ne’ 
fenfi  la  felicità  ; c con  ciò , per  lo  mezzo  di  leniuali 
ragioni , fi  affaticano  di  perfuaderea  lormedefimi , 
che  non  vi  ila  altra  fapienza  , che  quella  , che  per  lo 
mezzo  de  i fenfi  s'acguilÌa;ond'^,  che  molti  fono  fo- 
fittici , altri  ingegnofi,  e Toltili  nel  ragionare  pili  di 
quel , che  fi  conviene , altri  pigri , e grofTolani  ; ma 
tempre  fon  fondici  tutti  quelli*  che  non  van  dritto 
alla  conofrcnza  dei  vero  unico  . 

T il.  Ma  v'è  chi  dice  Sig.  Dona , che  quella  JàpicnzAs , 
che  voi  pretendete  , che  con  -attratta  dimoilrazione 
s*  intenda*  incero  non  fi  ritrovi . 

Dor.  Si  ritrova  Filotimo  ; vero  è bensì,  che  bifogna  con 
buon  metodo  ricercarla  ; ma  non  c quello  il  tempo , 
nel  qual  voi  dobbiate  bel  bello  trarmi  a ragionar  del- 
la filotòfia  • Noi  in  quelli  nofiri  ragionamenti  abbia- 
mo imprefo  di  ragionar  fidamente  intorno  alla  geo- 
metria, e a quei  mezzi,  che  dobbiamo  adoperato 
per  ben  difciplinar  la noTlra  mente  in  quella , noto 
mancherà  tempo,  fc  così  a Dio  piacerà  , che  vi  farò 
con  evidenza  conofrcre  il  vero  di  quant'ora  vihò 
aderito-. 

TU.  Avete  ragione . Ditemi  dunque  per  ora  folamcnto 
il  metodo , col  quale  voi  volere,  che  di  bel  nuovo  io 
(ludi;  la  geometria^edegnatevialtresi  di  configliarmi 
a qual  filofofia  io  debba  appigliarmi , dopo  che  farò 
bene  nella  geometria  clcrcrtato . 

Dor.  Dovete  rammentarvi  per  primo , che  le  ooilre  co- 
nofrenze  nafeono,  come  vi  hò  detto , dalle  remiai- 
iccnze , c i nofiri  errori  dagli  obblii  i c che  quelle  si 
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fatte  reminifeenze  fi  acquattano  coll’abito  di  ragio- 
nare, e fi  perfezionano  con  la  riiicfiione  ; perciò  fe- 
guendo  noi  l’ordine  di  ragionare,  che  la  natura  ha 
porto  nella  nottra  mente,  dobbiamo  prima  comin- 
ciare a formar  abito  di  mente  a ragionare  ■>  pofcitL,"» 
richiamando  alla  nottra  reminifeenza  quello,  che  la_» 
mente  ha  fatto  ragionando,  confermar  conia  riflef- 
fionc  1’  abito  di  mente  a ragionare  , che  abbiamo 
acquirtato:  ma  per  acquittar  quello  sì  fatto  abito  di 
mente  a bene,  e fieramente  ragionare, vopo-  è, che  la 
mente  mediti  intorno  agL’  errori,  ne  i quali  ella  è in- 
ciampata ragionando,-  c intorno  alle  cagioni,  per  lo 
quali  ha  errato  - Alia  perfine  vopo  è , che  rientrando 
hi  mente  in  fe  (letta,  divenga  tratto  tratto  g'udicedi 
fc  medefima , e fuperiore  a quelle  materie  medefime,. 
che  contempla  : In  confeguenza  di  quello  voi  dovete 
Filotimo  prima  leggere,  come  già  avete  fatto,  gli  ele- 
menti di  Euclide, per  abituare  in  quella  guifa  la  vortra 
mente  a ragionar  per.  dimottrazione  dedotta, d notis  ad 
ignota..  Di  poi  per  nfvegliar  le  reminifeenze  voi.  do- 
vete attentamente  leggere  quel  come  neo, o fiano  quel- 
le ritiefltoni, ch’io  tempo  fà  vi  feci  fare  fopra  Euclide,, 
«quelle  leggi  d'argomentare  in  geometria,  che  vi 
hò  fatto  fare  da  voi  medefimo  ; e finalmente  di  si 
fatte  conofcenzc  monito.  ,.  ftudiar  la  feconda  vol- 
ta Euclide  -,  perchè  allora  lo  leggerete  , non  pili 
come  difcepolo  , ma  come  voi  (Iettò,  forte  l’inven- 
tore di  quelle  propulsioni  mede  firn  e , che  avete  da 
lui  imparate,  tafcia  per  accoftumarvi  a non  crraro- 
in  geometria  , bavere  piendere  una  feienza  , corno 
per  efempio  , i sferici  di  Ihcodolìo,  o Pappo  Alef- 
fandrino  , o altre  ; c leggendo  folarncntc  le  propofi- 
zioni  , aflfaticarv  di  farci  voi  (letto  la  dimottrazione  : 
indi  veder  nell’  attore  fe  avere  errato,  e fe  ritrova- 
te di  aver  errato  meditar  fopra  la  cagion  dell’  erro- 
re , nel  quale  fiet  inciampato}  ed  altre  volte  dovete 
affaticarvi  d'indonpart  quul  debba  effe  re  nell’  aurore 
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la  propofizione,chc  ficguc  all*  antecedente, per  a eco». 

flumarvi  a dedurre  proprietà, da  proprietà, ed  inven- 
tare,Tempre  però  meditando  l'opra  il  vero  in  genera* 
le, e (opra  gli  errori, che  prendete, e ciò  a fine  di  crnen- 
«larvi.  Dovete  ancora  efcrcirarvi nella  foluzion  de', 
problemi  ,.c  prima  di  publicarli , confidenti  a men- 
te chiara,. per  formar  abito  ad  emendarvi  da  voi  me* 
delimo;  c Tempre  meditare fopra  la  cagione  degli  er- 
rori,che  avete  prefi,  ed  eflcr  femprc  pronto  a ricever 
l’emenda  da  ogn'uno,  che  di  alcun’errore  vi  avvertii 
fe  . Finalmente , Filotimo , bifogna  nel  difciplinar  la 
mente  umana  nelle  feienze , far  come  chi  infogna.» 
un  fanciullo  a natare;  il  Tuo  maedro  prima  deve, eoa 
la  mano  reggendolo,  infegnarli  le  regole  di  ben  nata* 
re  , e far  si  che  fenza  molta  rifleflione  formi  un  abito 
al  natare;  poi  farlo  natar  da  fe  folo,ne  mai  follcvarlo, 
fe  non  quando  è caduto; e poi  farlo  riflettere  fopra  U 
cagione,  per  la  quale  è al  fondo  precipitato;  in  quella 
guifa  facendo  voi. con  la  mente  , 1’  accoflumarcte  ad 
emendar  da  fe  ddfa  i fuoi, propri)  errori, e cócluderete 
agevolmente  quali  /iano  le  regole, che  fon  valevoli  a 
condurla  per  il  dritto femiero  del  raziocinio, e forma, 
rete  a voi  defilò  un  metodo  di  ben  ragionarc.Fcracqui.' 
dar  poi  quell’  importantilfimo  abitoa  non  lafciarvi 
corromper  la  mente  dalle  paflìoni, dovete  fare  un  fc- 
jrio  cfame  al  vodro  animo, e vedere, fe  1 fovcrchio  dc- 
f\ o d’inventare  per  pompa  d' ingegno,  o fe  l’invi- 
dia^ altra  patitone  lìa  data  del  volito  errore  cagione; 
e fe  trovate  alcuna  di  quede  eflcr  datala  cagione  del 
vodro  errore  , dovete  prima  arrolfun:  dentro  di  voi 
mcdefimo,  c poi,  per  formar  abito  tlla  confellionej 
del  vero  , dovete  confefiarc  ingcnuanente  a tutti  gli 
errori  , che  avete  .prefi  ; e in  qutflaguifa  cadigando 
-il  vodro  animo,  accoduroarlo  a tun  piu  ribellarli 
alla  ragione..  Dovete  poi  clfcr  efattt,  e paziente  nell* 
cfame  delle  cofe  , che  avete  ritrovae  per  emendar 
.gli  errori,  che  il  fuoco  dello  deli’  eleo  .prudute*  o 
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non  amare  il  difficile  inutile , ma  abborrire  il  facilti 
pcrniciofo  ; c perciò  fuggire,  come  vi  hò detto,  dall* 
Algebra  fpeciofa , e da  i nuovi  metodi  da  alcuni  mo- 
derni  inventati,  i quali  accoftumando  bel  bello  la.» 
mente  al  fcmplice  pratico  , non  la  difciplinano  neK* 
arte  di  ben  ragionare , ma  la  corrompono  : e dovete 
altresì  fugir  dall’  tcccflò  , nel  quale  cadono  alcuni 
moderni , -cioè  di  credere  utili  quelle  fpecolazioni  , 
che  niun  utile  producono , a cagion  che  in  pratica^ 
non  fi  riducono. Dilciplinata  in  quella  guifa  la  voltra 
mente  farà  ella  egualmente  atta  a ragionar  nell’  attrat- 
to , che  a difccndcrc  al  fcnfibilc , c pratico;  e perciò 
potrete  con  mente  atta , e fulficientc  far  patteggio 
dalla  geometria  all' imponantiflìmo  Audio  delia  fi- 
lo fotta  , incominciando  dalla  logica,  c dalla  fifica  per 
inalzare  Taci  bello , c non  tutta  ad  un  colpo  la  vottra^» 
mente  alle  attrattiffimc,  c,  pure  meditazioni;  pofeia 
potrete  falire  all'  utiliflrmo  , e quafi  divino  Audio 
della  metafilica , corollari  della  quale  fono  la  mora- 
le , la  legge  , e la  politica . Nello  Audio  della  metafi- 
lica dovete,  come  avete  fatto  in  geometria  , con  or- 
dine geometrico  Audiarla  ; ma  utile  cofa  Tempre  farà, 
che  beviate  a i fonti  , e perciò  la  ftudiatc  in  Platone  ; 
e la  cagione,  per  la  quale  io  voglio  , che  voi  in  Pla- 
tone Andiate  la  filofotìa,  fi  c , perche  quello,  per  mio 
avvilo , ‘è  quel  filofofo , che  A puòaffomigliare  ad  un 
vallo  oceano  di  feienze  : £ in  vero  egli  non  mica  ri- 
flringc  la  Capienza  alla  fola  conofcenza  dcll'cfittenza 
di  Dio , verità  che  è fiata  nota  a tutti  gl'  antichi , 
fuorché  a pochi  cervelli  llravagami  ,*c  da  niuno  ri- 
putati ; ma  nel  Parmenide  immerge  la  vottra  mente 
nelle  ampie  meditazioni  delle  infinite  idee,  e degl’ 
infiniti  divini  attributi , c con  ciò  vi  fa  formar  1’  am- 
pia idea  di  Dio,  c quella  dell' huomo  creato  a fu*j 
imaginc  , e limilitudine . Di  poi  vi  fpiega  il  mondo 
fifito  , ed  intelligibile  nel  Timeo  » c non  mica  và  in» 
yehigando  gl’  occulti  fccrcti  della  natura  per  lo  mez- 
L’Arte ' LI.  A a a 20 


ro  difalfc  > e capricciofc  iporefi  , che  pone  ì ma  de- 
duce la  natura  de  i particolari  dalle  conofcenze  uni- 
verfali  della  metafifica.  Vi  addita  poi  nel  trattato 
della  Repubblica  la  divina  origine  , dalla  auale  le 
leggi  difeendono  nella  noftra  mente;  e inconlcquen- 
zadi  ciò  voi  ravvifate  la  natura  , c Peflcnza  della.» 
civile  focietà.Vi  fi  formar  poi  l’idea  del  principe  otti- 
mo nel  trattato  de  Jlcge,  ove  v'  addita  la  perfetta  edu- 
cazione, clic  aveano  i Re  di  Perita;  Vi  moftra  l’ one 
(là, che  fi  dee  u fa  re  ne  i convivi*,  e tanti,  c tanti 
altri  lumi  di  fapienza  , che  troppo  lungo  fora  tutti 
narrare  : ed  alla  perline  non  tralafcia  alcuno  di  quei 
particolari , che  fono  neceflarij  a fa  perii , per  conicr- 
varc  la  civiltà  nell’  umana  focietà  - 
Til . Piano  Sig.  Doria  ; quello  Platone  da  voi  tanto  van-' 
tato  , palla  nella  mente  d’  alcuni  moderni  per  un  cer- 
vello ftravagante.c  chimerico, per  modo  tale,  che  co- 
loro i quali  piu  lo  vogliono  favorire,  lo  chiamano  ua 
filolòfo  poeta.  Non  dico  poi, che  Monficur  de  Fonta- 
nel,  (e  quello  in  vero  mi  fembrò  troppo  , quando'lo 
leflì  nel  fuo  difeorfo  della  feienza  degl’  antichi,  e de’ 
moderni  ) dilfc,  che  noi  fiamo  obbligati  a i moderni 
per  averci  liberati  dalle  fciocchczze  di  Platone  ► 

Dor.  Oh  Filotimo  ! Che  vi  fembra  egli  di  una  si  lira  va- 
gante propofizionc  ì Di  quella  non  fi  deve  ne  meno 
ragionare  , perche  parla  da  fe  ftclTa  , e moftra  a ba- 
ftanza  il  valore  del  fuo  autore;  ma  fapcte  perche^ 
Icmbra  ofeuro  Platone  a si  fatti  huomini  l per- 
che hà  intendi  fcriverc  a i dotti  , cd  hà  vo- 
luto efler  letto  da  cervelli  grandi , c capaci  del- 
la fapienza  ;e  perciò  non  fi  c affaticato  di  preparare^ 
per  i ftomachi  deboli  certi  cibbi  leggieri , e conformi 
alle  loro  deboli  forze  ; ma  hà  voluto,  che  gl’  huorai- 
ni  faceftero  da  lor  medefimi  le  dimoftrazioni  a quelle 
propofiztoni,  eh’  egli  fparge  ne  i fuoi  libri;  ciò  che  li 
può  fare  , quando . t*  huomo  è perfettamente  iftiutto 
nella  geometria  fune  cica,  cd  abituato  non  ne  ; calco- 
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li , ma  a ragionar  con  raziocinio  Emetico  fopra  qua- 
lunque materia , che  fi  para  avanti  alla  Tua  mente. 

JFil.  Sig.  Doria  mio,  voi  proponete  cofc  troppo  diffici- 
li , quando  proponete  * che  .fi  faccino  le  dimoili?- 
zioni  alle  ofeuriflime  proporzioni  di  fiatone»  la_> 
maggior  parte  delle  quali  faranno  certamente  indi- 
moArabili . 

Dor.  Io  non  vi  propongo  cofa  , che  non  abbia  io  mede- 
lìmo  fatto- 

FU.  E come  ? 

JDor.  Rammentatevi  , clic  nel  libro  della  Vita  Civile,  e 
dell’Educazione  del  principe  da  me  pubblicato  1’  an- 
no 1710.  confideranno  io  quel  detto  di  Platone  , coI 
quale  egli  ci  avifa, -utile  cofa  clfcr  per  la  felicità  dei 
regni , che  i Re  fiano  fapicnti , -cioè  : aut  reges  fbiJo- 
fophare  ,aut  philofopbos  regnare  ; promvfi  difare  una_» 
metafifica.buonada ftudiarfi  da’  prìncipi?  quella  la.» 
Dio  mercè, e malgrado  le  no jofe  contefe.  Che  hòfof- 
fcrte  per  le  mie  invenzioni  matematiche,  T hòal  bra- 
mato fine  condotta  , ed  =hòin  quella  fatte  le  di  ino- 
llrazioni  a quelle  propofizioni  di  Platone,  che  fem- 
bravano  paradoflì,e  poetiche  fantafie  a quei  moderni, 
che  voi  avete  nomati . Paté  ora  voi  Filotimo  quello 
Audio  fopra  la  'Geometria  fintctica,  che  vi  hò  accen- 
nato poc'anzi,e  poi  vcdrete,che  non  lolo  intenderete 
i fi  lo  fo  fi  piu  ofeurt  dell’  antichità,  ma  che  qualunque 
feienza  , che  prenderete  a ftudiarc  , qualunque  parti- 
colare, eh’ cfaminarcte  , vofira  mente  faprà  a fuoi 
principi;  ridurlo  , e trarne  da  fe  melina  tutte  Icj 
utili  confcquenze,  che  da  quella  fi  pollono  trarrò  : . 
Con  quello  metodo  di  ftudiarc  poi  obbliando  voia^ 
poco  , a poco  quelle  lìdie  cofe  , che  nell  ' autore  ave- 
te lette,  farete  tanto  la  lcienza  di  voi  propria,  che  la 
poffederete  in  gufatale,  come  Tavelle  voi  lleflb  in- 
ventata , c come  fe  mai  nell' autore  di  quella  V avelie 
fìudiata.  In  quella  guifa  voi  lludiando  acquiftareto 
un  abito  di  ridurre  a 1 tuoi  principi)  qualunque  ma^ 
Pane  11.  A a a z xc- 
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uria  , che  la  vodra  mence  prende  a contemplare  ;.io 
ogni  cola  argomentante  dalle  caule,  farete  da  voi 
Aedo  la  dtmoftrazionc  a tutte  le  proporzioni , che_» 
fi  parano  avanti  la  vodra  mente»,  e giudicante^ 
giudamence  degli  effetti»  che  le  caule  devono  prò* 
durre  » c dudiando  con  quello  metodo  la  dottri- 
na degli  antichi,  vedrete  come  dall’alto,  da  dove 
«difecndono,  tutti  i rivi  di  moderna  iàpienza,  che  noi 
ora  con  ftuporc  miriamo.  Fatta  in  quella  guifa  la», 
vodra  mente  geometrica , e metafilica  , dovete  de- 
durre il  pratico  dalla  teorica  , il  fcnlìbile  dall’  adrat- 
to  , e perciò  dovete  dopò  ftudiara  la  metafilica , flu- 
diare  i eodumi,  c le  padroni  degli  huomini  ; perchè 
non  conviene  ad  un  huomo  del  vodro  dato  divenir 
filofofo  infepfato  , ma  dovete  praticare  il  mondo  , e 
praticando  meditar  fopra  le  cagioni  degli  errori  de- 
gli huomini  ; viaggiando  dudiar  fopra  gli  ordini  ci- 
vili c militari,  le  leggi  eie  politiche  delle  diverfe 
nazioni, ficcomc  faggiamentc  ulàvano  di  fare  gli  anti- 
chi greci,  e romani , e fopra  tutto  procurar  d’ emen- 
dare in  voi  quegli  errori,  che  meditando  ritrovate 
negli  altri . Non  dovete  pretendere  di  fuffogarc  in_* 
tutto  le  padioni , perche  quelle  fono  identifica tej 
con  l’huomo  dal  momento,  che  l’anima  fi  vede  di 
corpo  ; ma  dovete  per  lo  mezzo  della  filofolla , dare 
alle  vodre  padioni  forma  otieda,  e nobile;  c perciò 
dovete  amare  con  padìone  il  giudo , c l’ onedo  , e la 
gloria  del  vodro  nome,  non  meno  apprclfoi  viven- 
ti , che  appreso  i poderi  ; e in  confcgucnza  di  cosi 
fatte  maflìme  , dovete  efler  onorato,  c zelante  citta- 
dino della  vollra  patria, ubbidiente  alle  leggi  di  quel- 
la , amico  leale , lineerò , cd  onedo  con  tutti , c lem- 
pregiullo:  In  queda  guifa  Filotimo,  farete  prima», 
difeiplinato  in  geometria  , pofeia  in  fiJofofia  addot- 
trinato , c dalla  pratica  del  mondo  perfezionato  per 
modo  , che  diverrete  filofofo  utile  a voi  medesimo  , 
cd  alla  repubblica.  Sarà  ancora  cola  utile,  che,  de- 
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come  hovvi  detto  poc’anzi , non  ignoriate  lo  Audio 
della  tìfica  ,c  dell'  agronomia;  perche  nello  Audio  di 
quelle  contemplando  1‘  ammirabile  Aruttura  , e l’or- 
dine , e l’armonia  incomprenfibile  dell’  univerfo,  li 
forma  per  mezzo  dell*  imagine  una  fenfibile  idea^» 
dell’onnipotenza  , e delle  perfezioni  di  quel  Dio  * 
del  quale  avete  fatto  un  idea  pura  intellettuale,  ed 
aAratra  in  metafilica . Dovete  poi  Audiare  la  geogra- 
fìa, 1’  atte  nautica  , c l’ arte  della  guerra,  efiendo 
quefie  , conofcenze , che  comribuifcono  a formar  !•’ 
huomo  colto  , c civile . Ncceflària  cofa  è poi , che  vi 
fianodejjfohuomini,  i quali  applichino  alle  efperien- 
ze  tìfiche  , calle  arti , che  dalle  fopradette  conofcen- 
ze  A deducono  ; ma  , a mio  credere  , non  dovete  clfer- 
voi  di  quelli  , avendovi  la  natura  a pio  nobile  , e pio- 
elevata  forte  defiinato  _ 

FU.  Voi  mi  avete  fiuto  conofcerc  con  queAi'faviiAimi 
precetti  il. modo,  col  quale  fi  deve  formare  un  nobile, 
e virtuofo  cittadino,  e come  la  vera  feienza  dalla-. 
Geometria  difeenda  ► 

Z)or.  Non  fenza  ragione  dicevano  Platone  , ed  AriAoti- 
le,  nomo  Ageomctra  intret  in  gymnafto  meo  ; ma  per  geo- 
metra non  intendevano  l’ algebriAa  , o il  calciatore», 
ma  il  raziocinante , cioè  a dire  la  mente  ben  difcipli- 
nata  in  geometria  fintei  ica,  che  vale  a dire  quella^, 
mente  , la  quale  fi  è abituata  a ragionar  fopra  le  cofc, 
tutte  con  ordinato  raziocinio  geometrico  ,.c  a dedurr 
se  i particolari  tutti  da  i loro  vcri  principi;. 

p/fi  Avete  ragione.,  ma  qucAo  voAro  mctòdo  èauAcro*. 
e difficile,  e da  feguirii  da  pochi . 

Dor.  Lagnatevi  colla  natura  , la  quale,  hà  inceppata  di 
modo  la  mente  ne  i fenfi-,  che  non  hà  bifognu  di  mi- 
nor difciplitw  di  quella,  eh’ io  vihò.prcfcritta  , per, 
raziocinar  perfettamente.,  e per  acquiAar  quella  li*, 
berti  d’ animo , nella-  quale  foto  1’  efienza  dell’  huo- 
mo canfiAe.  In  fomma  Filotimo,  fe  volete  Audiare 
per  eficr  dotto , avete  da  vincere  quclla4ifficoltà,.che. 
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la  natura  hà  porta  incontro  a eh)  vuoi  confcgu'r  ltL> 
fapienza , e la  virt'u  : fé  poi  volete  Studiare per  parer 
dotto  fenza  cflerio , molti  fon  quciiletterati,i  quali 
ad  altro  non  (ludiano , che  ad  inventar  modi  age- 
voli , e facili  per  -acquirtar  la  feienza  ,e  perciò  ri- 
correte a quelli;  imperciocché  fc  volete  feguire  i 
miei  configli,  .calcarete  la  via  dagli  antichi  additata, 
evi  affaticarete  diritrovar  folamente  quelle  cofc,«che 
gli  antichiiì  fono  dichiarati  di  deliddrare , -come  ap- 
punto è la  Duplicazione  dei  Cubo  da  me  ritrovata^; 
c fc  non  potrete fuppiire  a quello,  eh’  elfi  han  dcli- 
dcrato,  vi contentarcte  d’intendere  la  loro  fapienza-,, 
e d’  imitare  le  loro.umane  virtù  , fenza  corrompere 
la  purità  delle  Scienze  per  Io  v.ortro par «coi are , ca 
vano  defio  di  comparire  al  mondo  inventore. 

Jil.  Signor  Doria,  voi  avete  dertato  in  me  un  fer- 
vente defio  di  leggere  «quella  vortra  Metalifica,  per- 
che alcuni  -de'  vofiri  medefimi  contradittori.a  line  di 
evitar  la  taccia  d'  ingiurti , -della  quale  potevano 
buona  ragione  temere  a cagione  delle  ingiurte  oppo- 
sizioni , che  facevano  alla  vortra  invenzione  geome- 
trica , ofientavano  un  apparente  Sincerità  nel  con  fc  fi- 
la re  i vofiri preggi  nella  fetenza  metafilica  , e diceva» 
-no,  che  tantopreiulcteda  quella , quanto  ùcte  fcar- 
fio  , c mancante <oetl a geometria.. 

2k>r.  Mofiravanodi  poco  intenderceli  metafilica  , per- 
chcjcome  hov vi. poc’anzi  detto, per fentimenro  di  fla* 
tone,e  d'Ariilotiie.allcconafceaze  della filofoiia  non 
s’afccndc,  fc  lamcme  -non  è perfettamente  perfezzio- 
nata  in  geometria  ; ma  che  volere-faccàvilottmo-i  in 
ciò  che  riguarda  alle  faenze  a’  noflri  dì  «e  facile  il 
dare  ad  intendere , perche-in  viriti  .dei  nuovi  m«o- 
di  di  (Indiare  , anoltifon  quelli,  che  jnon  intendono 
la  efienza  delle  faenze,  e molti  ancora  quelli,  che» 
intende  ndola,  non  vogliono  prender  briga  . 

FU.  il  mondo  e fempre  fiato  lo  ficlfo  Sig.  Doria  . 

Z>or.  Quello , che  voi  dite  fi  locano , è errore,  il  mondo 

efem- 
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è Tempre  diverfo;  vi  è flato  un  tempo»  nef  quale  h4 


trionfato  la  fa  pienza,  e la  virtù;  un  altro»  nel  quale 
ha  trionfato  1‘  ignoranza  miftaad  una  naturale  Ance- 
rità;  un  altro,  nel  quale  hà  trionfato  la  falfa  fapienza 
alla  malizia  congionta . Leggete  il  corfo  dell’  iftorie , 
c vedete  fc  il  tempo  di  Scipione  c lo  fletto,  che  quel 
di  Mario,  e di  Scilla  yc  fe  quel  di  quelli  lo  fletto  , che 
quel  d’  Augullo^fe  quel  d’  Augullo  lo  fletto,  che  quel 
de  i barbari  ; e fc  quello  de  i barbari  lo  fletto,  che  il 
noflro  ì Filotimo,  vi  è ilatonel  mondo  tempo  di  fa- 
pienza, tempo  d’ ignoranza,  e tempo  di  malizia  ed 
apparente  virtù  » 

f il.  Oh  voi  verrette  F huomo  , come  dee  cflcrc,  quetto 
rimane  nella  noftra  idea  Signor  Doria  mio  ; ed  il  pia 
Fano  configlio  è quello,  di  laiciar  l’huomo  come  è. 

'Xor. Nò  Filotimo,  di  nuovo  in  errore  inciampate.» ; 
F huomo  il  dee  confiderarc  in  tre  modi , cioè  , per 
quello, che  dee  ettèrc;  per  quello, che  puoi  ctterc;e  per 
quello, eh’  è;  e chi  io  vuole  per  quello,  che  dee  ctterc, 
cioè  perfettiflìmo,rettcrà  Tempre  dclufo  nelle  Tue  fpe- 
vanze;  ma  chi  trafeura  di  farlo  come  puoi  ettcre , la- 
Telandolo  coni’  è , dal  quale  flato  Tempre  precipita  da 
peggio  in  peggio,  erra  egualmente,  che  quelli,che  lo 
voglionot  in  tutto,  come  dee  ettcre, cioè  perfeuiflimo. 
Quctta  vottra  fentenza  e il  fonte, dal  quale  tutti  i mo- 
derni abufi  fcaturifcono;chc  fia  cosi.L’  huomo  odia  il 
riflettere,  cd  il  raziocinare;  e li  sign.  matematici  per 
difpcnfarlo  da  quctta  penofà  fatica , l’ infegnano  per 
lo  mezzo  dell’algebra  a raziocinar  colla  penna;  quin- 
di e,  che  poi  refi  pigri  anco  nello  Audio  delle  altro 
feienze, e nel l’efercizio  delle  virtù, volentieri  fi  appi- 
gliano al  partito  di  trattar  chimeriche  le  profondo 
fpccolazioni,  e da  inutili , cd  affettate  le  rigorofe  vir- 
tù , che  praticavano  le  antiche  virtuofe  rcpubfc 
ma  quetto  farebbe. un  troppo  lungo  ragionamci 

FU.  Ora  Sig.  Dona  dite  pur  quel  , che  volete  , c 
p^iUoui  trionferanno  leuipre  della  verità,  e di 


s & 


gìone;  e I*  amor  di  comparir  dotto  con  poca  fatica^ 
farà  si , che  Tempre  fi  ricevano  con  piu  applaufo  quei 
metodi,  che  ci  difpenfano  da  quella,  che  quelli  ,‘che 
ci  obbligano  a ftar  fermi  sb  quel  ftretto,c diritto  cam- 
mino , che  al  vero  conduce. 

Hot*  A quello  ci  dovrebbero  penfar  coloro,  i quali  han 
cura  di  rivedere  i libri;  ciiccomc  ad  altro  non  pen lit- 
ro, fe  non  che  a vedere,  fc  i libri  ,che  lì  pubblicano 
offendano  S.  Chiefa,  o i dritti  dcl  principe; così  dov- 
rebbero confidcrarc  ancora  Tele  dottrine,  che  fi  pub- 
blicano, introducono  novità  perniciofe  allo  (1  udrò 
delle  faenze  : perchè  dovete  faperc,  che  le  feienze, 
quantunque  oggidì  fi  confiderinoda  molti  follmente 
come  un  nobile  trattenimento  , 'hanno  però  la  mag- 
gior parte  nell’officio  di  formare  il  buon  ordine  del-’ 
Je  repubbliche  ; c perciò’oltre  quello , che  fi  efatm- 
na  , fi  dourebbe  efaminarc  fe  le  cofc  , -che  fi  pubbli- 
cano, fono  vere, nuove,  ed  utili,  perche-quando  una 
di  quelle  manchi;  le  cofc,  che  fi  pubblicano,  o fono 
inutili , c fervono  folamente  a riempir  le  bibliote- 
che con  danno  de’  giovani  fludiofi  , perche  non  fan- 
no a qual  metodo  appigliarli  per  ben  diriggere  ?i  loro 
fludij  ; o fono  perniciofc  a cagione  delle  falfe  dottri- 
ne , che  infegnano- 

fil.  Voi  apprefentate  alla  mia  mente  una  troppo  am- 
pia materia  di  ragionare  , c per  ciò  io  vorrei , che  mi 
diccfìc ...... 

Hot.  Mó  hilotimo  ,-vogliam  ora  far  fine  a quello ragio- 
namento , altrimentc  andartbbc  a lungo  pili  di  quel 
che  fi  conviene.  Ecco  dunque,  eh’  io  hòfparfi  i buo- 
ni Icini , il  Cicl  gli  fecondi , e •voi  attendete  a gui- 
dar la  mente  ne  i vofiri  Audi)  jpcr  vie  lette , c fica- 
ie , e vivete  felice . 


UNE  DEL  TOMO  PRIMO. 


LETTERA 

D I 

PAOLO  MATTIA 

D O R I A 

A Nt  Nt 


Nella  quale  lì  rifponde  a due  articoli , che  il 
leggono  nel  Libro  intitolato 

ABorum  Eruditorum , qua  Lipjìa  pubblicata w, 
fuppUmenta  > pmus  VII, 
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I Roppo  pili , di  quel  eh’  io  merito  per  le 
mie  Opere  , obbligami , e gentili  fono  le 
efficaci  maniere  , colle  quali  nella  vortra 
gentilifiìma  lettera  Sig.N.  N-  vi  affatica- 
te di  pervadermi  a pubblicare  , per  lo 
mezzo  dfitle  ftampc  , la  mia  Metatìfica  , 
— c le  obbiezzioni  da  me  fatte  a Benedet- 

to Spinofa  : E in  vero  io  dourei  , fenza  punto  replicare 
a’ voftri  comandamenti , ubbidirci  ma  fiami  lecito  pur 
dirvi  » che  quantunque  voi  penfiate  , che  nella  Metatìfica 
da  me  fatta,  qualche  cofa  di  buono,  e di  nuovo  fi  con- 
tenga , pure  , come  amico  della  mia  quiete  , dourefli  piu 
torto  pervadermi  a celarla  il  pili  ,che  mi  fia  poffibilc,  eh 
cfpormi  per  cagion  di  quella  aimorfi  , e a i difprcgi 
di  alcuni  huomini  di  lettere  , i quali , al  foto  vedere  netto 
altrui  invenzioni  qualche  fentenza  alla  loro  fetenza^ 
contraria  fi  fdegnano  , fi  truccano  , e nguardono  1 
Inventore,  come  un  nemico  aflalttore  del  loro  regno, 
e fenza  prima  con  retto  giudicio  cfammarla  , preci - 
pitofamente gl’ altrui  nuovi  ritrovati  rigettano  ; e quel 
eh’  è peggio  , dopo  che  s’ avveggono  d aver  errato  rig- 
hettandoli , qual  huommi  mcn  che  fincen  non  fi  ver- 
fognano  di  negare  a i non  intefi  di  Geometria  le  ve- 
fitf , che  conofcono  . E in  vero  Voi  fapcte,  quanto  io  ab- 
bia, piUdi  quel  che  mi  era  bifogno  , lofferto , per  cagio- 
ne della  Duplicazione  del  Cubo  da  me  pubblicata  molti 
anni  fono. Ma  chelcredetc  Voi  che  fiano  terminati  i no  jo- 
ficon«raftilLcggctc,di  grazia, a carte  i68.,c  xio.de  lliaro, 
che  v*  invio,  intitolato  Atlorum  Eruditomm,qux  Lipf  .e  fu- 
uÙLur,sùtflm,nurm.  VII ..«he  fubbuo  m.  vedrcto 
colà  dipinto  nella  figura  di  un  Innovatore  inS3™3t° 
incorrcg.bilc  : Vedrete  quel  incivile  Relatore  del  mio 
Nuovo  Metodo  pubblicato  1’  anno  1715.,  fento  da_> 
miei  Dialoghi  pubblicati  l’anno  1718.,  ufcirc  m campo 
mafeherato  , perché  nella  figura  di  anonimo , a difen- 
dere , con  (Bracchiate  ragioni , e con  incivili  termini 
di  parlare  la  Va  mal  concepita  Relazione  j ed  3ft{3^  - 
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fi  Terapie  pili  per  meritare  il  titolo  d*  invidio!©  \ t di 
inai  cofiuraato . Leggete  le  obbiezioni , eh1  cgji  fà  nei 
capitolo  Ad  Dialogo;  Pauli  Mattbia  Dori x , a i mici  Dia- 
loghi , e poi  ditemi , fc  devo,  o no , di  bel  nuovo  efpo- 
ncrc  il  mio  animo  a nuove  inquieritudini . 

A quelle  mie  ragioni  $ò,  che  direte,  che  non  deve  il 
mio  animo  lafciarfi  punto  turbare  dalle  altrui  mormo- 
razioni: Mi  direte,  che  nulla  importa,  che  un  Rela- 
tore invidiofo  a me  s’opponga , e che  una  fchiera  di  ma- 
tematici tutta  intereffata  per  follenere  le  Tue  mal’ inte- 
re Invenzioni , e le  falfe  dottrine , che  infegna , fra  cflL* 
fi  eoileghi , c fi  alzi  a rumore  contro  di  me . Sono  que- 
lle belle  ragioni  in  vero  * ma  in  un’  animo  libero  , c fin- 
cero  , qual’  è il  mio  , i’  altrui  ignoranza , c 1‘  altrui  in- 
vidia non  folo  producono  difprczzo , ma  fvegliano  an- 
cora quella  nobil’ira.che  i Pilofofi,  c i Poeti  han  permefla 
agli  animi  nobili, e che  il  Santo  Evangelo  permette  ancora 
a noi  Crifiiani  di  ufarc , fenza peccato  , contro  i malizia- 
li, c mal  coftumati  huomini  i ma  perchè,  di  grazia,  ioffrJr 
quell’  ira  ancorché  giufiaìforfe  per  combattere  con  alcuni 
huomini  ne  i fallì  metodi  di  ragionare  abituati , c fattoli , 
dai  quali  non  fi  può  fperarc  nc  giullo , ne  lineerò  giu- 
dicio  delle  altrui  Opere?  In  pruova  di  ciò,  e a fine  di  alle- 
viarvi la  fatica,  voglio  additarvi  qui  in  breve  le  malizio!© 
arti,  i modi  mcn  che  coilumati  di  ragionare,  e tutto  ad  un 
tempo,  le  manifcflecontradizioni , nelle  quali  inciampa  il 
Relatore  del  mio  Nuovo  Metodo  in  quella  Aia  piccioia_» 
diflerrazione  intitolata  Ad  Dialogo; Pauli  Marnine  Dori*. 

Ma  acciò  veggiate  quaro  grande  fia  la  difgrazia  di  que- 
gl’inventori,i quali  colle  loro  Invenzioni  Difendono  quei 
Metodi, su  de  i quali  hanno  inalzata  la  mole  della  ior  glo- 
ria poc'mcn,chc  i matematici  tutti. Voglio  narrarvi  Jc  ob- 
biezioni,che  i celebri, e dottiflìmi  Sig.  Autori  degl’atti  di 
Lipfia  in  quello  fietfoTomo  V IL  de  i fupplementi  fanno 
ad  una  certa  mia  letta  a,  che  ndl’anno  1718.  indirizzai  al 
Signor  Giacinto  di  Criltofaro  ; e voglio  narrarvclo , 
acciò  nolAate  dalle  mie  rifjpolic  chiaramente  conofccro, 
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con  quanto  orrore  , i sig.  matematici  d’oggi  di,  mirino  le 
mie  Invcnzioni.folaraente  a cagione,  che  fono  a i Metodi 
da  ctìi  ricevuti  in  tutto  nocive  : Ed  acciò  quello  appari  - 
fca  pili  chiaro  , neccffaria  cofa  è , che  prima  io  vi  narri 
le  cagioni,  per  le  quali  1’  anno  <718.,  indirizzai  quella 
lettera  al  Sig.  Giacinto  di  Crillofaro , per  poi  narrarvi 
gli  abbagli  , ch’cffi  prendono  . 

Io  pubblicai  i’anno  1715.  la  rifìampa  del  mio  nuovo 
Metodo  , e la  pubblicai  a cagione  , che  nella  prima  im- 
presone tutte  le  dimoftrazioni  non  erano  ancora  coun- 
to chiare  , quanto  era  ncccffario  , che  fuflero  in  una  In- 
venzione, la  quale  fi  fattamente  nuoce  a quafi  che  tutti  li 
sig.  moderni  matematici , che  ricufano  di  confdlarla  per 
vera  , anco  quando  con  invincibili  dimofirazioni  fi  fi  ad 
et  fi  chiara . E per  fecondo  fa  pubblicai  a fine  di  cfporrc  al 
giudiciodel  pubblico  le  obbiezioni  de’mici  Contrari; , le 
quali  , per  feguire  quell'amore  del  vero  , che  hò  fempre_> 
nel  mio  animo  nutrito  , io  aveva  con  grandiflìmo  flento, 
e con  cflicaciffime  ifianzic  da  eflì  ottenute.  Pubblicai  dun- 
que la  feconda  volta  il  mio  nuovo  Metodo  infìeme  colle 
loro  obbiezioni,  e colle  mie  rifpofte  , e con  una  lettera  da 
me  diretta  al  celebre  fu  Sig.D.AntonioMonforte,eIeggcn* 
dolo  per  giudice  delle  differenze  con  miei  Contrari;  ; ed 
altresì  la  l'uà  rifpofìa  a me  diretta, nella  quale  approva  egli 
il  mio  Metodo, ed  impugna  efpreffamente  le  obbiezioni  di 
quelli . Tutro  quello  fi  legge  nella  nuova  impresone  del 
mio  Metodo  faita  l’anno  1715. 

Quefia  mia  novella  impresone  però  fu  sfortunata.» 
di  tanto  , che  i Sig.  Autori  degl’atti  di  JLipfia  , lenza  effei- 
fìati  prima  da  me  , benché  in  menoma  cofa  offefi , ne  fe- 
cero quella  , parziale  a miei  Contrarij , e a me  i ngiuriofa 
relazione,  che  fi  legge  ne  i loro  atti  dell’anno  1717-  AU’ 
era  provocato  io,  ed  a gran  ragione, dall’ingiufio  deprez- 
zo , cobquale  aveano  narrata  la  mia  Opera  . Pubblicai  nel 
1718.1  mici  Dialoghine  i quali  m'affaticai  di  appalefare  al 
Monda  l'ingiuflizia,  che  meco  avea  ufato  quella, per  altro 
celebre , c tempre  con  tutti  cortefiffuna  Adunanza  , e;mi 
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affaticai  d*  infegnarc  al  mio  Giovane  interlocutore  il 
modo,  col  quale  fi  devono  cfaminare  le  propofizioni  fin- 
teticamcntc  dimoftrate;  e tutto  ciò  feci  a line  di  renderei, 
almeno  i giovani  fufiìcienti  a conofcer  la  verità  , che  nel- 
le mie  dirao^razioni  fi  contiene, c di  opporli  in  quella  gui- 
fa  alle  magiilrali  affettive,  chcadeflì  tanno  i loro  falli 
macllri . 

Erano  le  cofein  quello  fiato  , quando  meditando  io 
fopra  la  cagione  , per  la  quale  avveniva  a me  quella  parti- 
colare difgraziadi  dover  foflencre  una  difputa  in  materie 
geouictricbctPeBfai,  aiiDC  di  giultifìcare  tn  qualche  modo 
la  renitenza  , che  i sig.  matematici  facevano  comparire 
ncll'approvare  il  mio  Metodo;  penfai  dico  , che  forfè  il 
Metodo  dcgl'indivifibtli , del  quale  mi  eraavvaluto  , po- 
tè lìc  effer  fiato  di  quella  mia  disgrazia  la  cagione:  £ in  ve- 
ro dilli  fra  me  medefimo^c  dimoltrazioni  fette  per  lo  Me- 
todo degl’  Indi  viabili  fono  legitime,e  vere, quanto  quelle 
fette  per  lo  metodo  di  Euclide  ; ma  concutto  ciò  , quan- 
tunque appaghino  la  mente,  non  foddisfano  l'immagina- 
zione al  par  d'  Euclide , e ciò  a cagione  , che  nel  Metodo 
degl'  Indi vifibili  è forza  meditar  le  linee  divìfc  in  punti  , 
o partì  infinite,  le  quali  fenfibiLmentc  non  fi  poffono  in 
parti  infinite  dividere . Quello  adunque  è , dilli  fra  mcL> 
lidio  ,•  il  perchè  quello  Metodo  rende  appunto  ,come  di- 
ce il  Signore  Arnaldo  , i fuoi  fcguacifoggetti  ad  inciam- 
pare in  paralogismi  ; e in  confequenza  di  ciò  a pro- 
durre qualche  difparità  di  Temenza  fra  geometri;  quan- 
tunque poi  quella  debba  fubito  dileguarli  , perche  non 
fi  pud,  fenza  fere  ingiuria  alla  purità  della  Matematica.,, 
lungamente  difputare  in  Geometria . 

Per  fi  fette  confidcrazioni  adunque  li  dcftò  in  me  un 
difio  di  di  inoltrare  , fe  mi  fuffe  fiato  poffibiie  , per  la  via 
ordinaria  d Euclide  , il  mio  affunto:  Laonde  andai  medi- 
tando fopra  t'accennato  foggetto , e mi  riufei  di  riprovare 
una  dimofirazione  fatta  fopra  la  IV.  propofizione  del  VI. 
et’  Euclide  : ma  poi -Arguendo  il  mio  cofiutne , ch’è  quello 
di  Tempre  affaticarmi  a prevenir  quello  , che  contro  le 
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mie  dimoflrazioni  poflàn  dire  gli  Avvcrfarij  ; vidi , chej 
quella  dimoftrazionc  non  era  in  rutto  convincente^  , 
non  già  per  ciò  , che  riguarda  la  proporzione,  mafola- 
menrc  per  ciò , che  s'  attiene  al  rigore  della  ditnoftrazio- 
ne  ; perlochc  feci  a me  medefitno  quella  oppofizionc  , U 
quale  certamente  quei  medcfimi  Signori , che  a me  s’op- 
pongono,  non  avrebbero  fatta . 

Ora  io  da  quello  ritrovato  prefi  occalione  d’ in- 
dirizzare l' anno  1718.  al  Sig.  Giacinto  di  Crifìofaro  una 
gentile , ed  obbligante  lettera  , ch’è  quella  , della  quale  i 
Sig.  Autori  degl’  attti  han  fatto  ora  feltrano  unitamente 
colle  lor’oppoftzioni.  Ma  qui  è da  fapcrlì , eh'  io  non  ad 
altro  fine  indrizzai  al  Sig.  Giacinto  quella  lettera , fe  non 
per  quello  di  obbligarlo  con  cortcfi  maniere  ad  appalc- 
farmi  in  fcritto  i Tuoi  fentiraenti  j perch'  io  fapcvà,  eh' 
egli  nel  tempo  (ledo , che  ragionando  , didapprovava  la 
mia  Invenzione , dilTapprovava  ancora  le  oppofizioni  de’ 
miei  Contrari),  c fi  vantava  di  fapere  effo  falò  le  vere  ob-* 
biezioni , che  al  mio  Metodo  fi  convenivano  . In  quel- 
la io  ragionava  fcarfamcntc  al  Sig.  Giacinto , a finej 
di  darli  motivo  di  prendere  argomento  di  rifponderc,edi 
epponermi  : Ma  egli  piu  accorto, che  gli  Sig.  Autori  degl’ 
atti , s’  appigliò  al  partito  <\i  fare  il  grave  in  apparenza  , 
e fchifò  il  colpo  ; ma  pofeia  in  quei  fuo  picciol  libro  , 
che  pubblicò  l’anno  1710.  intitolato  Della.  Dottrini  de' 
triangoli,  comparve  nella  figura  di  maefiro,  c decife  af- 
ferendo  , fenza  alcuna  pruova,  contro  di  me  : Laonde  poi 
ne  avvenne,  ch’io  mi  teneffi  obbligato  a far  palefe  al 
Mondo  , eh’  egli  non  poteva  efler  giudice  delle  mie  Opc . 
ra  , e quello  lo  feci  chiaramente  conofccrc  nella  lettera^, 
dame  pubblicata  1’  anno  1711.  dimofirando  i manifefii 
errori,  ne  i quali  egji  era  inciampato  nelle  materie  piu  fa- 
cili della  Matematica,  come  appunto  èia  Trigonome- 
tria : Ma  perchè  io  fempre  defiderava  dimoftrare  per 
la  via  ordinaria  d’  Euclide  le  mie  propofizioni  , per- 
ciò pubblicai  alcune  mie  Efercitazioni  geometriche.» , 
nelle  quali  con  invincibili  dimoltrazioni  fondate  fio- 
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pra  la  XIII.  del  VI.  d’Euclidc  , c fopra  Archimede  , di- 
tnollro , che  la  Parabola  Apolloniana  non  hà  le  proprie- 
tà, chele  lealfegnano,  ma  chcilfolo,  e vero  luogo 
delle  radici  de  He  afcilfe  deU’alfe,  è quello  de*  miei  Rettili» 
nei  parabolici  piani  ; Ma  di  quelle  mie  Scritture  i Sig. 
Autori  degl'  atti  non  fanno  alcuna  menzione  , forfè  a.» 
cagione  , che  ben  conofcono  avere  io  in  quelle  confc- 
guito  il  mio  fine  , il  qual'  era  di  dimoftrarc  per  la  via  or- 
dinaria d'Euciidc  la  mia  Proporzione;  ma  con  tutto  ciò, 
quantunque  elfi  Signorili  fiano  piu  alla  lettera  da  mu 
diretta  al  Stg.  Giacinto  di  Criflofaro  , che  alle  altre  appi- 
gliati , pure  farò  conofccrc  , che  tutte  le  proporzioni , 
chehò  in  quella  lettera  aflcrite,  fian  vere. 

Ora  dopo  quella  narrazione,  ch’io  vi  hò  fatta», 
dell’origine  ,e  cagione  dcU’accennata  lettera,  della  qua- 
le, opponendo,  han  fatto  relazione  i Signori  Autori  degl’, 
atti  di  Lipfia  , io  potrei  rifparmiare  a me  ilelTo  l’inco- 
modo di  accennarvi  le  rilpolle  a tutti  gl’ abbagli , cho 
prendono  nelle  opporzioni , che  fanno  alle  dimoflrazio- 
tit  contenute  in  quella  mia  lettera , perchè  tutee  quelle»» 
rifpoftc  fi  trovano  già  da  me  prevenute  nella  Raccolta, 
e nella  Dilfertazione  da  me  pubblicate  l'anno  1721. Ma  vi 
c poi  un  altra  piu  poHcntc  cagione, la  quale  aurebbe  dovu- 
to rimovere  il  mio  animo  dal  rifponderc  alle  obbiezioni, 
che  fi  leggono  in  quello  Tom. VII.  de  fupplemcnti  ,ed  è, 
eh’  io  veggo  chiaramente,  chci  Signori  Autori  degl’  atti 
fi  dividono  dal  Relatore  del  mio  Metodo  dell’anno  1715; 
perch’egli  foto  è,  eh’  elee  in  campo  nella  figura  d’anonimo 
a folìcnere  la  fua  relazione,  e offende,  per  quanto  può,  il 
mio  Metodo,e  i miei  DialoghitAll’incontro  i Sig.Autori 
deglutii  in  quello  medefimo  libro  de’fupplementi  di  nuoJ 
vo  rapportano  quella  medcfima,a  me  per  altro  in  qualche 
parte  vantagiofa  relazione  , che  ferono  de’  miei  Dialoghi 
neU’ultimo  tomo  de’loro  atti.  Ora  quello  non  è cenamene 
te  fenza  millero  , perche  fcmhra  , che  vogliano  far  cono- 
lcere  , che  la  lor  fentenza  intorno  a i mici  Dialoghi  non  è 
conforme  a quella  del  Relatore . Olir’  a ciò  nella  relazio- 
ne 
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- ne  , che  fanno  della  lettera  da  me  diretta  al  Sigi  Giacin- 
to di  Criftofaro  » nella  quale  mi  oppongono  , il  Relato- 
re ragiona  in  fuo  proprio  nome  , fi  quii  a me  quprat  &c.  , 
ciò  che  non  fogliono  ufare  gli  Signori  Autori  degl' at- 
ti nelle  loro  relazioni  : per  la  qualcofa  io  non  sò  , le 
devo  rifpondere  all'anonimo,  o a quella  celebre  , e dot- 
ti (luna  Adunanza  . £’  ccrtiflìmo  però,  eh’  io  non  mi  da- 
rei briga  di  rifpondere  ad  uno  anonimo  , fe  non  vedeflt 
le  obbiezioni  imprclTe  nel  libro  de'  fupplementi  degl  'atti  ; 
la  qual  cola  mi  da  a credere  , che  in  nome  dell’Àc- 
cademia  fiano  (late  fatte  , tanto  piu  eh’  eflì  fon  quel- 
li , i quali  fecero  la  relazione  de’  mici  Dialoghi  , dove 
diflero  efpreffamcntc  ; quantum  finem  jùum  fit  conjeqntus , 
alieubi  commodius  inquirenti  occafio  irtt  : cosicunqucio 
intanto  rifpondo  a quelle  obbiezioni  contenute  nella  re- 
lazione dell’  accennata  lettera  , in  quanto  che  le  riguardo 
come  fatte  in  nome  de  i dottidimi , c da  me  riveriti  Si- 
gnori Autori  degl’atti . 

All’incontro  a quello  incivile  Relatore  del  mio  Me- 
todo,autore  anonimo  di  quella  picciola  di(Tertazione,il  di 
cui  titolo  c AdDialows  &c. rifpondo  folamcnte  a cagione, 
che  mi  credo  tenuto  di  far  conofccrc  al  mondo  , che  fe  hò 
ne’  miei  .Dialoghi  alquanto  acremente  ragionato  contro  i 
da  me  riveriti  Autori  dcgl’atti,  la  di  lui  ingiufta,cd  incivi- 
le relazione  me  nc  ha  porto  giultiflimi  motivi.  Narriamo 
ora  quello,  che'l  Relatore  dice, in  fua  ditela,  contro  i miei 
Dialoghi . 

luttc  le  oppofìzioni  , che’l  Relatore  mi  fa  in  detto 
fuo  picciolo  trattato  Ad  Dialooos  Pauli  MatthiA  Daria  , 
che  fi  legge  a carte  zio.  del  libro  intitolato  A8orum  Eru- 
dii oravi  , qu&  Li  pii  £ publicantur , ftipplcmcnra,Tom.  VII.  un» 
1721.,  fi  riducono  alle  feguenti . 

Per  primo,  ch’egli  non  ha  avuto  altro  fine,  fe  non.» 
di  fare  una  mera  relazione  del  mio  Mcrodo  , nella  quale 
dalla  fola  lettura  delle  obbiezioni  de’ miei  Contrari; , (t 
potè  (Te  conofccrc  il  valore  delle  mie  dimodrazioni , ed 
“gg'ungc,  che  quelle  paiole;  Alij  iudicgvtiint,  da  cflo  ora- 
fi tc 
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tc  nella  relazione  » che  fece  del  mio  Metodo  , e delle  ob- 
biezioni de’miei  Contrarij,fiano  mera  relazione, e non  ob- 
biezione a quello, ficcome  io,  al  fuo  dire,  ho  precefo  di  far 
credere  . Tutto  quedo  fi  legge  nel  primo  , e fecondo  pa- 

ragrap°‘  fec0ndo  s’  affatica  di  difender  fi  dalla  giuda  tac- 
cia, eh’  io  le  dò  ne’  miei  Dialoghi  , d’huomo  invidiofo  , e 
parziale  de’  mici  Contrari  j;  ed  in  fi  fatta  occcafione,  moc- 
teceiandomi,  dice,  che  un  huomo  come  me,  il  quale  s’era 
dato  a divedere,  nelle  rifpode  date  agl'Oppofitori,fogget- 
to  alla  bile,  la  quale  al  fuo  dire  non  c altro,  eh’  una  debo- 
lezza, giammai  era  capace  di  muovere  ad  ira  gl’impertur- 
babili Signori  Accademici  di  Lipfia  . Di  pormi  taccia  di 
poco  intefo  di  tutti  quei  nuovi  Metodi,  che  ne’miei  Dia- 
loghi io  non  hò  ccnfurati , fe  non  che  alla  sfuggita  ; o 
di  nuovo  intraprende  la  vendetta  delle  ingiurie  , che  ma- 
le a propofuo  , e fenza  alcuna  ragione  egli  dice  aver  io 
Scritte  contro  i miei  Oppositori  I utto  quedo  fi  leggo 

nel  terzo  ,.  c quarto  paragrafo  .. 

Per  terzo  il  Relatore  s’ingegna  di  difcnderfi  dalla  tac- 
cia d’incivile,  ed  indifereto,  che  ha  meritata,  a cagione  di 
quei  inurbani  termini,  co  i quali  riferì  il  mio  Metodo, 
cioè  : Et  hic  quidam  fi  quorumdara  talis  cjl  novitas  , ut  tam 
parimi  ualcat  ad  vetera  tvertenda  , ut  tutoopcrofo  illorum. _» 
examine  fuperfedere  quispoffìt&c.  e la  fievole  ragiono  , 
che  apporta  per  ifeufare  la  fua  inurbanità  , è la  feguente . 

Egli  dice, che  avendo  io  nel  mio  Metodo  errato  a di- 
rittura contro  gl’  afliomi  piu  chiari , e raamfedi  , non  po- 
teva in  altro  modo  riferirlo,  fc  non  dicendo  , che  ogn 
uno  può  adenerfi  dall’  eliminarlo  , la  qual  cofa  è lo 
ftdTo  ,al  fuo  dire , che  quello  hà  detto  il  Sig.  Leinibentz 
in  quella  fua  lettera  cioè  ; Miror  quod  de  bis  quxjìio  inflitu - 
ta  fuerit . Ma  perche  il  mifero  ben  conofcc  la  debolez- 
za de’fuoi  argomenti , s’affauca , cavillando  sb  le  mie  pro- 
pofizioni , di  dare  a divedere,  eh’  io  abbia  errato  conno 
gl’  afilomi  piu  noti , c 1’  oppofizione  che  mi  fà  c la  lc- 
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Dice  egli  , eh’  io  aflerifeo  , che  i numeri  i , z , $ , e 
4 , i quali  fono  equidifferenti  , ogn'uno  di  vifo  da  quantità 
ineguali  , producono  cozienti  equidifferenti  -,  la  qual  co-* 
fa  è contro  l’ aflìoma,  da  elfo  riferirò  cioè,  che,  acciò  che 
li  cozienti  divengano  uguali,  le  quantità  devono  cfTcr 
divife  da  un  madcfimo  termine  . folla  quella  ipotefi  do_> 
elfo  fognata  cioè,  eh’  io  abbia  pretefo  dividere  quantità- 
di  , che  fono  in  proporzione  aritmetica,  con  quantità 
dilfuguali  ; fi  affatica  di  provare  coi  Arguente calculo  , che 
le  radici  cubiche  della  ferie  i,  z,  j,  e 4,  fono  quanti- 
tà equidifferenti  divife  per  quantità  difluguali  ; e da  ciò 
conclude,  chc’i  dire,  come  hò  detto  io  , che  i cubi  fono  in 
proporzione  aritmetica  , e che  polfono  terminare  al  Ret- 
tilineo , e contrario  all’  alfioma , ed  è contrario  ad  Apol- 
lonio , del  quale  io  non  moOro  il  paralogifmo  , ma  fo- 
lamcntc  pruovo  le  mie  propofizioni  con  dimoflrazioni 
• falfc  } equi  mi  taccia  d‘ aver  peccato  contro  la  regola  , 
ch’io  medcfimo  preferivo  cioè  ,che  chi  impugna  un’  al- 
tro , deve  dimollrare  i*  errore  di  quello  ; Quello  fi  legge 
nel  paragrafo  V. 

Per  quarto  fi  difende  dalla  contradizione , della  qua- 
le io  l’accufo  nemici  Dialoghi,  e dice  , che  l’avcr’cgli  dif- 
fapprovato  il  mio  Metodo  con  quei  termini  di  poca  fli- 
ma  cioè  ; ut  tuto  operofo  illorum  examine  fuperjidere  quii 
pojjit  &c.  non  contradice  alle  lodi^che  mi  a vca  date  quell’ 
Accademia,  a cagione  delle  altre  Opere  da  me  pubbli- 
cate; e ciò  perche  ogn'huomo  può  ragionare  bene  in  una 
materia  , e con  tutto  ciò  prendere  abbaglio  in  Geome- 
tria : Oltr’  a ciò  dice,  che  quelle  parole  da  elfo  dette  nel- 
la relazione  cioè  : Ab  amico  accepimus  &c.  in  virtù  delle 
quali  io  lo  condanno  d’elTer  caduto  in  contradizionc,non 
fpiegano  quello  , clic  io  hò  intefo  : imperciocché  dicc_> 
egli , che  1 fignori  Accademici  potevano  non  aver  avu- 
to cognizione  del  problema  della  mia  Duplicazione  del 
Cubo , quando  han  fatto  l’ cftratto  della  mu  V ita  Civile. 
Mi  accula  poi  di  poco  incefo  in  grammatica  a cagione, di- 
ce egli,  di  non  aver  10  intefo  il  lcnfo  per  altro,  ai  fuo  di- 
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re,  chiariffimo  di  quelle  fue  parole  : Intra  ] •otl  extra  ca- 
dent.  Tutto  quello  fi  legge  nel  VI.,  e VII.  paragrafo . 

Per  quinto,  egli  mi  accufa  d’aver  io  malamente  inrefe 
quelle  parole  della  fua  relazione  cioè:  Cui  addi  poterat 
&c.,  e dice  , eh’  egli  altro  non  hi  intefo  dire  per  le  ac-, 
cennatc  parole  , fc  non  che  i miei  Oppolìtori  potevano 
aggiungere  , che  i cubi  fi  potevano  eccedere  l’un  l’altro 
con  differenze  Tempre  1’  una  minore  dell'altra. 

Viene  poi  alla  fua  grande  fcufa,nclla  quale  fi  fi  forte 
colla  comune  opinione  de'  moderni,  e dichiara  , che  con 
quelle  parole  : Alij  judicaverint , egli  non  hà  mai  inrefo 
di  rimettere  all’  altrui  giudicio  la  quifiione  cioè , fe  i 
miei  Oppolìtori  abbino  feguito,  o no  la  mia  Ipotefi,  ma_» 
che  fidamente  hà  detto  , che  gli  altri  giudicheranno  fe 
la  diverfità  della  generazione  , o fia  cofiruzione  della.» 
inedefima  linea , porta  produrre  diverfità  di  proprietà,  o 
fia  di  luogo  , che  vale  a dire  , fe  la  parabola  deferii  ta  al 
modo  di  Galileo  porta  farci  feopri re  proprietà  diverfe 
da  quelle  , che  ci  moiira  lajparabola  Apollonina  deferitta 
in  piano  nel  modo,  chela  deferivonoi  moderni  geo- 
metri. E qui  è dov’  egli  fa  vedere  la  grande  idea  , che  hà 
delle  proprietà  delle  curve, perche  le  reputa  come  lince, le 
quali  hanno  proprietà  così  collanti,  e ficurc , come  il  cer- 
chio ,cd  il  triangolo , mentre  al  cerchio,  ed  al  triango- 
lo le  paragona . 

Coll'efempio  poi  di  quel, ch’io  hò  fatto' pretende  for- 
tificare il  fuo  argomento  dicendo , che  nel  mio  Metodo 
fiampato  l’anno  i7iy.,io  ho  confiderata  la  parabola  piana 
comcuna  curvaima  poi  fi  và  divagando  in  alcuni  freddi,c 
poco  decenti  motti, nc’quali  mi  tratta  da  huomo,che  giu- 
dica piu  da’  fatti,  che  dalle  ragionila  huomo,chc  ragio- 
na di  quel,che  non  intende, ed  altre  Amili  fanciullagini  in- 
degne della  vollra  conlidcrazione  : per  la  qual  cofa  mi 
contenterò  follmente  di  molìrarvi  in  breve  , che  quello 
infelice  Relatore  tanto  pili  s’invifchia,  quanto  piu  tenta 
fvilupparfi  dagl'  errori  ,•  nc’quali  inciampò , quando  fece 
del  mio  Metodo  quella  fua  ingiufia,  c maligna  relazione. 


Digitized  by  Google 


Ai  li  Sic.  d ( Lipsia.  rj 

11  Relatore  dice  nella  Tua  diflcrtazione;  Ad  Dialofàs 
pauli  Mattina  Doridi , averfi  prefiffo  per  fine  di  far  si,  che 
il  valore  delle  mie  dimoflrazioni  dalia  fola  lettura  dello 
obbiezioni  de’  miei  Contrarij  fi  conofcelfe . Deinde  ut  va- 
lor  dcmonftrationum  ejus  , norr  tam  per  excerpentem  , quarte 
per  Advefarios  ltalos  innote fceret:  & idcircò  mcntio  fatìa  ejì 
dcmonflrationis  propofitionis  quinta  Autoris  , tr  objeflionum 
Ariani  ,&  Galijjx  . In  queAo  modo  di  ragionare  fembra 
a prima  villa  , eh!  egli  abbia  approvate  le  obbiezioni 
de*  Signori  Ariani,  e Galizia  : ma  vediamo  ora  dal  modo, 
col  qual’  egli  ha  riferita  la  mia  V.  proporzione  , e le  ob>- 
hiezioni  de’  fudetti  Signori , fe  ciò  ha  vero . 

Le  obbiezioni  de’  Signori  Ariani , e Galizia,  che  li 
leggono  a carte  71  lino  a 74  delMetodo,  del  qual’- egli  hà 
fatto  relazione  , fono  due  : nella  prima  delle  quali  inten- 
dono provare,  che  i cubi  polfono  terminare  in  altre  linee 
rette , diverfe  da  quella  tirata  per  i punti  eflrcmi  di  1,  e 
8 , eh’  io  alfcgno  per  luogo  de’  cubi  ; e nella  feconda  for- 
mano due  triangoli  limili, ne  i quali  fi  contiene  la  feguen- 
te  analogia  ; come  3 ad  1;  così  7-a  Y 8 — i-.  Io  hò  rifpo- 
Ao  alla  prima  provando  , che  non  fieguono  la  mia  lpo- 
tefi  ; ed  alla  feconda  dimoArando  , eh’  errano  contro 
la  proporzione  XVi.  del  VI.  libro  di  Euclide.  Viene  poi 
il  Sig.  D.  Antonio  Monforre  non  anonimo,  non  mafehe- 
rato,  c nella  fua  lettera  da  me  pubblicata,  che  fi  legge  a_> 
cart.  97.  di  quel  Metodo  , approva  con  parole  elprcflo, 
c non  ambigue  tutte  le  mie  proporzioni;  impugna  Jcj 
oppofizioni  de'  /ignori  Ariani , c Galizia,  dimoltrando , 
che  non  foJo  non  fieguono  la  mia  ipotelì , ma  che  erra- 
no  ancora  contro  la  X<  del  X.  d’ Eudide  , facendo  una_> 
analogia  di  quattro  quantità, delle  quali  le  tre  prime  fono, 
razionali,  e la  quarta  irrazionale.  Ma  poi  il  Sig.  Monfor- 
te fà  di  piu  ; dimoflra  per  la  via  del  calculo  analitico,  che 
i cubi  delle  applicate  all’  alfe  terminano  all’  ipotcnuf» 
di.  un  triangolo  rettangolo,  e con  ciò  conferma,  per  Ja_, 
via  del  calculo  analitico,  quello  Aedo,  eh’  io  aveva  dimo- 
iato nella  XII.  propensione  di  quel  4ua: 
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le  il  Relatore  anonimo  avea  fatta  l' accennata  relazione. 

Ora  il  Relatore  in  quella  fua  relazione  , dopo  rife- 
rite le  obbiezioni  degl’  accennati  Signori  Ariani , e Gali- 
zia  , dice  le  feguenti  parole-  Cui  addi  poterai , dijferen- 
tias  produtlarum  ordinatarum  extra  , vel  intra  BL  , CJ* 
LE  e ubos  terminanti um  pojfe  decrefcere  , ncque  illa  incom- 
modafequi  , nifi  fupponatur  differentiarum  aqualitas  ; quod. 
idem  efl , ac  fupponere  id  , quod  proban  oportebat  : Secundx 
objeilio  eorumdem  ad  incommodum  duciti pofeia  pafla  a rife- 
rire Ja  terza  obbiezione  . Idem  agit  tertia  Anonomi  et.  Ora 
vi  par  egli, che  gliantecedcnti  termini  dal  Relatore  ufati, 
fìano  propri)  per  approvare  obbiezioni  cfprcfTamcntc,  ej 
chiaramente  impugnate  non  dico  da  me, ma  dal  Sig.Mon- 
forte  ? A me  fembra  , che  fe  veramente  il  buon  Relatore 
voleva,  che  dalle  obbiezioni  de’  Signori  Ariani,  c Galizia 
compariUero  i mici  da  lui  prctcli  crrori,dovca  almeno  al- 
quanto giuflifìcarli  dalla  taccia,  eh’  ilSig.  Monforte  li  ha 
data,  di  non  aver  feguito  la  mia  ipoteli , e di  aver  errato 
contro  gli  clementi  d'Euclide.Ma  il  piu  bello  fi  è, che  li  fu- 
detti  Sig. Ariani,  e Galizia  nelle  lor  obbiezioni  cflì ancora 
fi  danno  a dividere  contrari;  al  fentimento  di  tutti  li  mo- 
derni matematici, ed  a quello  del  Relatore  medefimo;  im- 
perciocché in  quelle  oppofizioni  non  fanno  menzione  di 
parabola  cubica  del  fecondo  genere, ma  efpreflamcntc  di- 
cono , -che  i cubi  poflòno  termina  re  ad  altre  lince  rette.» 
diverte  dalla  mia . Dunque  fe  il  Relatore  pretende  ap- 
provare le  di  loro  obbiezioni  contenute  nel  mio  Metodo 
dell’anno  171;}  la  mia  quiftionccol  Relatore  non  è pili, 
da  linea  retta  a curva,  ma  da  linea  retta  a linea  retta  + e 
fe  c cosi,  per  qual  cagione  nel  paragrafo  8,  che  comincia, 
poft  narratam  illam  obfeilionem,  dichiara,  che  i cubi  tcrmi- 
nanoalla  curvaiNon  hi  dunque  egli  pretcfo,chc  leobbic- 
zioni  de' Signori  Ariani,  e Galizia  , facelfero  comparire 
falla  la  mia  Ipotcfi,menire  fuppone.chc  i cubi  vadmo  alia 
curva.  Ma  fe  è cosi,  fono  maliziofc  quelle  parole-  Et 
ideino  mentio  fi£ia  efl  objcihonum  Ariani , & Galizia.  Leg- 
gerete mio  riverito  Signore  ncUibro,chc  fra  breve, a Dio 
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piacendo,  v*  invierò  , intitolato  Opere  Matematiche  di 
Paolo  Mattia  d'Oria  , le  obbiezioni  de’  Signori  Ariani , 
c Galizia, le  quali  li  leggono  da.  carte  85.  lino  a carte  po., 
cd  ammirarne  la  maliztofa  arte  del  Relatore. 

Falla  poi  il  Relatore  a.  riferire  le  obbiezioni  del 
Signor  D.  Bartolomeo  intieri , il  quale  , come  fi  vcde_» 
a carte  9?. , nella  fua  obbiezione  altra  cola  non  fa  , fe_» 
non  che  det'crivcre  la  parabola,  cubica  del  fecondo  gene* 
re  i e nella  definizione,  di  quella  non  fi  avvale  della  pa- 
rabola deferì  ttacolmodo  infegnato  da  Galileo  , ficcome 
io  nella  mia  ipotefi  ordino,  che  fi. deferiva.  £d  il  Relato- 
re, per  riferire  la  fomma  delle  obbiezioni,  ufa  le  Arguenti 
parole  1 Bartolomeus  Intieri  calculo  generali  oflendit  locar» 
tuboruru  non  rettam  effe  , fed  parabulam  cubie  am  , qnibus 
Minibus  idem  feri  obtigit  refponfi  -,  Nam  pr&tcr  dijlinttionem 
inter  id,qucd  retti  s co»venit,qui t talibus,&  qua.  cubis,&  no » 
vas  fatifque  longas  demonftrationes  loci  cuborum  rettilinei  ad 
J e 11L.  objcttiones  allatas  , fola  excufatio  rettat . Opponen- 
tes confiderare  parabulam  in  alia  gcnefeos  hypotep  , quam  qua 
utitur  Auttor  . £>ui  ipfoaffirmat , prò  generationum  diverft * 
tate  contrarias  Parabulee  effe  poffe  proprictates  feù  potiks  ». 
quod  )uxtà  unam  generationem  certiffmum  efl , id  in  inccm- 
moda  ducere  , ft  juxtà  aliam  exigatur  j quod  quantum  cotte 
veniat  cum  uniformi  non  exten forum  tantum, fed  & rei  cujufi 
•vis  natura,  alif  ìudicaverint . Indi  palla  a far  relaziono 
delia  letterada  me  diretta,  al  dottillìmo  , e gentiliflimo 
Sig.  Marchefe  Saicito  , e dice  y Jguibus  de  cateto  volupi 
&c.  Ora  dunque  è ccrtifiìtuo , che  con  le  antecedenti  pa- 
role , che  cominciano  > Bartolomeus  Intieri  &c.  c fini- 
scono alij  judicaverin rfembra,  che  il  Relatore  appro- 
vi F oppofizionc  del  Signor.  D.Bartolomeo  Intieri,  aca- 
gion  che  il  relatore  fuppone  , che  ’l  deferivere  la  para- 
bola col  modo  infegnato-  da  Galileo ,.  ovver  col  mo- 
do praticato  dalli  fignori  moderni  geometri , non  polla-, 
produrre  diverfità  di  proprietà.  Vero  è bensì,  che  di 
quella  fua  fentenza  fé  ne  rimette  al  giudizio  degl’  altri , 
perchè  dice;  guod  quantum  conveniat  cum  uniformi  notu, 
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ext en forum  tantum  ,fed&  rei  cu'ytfvis  natura  ) alij  judica- 
zirtnt. 

Di  grazia  mio  riverito  amico,  c fignore,  le  non.» 
intendiamo  bene  la  latinità  del  noltro  Relatore  per  edere 
alquanto  ofcura,preghiamoun  pedante, che  ce  la  (pieghi* 
e ci  dica,fc  iiRelatorc  hà  intefo  di  approvare  le  obbiezio- 
ni de’ Signori  Ariani,  e Galizia,  nelle  quali  non  parlano 
di  curve  di  grado  fupcriore;  e fc  approvando  quella  del 
Sig.Intieri  dirooflrata calculo  generali,  com’  egli  dice, fi  Ila 
poi  rimdTo  al  giudicio  degl’ altri  in  ciò  che  riguarda  al 
dire, le  la  parabola  deferitta  al  modo  di  Galileo, ovvero  al 
modo  degl’altri  geometri,  polla  farci  feoprire  ne'  cubi  di- 
verfe  proprietà  in  quanto  al  luogo,  dove  vanno  a tcrmi- 
rare.Ma  confideratc di  grazia,  quanto  l’infelice  Relatore 
in  quella  fua  relazione  fia  andato  errato, quando, regolan. 
doli  colla  comune  opinione  de’  moderni, i quali  voglio- 
no,che  i cubi  terminino  alla  parabola  cubica  del  fecondo 
genere, crede  inficine  con  gì’  altri, che  i cubi  non  pollano 
terminare  alla  rettajc  pofeia  mona  cura  prende  di  trovare 
errore  nel  calculo  analitico, col  quale, ficco  me  vi  hò  detto, 
il  Sig.  Monfortc  hà  dimoftrato,  che  i cubi  terminano  all’ 
ipotenulà  di  un  triangolo  rettangolo . Certamente  un  di- 
fenfore  dell’ Analitica, com'egli  e,  vedendo,  che  il  calculo 
analitico  milita  contro  elfo,  non  dovea  iafeiar  di  rifon- 
dere ad  un  huoma  della  fatta  del  Sig.  Monfortc  . Adun- 
que, o il  Relatore  approvava  lcobbiezioni  de’  Sign.Aria- 
ni,  c Galizia,  ed  era  contrario  al  Sig.lntieri,il  quale  vuo. 
le  i cubi  alla  cufva  ; o approvava  l’  obbiezione  del  Sign. 
Intieri , cd  era  contrario  alli  Signori  Ariani,  e Galizia,  li 
quali  vogliono  , che  pollano  terminare  in  diverfe  retto  j 
adunque  femprecratcnuto  a dichiarare, quale  delle  obbie- 
zioni approvava.  11  certo  però  fid , eh’  egli  credeva  colla 
comune  di  tutti  i matematici  moderni,  che  i cubi  termi- 
nacelo alla  curva, c perciò  voglio  accennarvi  il  grand’er- 
rore,ch’egli  prende, quando  dice,  che  reca  incomodo  con* 
iidcrare  la  parabola  deferitta  in  diverfo  modo,  a cagione, 
chela divcrla  deferizionc  di  quella  non  è valevolea  farci 
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fcoprìre  proprietà  diverte . Vi  narrerò  ora  la  mia  ipotefi, 
e di  grrzia  conlidcratela. 

La  propolizionc , ch’io  hò  propofla  alli  Sig.geome- 
tri  nel  Metodo  da  me  pubblicato  l’anno  1 7 r y.  , c la  fe- 
guente  cioè  : Se  fi  deferive  la  parabola  piana  nel  modo  in- 
fognato da  Galileo  , nella  quale  vi  fono  efpreffe  in  linea  , e in. _» 
numero  le  radici  1 , \ , $ , &c.  Si  potranno  per  coflruyjo- 
ne  fare  i cubi  1,8,  e 27  ; e con  ciò  provare  , che  i cubi  in- 
tercetti fra  1 ,e  8 , fra  8,  e 27 , terminino  a diverfe  linee 
rette  , che  fono  pr^gi  di  diverfe  ipotenujc  . Ora  quelli  cubi 
1,  8,  c 27,  li  quali  fervono  di  limiti , non  fi  polfono  cer- 
tamente avere  , quando  la  parabola  piana  fi  deferive  nel 
modo  ordinario  de'Sig.  geometri , perche  in  quella  non  li 
hanno  le  applicate  efpreffe  coi  numeri  1,  2,cj,  le  quali 
fon  quelle  appunto,  che  prolungate  mi  danno  i cubi  1, 
8 , e 27  i adunque  la  mia  ipotefi  c diverfa  da  quella  degl’, 
altri . 

Ora  vi  par  egli , mio  riverito  Signore  , che  la  diffe- 
renza , che  vi  è nella  deferizione  dcll’una  , c nella  deferi- 
zione  dell'altra  , vari;  cosi  poco  1’  ipotefi , che’l  Relatore 
non  doveffe  efaminare  , fc  la  divcrfità  dell'  ipotefi  polla 
produrre  diverfe  proprietà,  ma  che  ali'  incontro  doveffe 
dire  : Multum  incommodi  refert  in  alia  genefeos  confiderete  ì 
Egli  al  certo  non  puole  in  altro  modo  fcùfatfi  dal  non.» 
aver  efaminara  la  mia  ipotefi  , fc  non  coprcndoft  coll' 
un  ivcrfule  fcntimcnto  di  tutti  li  matematici,  1 quali  han- 
no precipitofamcnte  approvate  le  curve  per  lince  geome- 
triche : ma  quello  non  e altro  , fe  non  pretendere  , che_> 
Renato,  il  quale  fi  c molto  dilungato  dalla  fentenza  de- 
gli amichi , lìa  (tato  infallibile  , c che  perciò  la  moltitu- 
dine, ch’ave  aderito  a Renato- non  poffa  avere  crrato.E  in 
vero,  c forfè  egli  imponibile,  che  li  fignori  geometri  mo- 
derni,li  quali  appigliandoli  alla  fentenza  di  Renato  li  lono 
ribellati  da  quella  di  tutti  gl’  antichi  geometri,  abbino  er- 
rato.5 certo  che  nò;  c fc  non  è imponibile,  perche  non  cfa- 
minarclamia  ipotefi,  coliaqualc  intendo  d’  avvertirli 
de’  loro  orrori  ì Ma  acciò  polliate  divenire  in  tutto  chia- 
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ro  di  quella  verità, leggete  la  Piflertazionc  da  me  già  pub* 
blicata  intorno  alla  nuova  geometria  di  Cartello  , ficcome 
vi  hò  detto  , e colà  vedrete  quanto  incautamente  tutti  li 
Signori  moderni  geometri,  volgendo  le  fpallc  ali’  autori- 
tà degl’  antichi,  allcttati  dall’  amore  dei  facile  , lì  liano 
lafcidti  abbagliare  dalle  apparenti  ragioni  di  Renato . ' 
E’  chiaro  dunque  c mamfelto  , che’l  mitro  Relatore  ,o 
non  hà  mai  creduto  , come  dice,  «he  dalle  obbiezioni  de* 
mici  Contrari)  porcile  comparire  il  valore  delle  mie  di- 
moftrazioni  ; o che  le  hà  pretefo , che  potefie  comparircj 
dall’  obbiezione  del  Sig.  Intieri , era  troppo  tenacemente 
attaccato  ai  comune  errore  - , 

lo.poi  non  voglio,  mio  riverito  Signore, ed  amico  » 
punto  dilungarmi  in  ciò , eh’  egli  dice  contro  di  me  nel 
ili. e IV.  paragrafo,  c nel  principio  del  V., fendo  tutte  fan- 
ciullagmi,  le  quali  niente  han  che  fare  co  Ila  domina,  eh* 

10  tratto  : Ma  dirò  folaniente , che  la  fua  malizia  cotn* 
parifee  a baflanza  dal  fola  vederli,  eh’  egli  và  celando  gl’ 
errori  de’  Signori  Ariani , e Galizia , i quali  fono  cosi 
mannelli, che  li  mcdefimi  Signori  Autori  degi’Atti,  i qua* 

11  dal  Relatore  A fono  feparati,  gl’  hanno  ancora  cono- 
fauci  ; e che  ciò  fia  vero,  A vede,  che  mi  fanno  in  qucAo 
Tomo  Vii,  de’ fupplementi nuove  obbiezioni,  le  quali 
certamente  non  aurebbero  fatte , e A farebbero  contentati 
di  approvare  le  oppoAzioni  de’  miei  Contrari)  ,fe  le  avef- 
Jfcro  conofciutc  /ufficienti  a diroccare  le  mie  dimoilra- 
zioni . 

Ma  che  Ibifogncrebbc  certamente  edere  del  naturale 
difeorfo  mancante  per  non  conofccrc,  anche  fenza  la  co* 
gmzione  della  Geometria,chc  i Sig. Ariani, e Galizia  abbi- 
no errato,  contro  gli  elementi  d’Euciidt  ; che  Aa  cosi . Il 
Sig.Monforte  huomo  celebre  nell'Europa, ed  amante  del- 
la gloria  di  tantoché  non  per  altro  fme,fe  non  per  acqui- 
sir quel  la  , hà  pubblicate  le  opere,  che  di  lui  A leggono; 
non  aurebbe  certamente  intraprefo , per  favorirmi,  di 
aikeire  , che  li  Signori  Ariani  , c Galizia  hanno  errato 
coauo  la  X del  X.  d’  Euclide  , k auu  fufic  fiato  piU 
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che  vero  ; altrimente  ciò  a (Te  rendo , aurebbe  errato  egli 
contro  gl'  elementi  d’ Èuclidc  , e con  ciò  meritata  quel- 
la taccia  di  male  intefo  degl' clementi  , che  dava  agl* 
altri . Tralalcio  poi  di  dire  , che  ’i  Signor  Monforto 
non  folo  ave  approvato  il  mio  Metodo  con  termini 
così  chiari  , come  li  vede  nella  Tua  lettera  a carte  97. 
del  mio  nuovo  Metodo  ; ma  che  nel  ultimo  di  fuL> 
vita  , ch’è  quel  punto , dove  fìnifeono  i rifpetti , e Icj 
fperanze , egli  mi  dedica  la  Tua  dottifltma  Aflronomia  , e 
nella  lettera  dedicatoria , che  a me  indirizza  , di  nuovo 
conferma  colle  feguemi  parole,  eh  egli  approva  ri  mio 
Metodo  ; Eò  autem  libentiut  tuis  fuafìombus  ajftnfi , quod 
ir  a Rat  am  bunc  libi  piata  urum  tredidi  i quid  eodcmferi  cól * 
lineai  ciim  doRiffimo,  utiUffimoque  Opere  tripartito , quod 
nupsr  edidifli  de  Ptta  Civili , quo  ex  vera  pbilofopbia  reRum 
recinteti  return  publicarum  elici  docci , undé  Civei  fortunato 
tataro  tranquillamquc  traberent , & t ani  am  mathematica » 
rum  jcienttarum  peritiam  oftendifli  in  Mecanicis  , & nova-* 
Mcfolabi  Metbodo  , ut  libi  merito  hac  jeribamus  , qua  folis 
Mathematica  feri  benda  , inquit  Copcrnicui.  Tutto  quello 
fa  conofcere  anche  a i non  inceli  di  Geometria, che  il  mio 
Metodo  è in  tutto  vero. 

Oitr'a  ciò  li  medeiifni  Signori  Ariani,  e Galizia*» 
han  dato  a divedere  , che  non  cran  contenti  delie  prime 
abbiczioni  da  cflì  fatte  , perche  poco  apprelTo  fecero  fe- 
paratamcntc  altre  obbiezioni , nelle  quali  moilrorono  di 
dividerli  di  fornimento;  perche  il  Sig. Galizia  pubblicò 
una  lettera  intitolata.  Dimpfiro^ione  del  luogo,  dove  termi- 
nano  le  linee  cubiche  &e.  ed  il  Sig.  Ariani  un  alita  ferie  tu- 
ra intitolata.  Offava%ioni  si  d'  una  lettera  del  Sig.  Antonio 
Monforte  &c.  e in  quelle  due  fcmturc  non  Seguono  il  fen- 
timcnto  delle  prime  , nc  fono  uniformi  nelle  obbie- 
zioni ; ed  il  Relatore,  il  quale  non  avea  ancora  veduto 
le  accennare  lettere, quando  fece  la  relazione  dei  mio  Me- 
todo dell’anno  t7r$.,alferifec  avere  avuto  intenzione.» , 
che  dalie  di  loro  obbiezioni  com panile  il  valore  dello 
mie  dtmortraziotH  ; & idoneo  menno  faRa  efi  obuRionum 
"<%.  C z ^ Aria- 
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'Ariani,  & Galizia.  Alcerto  che  fc  egli  non  fcriveflè  come 
anonimo  bifognerebbe  dire  , che  gli  ufìcij  hanno  avuto 
tanta  forza  fopra  il  di  lui  animo,  che  l’han  facto  dimenti- 
care del  zelo  , che  gl’ huomini  anelli  devono  avere  del 
proprio  onore.É  in  verofe  li  Signori  Ariani, e Galizia  li 
vantalfero  delle  approvazioni  di  quello  anonimo,  non  sò 
qual  credenza  potrebbero  ritrovare  appresogli  huomini 
ragionevoli , perche  fempre  potrebbe  dirli  ,che  1’  Acca- 
demia le  difiaprova,  già  che  non  fe  ne  avvale  , nel  men- 
tre, che  un  anonimo  fi  fembiauza  d'  approvarle  . 

Alla  taccia  poi , che  mi  dà  di  non  aver  io  intefo  i 
Metodi  de’ fignori  moderni , potrei  rifponderc,  che  mi 
glorio  d’  ignorare  le  cofe  inutili,  c perniuofe:  ma  dico  > 
che  a me  balla  d’intendere  cosi  bene  lo  fpirico  d’  Euclide, 
c degl’  antichi  geometri  , che  iiò  fatto  fopra  del  primo  , 
un  contento  ne’  mici  Dialoghi , il  quale  li  Signori  Autori 
degl’  atti  medefimi  hanno  in  qualche  modo  lodato  nella 
relazione  , che  di  quelli  han  fatto  ne'  lor  atti  dell’anno 
■1717.,  c la  quale  di  nuovo  han  creduto  bene  di  far  riflam- 
parc  in  quello  Tom.VIl.de’  fupplcraenti, forfè  acciò  ferva 
di  perpetuo  telìimonio  del  lor  femimento  contrario, come 
credo,  a quello  del  loro  Relatore  : Oltre  a ciò  pollo  dire 
a buona  ragione,  aver  ritrovato  colla  mia  fola  corta  intel- 
ligenza delle  cofe  matematichc'qucllo  , che  li  /ignori  mo- 
derni non  han  potuto  ritrovare  co  i lor  ampj  metodi , c 
coi  quali  non  mai  potevano  ritrovare  ; imperciocché  per 
la  via  de’  calcult  analitici,  o d’ integrali,  o differenziali,  o 
d’ .altri , non  mai  poceano  ritrovare  le  linee  rette , chc_> 
formano  il  perimetro  delle  parabole  piane,  e delle  cubi- 
che , eh'  è quello,  ch’han  dchderato  di  ritrovare  tutti  gl’ 
antichi , ma  vi  è d’  vuopu  delle  linee , e de’  numeri,  cioè 
dell’ufo  della  proporzione  continua  , e della  difereta-» 
per  titrovarlc  . lo  poi  pollo  dire,  che  ne’  mici  Dialoghi 
accennai  brievemente  i differii , che  conofccva  e/Terc  ne’ 
nuovi  Metodi, ma  non  feci  fopra  di  quelli  un  elprclio  trat- 
tato , perche  mio  .intento  era  di  difendere  il  mio  Meto- 
do , lal'ciando  agl’altri  la -libertà  di  Xeguir  quelli , che  pili 
loro  piacefie  di  lcguìrc  . A 
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A quello  poi  cioè  , ch’egli  pretende  di  non  avermi 
effefo  con  quelle  ingiuriofe  parole:  Et  hic  qnidem,fi  quo - 
ramdatm  talli  cjì  novità s,  qua  tatti  pararti  valcant  ad  vetera-t 
tver tenda , ut  quii  tato  ab  illorum  examine  fuptrfedere _> 
foffit  &c.  Bada  faperfi  i termini  di  civiltà  foliti  ufarfi  fra 
gl’  huominionelti , per  conofccrc  , che  quando  anche  il 
mio  Metodo  non  fuffe  vero,  come  lo  c,  non  ftdoveano 
ufare  quei  rermini  con  un  huomo , c mi  Ha  pur  lecito  dir- 
lo, quale  io  fono, il  quale  per  le  mie  Opere  avea  nella  lct- 
teraria  repubblica  già  confcguito  una  qualche  fama.  Oltre 
a ciò  reca  maraviglia  il  vedere,  come  il  livore  , che  aveva 
verfo  di  me  l'infelice  Relarorc,  l’offufcaffc  cotanto  l'intel- 
letto,che  non  conoscile,  che  gl'huomini  indifferenti, e co- 
nofeitori  della  perfetta  armonia,  e conformità  dc’penficri, 
collaquale  Iddio  hà  creata  la  mente  umana, non  aurebbero 
potuto  di  leggieri  credere, eh’  io  aveffi  fcritta  una  manife- 
lla  fciocchczza  , dopò  che  aveva  dato  faggio  nelle  altro 
mie  Opere , di  avere  , la  Dio  mercè , un  poco  di  buona  , 
e retta  mente  : per  la  qual  cofa  , in  confcqucnza  di  quella 
maflìmada  tutti  approvata  cioè  : In  magnis  zoluijfe  fat  efi, 
gli  huomini  di  fenno  aurebbero  almeno  creduto  averio 
fcritta  una  cofa  ingegnofa  , c lì  farebbero  fcandalizzati  di 
quelle  parole  : J^uatam  parum  valeant  advetcra  everten- 
do, < ire.  Così  dunque  voi  ben  vedete  , che  con  quella  fua 
difefa  l’infelice  Relatore  batte  le  ali  nel  vifchio,  c Tempre 
pili  s’invilchia . 

Rimarrebbe  a ragionarli  del  modo  poco  onefto  , col 
qual’ egli  dice  nel  paragrafo  HI.,  che  li  Sig.  Autori  degl’ 
atti  non  mai  potevano  concepire  nel  loro  animo  ira  con- 
no di  me  a cagione  , che  aveano  conofciuto  nelle  vee- 
menti rifpofte,che,  al  Tuo  dire, avea  date  a mici  Contrari;, 
ch’io  era  foggetto  alla  bile,  la  quale,  egli  dice  » che  Tem- 
pre è debolezza  : Ma  a , quello  non  mi  affatico  ora  di 
‘ rifpondere  a cagione  , che  mi  preme  di  farvi  prima  vede- 
re il  Tuo  errore  in  quel  eh'  affcrilce  nel  paragrafo  V 
cioè  , ch'io  abbia  errato  contro  i notiffimi  aflìomi , cche 
perciò  egli  non  poteva  riferire  il  mio  Jvleiodo  con  altri 
. ' ~ ' , ' * terrai- 
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crmini , fc  non  con  quelli  incivili»  colli  quali  lo  hà  ri- 
ferito, e pofcia  difendermi  sU  quello  capitulo  della  bile»  e 
della  nule  inteta  debolezza , colia  quale  tacciai!  mio  co* 
fiume.  Afeoirate  di  grazia,  mio  genti  liffuno  Signore»  le 
roaliziofe  ragioni, ch'egli  adduce  per  moltrare,  eh'  io  abbia 
errato  ncll’alìkmu  , ed  olfervatc  lamia-rifpufta. 

11  Relatore  per  provare , ch'io  abbi  a errato  negl'  af- 
fiorali, nel  paragrafo  V.  dice  cosi:  Nam  A noma  e/l  , ex 
aqualium  divifione  aqaalia  prodire  , divfnmcm  per  squali* 
fieri  debere  : Jam  differenti*  terminar  um  in  Antbmetua  prò - 
greffione  font  aquale  s,  & ba  ad  termiuumquemvis  confii- 
tuendum  aggregautur  tamtam  ad  pr imam  , qui  proindi  occur- 
rii  in  fingali s . Ergo  ut  differenti*  quotientum  iternm  aqua • 
les  prodeant , & terminai  primut , & quavn  differenti*  ad 
il  Imm  aggregata , ti  efi  termini  quivit  reli  qui  , per  eand  em^ 
quantitatem  dividi  debent  j Sunt  autem  radica  cubica  feriti 
i>  3»  4A^c^uanittates  xquedifferentes perine quale  i qua u- 
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tifata  divi  fa  utmpi  i : Ti,  2 : T4,  j ; T p,  4 : 2Y2. 
Ergo  has  quantitates  in  progreffione  ari  ehm  etica  effe  , fei ì or  di- 
natis  ad  locum  reali  linai  m terminati!  exponi  poffe  ; Axio- 
matt  contrariano  efi:  Propofuionibut  veri  demonfiratts  ab 
Apollonio  AuSore  coni  radiai , non  efiendeudo  viti  am  in-» 
ipfius  demonfirationibut , feù  fiuti  tantum , & omne s indir e- 
tfas  proponendo* 

-Or  quii , dove  il  Rclatorecrra  all’  ingroflo , perche 
non  intende  punto  la  mia  ipotefi  . Non  intende  la  mia_> 
ipotefi  , perche  per  la  mia  ipotefi  le  quantità  a,  2,  3>  c 4, 
le  quali  vengono  di  vife  da  quantità  disuguali  » non  han- 
no che  fare  colia  mia  iporefi  ; che  fia  cosi . lo  diraollro 
per  la  ima  ipotefi , che  le  parallele  intcrcctcc  fra  1 , e 2 » 
lono  radici  cubiche  de'  cubi  intercetti  fra  t,  e 8;  e che  le 
parallele  inrerccttc  fra  2,  c 3,  fono  radici  cubiche  de’ cu- 
bi intercetti  tra  8,  e 27  j e cosi  icmpve  Arguendo , faceto 
1 paragone  fra  le  radici  fue  ceffi  rt  , ed  i cubi  fucccffivi  • 
Ma  le  radici  intercede  fra  1,  e x,  e le  intercetto  fra  2 ,e_> 
3 i cd  1 cubi  intercetti  fra  t,  e 8,  c gl’  intercetti  fra  8»  o 
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27,  terminano  a diverti  pezzi  d' ipotermie  , dalla  qual  co* 
fa  ne  avviene  , che  tutte  tiano  in  diverfe  ferie  di  propor-' 
zionc  aritmetica.  Ora  ciò  pollo,  in  confcqucnza  della  mia 
ipotefi  non  ti  poflòno  prendere  i divifon  fra  le  radici  i , 

2,  3,  e 4,  ma  bifogna  prendere  un  divifore  comune  alle 
parallele  intercctic  fra  i,  ex  , un  altro  comune  alle  pa- 
rallele intcrcette  fra  z,  c 3,  c cosi  Tempre  , ciò  che  non.» 
può  farti  , perche  le  radici  intcrcette  fra  i,  c 1,  fra  z,  o 

3,  &c.  fono  irrazionali . Adunque  il  Relatore  non  inten- 
de la  mia  ipotefi, quando  mi  accula  di  aver  io  errato  negl* 
afiìomi . 

Ne  meno  può  tacciarmi  dell'  errore  , del  qual  mi 
taccia  cioè  , ch’io  faccia  terminare  ad  un  medefimo  Ret- 
tilineo i cubi  delle  radici  i,  z,  j,c  4;  perche  fc  egli  avefle 
letta  , c bene  intefà  la  mia  X.  propofizione  di  quel  meto- 
do da  effo  riferito  , avrebbe  veduto  , eh’  io  fitccio  termi* 
ture  i cubi  ad  una  curva , la  quale  fi  compone  di  pezzi  d’ 
ipotenufe  tirate  per  i punti  ciiremi  de’ cubi  i,e  8;  8,c  27 
&c.  Non  intende  dunque  il  Relatore  il  Metodo  degl’  in- 
divifibili , nè  la  mia  ipotefi  ; perche  quella , eh’  io  pro- 
pongoè  una  propofizione  nuova  bensì  , però  non  ripu- 
gna  ad  alcuna  delle  propofizioni  dimoftratc  . £ qui  mi 
cade  io  acconcio  di  rifpondere  ancora  alla  obbieziono  , 
che  mi  fanno  li  da  me  riveriti  Signori  degl’  arti  nel  para- 
grafo , che  comincia:  An  non  videt  AuBor  ere.  pag.  ioj. 
del  la  relazione  , che  fanno  della  Lettera  da  me  diretta., 
al  Sig.G iacinto  di  Cnflofaro  _ 

In  quel  paragrafo  dicono , che  dalla  mia  propofizio- 
ne  altra  cofa  non  ne  nfuita , fc  non  che  li  quadrati  d^llcj 
radici  alla  parabolaApolloniana  fiano  in  proporzione  arit- 
metica ; e che  il  dire , come,  a lor  dire , dico  io , che  le 
radici  dclli  quadrati  fono  in  proporzione  aritmetica,  ri- 
pugna alla  propofizione  XXll.  del  Vi.  d’Euclidc. 

Ail’antccectentc  obbiezione  io  rifpondo  , che  la  mia 
propofizione  niente  ripugna  alla  XXll.  del  VI. j perche 
10  parlo  delle  infinite  radici  intcrcette  fra  1,  e 2,  frà  a,  e 
& &c.,  aoa  delle  radici  ur  particolare;  ond'  è,  che  quella 
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propolizione  è in  timo  divcrfa  da  quella  d’Euclide, nella 
quale  egli  parla  delti  quadrati  , e delle  radici , che  fono 
in  proporzione  geometrica,  nondegl'  infiniti  quadrati  in- 
tercetti fra  i,  c 4,  « delle  radici  inrercctrc  fri  i , z,  fra  z, 
c j,  &c.  le  quali  puffo  no  edere  in  proporzione  aritmetica 
a cagione,  che  fi  prova,  che  le  differenze  fra  le  radici , e 
fra  i quadrati  nell’  infinito  fvamfeono  in  rutto , eie  ra- 
dici rimangono  in  proporzione  aritmetica  . Ma  acciò 
vedano  chiaramente  , chela  mia  proporzione  niente  ri- 
pugna alla  XXli.  del  Vl.d’  Euclide  -,  offervino , che  fo- 
pra  1'  alfe  , fuppofto  divifo  in  parti  infinite  , fi  poifono 
prendere  quattro  quantità , o quante  altre  fi  vogliano  , 
ic  quali  fiano  frà  effe  in  proporzione  geometrica  ; ed  in 
quello  cafo  le  loro  radici  fi  ritroveranno  nelle  mie  in- 
tcrcettc  frà  1 , c 2 , frà  z , c j,&c.  c faranno  in  propor- 
zione geometrica  frà  effe  , e termineranno  in  una  delle.» 
mie  linee  rette , c con  tutto  ciò  le  infinite  radici  faranno 
frà  effe  in  proporzione  aritmetica  ; c dunque  raamfcfto, 
che  la  mia  propolizione  non  ripugna  a quella  d’  Euclide. 
Ma  ritorniamo  al  noflro  buon  Relatore  , il  quale  a quel- 
lo , eh’  io  hó  detto  ad  effo  rifondendo  , per  difende- 
re la  fua  ingiufta  relazione  dirà,  che  nella  propolizione 
X.  del  mio  Metodo  flampato  l'anno  17  ij. , iohò  detto  , 
che  i cubi  terminano  ad  un  mcdelimo  Rettilineo  , men- 
tre hò  detto,  che  i cubi  intercetti  frà  BBr,  ed  VZ27,fono 
in  proporzione  aritmetica  , c citerà  le  parole  , che  ii  leg- 
gono nella  conclulione  della  dimoBrazione  della  mia 
propolizione  X.,  le  quali  fon  le  feguenti  : Abbuino  dimo- 
iato, che  fono  in  proporcene  aritmetica  le  parallele,  le  quali 
fono  da  E lì,  fino  a CF,  e fono  ancora  in  proporzione  aritmetica, 
quelle,  che  fono  da  CF,fmo  ad  VZ,  dunque  tutte  le  parallele , 
le  quali  fono  da  BL  fino  ad  VZ,  fono  in  proporzione  aritmeti- 
ca , ch'é  ciò  fi  doveva  dimofirarc  . 

Ma  a quello  io  rilpondo  , che  da  quelle  parole  cioè , 
Dunque  le  parallele  , le  quali  fono  da  BB  fino  ad  VZ,  fono  in 
proporzione  aritmetica  , non  lì  può  dedurre  , eh’  io  abbia 
ititelo,  dire , che  fono  nella  Bella  proporzione  aritmetica 
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le  parallele  inccrccttc  frà  BB,  cd  VZ;  perchè  mentre  di 
l'opra  le  divido , dicendo:  Ma  abbiamo  dimojìrato , che  fa* 
no  in  proporzione  aritmetica  le  parallele  , le  quali  fono 
BB  fino  a CF,  e fono  ancora  in  proporzione  aritmetica  quelle , 
che  fono  da  CF  fino  ad  VZ ; è fegno  manifello  , che  non  in- 
tendo dire»  che  fono  nella  mcdelima ferie  di  proporzio- 
ne aritmetica , ma  che  generalmente  fono  in  proporzio- 
ne aritmetica  tutte  le  parallele  , che  terminano  alle  mic_* 
linee  rette , le  quali  fono  porzioni  d’ipotenufc  di  diver/3 
triangoli . 

Ma  fingiamo  pure , eh*  io  avelli  errato  ne’  termin? 
di  ragionare  ; c fingiamo  ancora , che  la  mia  X.  propoli- 
zione  non  fullc  fiata  chiaramente  dimofirata  a cagione^, 
de*  termini  ambigui  da  me  accennati:  era  egli  di  sì  corto 
intendimento  if  mìo  Relatore  t che  non  potclTe  intende- 
re , che  quantunque  le  intercede  frà  BBt,  ed  VZ27,  non 
iiano  nella  fielTa  ferie  di  proporzione  aritmetica  , con_» 
tutto  ciò  le  interccttc  frà  BBi,  c CF8,  e le  interccttc  frà 
CF8  , ed  VZi7  , fono  in  proporzione  aritmetica  , ogn* 
una  fecondo  la  ferie  di  diverii  triangoli  > ne’  quali  fono  * 
e con  ciò  fpiegar  egli  piu  chiaramente  la  mia  propofi- 
zione  i o almeno  almeno  chiedermi  del  modo  , comej 
io  la  intendeva  J Vi  fembra  egli  giufto,  mio  riverito  Si- 
gnorc,che  per  una  ambiguità  determini,  infultafle  il  mie» 
Metodo  con  quelle  ingiuriofc  parole;  Et  hic  quidem&c.i 

Ma  qui  non  mancherà  un  altra  feufa  al  Relatore.?  » 
perche  dirà  certamente  , ch'io  nel  Metodo,  del  quale  egli 
hà  fatto  la  relazione,  mi  avvaglio  della  parabola  Apollu- 
niana  , nella  quale  le  radici  non  pofion  edere  in  propor- 
zione aritmetica , e che  perciò  aveva  egli  ragione  di  dire, 
ch’io  pecco  contro  l’accennato  afitoma. A quello  io  rifpon- 
do  efier  veriffimo,chc  nei  principio  temei  di  alz  irmi  con- 
tro la  comune  opinione  , uu  che  nell’  XI.  propofizionc 
di  quel  libro  aflerifeo  già  , che'l  perimetro  della  parabola 
fi  compone  di  lince  rette  , le  quali  fono  porzioni  d’ipote- 
nufe  , i punti  efiremi  delle  quali  fono  determinati  : 
Ond'  è.  che  fc  il  Relatore  favelle  confiderata,  aurebbo 
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potuta  vedere  almeno  , che  fe  quella  propofizioné'  erti 
vera  , le  radici  intcrcette  fra  i,  c z,  fri  z,  e $ , &c.  erano 
in  proporzione  aritmetica,  c per  ciò,  o dovea  fupplir  elfo 
ia  dimoflr azione,  ovvero  richiedermi  del  modo  , come.» 

10  intendeva  di  dimofirare  , che  le  radici  infinite  de’  cubi 
intercetti  fra  i , c 8,  tcrminaffero  ad  una  porzione  d'ipo- 
tenufa  , e che  perciò  fuflero  in  proporzione  aritmetica  ; e 
non  aderire  a dirittura,  che  'inno  Metodo  era  certamente 
faifo  , appoggiandofi  folamcnce,  com'egli  dice  , alla  con 
fiderazionc,  eh’  io  divideva  quantità,  che  fono  in  propor- 
zione aritmetica  con  quantità  difluguali.  fra  loro  y per- 
chè l'havcrci  rifpollo  ,.  ficcarne  hò  detto  puc’  anzi , eh’ 
ia  confiderò  le  radici  intcrcette  fra  r,  c z-,  fra  z,  e j,  fra 

e 4,  e non  le  radici  interccttc  fra  1,  e 4,  come  potici 
in  un  medclimo  Rettilineo.. 

Ma  oltr’  a ciò  il  Sig.  Monforte  nella  fua  lettera  an- 
cora dimoflra,  per  lo  calculo  analitico  , fìccome  hò  det- 
to poc  anzi,  che  L cubi  delle  radici  1,  z,  3,  óre.  termi- 
nano all’  ipotenula  di  un  triangolo  rettangolo  , dalla-» 
qual  cofa  ne  avviene,  che  terminino  a i pezzi d’ ipo- 
tenufa  da  me  allignati  > appunto  come  hò  dimoftrato 
nella  propofizioné  XII.  di  quel  Metodo  . Ora  fe  il  buon. 
Rclatore  non  era  fufficicmead  intendere  una  diuioltra- 
zione  fatta  per  la  via  fintctica, com’era  la  mia  XII.  propo- 
fizionc  ; dovea  almeno,  vedendo , che  '1  calculo  analitica 
ancor  conduce  alla  linea  retta,  porfi  in  dubbio,  ed 
cfatninar  Ariamone  il  mio  Metodo,,  opurc  rifponderc 
al  Sig.Monforte,  il  quale  era  huomo , che  dovea  farli  au- 
torità, pcrch'era  fiato  fommamcntc  venerato  dal  Sig.Lci- 
bemtz , c con  termini  di  molta  filma  piu  volte  ancora  lo- 
dato dalli  Sig.  Autori  degl’atti  di  Lipfia.  Ecco  dunque 
mio  riverito,  c genti  li  filmo  Signore,  che’l  buon  Relatore 

11  è dato  a divedere  invilitolo  contro  di  me  , riferendo 
con  termini  di  difprczzo  un  Metodo  , del  quale  non  uc_». 
poteva  ignorare  in  rutto  i preggi.. 

Per  rilpondcre  poi  a quello  , ch’egli  dice  cicè,  Pro - 
fofìtioniÙHS  vcrù  demonjiratis  ab  Aboliamo  Autor  contraiiiit, 
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non  oflendendo  vitium  in  ipftus  demonjlratianibus  , feà  funi 
tantum  , & ornnes  indiretta!  proponendo  . Dico , eh’  io  in_» 
quel  tempo , che  ferite  il  Metodo  , non  ancora  aveva.» 
fperimentato  » con  quanta  tenacità  d’opinione  , li  Signo- 
ri moderni  geometri  aveano  ricevuto  nella  lor  mente  il 
fallo  popolato,  che  Renato  Dcs-Cartes,  nel  principio  del 
fecondo  libro  della  fua  Geometria,  hàvoluto  ,chc  i geo- 
metri ricevclTcro,  come  legitimo  cioè;  Datutn  conum  Da- 
to plano  fccare  , e che  perciò  io  credeva  , che  quando 
proponeva  una  coftruzionc  fatta  con  rutto  il  rigore  de’ 
poflolati  d’  Euclide,  non  fi  potclTe da’ geometri  dubbi- 
tare  , che  quella  dimollrazione , che  da  si  fatta  coitru- 
*ione  nafeeva  , dovete  elfcre  in  tutto  vera  ; c che  per- 
ciò non  fute  necclfario  , eh'  io  dimoflrate  in  che  fute.» 
mancante  la  dimoftrazione  d’ Apollonio.  £ in  vero  io 
.credo  , che  Apollonio  medeiimo  fe  fulfc  fra  viventi , li 
riderebbe  di  vedere  , che  li  Signori  moderni  geometri  li 
concedono  piu  di  quello  , ch'elio  forfè  hàpretefo;  cho 
fi  a cosi . 

Fu  riputato  degno  d’ infinita  lode  Apollonio  , fola- 
mente  a cagione  d'aver  dimoftraro  in  generale,  chcj 
le  radici  delì'afcite  dell’ alfe  terminano  ad  una  curvai  ; 
ma  io  credo, ch’egli  mcdefimo  non  abbia  mai  prctcfo,che 
Jefue  curve,  non  geometricamente  deferitte , potcflcro 
dare  cfattamentc  i pumi,  alhquali  terminano  le  radici;  c 
che  ciò  fia  vero  , veggiamo , che  tutti  gl'  antichi  geome- 
tri han  detto,  chela  curva  fi  compone  di  lince  retre,  del- 
le quali  non  fi  conofcono  i termini  per  defcriverle  ; o 
fe  ciò  han  detto,  è ccrtitemo  , che  non  credevano , che 
le  lince  curve  meccanicamente  deferitte  daterò  efatta- 
mentc  i punti , alti  quali  vanno  a terminare  le  radici  • 
Son  venuto  io,c  non  so,  fe  debba  dire  per  mia  fortuna,  o 
per  mia  difgrazia,  hò  ritrovato  le  linee  rette , delle  quali 
fi  compone  la  curva,  e con  ciò  hò  trovato  quello, che  gl’ 
antichi  han  defidcrato,  che  fi  ritrovate  . Ora  qual  pecca- 
to hò  fatto  io, ed  in  che  ripugno  ad  Apollonio  ì aiccrto 
altra  cofa  non  hò  fatto  , le  non  che  iupplirlo . Adunque 
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10  non  era  tenuto  a dimortrare  , in  che  cofa  flirtò  man- 
cante la  dimoftrazione  d’Apollonio.  Ma  perche  in  ap- 
preflo  hò  veduto  con  cfperienza , con  quanta  tenacità  di 
mente  li  Signori  geometri  moderni  abbiano  abbracciato 

11  portola to  di  Renato  » col  quale  vuole,  chele  curve d* 
Apollon  io  abbiano  proprietà  vere,  e cortanti.  Nella  Difi- 
icrtazionc  da  me  piu  volte  accennata  , mi  fono  avvifato 
di  dimoflrare  l’abbaglio,  che  han  prefo  ; e nella  Raccolta 
acari.  41.  hódimoftrato  in  che  fia  mancante  Apollonio, 
e da  cart.43.  fino  a 47.  hò  dimortrato  l’errore,  che  pren- 
dono li  Sign. moderni  nella  definizione , che  fanno  in 
piano  delia  parabola.  Ecco  dunque  ampiamente  con- 
vinto il  nollro  Relatore  di  tutte  le  accufc  , che  mi  dà  in 
quel  Tuo  breve  difeorfo  intitolato  Ad  Dialoga  &c . 

Or  qui  c da  notarli,  che  quel  che  hò  detto  intor- 
no alla  cagione, per  la  quale  io  non  manifefiai  nel  mioMe- 
todo  , in  che  era  mancante  Apollonio , mi  vaie  ancora-, 
per  difendermi  contro  li  Sig»  Autoridegl’  Atti  in  quello* 
di  che  m’accufano  nel  loro  paragrafo  vii.  dove  dicono.; 
Si  quii  ex  tue  quxrat  , quidnam  Autori  geometrici , quid - 
nam  medianici  nomine  veniat , id  baScnui  icpr sbenderei 
me  non  potwjfe  fatebor  : tam  enim  Jupcr  bac  re  variat , ut 
vi: t confici  , cn  ideò  fcOiones  coni  e Gcomctricarum  mu j 
mero  excludat  , quod  de  i/s  nil  occurrat  in  libris  ■ Eu- 
clidi s , quod  videtur  facete  pluribus  locis  in  Dialogis  : 
perche  a quello  pollo  rifpcndcre  , che  hò  Tempre  in- 
tefo  infieme  con  tutti  gl’ amichi  geomern  , che  per  li- 
nee geometriche  s’ intendono  quelle,  che  fi  defcrivono 
tirano,  & regala,  e per  meccaniche  quelle,che  fi  deferì  va- 
no con  llromenti  di  moti  comporti,  come  fi  deferivano 
le  curve  d’  Apollonio  ; ma  dopò  che  hò  veduto,  quanto 
li /ignori  geometri  moderni  fian  fermi  nella  opinione  di 
Renato,  cioè  : Che  la  coJlruTfione  meccanica  produce  l'ijlejfa 
sfattela  in  ciò  , che  s'  attiene  a feoprire  U proprietà  , ches 
produce  la  coftruzjone  fatta  colla  impliciti  de'  poflolati  d] 
Euclide  ; hò  fetta!’  accennata  Difienazione,  nella  quale-, 
dunortro,  quanto  fia  faifa  quella  Temenza,  che  Renato  hà 
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infegnata  alli  /Ignori  moderni  geometri,  quale  Diifcrfa^ 
zione  polfono  leggere  li  da  me  riveriti  Signori  Autori  de- 
gl’atti,  a line  di  rimanere  perruafì  della  verità  delle  mio 
dmiofirazioni  • Qui  potrei  terminare  la  mia  rifpoHa  ; ma' 
perche  il  Relatore  nel  fuo  paragrafo  111.,  che  comincia; 
JBnim  veri  Lominus  Loria  firc.mi  taccia  di  huomo  fogget- 
ro  alla  bile  , a cagione  delle  veementi  rilpofte  , eh’  egli 
dice  , aver  io  date  alli  mici  Oppoiìtori,  la  qual  bile  egli 
afierifee  efler  Tempre  debolezza.  Voglio,  mio  riverito  Si- 
gnore, farvi  conofcere  , eh’  egli  è tanto  poco  intefo  delia 
florale  , quanto  lo  è dcllè  Geometria. 

lo  non  voglio,  nè  devo  qui  fare  una  lunga  apologia 
ditutto  quello, che  mi  c accaduto  nell’iftoria  di  quella  mia 
novella  Invenzione , mi  balla  folamcnte  per  gì  unificar- 
mi , il  far  conofcere  , eh'  io  in  quella  difpura  lòno  fiato 
fempre  il  provocato,  e non  mai  il  provocante;  e quel  ch’ò 
piu  d’  ammirazione  degno , fono  fiato  provocato  da  quel- 
li , che  come  miei  antichi  amici  erano  tenuti  a nascon- 
dere.i miei  errori,  quando  pure  gli  avelli  comincili , e 
non  mai  dovevano  con  arti , e mi  perdonino  pur  etti , 
men  che  lincere  procurare  di  adombrare  la  verità , cho 
nella  mia  Invenzione  li  contiene . 

Voi  fa  pere , mio  gentiliflimo  Signore,  che  prima  di 
pubblicare  quel  Metodo  , del  quale  il  Relatore,  in  nome 
de’Sig.Autori  degl*atti,fece  quella  incivile  rclazk>ne,dell3 
quale  ora  hà  intraprefo  la  difefa  ; io  pubblicai  la  prima., 
volta  il  mio  Metodo,  e non  sì  tofio  fu  quello  pubblicato, 
che  s'alzarono  tutti  li  matematici*  rumore  controdi  me, 
mormorando  però  frà  elfi  , lenza appalefarmi  quello , che 
in  contrario  avclfero  alle  mie  prppofizioni  ; ma  qual 
partito  io  prelì  a quello  nuovo  accidente  ì alccrto  non.» 
altro,  che  quello  di  fare  una  nuova  giunta  al  mio  libro  , 
nella  quale , non  folo  con  termini  di  civiltà,  ma  di  umil- 
tà pregava  tutti  li  /ignori  matematici  mici  amici  ad  avver- 
tirmi degl’  orrori , eh’  efiì  forfè  credevano  elfere  nellej 
mie  dimoftrazioni . Ma  quello  qual  utile  arrecò  a me_>£ 
non  altro , che  quello  di  vedergli  tutti,  aguifa  di  un  po^ 
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-polo  ammutinato  « andar  con  detti  inconliderati  laceran- 
do la  mia  novella  Invenzione*. 

A quello  si  fatto  a me  fcnfibile  colpo  ■ penfai  di  vo- 
lerli vedere  in  campo  aperto  , e di  farsi , che  cfponen- 
dofi  ancor  eflì , come  me  alla  cenfura  de’  dotti , non  po- 
teflcro  impunemente  andar  Ipargendo  ciancc  nel  vulgo  . 
Procurai  dunque  con  molto  dento  , e con  molti  mezzi  le 
loro  oppofizioni,  le  ricevei,  c le  pubblicai ncll’accennato 
Metodo  , ficcomc  poc’  anzi  hovvi  detto  . 

Ma  qui  rifponderà  il  buon  Relatore , ch'egli  era  da 
noi  per  molta  diflanza  lontano,  e che  perciò  come  ob- 
bligato a giudicare  dallo  fcritto  , non  poteva  per  quelle.» 
cagioni  a lui  ignote  giullifìcare  le  veementi  rifpode  da  me 
date  a mici  Oppofitori . Ma  io  rifpondo,cdico,  quali  fo- 
no quelle  rifpolìe , che  non  fono  dovute  alle  magiflrali 
maniere,  colie  quali  alcuni  di  elfi  fenderò  le  lorooppod- 
zioni.’Leggctedi  grazia  le  oppofizioni  dc’Sig. Ariani, c Ga- 
lizia a cane  71.  del  Metodo,  e poi  ditemi,  fe  un  maedro 
poteva  fcrivcrc  con  modo  pii»  magillralead  un  fuo  difcc- 
polo  : ecco  le  loro  parole  . Poiché  l'  Autore,  cotanto  mio  ri- 
verito Signore,  per  fi  efficaci  maniere  mi  obbliga,  che  io , con- 
tro ogni  dovere  , per  i fcritto  dichiari  la  difficultà  , per  fuo 
prccifo  ,ed  affoluto  comando  , da  me  fatta  contro  al  di  lui  ar- 
gomento ,per  megjo  del  quale,  nella  proporzione  prima  del • 
la  giunta  del  fuo  nuovo  Metodo  fupponc  di  dimojlrarc  &c. 
Pofcia  narrano  le  loro  obbiezioni  in  tutto  ripugnanti 
agl’  elementi  d’  Euclide , come  ogn'  un  sà  , e come  ogn’ 
uno  può  argomentare  dal  vedere  , che  fono  rifiutate.* 
dalli  Signori  Autori  degl' arti  medefimi , e folamentej 
contermini  ambigui  approvate  da  un  Anonimo.  Indili 
Signori  Ariani,  e Galizia  concludono  co  i feguenti  termi- 
ni magillrali  cioè,  e perciò  man  if diamente  falfo. 

Ora  ditemi  un  poco  ì nelle  antecedenti  parole  ofle- 
■quiofesi  verfo  quel  poco  d’ origine  , che  hò  dalla  fortu- 
na fortito  , ma  altere  in  ciò  che  riguarda  quel  poco  di  fa- 
pienza  , che  per  lo  mezzo  delle  mie  alTidue  fatiche  mi 
ion  procacciato,  non  ci  vedete  dipinte  le  immagini  di  due 
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macttri  > li  quali  raoftrano  un  certo  difpiaccre  di  dare  il 
colpo  ad  un  cavaliere  ingannato  , che  a ciò  fare  li  co- 
flringe  i Ma  che  ! hò  io  forfè  per  ciò  dato  loro  ingiurio- 
fa  rifpotta  ì certo  che  nò  ; anzi  altra  cofa  non  hò  fatto  nel* 
la  miarifpofta,  che  attenermi  dal  ufare  quei  termini  di 
ttima  ,.  che  per  mio  naturai  talento  aurei  ufati  verfo  di 
etti:  E invero  fc  leggetele  rifpottc , eh’  io  hò  date  al 
Sig.  D.  Bartolomeo  Intieri , ed  all'Anonimo  , i quali  me- 
co con  termini  di  molta  ttima , han  ragionato  , vedrete  , 
eh’  io  ufo  con  quelli  tutta  la  civiltà , che  e dovuta  al  loc 
inerito  , c eh’  e di  me  propria  .. 

Ma  il  bello  fi  c , che  '1  Relatore  non  poteva  ignora- 
re , eh*  io  mi  doleva  a girila  di  huomo  ferito;  impercioc- 
ché nella  lettera , che  a carte  59-  del  Metodo , io  indiriz- 
zai al  big-  Montone  , mi  dolgo  con  etto  di  una  lega  de 
matematici  y che  contro  di  me  fi  era  fatta  in  Napoli  ; ed 
abbenche  contro  quella  io  ragioni  al  Signor  Monfor- 
te  a guifa  d’  huomo  ribaldato  nell'  animo  per  l’ ingiufli- 
zia  , che  riceveva  ,.non  ufo  però  alcun'  termine  ingiurio- 
fo  alle  perfone,  delle  quali  fi  trattava,  ma  foJamcmeccn_* 
grande  ardore  mi  affatico  di  reprimere  le  arti  men.  che_> 
li  licere  le  quali  meco  praticavano  . Ora  da  tutto  ciò  nè 
poteva  il  buon  Relatore  ben  conofccrc  , eh’  io  ragionava 
da  huomo , eh’  era  flato  offefo  , e perciò  come  potea  egli, 
fenza  prima  conofcere  a quale  delle  parti  affitteva  la  giu- 
fiizia  , condannarmi  d’ irato  fenza  ragione  i 

Ma  per  giuttificarc  in  tutto  quella  mia  ira,  a cagione 
della  quale  il  Relatore  mi  condanna  male  a propofito  , 
- del  difetto  di  debole  : Rammentatevi  di  grazia  quello  , 
che  avvenne  per  l’approvazione , che’l  Sig.  Monforiej 
fece  del  mio  Metodo  . Voi  lapctc  , che  vedendo  tifi  di 
non  poter  piu , dopo  quella  approvazione  , rapprefenta- 
re  al  vulgo  con  aflertive  magillrali , il  mio  Metodo  come 
falfo , c come  inutile  , s'appigliorono  al  mahziofo  parti- 
to di  andar’  pubblicando  , che  ’l  big.  Monfortc  mi  iu/ìn- 
gava , fenza  pcnfarc  , che  ciò  dicendo  ogni  huomo  , che 
ha  hot  di  ienno  , doveaben  conofcere  , che  in.  Geome- 
tria 
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«ria  il  ludngare  non  fipuòfare,  fcnza  darli  a di «roderei 
ignorante  , appunto  come  hò  detto  poc’anzi . 

Ora  vi  par  egli, che  quelli  modi, colli  quali  meco  han 
proceduto  quelli , da  i quali  io  doveva  per  ogni  ragione 
fperar  difefa , non  da  badante  ad  accendere  in  un’  animo 
beneducato  , un  poco  di  quella  giuda  ira  « che  i Fi  lo  fori 
han  concedo  agl’animi  nobili , c che  ’ldacrofanto  Evan-, 
gelo  ancora  permette  di  ufare  contro  quelli , che  nelle-» 
loro  operazioni  lì  danno  a divedere  mcn  che  fmeeri  ì io 
per  me  credo , che  fé  mai  li  puoi  dire  quell'adaggio  cioè» 
gittjln  ira  lo  muovei  di  me  poffa  dirli:  non  niego  però,  che 
aurei  dedderato  di  poter  ufare  piu  todo  quella  divina.» 
virtù  d*  amare  i mici  persecutori,  che  quella  giuda,  c lo- 
devole ira  , che  d reputa  frà  le  virt'u  umane  ; ma  dico  al- 
tresì,che  quando  la  divina  grazia  non  mi  concede  Tacce  n- 
naca  virt'u  della  manfuccudinc , la  giuda,  e nobile  ira,  o è 
lodevole, o è almeno  compatibile:fe  il  buon  Relatore  pe- 
rò crede,  che  l’ira  giuda  ,©  ingiuda,  ch’ella  da , d debba 
tempre  nomar  debolezza  , io  farò  debole  indente  con  S. 
■Geronimo,  e con  molti  Santi  Padri, fenza  offender  il  San-, 
co  Evangelo,che  ci  permette  di  adirarci  in  quelle  parole  z 
Jrafcimini , c 'T  nolite  peccare  + 

Ma  in  vero  il  buon  Relatore  non  sa , come  fi  vede 
dal  fuo  operare  , quanto  grave  colpa  fia  agl’  huomini  dì 
lettere,  il  declinar;  dalla  finccrità  ; che  fe  ben  lo  fapdTo, 
conofcerebbe*  clie  gl’  huomini , li  quali  cfpredamcntej 
profetano  d’indagar  la  verità,  non  poffono  pili  grave  de- 
litto commettere,  che  quello  di  non  confeifarla  , parti- 
colarmente nelle  materie  riguardanti  la  Geometria  , nella 
quale  non  hanno  feufa  per  difenderd  « Io  per  me  penfo  » 
la  Dio  mercè  , di  non  cilcrrco  di  così  grave  delitto  % 
com'è  quello  della  mancanza  di  dncerità  : perchè  o vere» 
©falfc,chc  vogliano  i Signori  Matematici  aderire,  eh; 
fiano  le  mie  propodzioni , non  vi  è chi  poffa  dire  a buo- 
na ragione  , che  alcuno  mi  abbia  fatta  oppofizionc , alla 

2uale  io  dovedi  giuflamentc  arrendermi  ; per  la  qual  co- 
i ingiufia , c temeraria  è la  taccia  » che  d' o limato  da  ai^ 
uimi  d dà;  Ma 


Digitized  by  Google 


Alli  Sic.  di  Lipsia* 

Ma  fa  pere , mio  gcntiliflìmo  Signore , in  che  hò  er- 
rato . hò  errato  in  non  aver  conolciuto  quanto  grandi 
fono  le  forze  dell  amor  proprio,  e in  non  aver  cono- 
fciuto,  che  mente  roen  degl1  altri  homini , li  Signori 
matematici , e fiiofofi  dall1  impero  di  quello  non  van- 
no efcnti  ; perche  fe  ciò  avefli  conofciuto  , fluendo 
1 elempio  degl  antichi,  non  aurei  pubblicata  una  Inven- 
zione, la  quale  quanto  giova  alla  Matematica,  tanto  nuo- 
ce ai  particolare  interefle  di  poco  men,  che  tutti  li  mate- 
matici ; dalia  qual  cofa  ne  avviene  , che  quelli , li  nuaii 
vogliono  ingiuftamente  tacciare  la  mia  Invenzione,  tro- 
vino  preita  ai  loro  foccorfo  la  moltitudine  de'  matema- 
tici . Ma  credete  voi , che  Ja  natura  declinerà  da  qucllej 
leggi  « colle  quali  e (tata  da  Dio  creata  ì 

E’ legge  eterna,  che  la  verità, c la  giurtizia  fian  Tem- 
pre infuirate  , ed  ofeurate  dalia  moltitudine  , ma  che  non 
mai  la  moltitudine  porta  in  tutto  foflfocarie  , e molto  me- 
no cftmgucrlc  ; laonde  la  verità  , che  nelle  mie  Opere  li 
contiene,  mal  grado  tutte  le  leghe,  e tutte  Je  ghermi- 
nelle , aurà  un  giorno  a venire  al  di  fopra  : Ma  in  ve- 
ro bi fogna  pur  dire  , che  gl'  inventori  di  nuove  cofe,  fe 
non  fanno  dentro  il  Jor  animo  una  fpecic  di  commercio 
con  i fecoli.a  venire  , per  modo  che  amino  la  gloria.,, 
Jono  linieri  in  quella  guifa  appunto  , che  dicea  S.  Pao- 
° » eli  erano  rnilcri  i Crifìiam  , fe  non  fi  prefiggevano 
per  loro  feopo l’eternità  ; e fe  hanno  da  combattere  con 
pei  Ione  , che  della  gloria  a venire  poco,  o niun  conto 
faccino  , purché  falvmo  nel  tempo  della  lor  vita  il  male 
acquiftuto  concetto,  nonportòno  con  altro  confoiarfi 
fe  non  con  la  contemplationc  delia  verità  da  efiì  ritro- 
vata, e colia  ficura  conolccnza  che  hanno  , che  l’ interno 
rimorfo  non  mai  lafcia  di  tormentare  in  tutto,  o in  par- 
te gl'  huomini  men  che  lìnceri.  Tolga  Iddio  però, eh’  io 
voglia  a (ferire, che  li  Sig.moderni  matematici  fiano  men- 
tile /inceri  ; ma  voglio  credere,  che  prevenuti  da  quelle 
di  rrrine,  che  già  aveano  ricevute  per  vere, non  fi  hanno 
fin  ora  pigliato  briga  di  ftudiarc  lamia  Invenzione  , ftc- 

£ come 


?4  Risposta 

come  certamente  è avvenuto  de’  (ignori  Autori  degl’  atti 
di  I ipfia  : per  la  qual  cofa  devo  a buona  ragione  fperarc, 
che  foddisfaccndo  io  alle  lor  obbiezioni,  mi  rcndc: 
ranno  quella  giudizi* , che  mi  deve  rendere 
una  si  dotta  , ed  illuftrc  focictà  . Intra- 
prendo dunque  di  brievemente 
narrarvi  le  obbiezioni  dclli 
Signori  Autori  degli 
atti,  con  le  mie 
rifpoltc . 
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Alle  c.bbie2Ìoni  fattemi  dalli  Signori  Autori  degli 
atti  nel  loro  libro  intitolato  : jìHorwn  Eru • 
dìtorum , qua  Lipjìapubblicamur  , Jup' 
plementa.  Tom.  VII. 

AVVERTIMENTO. 

O aurei  potuto  a buona  ragione  trala- 
feiar  di  rifponderc  alle  obbiezioni  fatte 
dalli  big.  Autori  degi'atu  alla  Lettera.» 
da  me  diretta  al  big.  Giacinto  di  Grillo* 
faro  l’anno  1718;  imperciocché  mi  fa- 
rebbe fiato  fufficientc  additar  loro  i luo- 
ghi nella  mia  Raccolta  pubblicata  l'an- 
no 1721.  , nella  quale  li  trovano  giada  me  prevenuto 
le  rifpofie  a tutte  le  loro  obbiezioni  ; ma  perche  dal  leg- 
gere le  obbiezioni  mi  fono  avveduto  jche  gabbagli, che 
prendono  li  da  me  riveriti  Signori  degl'attt , in  gran  par- 
te dipendono  dal  non  aver'  efiì  fatta  molta  riflctfìone  al* 
l'ipoteli , ch’io  fieguo  nella  mia  Invenzione , cd  al  mo- 
do,col  quale  il  Metodo  degl’indivifibili  li  deve  applicare 
alla  mia  ipoteli  ; ed  anche  dal  non  avere  elfi  conlidcraro 
il  modo,  col  quale  Galileo  fpicga  la  generazione  della 
parabola  ; hò  creduto  , che  utile  cofa  fia  accennargli  lo 
cagioni  de'  loro  abbagli . Ridonderò  dunque  additando 
feinpre  i luoghi  nella  mia  Raccolta , nella  quale  li  tro- 
vano prevenute  le  mie  rifpofie  ; ed  inficine  gli  ad- 
diterò li  abbagli  , che  prendono  , aline  d’ ilchiarac 
meglio  la  lor  mente  intorno  alle  verità  , eh’  io  hò  pro- 
pone . 

Deve  poi  avvertire  il  Lettore  , che  quelle  figure,  le 
quali  nell’  accennato  libro  de’  fupplcmenti  fi  trovano  fi- 
gnatc  co  1 numeri  3,  4,  5,  c 6,  nelle  nofire  tavole  fono  li- 
gnatc  co  1 numeri  37,  38,  357, e 40,  c cosi  ordinatamcntej» 
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in  appreffo  , e ciò  a cagione  , che  quando  mi  è pervenute» 
nelle  mani  il  libro  dc’Tupplemenn  già  fi  era  giunto  al  fo- 
glio 51  del  libro,  eh’  io  fpero  fra  breve  pubblicare  col 
titolo.  Opere  Matematiche  di  Paolo  Mattia  Doria  tom.  1. 
per  la  qual  cofa  volendo  io  inferire  nella  line  di  quel  li- 
bro quella  rifpofta  , mi  è fiato  necelfario  feguic  l’ordi- 
ne delle  ligure  di  quel  libro,  che  ancora  i\k  fotto  il  tor- 
chio . .... 

Li  Signori  Autori  degli  atti  di  Lipfia  , nel  loro  libro 
intitolato  : Attorni»  Erudiiorum  , qua:  Lipfix  publicantur  > 
■fnpplementa , tot»,  v 1 1 ■ dalla  pag.  zoi.  fino  alla  pag. zio. 
fanno  relazione  della  lettera  da  me  diretta  al  Sig.  Giacin- 
to di  Crifiofaro  , e in  quella  relazione  fanno  alcune  op- 
pofizioni  a quello  , eh’  io  hò  detto  in  quella  lettera  , cd 
ancora  una  oppofizionc  alla  propofizione  prima  del  mio 
Metodo  ne’  miei  Dialoghi  pag.  pp.  Narrerò,  ora  brieve^ 
mente  le  loro  oppofiziont  colle  mie  nfpofte . 

OBBIEZIONE.,  L - > 

NEI  paragrafo  primo  , che  comincia  : Principio  fami* 
liari  &c.,  e nel  fecondo , che  comincia  ; Et  hic  poji 
argumenta  &c.  altra  colà  non  fanno , fe  non  che  riferire 
la  dimoftrazione  , eh’  io  feci  per  la  via  d’ Euclide  da  me_> 
accennata  nel  principio^delle  rifpofte,  che  ho  fatte  al  Re- 
latore, emi  accufano  di  aver  proceduto  per  ambages : men- 
tre fe  io  credeva  , che  ’l  Metodo  da  me  ufato  di  calare  le 
perpendicolari  fuffe  fufficiente  per  dimofirarc  il  mio  af- 
famo, perche,  dicono  cfli,  far  quella  dimoftrazione , alla 
quale  poi  io  medefirao  ho  fatta  dilficultà  ì 

RISPOSTA.' 

SE  io  hò  proceduto  per  ambages  nella  mia  da  loro  ac- 
cennata dimoftrazione , efii  però  nelle  oppofizioni., 
che  a me  fanno  , oltre  gli  manifefti  abbagli , che  pren- 
dono in.  Geometria,  procedono  in  quelle  contro  ailej 
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leggi  Aabilite  da  rutti  gli  geometri  ; imperciocché  cfpon- 
gono  le  loro  obbiezioni  per  la  via  de’  calculi  anali- 
tici , c lì  difpenfano  di  fare  la  dimoltrazionc  lintctca_>; 
cioche  non  è (lato  mai  permeilo  a’  geometri , folo  che_> 
a nodri  giorni , ne’  quali  molti  de’  lìgnori  geometri  » 
l'otto  1'  apparenza  di  perfetti  calcolatori  coprono  la  poc', 
intelligenza,  che  hanno  del  raziocinio  lintetico  ; che  ila 
cosi.  £’  legge  (labilità  fra’  geometri , che  lì  debba  farcia 
finteli  dopo  il  calculo,  c la  ragione  ancor  lo  infegna;  per- 
che tutti  gl’  huomini  , che  profetano  Geometria  fono 
obbligati  d’ intender  la  Sintetica,  clTcndo  un  ideila  cofa_* 
Geometria  , e Sintetica  ; ma  non'tutti  gli  geometri  fono 
obbligati  d'  intender  1’  Algebra  . Olir’  a ciò , nella  Sinte- 
tica non  vi  puoi  elferc  inganno  ; imperciocché  chiunque 
intende  bene  la  Si  Acetica  e certamente  geometra  : in  ve- 
ce che  fi  puoi  edere  pratico  calcolatore  analitico,  ed  clfer 
privo  poco  mcn  , che  in  tutto  del  raziocinio  dntctico  , 
come  fi  vede  avvenire  a nodri  giorni.  Li  fudetti  Signo- 
ri poi  non  mai  doveano  praticare  meco  la  via  de’ calcu- 
li analitici;  perche  in  tutti  li  miei  fcritti  io  ho  dichiarato» 
che  procedo  per  la  via  fintetica  , e che  li  calculi  anali  tici 
ho  procurato  a bello  dudio  dimenticarmeli . Tutto  que- 
llo fà  conofcere  , che  li  fudetti  Signori  hanno  ftudiato  a 
dimenticarli  la  Sintetica,  giudo  come  io  ho  dudiato  a_» 
dimenticarmi  l'Analitica;  ma  quanto  fiano  benriufeiti  in 
quedo  loro  intento  , li  conoscerà  chiaramente  nelle  fc- 
guenti  loro  obbiezioni . 

OBBIEZIONE  IL  : 

NEI  paragrafo  terzo  , che  comincia  : Demonfiratìo- 
ne  generali  idem  porrò  evifturus  &c.  impugnano  il 
Lemma  , che  li  legge  alia  pag.  13.  della  mia  Lettera  di- 
retta al  Sign.Chridofaro  , c dicono  ,chc  in  quel  lemma  , 
io  hò  peccato  contro  la  propofizione  XXII.  del  VLd* 
Euclide  a cagione,  che  hò  detto,  che  le  infinite  radi- 
ci intaccete  fri  1,  cz,  frà  z,  e 3 &c.  degl'  infiniti  cubi 
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intercetti 'frà  r,  e 8,  frà  8,  e 17  &c.  devono  cffcrc  iri_» 
progreflìone  aritmetica:  £ nel  paragrafo  quarto,  che  co- 
mincia Art  non  videt  Autor  &c.  aflerifcono  , che  tè  io  fup- 
poneva  vere  le  mie  dimofirazioni , doveva  provarej  , 
che  la  parabola  Apolloniana  non  A può  descrivere  col 
cerchio  , e colla  riga  a cagione  , che  le  applicate  non_* 
terminano  al  perimetro  di  quella  . Ma  con  tutto  ciò  per  ’ 
non  recar  prcgiudicio  alle  curve  , che  han  ricevute  per 
linee  geometriche  , mi  avvertono  , ch’dfinon  inten- 
dono perciò  , che  quefla  opinione  Ha  vera  , ma  che.* 
doveva  io  dimofirarla  come  mia  ; ed  in  apprettò  nn  accu- 
fano  , come  fa  il  Relatore  , di  non  aver  io  definito  , che 
cofa  intenda  per  linea  geometrica  , c che  cofa  per  linea** 
meccanica.  . r. 


Lia  prima  obbiezione , cioè  , eh’  io  abbia  errato 


•contro  la  propoAzionc  XXII.  del  VI.  d*  Euclide  , 
hògia  foddisfatto  ampiamente  nella  rifpoAa,  chhò  fatta 
al  Relatore.  In  ciò  che  s’  attiene  poi  a quello , che  di- 
cono, cioè . Ch’  io  doveva  dimoArare , che  la  parabola-» 
Apolloniana  non  A può  deferivere,  a cagione,  che  lej 
appiiiqate  non  terminano  al  perimetro  di  quella  , rifpon- 
jjÉl  eh’  io  hó  d imo  Arato  in  rutta  la  Dilfertazione , e_» 
pag.  4*  fino  alla  pag.  46  dell  mia  Raccolta  ,chc  la 
^parabola  Apolloniana  non  A può  deferivere  , c che  nel 
mio  Metodo  ne' mici  Dialoghi,  c in  tutta  quella  Rac- 
colta hò  dono  Arato  in  vari  j modi , chele  infinite  radici 
delle  infinite  afeifle  dell’ atte  terminano  alle  mie  lince.» 
rette  tirate  da  i punti  ellremi  1,  e z ; 1,  e $ i j,  e 4 &c. 
Ma  perche  nella  antecedente  obbiezione  , e nel  tèguen- 
tc  paragrafo,  nel  quale  li  Sig.  Autori  degl’atti  oppongono 
alla  prima  proporzione  del  Metodo  ne  miei  Dialoghi  , 
danno  a divedere, che  non  confiderano  il  modo, co  1 quale 
fi  deve  applicare  il  Metodo  degl’  indifibili  alla  mia  legi- 


tima  ipotefi;  dopò  narrata  la  feguentc  obbiezione  mi 
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affaticherò  di  additarcelo  per  diffidare  dalla  lor  mento 
quella  nebbia > che  malamente  affenfeona ingombrare  la 

mia  . 


OBBIEZIONE  III. 


NEI  paragrafo  V,  che  comincia  con  quelle  improprie 
parole  \Jr*  fpcrandum  eft,  Autorem  tandem  ah  quando 
ere.  Oppongono  alla  propofizionc  prima  del  Metodo  ne* 
mici  Dialoghi  pag.99. , e dicono  aver  io  errato  contro  la 
definizione  dame  medefìmo  portata  alla  pag.  1 della.» 
mia  Lettera»  aderendo  , eh’  10  dopò  aver  detto  , che  fra 
punto,  e punto  non  fi  può  intendere  alcun  punto  di  mez« 
zo  , fuppongo»  che  in  una  linea  fi  porta  giungere  all*  ' 
ultima  divifione,  fenza  che  vi  rimanga  piu  luogo  &_» 
nuova  divifione  ; ed  aggiungono  , che  non  rimane  a me 
pih  luogo  di  far  ìftanza  , col  dire  , che  fé  fi  fupponeffera 
infinite  applicate  tirate  fino  al  perimetro  della  parabola^ 
le  quali  fi  cccedeffero  con  differenze  l’una  dell’  a)tta_» 
minóre  affé  verrebbe  divifo  in  infinite  parti  diffu- 
guali,  ciò  che  farebbe  contro  l’ ipotefì  j e la  cagione,  per 
la  quale  dicono  , che  a me  non  rimane  pili  luogo  ali’ 
iflanza,  fi  è,  che  a lor  dire,  i’affe,  ch'io  hò  fuppolìo  divifo 
in  parti  infinite  , e tutte  uguali  fra  effe  , riguardato  nell’ 
infinito  , non  è pili  la  medefima  cofa  : mi  è piaciuto  rap- 
portare tutto  il  paragrafo, per  commodo  di  quelli»  li  qua- 
li  non  hanno  il  libro  de’  fuppl|menti . Uri  fperandum  e/i  , 
/lutorcm  tandem  ali  quando  J'uorum  ratiociniortun  valore  >u,_ 
agniturum  ; Sic  in  notando  paralogifmo  demonflrationis  pag-^.  *** 
99.  ad  quam  hìc  provocat  Autor  , farcviores  erimus  , definì- 
tiomm  indivifibilis  ab  ipfo  pag.i  $.~bu)us  EpifloU  aliatami,  * **• 
Jj)\JOD  INI ER  PUNCTUM , ET  P[}NCT\jM  ALIXJD 
FIOJV  1NTERP0NAT\JR  . Comparandam  ipfi  relinquentes 
cum  eo  loco  difttt  demonflrationis  , ubi  flc  arguii  : Si  £)T  efl 
radtx  ipfius  AD  dupla  TN normali  ad  DT , crii  & EN  radix 
ejufdem  AD,  & flc  progredendo,  ad  FI,  radix  per  fi  de  funa- 
ta non  crit  communi!  Curva , & triangolo , fed  jub  FI  eadet 

con- 
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cantra  hypotsfim  & conjlruftioncm  &c. , &.  comperìet  per* 
pcndictilares  NT  in  a Cad  l ex  indivi fibili , feti  infinità  par  - 
no  tranfìre  per  finitimi  , & ad  ipfum  I puntum  evadere  denti» 
indivifibiles  : & né  forfè  infiet  contintiam  banc  variationcm. .a 
ipftr um  YM  contri  hypotcfim  effe  , qui  axem  AF  in  parta 
aqtia/cs  divifnm  fuppofuit,  obfervct  perpendicolare s YN,  curri 
DE  , EL  ut  indivifibilibus  per  totura  axem  [peti iti t cader» 
non  effe* 


RISPOSTA 

A Lia  antecedente  oppofizionc  fi  rifpondc,che  prendo^ 
no  abbaglio  li  Sig. Autori  degl'  atti  nella  fuppofizio. 
nc,  che  fanno;  imperciocché  nella  mia  ipotefi  le  differen- 
ze, che  fono  frà  le  parallele,  che  terminano  alle  mie  linee 
rette,  c le  applicate,  che  terminano  al  perimetro  della  pa? 
rabola,le  quali  cflt  nominano  radici  delle  afeifle  dell’aire , 
nell’  infinito  fuanifeono  in  tutto  ; e perciò  non  fi  può  pili 
intender  tirata  alcuna  linea  rettala  quale  cada  fuoridei* 
le  mie  linee  rette  tirate  da  i punti  eftremi  delle  applicate.» 
di  numero  intero,  cioè  i e z,  z c 3,  & c.  fino  all'  infinito. 
Quello  io  1'  hò  dimofirato  a ballanza  dalla  pag.  1 <5.  fino  a 
z8  dell'  accennata  Raccolca , c 1'  hò  provato  non  già  per 
calculo  analitico , perche  io  non  entro  in  cosi  prò* 
fondi  mifterj , quanti  fon  quelli  dell’  Analitica  ; ma  1*  hò 
provato  per  la  via  di  un  calculo  numerico,  il  quale.» 
affai  pili  fenfibilmente  , che  i caJculi  analitici,  fa  conofce- 
re  le  verità  dimoflratc  . Con  tutto  ciò  però , perche  ben^ 
veggo,  che  gl’  abbagli  de’  lignori  Autori  degli  atti  dipen«i 
dono  dal  non  far  elfi  riflclfionc  alla  natura,  c alla  eifenza 
del  Metodo  degrindivifibili,ed  in  confcqucnza  di  ciò, dal 
non  confiderai  il  modo  , come  quello  li  debba  alla  mia 
kgitima  ipotefi  applicare  ; farò  le  feguenn  brevi  con- 
fiderazioni  intorno  al  Metodo  degl’  Indiviiibili , e po* 
fcia , dimoftiando  di  nuovo  , che  le  accennate  differen- 
ze nell'  infinito  fvanifeono , additerò  loro  il  modo  , co- 
me fi  deve  alla  mia  ipotefi  il  Metodo  degl’  indmfibiJi 
applicare , 0 CON: 
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CONSIDERAZIONE 
* Intorno  ni  Metodo  deir  Indiviftbìli . 

A differenza , che  vi  è fra  il  Metodo  d’  Euclide  ] e_> 


quello  dell'  Indivifibilt,  non  è altra , fe  non  la  fc- 
gucote  cioè  . Euclide  ordina , per  efempio  , che  da  un.» 
punto  di  un  Iato  di  un  triangolo  Ci  tiri  una  linea  retta.»  » 
indi  dimoflra  la  proprietà  , eh'  ave  affunta  di  dimoflrare 
nella  propolìzione  ; c perche  la  proprietà  è generale , in 
ogni  punto  del  lato  del  triangolo  fi  trova  effer  ia  mede- 
fima.  Nel  Metodo  dell'  Indi vifibili  all'  incontro  fi  dice.»» 
Intendali  il  lato  del  triangolo  divifoin  punti , o parti  in* 
finite , e da  ogni  punto  di  elio  s’ intenda  tirata  una  per- 
pendicolare i indi  fi  dimoftra , che  a tutte  le  infinite  per?, 
pcndicolari  conviene  una  medefima  proprietà . 

Da  quefia  idea  dell’  effenza  del  Metodo  dell’  Indivi 
Ubili , c di  quello  d’  Euclide  fi  deduce , che  la  differenza  , 
che  vi  è fra  il  Metodo  dell’  Indivifibili,  c quello  d'  Eucli- 
de , altra  non  è , fe  non  che  per  Euclide  s’  ordina  , che  fi 
tiri  la  linea  retta  , c per  lo  Metodo  dell’  /ndivifibili  s’  or- 
dina , che  s’ intendano  tirate  le  infinite  linee  rette , c non 
fi  tirino  realmente  ; e la  cagione  , per  la  quale  non  s’ or- 
dina , che  fi  tirino  realmente  c folamcntc  , perche  Ap- 
ponendoli infinite  , fi  pofi'ono  intender  tirate  bensì , ma_» 
non  fi  polfono  realmente  tirare  . 

Ora  dall’  antecedente  verità  ne  nafee  per  confcqucu- 
za  il  feguentc  afhonia  riguardante  le  leggi  del  ragiona- 
re cioè:  Che  nel  Metodo  dell’  Indi vi/lbili  fi  deve  or- 
dinare, che  s’ intenda  fatta  cofa , Ja  quale  fi  poffa  inten- 
der fatta;  e in  quello  d’  Euclide  fi  deve  ordinare,  cheli 
facci  cofa,  cheli  poffa  realmente  fare  duino  , & regni*  : 
E che  tanto  nel  Metodo  dell’  Indi vifibili  , acciò  la  dimo- 
firazione  ila  generale  , fi  deve  dimoflrare  , che  la  pro- 
prietà propofta  fi  trova  , per  efempio  , in  tutte  le  infinite 
parallele,  che  s’ intendono  tirate  ; quanto  in  quello  d’Eu- 
clide  fi  deve  dimoflrare , che  la  llclla  proprietà  fi  trova-» 
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in  ogni  punto  del  lato  del  triangolo  » dal  quale  fi  tiraj 
una  linea  retta  , o in  ogni  punto  del  cerchio  , che  /i  de- 
fcrivc  » 

Dccfi  confiderarc  ancora  nel  Metodo  dell’  indi  vili- 
bili  un’altra  proprietà  diverfa  da  quella  , che  li  confiderà 
nel  Metodo  d'Euchdc,  ed  è la  fcgucntc  cioè:  Che  ficcomc 
da  geometri  li  canlidcrano  ne’problemi  Je  proprietà,  che 
fono  folamente  particolari  a cagione, che  quelle  folamcn- 
tc  li  ritrovano  , o fono  potàbili  in  certi  cali  particolari  s 
nel  Metodo  dell’  lndifibili  all’  incontro  quelle  proprie- 
tà , che  li  ritrovano  nel  particolare  non  fon  vere  , quan- 
do nell’  infinito  li  ritrovano  di  verfe  , perche  noflra  men- 
te intende  , eh*  il  particolare  non  può  ripugnare  all*  uni- 
vcrfale  , onci’  è eh’  una  cofa  non  può  eder  vera  in  parti- 
colare > quando  nell’  univerfale  è diverfa  , ed  in  confc- 
quenza  di  ciò  le  differenze,  che  li  ritrovano  ne’particola- 
tì  , quando  all’  infinito  fi  diminuifcono,  all’  mònito  de-, 
vono  fvanirc  in  tutto  , a cagione  , che  ripugnarebbe  alla 
natura  deH'infìnito  in  numero , ù tutto  ciò  , che  all’infi- 
nito  fi  diminuire,  potelfc  avere  in  fé  elfenza  di  quantici! 
c quindi  e , che  nel  Metodo  dell’  Indi vilibiii , delle  dif- 
ferenze , che  all'  infinito  fi  dhninuifeono  non  fe  ne  tiene 
alcun  conto  , ma  fi  conlidccano  come  prodotte  dal  difet- 
to de’  particolari , come  per  cfcmpio  , dalla  differenza-,  » 
che  vi  e fra  il  cuniìdcrarc  Je  cofc  in  numero , e in  linea  , 
e fra  i!  conliderarle  in  particolare  , e in  generale  . 

Tutto  ciò  , che  abbiam  detto,  farebbe  fufficicntc  a_> 
far  conokcre  alò  Signori  Autori  dcgl’atti  la  cagione  dell’ 
abbaglio,  eh'  han  prefo  nell’  oppolizione  da  età  fatta  alla 
propofizione  prima  pag.pp.de  mici  Dialoghi  nel  loro  pa- 
ragrafo , che  comincia  : (jti  Jpcrandum  efi , Autorem  tan- 
dem aliquando  c 're.  perche  potrebbero  conofcerc , cheu 
quella  proprietà  da  ctiì  addotta  cioè  . Che  in  una  linea.* 
retta , la  quale  s’ intenda  divrfa  in  parti  infinite  , non  il 
può  mai  divenire  all'  ultima  parte , in  virtù  dell’  antece- 
dente affiora  da  me  narrato,  non  fà  al  mio  cafo,  men- 
tre quello } che  hò  dimoftrato  nel  Lemma  alla  lettera  del 
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Sig.Criftofaroè,  che  non  fi  può  mai  intendere  l’aflc  di vi- 
fo  in  parti  infinite, e ne  menu  la  parabola  fi  può  intender 
defcricta  per  i punti  cftremi  d’ infinite  applicate , quando 
fivuole,  che  le  infinite  applicate  s"  eccedano  fra  effe  con 
differenze  una  Tempre  dell'  altra  minore,  e tutto  ciò  a ca- 
gione, che  le  differenze  i‘  una  dell’altra  minore,  nJl’in- 
linito  fvanlfcono;  qucfto  io  1’  hò  dimoftrato  coll’  accen- 
nato calculo  da  cart.  16.  fino  a cart.28.  nella  mia  Raccol- 
ta ; ma  con  tutto  ciò  voglio  ora  dimoflrarlo  di  nuovo  in 
confcquenza  delle  da  me  accennate  confiderazioni , per- 
che , ficcomc  nella  Raccolta  ho  dimofiraro  , che  fvani- 
feono  le  differenze  fra  leafcifie  dell’ alfe,  nella  Arguente 
propofizione  dimoltrerò,  che  l vanifcono  le  differenze  fra 
le  radici  • 

PROPOSIZIONE. 

SIdimofira  , che  fe  laparabola  fi  fupponc  deferitta  fi- 
no ali’  infinito  ; nell’  infinito  le  radici  vanno  a ter- 
minare alle  nofire  linee  rette  tirate  per  i punti  cfireini 
delle  applicate  1,  e 2;  2,  c y,  3,  e 4 &c. 

Suppongali  fatto  il  noftro  Rettilineo  parabolico  pia-Tav.VIl. 
no,  nel  quale  l’affe  AL  fia  ugule  a 16  unità  AB  ; e BC  Figura 
fia  1,  D£i,  FG  3, ed  LM4  ; ed  intendanfi  tirate  le  nofire  XXXXL 
lince  rette  , AC,  CE,  EG,  GM,  le  quali  formano  il  peri- 
metro della  nofiia  vera  curva  i c prolunghinfi  le  rette.» 

EC,  GE,  MG,  fin  che  s incontrino  coll'aìre  allungato  ne* 
punti  K.  , H » cd  I ; e T alle  AL  s’  intenda  divifo  in  pun- 
ti, 0 parti  infinite  ; e dagl*  infiniti  punti  imendanfi  tirate 
le  applicate  come  PR,  SV  &c. . Dico, che  fc  l’aflc  s’inren- 
dera  prodotto  fino  all’infinito,  le  differenze,  che  fono  fra 
le  parallele  , che  terminano  alle  nofire  linee  rette  , come 
CE,  EG  &c. , c le  applicare,  che  terminano  al  perimetro 
della  parabola,  nell’  infinito  fvanifeono  in  tutto,  c le  ap- 
plicate , o fiano  le  radici  terminano  alle  nofire  lincea 
rette  dtferitte  per  i punti  efiremi  delle  applicate  di  nu- 
mero intero  cioe,i,  c 2;  2, e 3;  j,c  4 &c.  fino  all'infinito; 
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cd  in  appretto  noi  nomaremo  eccedi  le  differenze , eh  ti 
fono  fra  le  noftre  parallele»  e le  applicate, come  fono  OR, 
TV,  &e. 

dimostrazione; 

PErche  l’Avvcrfario  fuppone  , che  le  applicate.»; 

che  terminano  alla  curva,  li  eccedano  fra  ette  con 
differenze  1’  una  fempre  minore  dell*  altra,  gl’cccettì,  co- 
me fono  QR,TV  &c.  fi  eccederanno  con  differenze  1* 
una  fempre  minore  dell’altra;  perche  le  intercette  fra_» 
BCi  , e DEi  clfendo  in  proporzione  aritmetica  nella  fc- 
ric delle  parallele  contenute  nel  triangolo  K DE  ; e le  in- 
tercettc  fra  DEz  , ed  FG  J cttendo  in  proporzione  arit- 
metica nella  ferie  delle  parallele  contenute  nei  triangola 
HFG:  le  porzioni  delle  applicate  » le  quali  fi  pottono  ec- 
cedere fra  ette  con  differenze  1’  una  Tempre  minore  dell’* 
altra  ,fonofolamcnte  gl' eccedi,  come  QR,  TV  &c.  Di» 
moftreremo  ora  , che  le  differenze  fra  gl'  eccedi  fi  dimi- 
Duifcono  all’  infinito . 

Nelli  triangoli  DKE,  e DH£  , l’angolo  DKEè 
maggiore  dell’  angolo  DHE  . Ma  nclli  triangoli  AKC , e 
KHE  » P angelo  AKC  è dato  dimoftrato  maggiore  dell' 
angola  KHE;  e l’angolo  ACK  è maggiore  dell’angolo 
AICC,  perche  il  lato  KA  è maggiore  del  lato  AC  , dun- 
que l’angolo  ACK  à maggiore  dell’  angolo  KHE  . 

Ma  l’angolo  KHE  è maggiore  dell’  angolo KEH 
perche  il  lato  KE  e maggiore  del  lato  KH;  e 1*  angolo 
ACK  è dato  dimodrato  maggiore  dell’  angolo  KHE , 
dunque  1’  angolo  ACK  è molto  maggiore  dell’  angolo 
KEli.  Dell' ideffo  modo  fi  dimodra,  che  nclli  triango- 
li KEH , ed  FIGI , P angolo  KEH  è maggiore  dell’  an- 
golo HGI . 

E fe  fi  prolunga  1'  atte  AL , fin  che  venga  uguale  a 
2.5  unità  AB,  e fi  tira  P applicata  uguale  a 5 unità  AB;  e 
per  il  punto  M,  cd  il  punto  edremo  dell’  applicata  5 fi 
tira  la  nodra  linea  retta , c quella  fi  prolunga  per  moda  , 
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che  s’incontri  colia  LI  allungata;  l’angolo  HGI  fari 
molto  maggiore  dell’angolo  , che  fa  nel  punto  M la  rct-' 
ta  tirata  per  i punti  cflremi  dell’  applicata  5,  e per  il  pun- 
to M , la  quale  li  produca  finche  s' incontri  colla  Li  al- 
lungata :•  £ dello  llcffo  modo  divengono  Tempre  tanto 
piu  minori  gl’ angoli , che  le  ipotenufe  nate  dalle  noftre^ 
lince  rette  EG , GM  &c.  allungate  fanno  colle  noflre  li- 
nee rette,  come  G £ , EG  &c.  quanto  piu  crcfcono  le  ap- 
plicate di  numero  intero  1,  z,  ?,  4,  c ?,  &c.  £ perche  le.* 
applicate  di  numero  intero  crcfcono  fino  all’  infinito,  gl’ 
angoli  fi  diminuifcono  fino  all'  infinito  . 

Ma  fe  gl’  angoli  fi  diminuifeono  fino  all'  infinito  ; 
le  differenze  tra  gl’  eccedi  intercetti  fra  AC  , e GK , fro~> 
CE  , ed-  EH  , fra  EG  , e Gl  &c.  fi  diminuiranno  all’  in» 
finito  , cioè  le  differenze  intercettc  fra  EG,  c Gl  , faran- 
no minori  delle  differenze  intercede  fra  CE , ed  EH  , c_> 
le  differenze  intercettc  fra  CE  , ed  EH  faranno  minori 
delle  differenze  intercede  fra  AC,  e CK  ; perchè  fe  le_> 
differenze  fra  gl’  eccedi  non  fi  diminuiffero  nell’infinito, 
gl'eccelfi  anderebbero  a terminare  in  una  delle  ipotenufe, 
come  HE  , IG  &c.  c per  efempio  . Se  le  differenze  l’una 
dell’  altra  minori , che  fi  fuppongono  effere  fra  gl’  ecccC- 
ii  QH. , manteneflero  Tempre  una  medefima  continuata.» 
proporzione  , gl’  eccedi  QRL , dovendo  Tempre  eflerej 
uno  maggiore  dell' altro,  c gl’  angoli  fino  all’ infinito 
uno  minore  dell'altro;  alla  perfine  nell’infinito  gl’ ec- 
cedi anderebbero  a terminare  in  una  Ipotcnufa.  Adun- 
que gl’  eccedi  TV  fi  devono  eccedere  fra  edi  con  diffe- 
renze diverfe  da  quelle  » colle  quali  s’eccedono  le  diffe- 
renze QR  , e perciò  gl’ eccedi  devono  diminuirli  in.» 
lunghezza  fino  all’  infinito. 

All’  incontro  le  parallele  intercettc  fra  BCi  , e_> 
DEz , fraDEi,cFG$  , fra  FG j , cd  LM4 &c.  crefcono 
Tempre  in  lunghezza  , quanto  pili  crcfcono  in  lunghezza 
le  applicate  di  numero  intcro;pcrchè  le  parallele  intercct- 
tc  fra  BCi  ,c  DEz  eflendo  in  proporzione  aritmetica  nella 
fene  delie. parallele  coutcnute  nel  triangolo  XDE  ; &le-> 
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parallele  intcrcctte  'fra  DEz , c FG j offendo  in  propor- 
zione aritmetica  nella  ferie  delle  parallele  contenute  nel 
triangolo  HFG,  e cosi  Tempre  ; le  parallele  intercetto  fra 
BC  , e DE , fra  DE  , e FG  , fra  FG  , ed  LM  &c.  crede- 
ranno Tempre  in  lunghezza  , quanto  piu  credono  in  lun- 
ghezza  le  applicate  di  numero  intero.  Ma  le  applicate  di 
numero  intero  cioè-l.i,  },  &c.  credono  in  lunghezza.* 
fino  aU’ìnfìnito  , perchè  Tono  infinite  in  numero  , adun- 
que le  nollrc  parallele  , le  quali  terminano  alle  nollrej 
linee  retto  AC»  CE»  EG  &c.  credranno  in  lunghezza  Tino 
aH'infinito  . 

Ma  noi  abbiamo  dimoflrato  » che  gl’ eccedi  QR  > 
TV  &c.  fi  diminuidono  in  lunghezza  fino  all’in  finito; 
e che  gli  cccefli  QR,TV  &c.  Tono  le  differenze  fra  le  ap- 
plicate , che  terminano  alla  curva,  e le  parallele,  che  ter- 
minano alle  nollrc  linee  rette:  Adunque,  per l'afiìoma^ 
da  noi  dedotto  dal  Metodo  degl'  Indivifuli , le  differen- 
ze fra  le  nufire  parallele  , e le  applicate  , le  quali  per  l’1 
Avverfario  terminano  alla  curva  , neH'infinito  fvanido- 
no  in  tutto  , e le  radici  delle  afeiffe  dell’  alle  termina- 
no alle  nollrc  linee  rette  AC  , CE  &c.  eh’  e ciò , fi  dovea 
dimollrarc . 

CONSIDERAZIONE.’ 

ORa  è degno  d*  avvertirli , eh'  il  Metodo  dell’  Indi- 
vifibili  ci  mollra  mirabilmente  la  verità  , che  nella 
mu  propofizione  fi  contiene  ; perche , ficcome  io  ho  di- 
moftrato  nella  propofizione  prima  del  mio  Metodo  , fra 
BCi,  e DEz  vi  e la  fomma  delle  radici  di  tutti  li  quadrati 
intercetti  fra  ABi  , ed  AB4;  e fra  DEz  , e FG*  vi  e hu» 
fomma  di  tutte  le  radici  de’  quadrati  intercetti  fra  AD4, 
edAFp  : donde  ne  avviene,  che  lcdiffercnzc,  oliano 
gT  eccelli , che  vi  fi  aggiungono  fuori  delle  nollrc  linee.» 
rette  CE,  ed  EG  , a fine  di  dcfcrivcr  la  curva , fiano  fu- 
perflui  allcTadici,  e come  fuperflui  il  Metodo  dell’  indi- 
vifibili  ci  fà  vedere , clic  nell’  infinito  fvanifeono . Que- 
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floraedcfimo,  ch’ora,  abbiamo  dimoflrato , fi  legge  di- 
moflrato  nella  noltra.  Raccolta  dalla  pag.i6.fino  a 28.  in 
altro  modo  per  lo.  mezzo  di  un  calculo  aritmetico. 

Ecco  dunque  , che  li  Signori  Autori  degl'  atti  pof- 
fono  conofcerc  , eh'  10  non  ho  errato  nella  propofizione. 
del  mio  Metodo  ne’  mici  Dialoghi  pag-pj?.,  mentre  nell* 
antecedente  propolizione  hò  dimoflrato , che  non  fi  po- 
teva mai  poncre  per  ipotefi,  che  le  infinite  radici  dello 
afeiflc  dell’  alfe  fi  eccedettero  fra  cfle  con  differenze  una_» 
minore  dell'altra;  ond'  è,  che  fon  vane  quelle  parole,  che 
fi  leggono  nel  rapportato  loro  paragrafo , cioè  : Ex  indi - 
vifibili , feu  infinite  parvo  tranfirc  per  finitimi  , & ad  ipfnni- 
punfturn  l evadere  denuò  indivi, ftbiles  ; perche  io  hò  duno- 
firatOjChe  nella  mia  ipotefi,  le  differenze,  l’una  tempro 
minore  dell’altra,  che  fi  confidcrano  nelle  applicate,  che 
terminano  alla  curva  , nell’  infinito  fvanifeono  , c le  ra- 
dici fi  riducono  alla  proporzione  aritmetica , c perciò 
le  radici  terminano  alle  mie  linee  rette  . E fc  per  avven- 
tura diceltero  , che  io  doveva,  allora  fare  quella  dimo- 
ftrazionc  , eh'  ora  hò  fatta , per  far  conofcerc,  che  quella 
proporzione,  colla  quale  le  quantità  s' eccedono  con.» 
differenze  1’  una  dell’  altra  minore  , non  hà  che  fare  al 
mio  calo.  Rifponderei , per  primo , che  le  perpendicola- 
ri , eh'  io  ordinava  , che  fi  calaftero  fino  alle  lince  rette 
cran  tutte  1’  una  dell’  altra  minore  , onde  li  Sign.  Autori 
degl’  atti  potean  conofcere  anco  per  mezzo  di  quello  » 
che  le  differenze  fi  diminuifeono  all'infinito  1 E per  fe- 
conda rifponderei , che  l’accennata  proporzione  non., 
hà,  per  quanto  ia  fappia  , alcun  ufo  in  Geometria  , c fel- 
lamente vale  per  moftrare  con  un  efempio  fcnfibilc  la  di- 
vifibilità.  all’  infinito  , la  quale  fi  cfamina  in  hilofofta.»,, 
onde  non  era  io  tenuto  a fupponerla  nella  mia  ipotefi. 

Da  tutto  quello  li  deduce  , eh*  io  nella  mia  propoli- 
zione pag.99.  ne'  miei  Dialoghi  poteva  a buona  ragione 
dire, che  Te  le  radici  non  fono  in  proporzione  aritmetica, 
l’applicata  DEx  non  farebbe  radice  di  ADq  , cd  ceco  no 
di  nuovo  brievemente  la  pruova. 

Quan- 
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-Quando  non  fi  fuppone  ,.che  le  radici  infinite  inter* 
cettc  fra  BCt,  c DEz  fi  eccedono  con  differenze  l’una_» 
minore  dell'  altra  ; o fi  eccederanno  in  proporzione  arit- 
metica > o fi  eccederanno  in  una  proporzione  maggioro 
deU’aricmetica  , cioè  ,che  la  differenza  fra  U terza,  e la_» 
Tav.VII.  feconda  farà  maggiore  della  differenza  fra  la  feconda  , c 
Figura  ia  pnma  ; ma  fe  lì  eccedono  in  proporzione  aritmetica.», 
XXXXII  terminano  alla  nollra  linea  retta  CE;  e fe  fi  eccedono  nel 
fecondo  modo  , tra  leintercecte  fra  BCi,  c DEz  fi  tro- 
verà la  TX  uguale  a DEi;  perchè,  fe  tra  le  infinite  inter- 
cede fra  BCl,  e OEr,  le  quali  fono  in  proporzione  arit- 
metica , e terminano  alla  retta  CE  , vi  fono  tutte  le  diffe- 
renze poflìbili,  che  fi  comprendono  fra  i,  c a.Nello  MN 
intercette  fra  BC,  e DE,  che  fi  eccedono  con  differenze.» 
maggiori  della  ugualità, fi  giungerà  alla  fomma  di  z,  pri- 
ma di  giungere  al  punto  D,  e perciò  TX  farà  uguale  a_> 
DEi,  c TO  pafferà  fuori  della  perpendicolare  EI . Ecco 
dunque,  che  non  abbiamo  commedia  errore  nella  noftra 
propofizionc  prima  del  Metodo  alli  Dialoghi , ma  fola- 
mente  abbiamo  trafeurato  di  confiderai  una  proporzio- 
ne, che  non  era  applicabile  alla  noftra  ipotefi  . 

Ma  con  rutto  ciò  nell’  accennata  Raccolta  pag.8.  hò 
ditnodrato , che  le  radici  fi  devono  eccedere  in  propor- 
zione aritmetica , e in  quella  dimollrazionc  hò  pollo  per 
ipotefi,  chele  radici  (1  eccedono  con  differenze  l’uno 
fà  minore  dèli’  altra  , e dimodrato  , che  non  fi  pofiono ec- 
cedere coll’accennate  differenze  una  minore deU'altra;ed. 
allapag.?4.  hò  dimodrato,  che  la  parabola  Apolloniani 
non  fi  può  defenvere  come  una  curva  continuata  , per 
che  le  differenze  fra  le  applicare  minori  dell'  unità,  come 
fono  KZ  fvanifeono  nel  punto  C , c le  differenze  fra  lo 
applicate  , come  fono  LN,  fvanifeono  nel  punto  E.  Dal- 
la qual  cofa  ne  avviene  , che  cominciando  un’  altra  ferie, 
la  curva  debba  far  angolo  ne’  punti  C,  ed  E,  e in  tutti  gl’, 
altri  punti  cdremi  delle  applicate  di  numero  intero  ; o 
quedo  lo  dimofircrerao  ancora  pili  chiaramente  in  ap- 
prodo ; Qui  invero  potrei  terminare  le  mie  riipofto 
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alli  Signori  Autori  degl’ atei,  perche  in  viriti  delle  mie 
dimoftrazioni  tutto  quello,  che  dicono  in  apprelfo  non 
puoi  enerverò,  ma  voglio  narrar  le  altre  loro  obbiezio- 
ni a fine  (blamente  di  far  conofccr  gl’  abbagli , che  pren- 
dono. 


OBBIEZIONE.  IV. 

DAI  paragrafo , che  comincia:  ]am  facienda  cjl  menti » 
illius  loci,  pag. 205.  fino  al  paragrafo, che  comincia: 
dVam  mamfeflum , nel  ex  ip fa  figura  c 'Tc.  mi  danno  le  Te- 
gnenti accufe.Nel  principio  afTerifcono  d’aver  cflì  rifolu- 
to  il  problema  da  me  propofto  ai  Sig.Giacinto  di  Crifto- 
faro,  che  fi  legge  alla  pag.z;. della  lettera  da  me  a quello 
diretta  , e rapportano  la  loro  pretefà  dimofirazione  $ indi 
mi  acculano  deili  feguenti  errori,  cioè:  Per  primo  di  aver 
io  ignorato , che  Galileo  non  avrebbe  potuto  dimollrarc 
la  direzione  del  moto  dc’corpi  proietti,  fc  non  avelie  di- 
moflrato  , che  in  ogni  punto  il  perimetro  della  parabola 
è una  curva  . Per  fecondo  mi  accufano  d’ aver  io  confufa, 
la  defcrizionc  del  cerchio  colla  natura  del  cerchio  a ca- 
gione, che  hó  detto,  eh’  il  cerchio  fi  deferi ve  per  tre  pun- 
ti , quando  il  cerchio  fi  deferive  per  due  ; e con  ciò  con- 
cludono, eh'  io  hò  confufa  la  propofizionc  V.  del  IV.  di 
Euclide  col  popolato  ; Dato  centro  , & intervallo  cir - 
culum  defcribsre . Per  terzo  mi  accufano  di  errore,  perche 
pretendono  aver  io  detto,  che  la  parabola  fi  deferive  per 
tre  punti,  come  il  cerchio  , e concludono,  che  la  parabo- 
la fi  deferive  bensì  per  tre  pumi , ma  che  non  fi  può  de- 
terminare, che  almeno  per  cinque  . Per  quarto  dicono  , 
eh’  cfli  non  potrebbero  determinare  , che  colà  io  inten- 
da per  coftruzione  geometrica  , che  per  meccanica  ; c 
concludono,  che  quella  prevenzione  di  mente,  eh’  io  at- 
tribuito aili  moderni  geometri,  fi  deve  a buona  ragione 
a me  attribuire;  e che  in  confcquenza  di  ciò  io  non  p tifo 
aver  fatto  alcuna  ingiuria  al  li  Signori  Autori  degl' atti 
con  i miei  Dialoghi  pubblicati  1’  anno  1718, 

G Aggiun- 
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Aggiungono  pofcia  » eh’  cfll  vorrebbero  piu  rolla 
effer  privi  di  quell*'  onore  ».  che  mi  atrribuifeo  a cagio- 
ne dell’approvazione  del  Sig»Monforte,  di  quella  del  Si- 
gnor Crilìofaro  » e di  quella  de’  Signori  Giornalai  di 
Venezia , ch’cfporlì  al  pericolo  di  efi'cc  tacciati  del  difet- 
to d’avere  appalcfatoil  lor  lènti  mento  mcn  liberamen- 
te di  quello  , eh’ etti  fon  foliti  di  fare . Alla  perline  par- 
lano orientando  una  franchezza  d'  animo  tale  , quale  ap- 
punto fi  converrebbe  ad  huomini,  li  quali  chiaramente^» 
vcdclfero  una  verità  , ed  avellerò  tutta  la  ragione  dalla.» 
lor  parte  : Ma  in  vero  fé  li  Signori  Autori  degli  atti  vor- 
ranno una  volta  fare  una  feria  riflclfione  agli  abbagli,  ne* 
quali  inciampano  a cagione  de’ fallì  metodi,  che  fieguo- 
no , lì  può  fperarc  , che  fe  veramente  fono  lioceri , come 
vantano  d’ edere  » debbano  confefTare  la  verità  , che  nella 
mia  Invenzione  lì  contiene  . Faremo,  intanto  conofcere 
colia  feguente  rifpofla  i danni  «.che  arrecano  1 falli  meto- 
di da  elfi  feguitati  * 

RISPOSTA. 

PEr  primo  io  rifpondo,  che  male  a propofito  li  Signo- 
ri Autori  degl*  atti  11  lulingano  d’  aver  rifoluto  iJL 
problema  da  me  propollo  al  Signor  Crilloraro  j e ito 
pruova  di  ciò  narrerò  in  breve  quello , eh-  eòi  fanno  . 
Lifiidetn  Sign.  prendono  per  parametro  la  AB,  la 
Tav.v  I-  qua]c  ancora  prendono'  per  femidiametro  del  cerchio 
■XXXvm  e P°t  ritrovano  per  lo  mezzodì  uocalculo  fuper- 

aaav  Hlfluojchg  NS  è mezza  proporzionale  fra  AB  unità, ed  A N, 
ed  afferifeono  , che  per  la  Beffa  via  ne  poffono  ritrovaro 
quante  ne  vogliono  : Indi  frappongono  defer irta  la  loro 
parabola  ASCI, ne  li  degnano  di  prolungare  la  BD  ugua- 
le ad  AB, per  modo  che  venga  uguale  a 4 unità  AB,  ne  ti- 
rano l’ applicata  a,  ne  tirano  le  mie  due  linee  rette  tirate 
per  i punti  cftrcmi  di  A > e C , e per  i punti  ellremi  dell’ 
applicata  1,  c z.  In  fommadefcrivono  in  pianoeoi  mo- 
do loro  ordinario  la  parabola,  mun  conto  facendo  del- 
ia 
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la  mia  ipotcfi,  e dicono  di  aver  rifoluto  il  problema  . 

Vediamo  ora  quale  fu  la  Soluzione  del  problema  , da  me 
domandata  al  Sig.CriAofaro . 

Nel  problema  da  me  propoAo  al  Sign.  CriAofaro,  li 
domandai  bensì,  che  m'  infegnalTc,  come  tirate  le  mie  li- 
nee rette  AC,  e CE,  li  potefle  determinare  un  punto  nel-  Tav.Viri 
la  linea  FG,pcr  il  quale  dovclfe  pattare  il  perimetro  della  figura 
parabola;  ma  li  domandai  ancora,  come  tirando  la  CE  XXXXIII 
fi  polla  determinare  un  punto  nella  ZT,  per  il  quale  palli 
il  perimetro  della  parabola  , e come  fi  polTa  determina- 
re il  loco  delle  infinite  applicate.  Ora  tutto  quello  addi- 
mandai  al  Signor  Criflofaro  a fine  di  farli  conofccrej  , 
che  le  infinite  applicate,  le  quali  fi  fupponc,  che  termi- 
nino alla  curva,  non  han  punti  determinati,  alli  quali 
nccclTariamente  terminino;  e li  miei  riveriti  Signori 
Autori  degl' atti , nulla  babitarxtione  della  mia  ipoteli , 
deferì  vono  in  piano  la  loro  parabola  ordinaria  . invero 
fc  quella  celebre  Accademia  non  hà  fatta  qualche  leggo, 
colla  quale  abbia  ordinato  , che  nel  rifolvcre  i problemi, 
non  fi  debba  feguire  l'altrui  ipoteli , non  mi  l'embra,  che 
pollino  dire  d' aver  rifoluto  il  mio.  O fc  forfè  han  poAo 
per  legge,  che  la  mia  ipoteli  non  fi  debba  cfammare,  era- 
no inutili  tante  ciancie  , quante  fon  quelle  , che  han  det- 
te in  quelta  loro  relazione-  Faremo  vedere  ora  la  cagione 
dell'abbaglio  , che  han  prefo  . 

Dccfi  conlìdcrare  , che  1’ abbaglio,  che  prendono 
li  Signori  Autori  degl’  atti  , confitte  in  ciò  , eh'  elft  cre- 
dono , che  prefe  per  coAruzionc  almeno  cinque  applica- 
te, fi  polfa  dcfcriverc  la  parabola, quando  la  parabola  non 
fi  può  mai  intender  deferitta  per  qualunque  numero  d' 
applicate  particolari , che  fi  prendano  per  coAruzione  ; e 
ciò  a cagione,  che  fi  dimoAra,  che  la  curva  none  luogo 
generale  delle  infinite  radici,  appunto  come  noi  abbiamo 
dimollrato  nell’antecedente  proporzione,  c in  tutta-» 
l' accennata  Raccolta  , c particolarmente  dalla  pag.  42* 
fino  a 49  . Ma  dimoltrcrcmo  di  nuovo  , che  i punti  eftrc- 
mi  delle  applicate  all'  alle  della  parabola  Apolloniana_» 

G a.  non 
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noQ.fi  poffono , a fimilitudinc  di  quelli  delle  applicate  al 
diametro  del  cerchio,  determinare;  ed  ecconc  la  pruova. 

Mei  noftro  Rettilineo  ABCDEFG , il  quale  per 
Tav.VII.  efcmpio  abbia  AG?  per  affé , fupponganfi  'prefe  per  co- 

vvvviru  ftruzIone  ML , ML , SL , VY,  c le  applicate  BCi  , DEz, 
XXXXull  cdGFj  ; dunque  potremo  per  l’ Avverfario  deferivero 
, Ja  curva. 

Ma  io  rifpondo  , fe  per  l’A vverfario  fi  Gippone,  che 
ie  infiniteapplicatc, tutte  l’una  maggiore  dell’altra, fi  ecce- 
dano 1’  un  1'  altra  con  diffefenze  una  minore  dell’  altra  , 
lì  poffono  eccedere  con  differenze  1’  una  minore  deli’ 
altra,  ma  in  diverfiflime  lunghezze;  e ciò  perche  Io 
differenze  l’una  minore  dell’ altra  poffon  effere  infini- 
te, e diverte,  come  fi  vede  ancora  ne' numeri  ; corno 
per  clcmpio  ; gli  ccceffi  QL  poffono  eccederli  coiu 
differenze  una  minore  dell’  altra  , c le  applicato 
poffono  terminare  a diverfi  punti  degl’  intercetti  fra-, 
AC , c CH , e con  ciò  la  parabola  potrà  legare  la  « 
QH-  , c la  QZ  inogn’  uno  de’  punti  intercetti  fra  Q, 
c R , fra  Q^,  e Z . Ma  te  è così  , bifogna , che  li  Signo- 
ri Autori  degl’  atti  determinino  in  qual  proporziono 
debban  effere  le  infinite  applicate,  colle  applicate  pre- 
fe per  coftruzione , acciò  eccedendoli  fra  effe  le  infinite 
applicate  con  eccelli  uno  minore  dell’  altro , fi  poffa- 
no  determinare  i punti  infiniti , per  li  quali  deve  pafla.- 
rc  la  curva-*  Alia  perfine  bifogna,  che  determinino ii 
luogo,  al  quale  terminino  le  infinite  applicata  , c eoa 
ciò  , che  determinino  le  differenze  , 1’  una  minoro 
dell'  altra  , colle  quali  li  devono  eccedere  1'  un.  1’  altra 
le  infinite  applicate  ; ciò  che  non  avviene  del  cerchio  , 
nel  quale  ogn' applicata  non  può  terminare  ad  altro» 
che  ad  un  foio  punto  della  circonferenza  . 

Adunque  l’abbaglio  che  prendono  confitte  in  ciò,  ch'- 
affi fuppongono  effer  proprietà  generale  quella , la  quale 
Tav.VII.  non  è , eh’  un  problema  particolare  , e meccanicamente 
Figura  deferitto  : e quindi  è , che  nella  loro  curva  , prendendo 
XXXXV  elfi  AB  per  parametro  , AG  per  atte  infinito  , e le  appli: 

Cftie 
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cateCD.EF,  e GH  prefc  per  coftruzione  collo  flromemo 
meccanico,  fuppongono  poi , che  in  tutti  gl’  altri  punti 
intercetti  fra  A,  c D,  fra  D,  ed  F,  f(a  F ed  H,  fi  trovi  la-* 
fìefla  proprietà,  come  fi  trova  nel  cerchio  , ciàche  poi  fi 
conofcc  non  eflcr  vero  , quando  venendo  alla  mia  da  efli 
deprezzata  coflruzione  , fi  divide  1*  alfe  nelle  parti  i,  4» 
p,&c.  perche  all*  osa  fi  vede  , che  le  infinite  applicate,» 
terminano  alle  mie  linee  rette  , e che  per  molte  applicate 
particolari , eh’  eflì  prendano , non  mai  trovano  il  loco 
generale  delle  radici . 

Ma  per  rendere  in  tutto  chiari  li  Sign.  Autori  degl’ 
atti  dell’abbaglio,  che  prendono  , credendo,  che  la  pa- 
rabola Apolloniana  abbia  proprietà  ferme  , e collanti  „ 
come  il  cerchio  : Farò  vedere  loro  chiaramente , che  noa 
fi  pollóne  mai  determinarci  punti  eltremi  delle  infinite-» 
applicate  , per  modo, che  *1  perimetro  delia  parabola-* 
fi  polla  intender  deferitto  come  una  curva  continuata  ,.c 
che  per  ciò  quelle  porzioni  di  applicate  , che  fi  pongono 
fuori  delle  noftre  linee  rette  tirate  per  i punti  eflremi  del- 
le applicate  di  numero  intero  1,  z,  &c.  e le  quali  noi 
nomiano  eccelli,  fona  luperflue  alle  radici appunto  co- 
me abbiamo  dimolìrato  poc’  anzi . 

Nella  noflra  propofizionc  , che  fi  legge  alla  rifpo- 
fta  dell’ obbiezione  terza  , abbiamo  detto , che  gl’ eccelli 
TL  non  fi  poflono  eccedere  fra  efii  con  differenze  l’una_» 
minore  dell’altra  *.  le  quali  fiano  le  medefime,  colle  qua- 
li fi  eccedono  gl’  eccelli  QL.  Appartiene  dunque  alli  Si- 
gnori Autori  degl’  atti  determinar  le  lunghezze  degl’  ec- 
celli TL>clc  differenze  colle  quali  fi  devono  eccederò 

fra  affi . . 

Oltre  a ciò  fidimofira  chiaramente,  come  noi  ab- 
biamo dimoftrato  dalla  p<ig.  8 fino  a iz  della  nollra  Rac- 
colta , che  la  parabola  non  fi  può  intender  deferitta  come 
una  curva  continuata , cd  ecconcdi  nuovo  brievemente 
in  alerò  modo  la  pruova.  , 

Se  lì  fuppongono  di  vili  in  parti  infinite,  AB , HB,, 
HD  > 1D  lati  m triangoli;  nel  punto  C friniranno  tutte 


k 


Tav.VIl. 

Figura 
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le  differenze  l’una  dell’  altra  minori , che  dall’ Avverrai 
rio  fi  fuppongono  eflere  negli  ecccifi  QL.  Ma  fe  è così  , 
fra  gl’  eccedi  TL  comincia  un  altra  ferie  di  eccedi , Ja_, 
quale  non  può  avere  una  medefima  continuata  propor- 
zione cogl'ecccfli  QL:  e fe  e così,  qualunque  lunghezza, 
che  fi  voglia  alTcgnare  agl’  eccedi  TL  , il  perimetro  del» 
la  parabola  deve  far  angolo  curvilineo  nel  puntoC;co 
dell’  ideilo  modo  fvaniicono  tutte  le  differenze  nel  pun- 
to £,  e la  prabola  fa  angolo  curvilineo  nel  punto  E.  Ve- 
ro è bensì , che  nell’infinito  cedano  ancora  gl’angoli  cur- 
vilinei , perchè  gl' eccedi  fvamfeono  , ficcome  abbiamo 
dimodrato  : Da  tutto  quedo  fi  vede,  che  li  Sign.  Auto- 
ri degl’  atti  non  poflono  dire  : Dcnuò  tranfre  per  indivi • 
(ibi  le . 

CONSIDERAZIONE. 

E’  Degna  cofa  da  confiderarfi  , che  fe  1’  alfe  AG  s* in- 
tenda divifo  in  parti  infinite , ficcome  lo  abbia- 
mo intefo  noi  nella  propofizione  , che  fi  legge  al- 
la rifpoda  dell*  obbiezione  terza  j all’  ora  fcmbra_», 
che  la  curva  fi  poda  continuare  all'  infinito  > ma  po- 
fcia  fi  diinodra  , come  abbiamo  dimodrato  noi  , che_> 
gl’  eccedi  nell’ infinito  fvamfeono  in  rutto  } e che  all* 
incontro  poi , fe  li  fuppongono  divifi  in  punti  , o partì 
infinite  i iati  AB , HD  , lG  &c.  , fi  ritrova  -,  che  non.» 
fi  può  fupponcre  , che  gl’ eccedi  fiano  porz  ioni  delle  ra- 
dici delle  afciife  dc41’ alfe  j perche  non  fi  può  intende- 
re continuata  la  proporzione  fra  gl’  eccedi , che  fono 
in  diverfi  triangoli  da  A in  C,daC  in  £ &c. 

-Si  conofcc  poi  chiaramente , che  le  nodre  linee  ret- 
te AC,  CE,  EE  formano  il  perimetro  di  quella  curva , la 
quale  appunto  han  defidcrato  gl’antichi,  che  fi  rirrovaflc, 
perchè  alle  nodre  linee  rette  folo  fi  ritrovano  le  infinite 
radici:  e quantunque  le  parallele,  che  partono  da  i punti 
della  BD,  non  dano  infinite,  quando  fi  confiderà  £D  co- 
me porzione  dciiatoHD,e  lo  Aedo  di  tutti  gl’altri  latice 
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porzioni  d’ ipotenufe  però  >come  CH,  EF,  e tutte  le  al- 
tre , fono  infinite  in  numero  , a cagione  , che  potendoli 
intender  tirate  per  i punti  eftretni  delle  infinite  applica» 
te  di  numero  intero  , non  chiudono  mai  fpazio,  e con  ciò 
nella  noftra  curva  le  radici  fono  infinite  ; adunque  la  no- 
ftra curva  fi  compone  di  pezzi  d’ ipotenufe  , cd  è il  ve- 
ro luogo  delle  radici  delle  afeiffe  dell’ alfe  : £ fc  a tutto 
quello»  che  abbiamo  detto  in  quefla  confiderazione , al- 
tri poco  intefo  dei  Metodo  deli'  indi vifìbili  dicclfc  y eh* 
io  nella  cofiruzione  da  me  fatta  poc'  anzi  hò  ordina- 
to , chela  fteffa  linea  1G  fi  divida  piu  volte  in  punti 
infin.ti , come  nelle  porzioni  AB  , HD&c. . Rifpondc- 
rei  » che  le  linee  AB,  HD  ,lD,neJla  mia  iporefi,  fon  diver* 
fc  , perche  fon  Iati  di  diverff  triangoli»,  «.che,  per  il  Me- 
todo dell'  indi  viilbi li  , fi  può  ordinare,  che  tutte  le  lineo 
di  verfe  fra  effe,  s’intendano  divife  in  parti  infinite,  quan- 
do fi  confiderano  come  lati  di  di verfi  triangoli , e con- 
cluderei che  quella  oppofizione  è giuflamentc corno 
quella  di  coloro»  i quali  fanno  il  fcguentc  argomento 
cioè.  Ogn'  huomo  hà  infiniti  capelli»  gl'  h nomi  ni  fono 
infiniti,  dunque  fono  piu  gl’  infiniti  capelli  * che  gl’  in- 
finiti huomini  - 

Alle  altre  ciance  poi, che  dicono  cioè}  per  primo  , che 
Galileo  non  avrebbe  potuto  diraoflrare  la  direzione  del 
rn.oto.de*  corpi  progetti,  fc  non  aveffe  dimolhvto  ,,chc  '1 
. corpo  proietta  deferive  il  perimetro  della  parabola.  Ri- 
fpondo»che  Galileo  trattava  di  Fifica,non  di  Geometria, 
c ch’iaalla  pag.50.  fino  jz.  della  mia  Raccolta  bù  dimo- 
firato  le  vere  lince,  che  deferive  il  corpo  proietto- 

Aquello,  che  per  fecondo  dicono  cioè}  d'aver  io  er- 
rataf'per  aver  detto  , che  la  parabola  fi.  deferive  per  tré 
punti.  Rifpondo  aver  io  detto,  che  la  parabola  deve  paf- 
fiure  per  i miei  tre  punti  A,  C,  E,  cioè  per  il  vertice  , e 
peri  punti  eftretni  delie  applicate  1,  ez;e  dico,  eh'  cfli 
hanno  errata  non  nclli  termini, ma  neU’effcnza  della  ve- 
rità-quando  han.fuppofto  poterfi  deferì  vere  prendendo, 
cinque-  fei,  o piu  applicate  per  cofiruzione . 
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A quelto,che  per  terzo  dicono  cioè  ; avere  io  errato 
confondendo  la  V.  piopofizionc  del  IV  col  pollolato. 
Jvifpondo, ch’io  hò  incelo  dire, che  il  cerchio  palla  per  tre, 
punti , ma  con  ciò  non  hò  pretefo  determinare  il  numero 
de  putiti,  colli  quali  lì  può  (piegare  la  natura  del  cerchio. 
£ poi  rifpondo, ch'io  non  nucrilco  nell'animo  la  vanità  di 
edere  infallibile, difetto  del  quale  m’accufa  temerai iamen- 
tc  il  loro  Relatore,  ond’  è,  che  nulla  importarebbe,  eh'  io 
avelli  errato  in  qualche  termine  di  parlare  , ma  che  gli 
donarci  a riguardare  piu  a i loro  etfenziali  errori  di  ra- 
ziocinio, che  ad  andar  mendicando  cavilli  contro  di  me. 

A quello, che  per  quarto  dicono  cioe;ch’c(fi  non  pollo* 
no  determinare,  che  cofa  io  intenda  per  geometrico, e che 
per  meccanico.  Rilpondo,  come  hò  rifpofto  al  loro  Rcla- 
core,  che  in  tutte  le  mie  Opere  mi  fon  dichiarato,  che  per 
geometrico  intendo  quello  , che  circtno , regala  li  de- 
ferivo i e eh’ elfi  lon  quelli,  li  quali  han  guaita,  e cor- 
cotta  laGcomctria  , ricevendo  per  linee  geometriche.» 
quelle  , che  fi  deferirono  con  ìdrumcnti  di  moto  com- 
pollo  , che  vale-adire  meccanici , la  qual  cola  non  han 
mai  penfato  di  fare  gli  antichi  geometri. 

Mi  rimane  ancora  di  rifponderc  a quelle  vane  pa- 
role delti  Signori  Autori  cioè  ; eh' elfi  vorrebbero  piu 
rollo  tllcr  privi  dell’ onore  , che  aunbuilco-a  me  ftclfo 
per  l’approvazione  del  àign.Monforfe,  per  quella  del  Si- 
gnor CriiU»iàro,c  per  quella  del  1 1 Sign.Giornaldti  di  Ve- 
nezia . Ma  a quello  io  rifpondo  , che  1 detti  Sign.  Autori 
come  non  avvezzi  a lagune  in  Geometria  le  altrui  ìpotc- 
iì,  non  le  licguono  ne  meno  nelle  materie  riguardanti  gl* 
umani  difcur/i,  mentre  elfi  non  poUono  dire  a buona  ra- 
gione , eh'  io  abbi  vantata  l'approvazione  del  Sig.Criilo- 
faro,  ne  quella  dtlli  òign.Giornaliftì  di  Venezia  -,  perche, 
per  ciò  che  s attiene  al  Sign.LriOofaro,  io  ho  latto  vede- 
re in  tutti  i mici  feruti,  che  lo  voleva  per  oppoiìturej 
l'coverto,  e non  mai  per  approvatorc;  E perciò,  che  si 
attiene  alli  Sign.Giornal liti  di  Venezia  , ho  lodata  bensì 
ne'  nóci  Dialoghi  la  loro  prudenza,  e la  ior  eortelia  nei 
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riferire  il  mio  Metodo  , ma  non  hò  vantata  cfprefTamMi- 
te  la  loro  approvazione.  Quella  del  Sign.Monforte  poi 
1’  hò  vantata,  e la  vanto,  come  approvazione  d'  huomo 
dotto,  hbcro,  e Sìncero  , il  quale  parla  non  già  ambi* 
guo  , come  gl’  altri , fenza  fpiegare  le  approvi,  o non_» 
approvi  ; ne  fà  la  figura  ora  d'anonimo  opposito- 
re, ora  di  relatore  in  generale,  ncufa  altre  limili  gher- 
minelle , ma  impugna  apertamente  le  obbiezioni  de  mici 
Oppofttori  , e nell'  approvare  le  mie  proporzioni  , dice 
chiaramente  , come  fi  legge  nella  fua  lettera  -,  Convinto 
dalle  voflre  dimoflra^ioni  , reflui  perfuafo  yfttcome  è [acce- 
duto di  tutte  le  altre . Cosi  dunque  l’approvazione  del  Si- 
gnor Monforte  è quella  fola.»  che  vanto  , e le  altre  non 
mica  le  difprezzo , ma  non  le  cerco  , Sapendo,  che  la  ve- 
rità li  apre  da  fc  Stella  la  Strada  almeno  coi  tempo  . 

OBBIEZIONE.  V. 

NElIi  paragrafi  che  fieguono  deferivono  il  mio  Ret- 
tilineo parabolico  piano,  e chiamano  ABi,  A £4, ed 
AD  quadrato  z;poi  deferivono  la  curva  AGYi,c  tirano  la 
DY/ìno  alla  curva, e la  chiamano  X ìjc  arano  la  rettalY, 
e la  prolungano  fino  in  Z dove  s'incontra  coH’aflc  FA  al- 
lungato : indi  pretendono  provare  contro  di  me  , che  la 
terza  proporzionale  di  ZI,  e di  ZY  fia  ZX,c  che  perciò  la 
parallela  XV  uguale  all’unità  CB,  fia  terza  proporziona- 
le di  FI,  e DY  j ed  il  modo  , col  quale  pretendono  di- 
mostrarlo è il  Seguente . 

Calano  la  YK  parallela  a DF,e  fupponendo  AD  srz, 
DY  rr  T z, deferivono  la  parabola  A Yl:pofcia  formano  la 
Seguente  analogia}  ZI,  ZY,  ZX  continue  proporzionali  , 
indi  la  riducono  alla  Seguente  IR  : DF  DY  : DZ  , e 
queSta  di  nuovo  la  riducono  alia  fegueme  IR:  DF  ::  1F: 
FZ,  e moltiplicando  i mezzi  per  gl’eftrcmi,  credono  tro- 
vare , che  VX  Sìa  terza  proporzionale  di  Fi,  e di  DY,  ec- 
co le  loro  parole:  iVar»  min  ipfe  inveftigandum  flit  Jumat  , 
quid  ftqmtmr  , fi  cim  Apollonio  fiat  t AD~  l ,& per  CW fe- 
ti qttcns 


Tav.  VI. 
Figura 
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qttens  DY ~Yz  , ducatur  vero  ZTl , fiantque  porrò  ZI,  ZY, 
ZX  proportionales  continui:  , ratiocitutioncm  faltem  legiti. - 
mè  profequcndo  , ditcendoqtte  IR  parallelam  ad  DF  , depre - 
ben  furiti  fuiffet  effe  IR:  DF  DY:  DZ.  Itcmque  IR:  DF 

JF:  FZ  ; poi  alì'erifcono  , che  mente  Apollonio  ripugna 
ad  Euclide,  ficcome  io  aveva  prctclo  di  dimulkarc  , c 
pallino  alla  feconda  obbiezione  . 

Coflruifcono  la  figura  nei  modo  da  me  ordinato 
Tav.VL  cioè  ,che  AB  fia  i,  AF4,  BCi  , ed  FIz,c  tirano  la  linea 
Figura,  retta  Cl  ; indi  fi  atEuicano  di  dimolìrare  , che  nel  trian- 
XXXX.  goto  TEI,  OP  uguale  a DY,fia  uguale  a Y2,ed  il  mezzo, 
che  adoperano  e il  fegucntc.  Calano  la  perpendicolare 
CS  , e confidcrano.  i due  triangoli  CSL  TEI;  poi  per  lo 
mezzo  di  un  calculo  analitico  provano  , come  io  hó  pro- 
vato prima  nella  mia  Raccolta  , clic  TF  è uguale  a 6., 
c TB  uguale  a j : Indi  moltiplicano  j per  6 , e per 

lo  mezzo  di  un  calculo  analitico  fi.figiirano.di  provaro, 

che  OP  uguale,  com’  effl  dicono,  a Yi,  fia  radice  di  A Di 
e ciò  dicono  a cagione , che  fe  fi  moltiplica  $ per  6 , la  Y 
18  cade  al  punto-O  intercetto  fra  ADz  , ed  il  quadrato 
A F4  i c con  ciò  concludono  , che  nel  mio  Rettilineo  pa- 
rabolico piano  la  Y\%  cade  al  punto  Odeirallè^ 

RISPOSTA. 

1 

L*  Abbaglio , che  prendono  li  Signori  Autori  dcgi’at- 
, ti,  confille  in  ciò,  ch'elfi  nominano  AD  quadrato  z, 
e DY  x1  » c‘ò  che  per  la  mia  ipotefi  non  può  farli,  a ca- 
gione , che  i quadrati  intercetti  fra  ABi , ed  AF4 , e lo 
radici  intercette  fra  BCi,  ed  FIz  non  fi  poflono,  perche» 
irrazionali,  efpriinere  in  numero.  Equi  mi  reca  meravi- 
glia il  vedere,  che  li  fudetti  Signori  non  abbino  oflcrva- 
to,  eh’  il  Sign.  Monfortcha  notato  quello  medefimo  er- 
rore nella  fua  lettera  alli  Signori  Ariani  , e Galizia  > alli 
■ quali  ancor  io  1’  bò  notato  nella  mia  rifpofta  alla  pag. 
78,  c 79  di  quel  Metodo  , del  quale  il  loro  Relatore  fe- 
ce relazione  j onde  fi  vede , che  oppongono  fenza  legge- 
re» 
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re  : rea  perchè  li  Sign.  Autori  degl’  atti  non  ben  com 
prendono  la  cagione  , perlaquale  non  li  può  nomare.» 

AD  quadrato  2,  e DY  Y* z,  quantunque  a carte  2 % delle.» 
mia  Raccolta  io  lo  abbia  affai  largamente  dimoftrato, 
farò  le  feguenti  confiderazioni , per  vedere  fc  miriufciffc 
di  farli  intendere  quella  verità. 

CONSIDERAZIONI 

Intorno  alle  cagioni  dell' abbagli  ythe  han  prefi  li  Signori 
Autori  degl'  Atti . 

LA  vera  cagione  dunque  del  loro  abbaglio  dipender 
dal  non  ben  intender  eifì  la  natura  della  generazio- 
ne della  parabola  fpicgataci  da  Galileo  : ed  ecco  coree . 

La  parabola  deferiua  nel  modo  infognatoci  da  Gar  Tav.VII. 
lilco  , ci  apporta  benslil  tegnente  vantaggio  cioè;  e ho  Figura 
fra  le  infinite  applicate  vi  lòn  quelle  di  numero  intero  jXXXXHL 
cioè  1,2,  ;,C4t  le  quali  iono  cfprellc  in  linea  » cd  in  nu- 
mero ; e parimente  fra  gl'infiniti  quadrati  vi  fon  quelli 
efprefii  in  linea  , ed  in  numero  , cioè  1,  4, 9.  &c.  il  qual 
vantaggio  non  lì  ritrova  nella  parabola  Apolloniana  de« 
feruta  lenza  confiderarc  ncH’affc  i numeri  interi  ; ma  non 
perciò  da quefto  ne  avviene, che  li  quadrati  particolari  in- 
tercetti fra  i,  e 4,  e le  radici  particolari  intercede  fra  i,  c 
2, fi  poffano  cfprlmcrc  in  linca,cd  in  numero  ; c ciò  perchè 
nclli  quadrati  intercetti, li  numeri  non  cornfpondono  giu- 
llanoente  aili  quadrati  particolari  in  linea, ed  alle  radici  par. 
ticolari  in  linea,  cd  eccone  la  pruova. 

Il  grave,  che  fi  fuppone  andare  di  moto  accelerato  % , 
per  l’aflc  AD  , in  ifianti  di  tempo  uguali  deferivo  fpazii 
diffuguali , li  quali  fono  i quadrati  dc’momcnti  di  tempo 
uguali;  e la  cagione  di  ciò  fi  è,  che  io  ogni  punto  dcll’alfc, 
il  grave  acquilla  momento  uguale , e ii  accelera  unifor- 
memente ; ond'è,  che  in  numero  li  momenti  di  tempo 
uguali  defcrivono  i quadrati  J , 4,9,  &c. 

All'incontro  il  grave,  che  fi  luppone  andare  di  moto 
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equabile  per  la  BVuguale  a DEz.in  Manti  di  tempo  ugua- 
li,deferive  fpazii  ugualuora  da  ciò  ne  av viene, che  negl’in. 
ter  certi,  li  numeri  non  portano  giuftamentc  corrifpondere 
alle  radici  in  linea  , ed  aili  quadrati  in  linea  } perchè , per 
efcmpio.fc quando  il  grave, che  cade  perii  perpendicolo, e 
giunto  in  S,  punto  cltremo  di  AS  doppia  dell'unità  AB,  il 
grave,  che  corre  di  moto  equabile  per  la  BV, averte  giufta- 
mente  dcfcritta  la  radice  in  numero  di  a;  deH’iftcfla  ma- 
niera il  grave  ,che  cade  per  il  perpendicolo  AD,  quando 
farebbe  giunto  in  una  porzione  dcU’artc  AD  , tripla  dell’ 
unità  AB  , il  grave  che  corre  di  muto  equabile  per  la_» 
BV,  avrebbe  dcfcritta  la  radice  del  numero  j;  e con  ciò  il 
grave  nel  perpendicolo  , accelerandoli  uniformemente-» , 
m irtanti  di  tempo  uguali  non  dcfcnvcrcbbe  fpazii  diflu- 
guali,ma  depriverebbe  fpazii  uguali, cioè  i,z,e  jje  con  ciò 
andarebbe  di  moto  equabile, ciò  che  è contro  l'ipotdi.Cosl 
dunque  i numeri  non  portuno  corrifpondere  alti  quadrati 
in  linea  dupli , tripli  dell'unità  , intercetti  fra  1,04. 

Ma  all’  incontro , perchè  il  grave  , che  cade  per  il 
perpendicolo,  li  accelera  uniformemente,  cdacquìila-, 
tempre  maggior  momento  di  gravità  , quanto  pili  s'avvi- 
cina al  punto  D,  e con  ciò  deferi  ve  in  iftanti  di  tempo 
uguali  fpazii  dilfuguali , le  differenze  fra  i quadrati  conli- 
dcrati  in  numero  , e quelli  confiderà»  in  linea.,  , 
fi  diminuifeono  fempre  , quanto  pi'u  il  grave  s' av- 
vicina al  punto  D ; c diminuendoli  "fempre  , quel- 
le differenze  , che  vi  fono  fra  i numeri , e le  lineo  , 
fvanifeuno  in  tutto  nel  punto  D , punto  diremo  del  qua- 
drato A D , quadrato  in  linea,  ed  in  numero;  e le  differen- 
ze fra  le  radici  in  linea  , ed  in  numero,  ancora  fvanifeono 
in  tutto  nel  punto  V , ovvero  nel  punto  £ , punto  dire- 
mo della  radice  DEz  , quando  le  radici , ed  i quadrati  li 
confìderano  come  infiniti  . Ecco  dunque  dimollrato  per 
l’ipotefi  di  Galileo  , che  i numeri  non  cornfpondono  alle 
radici, ed  alli  quadrati  particolari  in  linea  . 

Ed  in  vero  fe  li  Signori  Autori  degl’atti  averterò  con- 
fiderà») la  feconda  proporzione  dei  mio  Metodo  rampa- 
to 
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io  l’anno  i7i8.avrebbero  potuto  vedere  la  differenza,  che 
vi  è fra  i quadrati  in  numero,  ed  i quadrati  in  linea,  per- 
chè in  quella  hò  dimoilrato  , che  i quadrati  infiniti  in_» 
linea  fono  in  proporzione  aritmetica  , perchè  fono  nel 
triangolo  ifofcile^e  rettangolo;  cd  anche  i quadrati  i,4,e 
p,confidcratisuTaiFc,cdin  numero  non  fono  io  propor- 
zione aritmetica  » Oa  tutto  quello,  che  abbiam  detto 
fi  conofce  chiaramente , qual  fia  l’abbaglio» che  prendono 
nelle  due  antecedenti  obbjczioni , cd  eccolo  . 

> DY,  elicili  nominano  Tz  nella  loro  figura  non 
è radice  in  linea  del  quadrato  AD , ch’eifi  Signori  male 
a propofito,  prendendolo  come  quadrato  numeroso  .chia- 
mano quadrato  a , ciò  che  abbiamo  dimoilrato  per  Tipo- 
teii  di  Galileo , c per  lo  Metodo  deglindivifibili. 

Da  quello  ancora  il  conofce  la  cagione  , per  la  quale 
ritrovano  nella  loro  Figura  40-,  che  OP , che  chiamano 
Y z,  cade  fotto  il  punto  D , e ciò  perchè  , come  abbiamo 
dimoilrato,  1 numeri  non  corrifpondono  grullamente  alle 
radici  in  linea  : ma  pofeia  fe  confiderano  , che  nclTinfini- 
to  le  differenze  fvanifeono  , fi  ritrova  , che  DX  » c non-» 
OP,  è radice  del  quadrato  AD  linea  • Dimoftriamo  ora 
la  cagione  degl’altri  loro  abbagli . 

. £’  neccflaria  cofa  confidcrarc  , che  ne  per  lo  mezzo 

dc’calculi  analitici,  ne  per  lo  mezzo  de’caiculi  aritmetici 
fi  puòmai  trovar  quello,  eh’  io dimoilro  nelle  mie  pro- 
pofizioni , ciò  che  non  avviene  quando  fi  dimoilra  per  lo 
mezzo  del  Metodo  deli’ indi vifibili  di  Cavalc-io  ; c ciò 
perchè  tanto  1 calculi  analitici  , come  gl’ aritmetici  ad- 
ditano proporzioni  particolari , le  quali  , può  avvenire  , 
che  fiano  generali , ma  non  fi  puòdimoflrarc  per  mezzo 
dc’calculi  le  fiano  , o non  fiano  generali . In  vece  che  il 
Metodo  dcgl’ihdivifibili,  nel  quale  fi  confiderà  Tintinno 
in  numero  , ci  mofira  Tempre  , fc  una  proprietà  è genera- 
le, o particolare , appunto  come  fa  Euclide  . Quello  e un 
grave  difetto  nell’Algebra,  ed  ora  lo  moftreremo  meglio, 
riflettendo  fopra  gl  aDbagli,  ch'cflì  han  prefi  . 

Li  Signori  Autori  dcgl’atti  aU’  oppotizione  IV.  da-» 
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me  riferita  ',alla  figura  38.  tav.6,  ritrovano  per  la  via  di 
un  calculo  analitico,  che  NS  -e  radice  di  ANI  , che  è 
un  quadrato  minore  dell'  unità  ; ed  indi  concludono  , 
ohe  quella  proporzione  è generale, perché,dicono  elfi,  che 
io  fteflò  fi  può  ritrovare  in  ogni  punto . 

lo  all’incontfo  confiderando  l'infinito,  hò  dimoflra* 
io  » che  per  quante  radici  particolari  efli  ritrovano  per 
coilruzionc,  la  curva,  che  tirano  per  i punti  dlrcroi 
delle  applicate  prefe  per  eolhuzione  , non  è mai  il 
luogo gcnorale  delie  infinite  radici  delle afcifledcU'affc,, 
a cagion  che  nell’  infinito  fvamfeono  le  differenze  fra  gLV 
eccelli , e le  parallele  , che  terminano  alle  mie  linee  rette; 
Donde  viene  dunque  quello  abbaglio»  Certamente  non., 
da  altro,  fc  non  dal  confidcrare  una  proporzione  parti- 
colare .come  generale, il  quale  abbaglio  è folamentc  dal  di- 
fetto del  calculo  analitico  prodotto  : Eche  ciò  ra  vero-; 
per  calculo  analitico  non  poffono  mai  provare , che  lej 
infinite  radici  terminino  alla  curva  , onde  non  polfono 
avere  per  lo-mczzo  dc’calouli/che  fono  particolari,  i luo- 
ghi generali  delle  cole, che  ccrcano;cd  in  pruova  di  ciò,  di- 
inoltrino  cffi  per  il  calculo  analitico  il  luogo  generale-» 
delle  infinite  radici , dopò  che  ioliò  dimoftiato  , che  per 
molte  che  fc  ne  prendano  per  corruzione,  non  r può  inai 
dire,  che  le  altre  applicatele  terminano  alla  curva,  fia- 
no  radici  ; ovvero  dmnoftrino  , che  la  mia  Invenzione  li 
poteva  ritrovare  per  calculo  analitico  ; Quello  dietro* 
veranno  farà  alcune  radici  particolari  de’  quadrati  mi- 
nori dell’  unità , ed  altre  radici  particolari  ancora , per 
i punti  efiremi  delle  quali  fuppongono.raale  a propolìto, 
deicritra  la  curva  j ma  r.on  mai  proveranno  per  calculo, 
che  la  curva  fia  il  loco  generale  delle  radici;  E in  vero  , 
quando  poi  fi  confidcrano  le  radici  infinite  per  lo  mezzo 
della  mia  cofiruzionc,fi  ritrova,ch’il  perimetro  delle  cur- 
ve di  qualunque  genere,  non  puoi  mai  efleie  una  curva_> 
continuata  , e quello  lì  fa  chiaro  anche  al  lènzo  , quando 
Jì  confiderano  le  parabole  di  grado  fupcriore  ; c che  lia_, 
cesi,  nella  parabola  piana  gl  angoli  curvilinei  non  fono 

fen- 
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fenfibili, perche  gl’angoli,che  fanno  le  mie  linee  rette  non 
fono  angoli  cntranti;  ma  pofeia  nella  fig.j.  del  noffro  Me- 
todo dell'anno  1715  , la  quale  è la  lldTa , che  Ja  ij  di 
quello  libro  , l’angolo  AGE  è angolo  entrante  , e perciò 
Ja  curva»  che  ha  da  paflare  per  i punti  A,  C,  B.punti  elice- 
mi  de  i cubi , come  lèttela  dalle  due  linee  rette  AC,  CE* 
fa  fenlibilmcrac  angolo  curvilineo  nel  punto  C ; cièche 
non  avverrebbe,  fe  la  parabola  Apolloniana  lì  poteffe  de- 
fcriverc  come  una  curva  continuata , perche  quelle  cofer 
che  fon  vere,  lì  ritrovano  vere  lino  all'infinito,  come  ap- 
punto avviene  de’  mici  Rettilinei  . 

E qui  è degno  da  conliderarf»,  che  giuflamentc,  per- 
chè nella  parabola  Apolloniana  lì  ritrovano  le  radici  de’ 
quadrati  minora  dell'unità, i quali  non  lì  trovano  nel  mi» 
Rettileneo  parabolico  piano  , non  lì  trovano  poi  nella~>- 
paraboJa  Apolloniana  le  vere  radici  in  lineai  de’ quadrati 
maggiori  dell'unità , i quali  fi  trovano  ne’miei  Rettilinei; 
e la  cagione  di  ciò  lì  è , che  le  radici  de’quadrati-  minori 
dell’unità  fono  radici  numero  prefe  per  cofìruz-ione  , cd 
eipreiic  in  lineaima  pofeia, quando  ft  vogliano  centinua- 
rea  confiderare  nella  parabola  Apolloniana  tutte  le  radi- 
ci , come  radici  numero  , fi  ritrova  in  vir-t'u  delia  mitLj 
coflruzionc,cheneU’inflnico  gl’ecceffi,  perche  fuperfluiV 
fvaniicono , e le  radici  in  linee  terminano  alle  mie  linee 
rette . 

E’degno  ancora  da  confiderai , che  quello  , che  fa 
sì , chc’l  mio  Rettilineo  fiala  vera  curva  dcliderata  dagli 
antichi , è appunto  lo  fvanirc , che  fanno  le  differenza  in 
ogni  applicata  di  numero  intero  , perchè  cominciando  iti 
ogni  applicata  di  numero  intero  una  nuova  ferie  di  diffe- 
renze , necdfariaraente  le  lince,  come  fono  AC,  CE,  EG, 
GM,  figura  41-  tav-7.  fanno  angolo  in  ogni  applicata.* 
di  numero  intero,  e formano  la  rata  curva  compoiìa  di  li- 
nee rette  determinate  da  punti  determinati . Gl’  abbagli 
dunque,  che  han  prefi  nelle  loro  oppofizioni , dame 
riferite,  confiffono  dal  l’aver  voluto  confiderare  in  nunac- 
é ro  i quadrati , e le  radici  interccttc  fra  quelle  di  numero* 
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incerò,  e dai  non  avere  intcfa  la  natura  della  parabola  Ga- 
lilaica , e quella  del  Metodo  dcH’iadivifibtli . 

Ecco  dunque  , mio  riverito  Signore  , cd  amico  , ri- 
dotte a nulla  le  tante  obbjczioni , che  li  Signori  Autori 
degl'atti  armaci  di  calculi  analitici,  e di  aircrtive  magi- 
Arali , avean  fatte  contro  di  mè  : Ma  qui  in  vero  potrei 
io  ben  dire,  che  fe  (come  A deve  fperarc)  li  Signori  Auto- 
ri degl’atti  ftudiaranno  una  volta  la  Geometria  America, 
cd  il  Metodo  degl’indivifibili,  c faranno  rifleflione  alla_» 
mia  ipotcA  , ritroveranno  vere  le  mie  dtmoAraztoni  ; e 
lo  direi  con  piu  ragione,  che  non  l’han  detto  erti  con 
quelle  parole  : Uri  [pcrandum  efi  Autorem  tandem  aliquan- 
do  valorem  fuarum  demonfìrationum  agniturum  , &t.  Ma  io 
mi  vergogno  di  ufare  pedantefehi  modi  di  raggiona- 
re  . Che  dobbiamo  dunque  fare  mio  gentiiilArao  Si- 
gnore ì Voi  , vedete  , che  io  ho  fermo  piu  di  quello, 
che  in  quella  materia  era  bi fogno  per  farla  a tutti  chiara; 
ed  in  pruova  di  ciò  Voi  vedete , che  quelle  rtfpoAc , che 
hò  fatte  alti  Signori  Autori  degl’atti , erano  fupcrftuo  , 
perchè  tutte  A ritrovano  nella  mia  Raccolta  ; laonde 
le  hò  fatte  folameotc  per  additar  le  cagioni  de’loro  abba- 
gli; farebbe  adunque  fupcrAuo  il  piu  rifponderc  a veruno, 
c per  ciò  poniamo  perpetuo  Alcuzio  a quella  difputa,  c_? 
diciamo  con  Virgilio  . . j i" 

Claudi tc  jam  putrì  rivos  , fat  prata  bibcrunt . 

iv-:  ' it  FINE,. 
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